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Praeter codices solitos PBF V b, quos ipse contuli, 
nisi quod cod. Bodl. B ab initio usque ad finem 
definitionum alt. p. 136, 19 beneuolenter conferendum 
suscepit G. A. Stewart, u. d. Oxoniensis, in hoc 


. libro X uti mihi licuit palimpsesto cod. Musei Britannici 


Add. 17211 (L), de quo efr. το]. IV p. VI; continet 


X prop. 15 p. 44, 12 μετρήσει ad finem prop. 

X prop. 16 p. 46, 2 (μέγε)ϑος — p. 46, 8 ὅτι. 
p. 46, 17 (με)τρεῖ ad finem prop. 

X, 16 lemma p. 46, 28 -uov ἐλλεῖπον ad finem. 

X prop. 31 p. 92, 19 (μέ)σαι ad finem prop. 

X prop. 32 totam. 

X prop. 32 lemma ab initio ad p. 96, 20 ὅλῳ. 

X prop. 80 p. 240, 9 δυνατόν ad finem , Prop. 

X prop. 81 ab iitid ad p. 244, 10 ὑπό. 

X prop. 112 p. 358, 19 B4 ad finem prop. 

X prop. 113 ab initio ad p. 362, 19 οὕτως. 


In appendicem hie, ut semper, ea sola recepi, quae 
in uno saltem meorum codicum in textu legebantur; 
quare in mea editione quaedam eorum, quae Augustus 
in app. V habet, frustra quaeras; sunt enim scholia 
marginalia, quae in uol V suo ordine edentur. Pro- 


- legomena critica quominus uel huic uel quarto uolumini 


VI PRAEFATIO. 


praemitterem, sicuti constitueram, prohibuit ratio scho- - 
liorum, quae quinto uolumine comprehendentur. nam 
cum inde non pauca subsidia ad codices aestimandos 
peti posse uiderem, statui iis demum editis ad pro- 
legomena illa adcedere. 


Serib. Hauniae mense Nouembri MDCCCLXXXV. 
I. L. Heiberg. 


ἀφ 


Heiberg et Menge. 
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ι΄. 
Ὅροι. 

α΄. Σύίμμετρα μεγέϑη λέγεται τὰ τῷ αὐτῷ μέτρῳ 
μετρούμενα, ἀσύμμετρα δέ, ὧν μηδὲν ἐνδέχεται 
κοινὸν μέτρον γενέσϑαι. 

p. Εὐϑεῖαι δυνάμει σύμμετροί εἰσιν, ὅταν và ἀπ᾽. 
αὐτῶν τετράγωνα τῷ αὐτῷ χωρίῳ μετρῆται, ἀσύμ- 
μξτρον δέ, ὅταν τοῖς ἀπ αὐτῶν τετραγώνοις μηδὲν 
ἐνδέχηται χωρίον κοινὸν μέτρον γενέσϑαι. 

γ΄. Τούτων ὑποκειμένων δείκνυται, ὅτι τῇ προτε-᾿ 
ϑείσῃ εὐθείᾳ ὑπάρχουσιν εὐϑεῖαι πλήϑει ἄπειροι σύμ- 
μετροί τε καὶ ἀσύμμετροι αἵ μὲν μήκει μόνον, αἱ δὲ 
καὶ δυνάμει. καλείσϑω οὖν ἡ μὲν προτεϑεῖσα εὐϑεῖα 
ῥητή, καὶ oí ταύτῃ σύμμετροι εἴτε μήκει καὶ δυνάμει 
εἴτε δυνάμει μίνον δηταί, αἵ δὲ ταύτῃ ἀσύμμετροι 
ἄλογοι καλείσϑωσαν. 

δ΄. Καὶ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς προτεϑείσης εὐθείας τετρά- 
yovov ῥητόν, καὶ τὰ τούτῳ σύμμετρα ῥητά, τὰ δὲ 
τούτῳ ἀσύμμετρα ἄλογα καλείσϑω, καὶ αἵ δυνάμεναι 


Ad deff. cfr. Hero deff. 128—129, Anonymus Hultschii p. 256, 
Martianus Capella VI, 118. 


Εὐκλείδου στοιχείων v P V, Εὐκλείδου στοιχείων τῆς dQécvog 
ἐκδόσεως v LR, Εὐκλείδου στοιχείων L τῆς ϑέωνος ἐκδόσεως Ὁ. 
1. ὅροι] om. PFV, ὅροι τοῦ τ b, ὅροσ τοῦ τ B. numeros om. 
codd. ὅὕ. Ante σύμμετροι ras. 1146 P. 8 ἐνδέχεται bg. 
9. προστεϑ'είσῃ b et e corr. F. 10. Post εὐϑείᾳ add. Theon: 
τουτέστιν ἀφ᾽ ἧς ϑέσει τὰ μέτρα τό τε πηχυαῖον καὶ τὸ πα- 
λαιστιαῖον καὶ τὸ δακτυλιαῖον ἢ τὸ ποδιαῖον λαμβάνεται (BF V b). 


Liber X. 


Definitiones. 


— 1, Magnitudines commensurabiles uocantur, quas 
eadem mensura metiri licet, incommensurabiles autem, 
quarum communis mensura inueniri nequit. 

2. Rectae potentia commensurabiles sunt, ubi qua- 
- drata earum eadem mensura metiri licet, incommensura- 
biles autem, ubi nullum spatium communis quadra- 
lorum earum mensura inueniri potest. j 

9. His suppositis demonstratur, rectas numero in- 
finitas esse datae rectae commensurabiles et incommen- 
surabiles partim longitudine tantum, partim potentia 
quoque. iam data recta rationalis uocetur, et quae ei 
commensurabiles sunt siue longitudime potentiaque 
siue potentia tantum, rationales, quae autem ei in- 
commensurabiles sunt, irrationales uocentur. 

4. Et quadratum datae rectae rationale uocetur, 
el quae ei commensurabilia sunt, rationalia, quae autem 
ei incommensurabilia sunt, irrationalia, et rectae, quae 


πλήϑει]} om. F. σύμμετροί τε καί] supra scr. m. rec. P. 11. 
μόνον, αἵ δὲ] om. Theon (BF VY). 12. Post δυνάμει add. 
Theon: αἵ δὲ δυνάμει μόνον (BF Vb). προστεϑεῖσα b et e 
corr. F. 14. σύμμετροι b, corr. m. rec.; deinde add. Theon: 
κατὰ τὸ συναμφότερον ἴσυν- om. b), τουτέστιν (καὶ del. F) μήκει 
καὶ δυνάμει (BF Vb); idem P mg. m. 1 pro scholio. 16. 
προστεϑείσης b et e corr. F. 17. ῥητά] om. F. 18. Ante 
ἄλογα add. κατὰ τὸ συναμφότερον F; idem P mg. m. 1 pro 
8cholio. καλείσϑωσαν Theon (BF V b). 
1* 
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4 : ZTOIXEISN ὦ. 


αὐτὰ ἄλογοι, & μὲν τετράγωνα εἴη, αὐταὶ αἵ πλευραί, 
εἰ δὲ ἕτερά τινα εὐθύγραμμα, αἱ ἴσα αὐτοῖς τετράγωνα 
ἀναγράφουσαι. 

α΄. 

Δύο μεγεθῶν ἀνίσων ἐκκειμένων, ἐὰν ἀπὸ 
τοῦ μείξονος ἀφαιρεϑῇ μεῖξον ἢ τὸ ἥμισυ καὶ 
vot καταλειπομένου μεῖζον ἢ τὸ ἥμισυ, καὶ 
τοῦτο ἀεὶ γίγνηται, λειφϑήσεταί τι μέγεϑος. 
ὃ ἔσται ἔλασσον τοῦ ἐκκειμένου ἐλάσσονος με- 
γέϑους. 

Ἔστω δύο μεγέϑη ἄνισα và 48.Γ, ὧν aed τὸ AB: 
λέγω, ὅτι, ἐαν ἀπὸ τοῦ A B ἀφαιφεϑῇ μεῖξον ἢ τὸ ἥμισυ 
καὶ τοῦ καταλειπομένου μεῖξον ἢ τὸ ἥμισυ, καὶ τοῦτο 
ἀεὶ γίγνηται, λειφϑήσεταί τι μέγεϑος. ὃ ἔσται ἔλασσον 
τοῦ Γ᾽ μεγέϑους. 

Τὸ Γ γὰρ πολλαπλασιαξόμενον ἔσται ποτὲ τοῦ AB 
μεῖζον. πεπολλαπαλσιάσϑω. καὶ ἔστω τὸ 4 Ε τοῦ μὲν Γ 
πολλαπλάσιον, τοῦ δὲ 4 B usitov, καὶ διῃρήσϑω τὸ Z E 
εἰς τὰ τῷ Γ ἴσα τὰ AZ, ZH, HE, καὶ ἀφῃρήσϑω ἀπὸ 
μὲν τοῦ AB μεῖξον ἢ τὸ ἥμισυ τὸ ΒΘ, ἀπὸ δὲ τοῦ 4Θ 
μεῖξον ἢ τὸ ἥμισυ τὸ OK, καὶ τοῦτο ἀεὶ γιγνέσϑω. 
ἕως ἂν αἵ ἐν τῷ 48 διαιρέσεις ἰσοπληϑεῖς γένωνται 
ταῖς ἐν τῷ 4E διαιρέσεσιν. 

Ἔστωσαν οὖν αἱ AK, ΚΘ, ΘΒ διαιρέσεις ἰσοπλη- — 
ϑεῖς οὖσαι ταῖς ZZ, ΖΗ, HE' καὶ ἐπεὶ μεῖξόν ἐστι τὸ 
4E τοῦ AB, καὶ ἀφήρηται ἀπο μὲν τοῦ AE ἔλασσον 
τοῦ ἡμίσεως τὸ EH, ἀπὸ δὲ τοῦ A4 B μεῖξον ἢ τὸ ἥμισυ 

1, ἄλογα V, corr. m. 2. Deinde add. καλείσϑωσαν Theon 
(BF VY). 2. ἴσαι g. 5. , ἐκκειμένων] ante ἀνίσων add. B 


mg. m. 1. 8. ἀεί] αἰεί F, ἀεὶ ἄν V? , γίνηται V (m e corr.), 
γίγνεται b. ληφϑήσεται Vb. 9. ἐστιν "Theon (BF V b). 


ELEMENTORUM LIBER X. 5 


quadratae iis aequales sunt, irrationales uocentur, in 
quadratis ipsa latera, in ceteris figuris rectilineis eae, 
ex quibus quadrata illis aequalia construi possunt. 


I. 


Propositis duabus magnitudinibus inaequalibus si 
a maiore plus quam dimidium subtrahitur et a re- 
liqua plus quam dimidium, et hoc semper fit, magni- 
tudo relinquetur, quae minor erit proposita magni- 
tudine minore. 

Sint duae magnitudines inaequales 4B, I, quarum 
maior sib 418. dico, 851 ab AB plus quam dimidium 
subtrahatur et ab reliqua plus quam dimidium, et hoc 
semper fiat, magnitudinem relictum iri, quae minor 
sit Eioirodine I. 

Nam I' multiplicata aliquando magnitudine 4 B 
maior erit [cfr. V def. 4]. multiplicetur et Z/ E magni. 
tudinis I' multiplex sit, eadem autem 7 48, et AE 
in partes magnitudini I' aequales ZZ, ZH, HE diui- 
datur, et ab 4B plus quam 
Uno p dun subtrahatur BO, ab 
ZH -40 autem plus quam dimi- 


z | | : dium O K, et hoc semper fiat, 
donec in .4B totidem diuisiones fiant, quot in 4. 


K e 
A4 -------------- 


ἔλαττον F. tov | om. V? ἐγκειμένου b. ἐλάττονος F. 12. 
δὴ ὅτι b. 18. καὶ — ἥμισυ] om.P. καί] (prius) καὶ ἀπὸ Υ. 14. 
αἰεί F. γέγνεται Υ, γίνηται Ὁ. ληφϑήσεται V. ἐστιν V. 

ἔλαττον F. 16. γάρ] ἄρα F. AB μεγέϑους Theon (BF V b). 

19. εἰς] m. rec. B. ἀπό] om. V. 21. γινέσθω P. 28. 
— v&ig| corr. ex ται m. rec. b. 24. οὖν] om. b. διαιρέσις P, 

. ged corr. 25. HZ F. ἐστιν F. 26. cov] (alt.) post ins. 
m. 1.F. 27. ἡμέσεος b, ἡμίσους V. τό] corr. ex τοῦ F. 
ἢ τὸ ἥμισυ] vov ἡμίσεως F, τοῦ ἡμίσεος BV b. 
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τὸ BO, λοιπὸν ἄρα τὸ Hz λοιποῦ τοῦ ΘΑ͂ μεῖζόν 
ἐστιν. καὶ ἐπεὶ μεῖξόν ἐστι τὸ ΗΖ τοῦ ΘΑ͂, καὶ 
ἀφήρηται τοῦ μὲν ΗΖ ἥμισυ τὸ ΗΖ, τοῦ δὲ 0.4 μεῖξον 
ἢ τὸ ἥμισυ τὸ ΘΚ, λοιπὸν ἄρα τὸ ZZ λοιποῦ τοῦ AK 
μεῖξόν ἐστιν. ἴσον δὲ τὸ 412 τῷ Γ' καὶ τὸ Γ ἄρα 
τοῦ ΑΚ μεῖξόν ἐστιν. ἔλασσον ἄρα τὸ ΑΚὶ τοῦ I. 

Καταλείπεται ἄρα ἀπὸ τοῦ 48 μεγέϑους τὸ AK 
μέγεϑος ἔλασσον ὃν τοῦ ἐκκειμένου ἐλάσσονος μεγέϑους 
τοῦ Γ' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. --- ὁμοίως δὲ δειχϑήσεται, 
κἂν ἡμίση 5 τὰ ἀφαιρούμενα. 


8 
Ἐὰν δύο μεγεϑῶν [ἐκκειμένων ἀνίσων ἀνϑ- 
υφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ usí- 
ξονος τὸ καταλειπόμενον μηδέποτε καταμετρῇ 
τὸ πρὸ ἑαυτοῦ, ἀσύμμετρα ἔσται τὰ μεγέϑη. 
Ζύο γὰρ μεγεϑῶν ὄντων ἀνίσων τῶν AB, I4 καὶ 
ἐλάσσονος τοῦ 4 B ἀνθυφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος 
ἀπὸ τοῦ μείζονος τὸ περιλειπόμενον μηδέποτε κατα- 
μετρείτω τὸ πρὸ ἑαυτοῦ" λέγω, ὅτι ἀσύμμετρά ἐστι τὰ 
AB, ΓΖ μεγέϑη. 
Εἰ γάρ ἐστι σύμμετρα, μετρήσει τι αὐτὰ μέγεϑος. 
μετρείτω, εἰ δυνατόν, καὶ ἔστω τὸ E' καὶ τὸ uiv AB 
τὸ Ζ4 καταμετροῦν λειπέτω ἑαυτοῦ ἔλασσον τὸ ΓΖ, 


2. ties comp. Fb, ἐστι BV. ἐστι] om. V. 4. τὸ 
ἥμισυ) τοῦ ἡμίσεος BV b, τοῦ ἡμίσεως F. T. καταλέλειπται Bb. 
8. ἐγκειμένου b. ἐλάττονος F. 10. ἡμίσυη P, ἡμίσεα V. 
Seq. demonstr. altera, u. app. 19. ἐκκειμένων) mg. m. 

1 P. ἀνϑυφαιρομένου V, corr. m. 2. 18. αἰεί F. ἐλάτ- 
τονος F. 15. τὰ] τό F, corr. m. 2. 16. καὶ ὄντος Theon (BF V b). 
17. ἐλάττονος F. ᾿ἀνθυφαιρομένου V, corr, ΠΝ. níef B. 
19. ἐστιν P. 21, ἐστι] supra scr. ταν V. τι] om.F. 28. 


ELEMENTORUM LIBER X. P 


diuisiones igitur 4K, ΚΘ, ΘΒ numero aequales sint 
diuisionibus ZZ, ZH, HE. et quoniam ZE 7 48, et 
ἃ 4E minus quam dimidium subtractum est EH, ab 
AB autem plus quam dimidium BO, erit Hf 7 0 A. 
et quoniam ΗΖ,» ΘΑ͂, et ab ΗΖ dimidium subtrae- 


. tum est HZ, a 0.4 autem plus quam dimidium OK, 


erit z4Z — AK. uerum 212 — I. oue etiam I' — 4 K. 
ergo A4 K « I. 

Ergo ex magnitudine 4B relinquitur magnitudo 
AK minor proposita magnitudine minore I quod 
erat demonstrandum. 

Similiter autem demonstrabitur, etiam si, quae 
subtrahuntur, dimidia sunt. 


II. 


Si ex duabus magnitudinibus inaequalibus minore 
semper uicissim à maiore subtracta reliquum nunquam 
praecedentem magnitudinem metitur, magnitudines in- 
commensurabiles erunt. 

Datis enim duabus rmagnitudimmibus inaequalibus 
AB, I'Z1 minor sit 4B, et minore semper uicissim a 
H maiore subtracta reli- 
demam 41—1— —r——34B quum ne unquam prae- 

Z cedentem | magnitudi- 
Τ-----------«-.-------------------- Ζ : : 
nem metiatur. dico, 
magnitudines 4B, I'Z4 incommensurabiles esse. 

Nam si commensurabiles sunt, magnitudo aliqua 
eas melietur. metiatur, si fieri potest, et sit E. et 48 
magnitudinem Ζ 4 metiens se ipsa minorem relinquat 


ZZ4| mut. in I' m. 2 B, m. rec. b; ZZ e corr. PV. ἐλάσ- 
σονὰ P, sed α del. 
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τὸ δὲ ΓΖ τὸ BH καταμετροῦν λειπέτω ἑαυτοῦ ἔλασσον 
τὸ 4Η, καὶ τοῦτο ἀεὶ γινέσϑω, ἕως οὗ λειφϑῇ τι μέ- 
γεϑος, 0 ἐστιν ἔλασσον τοῦ E. γεγονέτω, καὶ λελείφϑω 
τὸ AH ἔλασσον τοῦ E. ἐπεὶ οὖν τὸ E τὸ AB μετρεῖ, 


ἀλλὰ τὸ AB το 412 μετρεῖ, καὶ τὸ E ἄρα τὸ ZZ us-- 


τρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸ I4: καὶ λοιπὸν ἄρα 
τὸ ΓΖ μετρήσει. ἀλλὰ τὸ ΓΖ τὸ ΒΗ μετρεῖ" καὶ τὸ E 
ἄρα τὸ BH μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸ 4.8’ καὶ 
λοιπὸν ἄρα τὸ .4H μετρήσει, τὸ μεῖζον τὸ ἔλασσον' 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τὰ 48, ΓΖ μεγέϑη 
μετρήσει τι μέγεϑος᾽ ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ AB, ΓΖ 
μεγέϑη. 

᾿Εὰν ἄρα δύο μεγεϑῶν ἀνίσων, καὶ τὰ ἑξῆς. 

γ΄. 

4o μεγεθῶν συμμέτρων δοθέντων τὸ μέ- 
γιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

Ἔστω τὰ δοϑέντα δύο μεγέϑη σύμμετρα τὰ A B, ΓΖ, 
ὧν ἔλασσον τὸ AB: δεῖ δὴ τῶν AB, ΓΖΩ͂ τὸ μέγιστον 
κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

Τὸ 48 γὰρ μέγεϑος os μετρεῖ τὸ ὙΓΩ͂Ϊ ] ov. & 
uiv ovv μετρεῖ, μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτό, τὸ 48 ἄρα τῶν 


1. BH] in ras. P, mut. in BA B m. 2, in 4B m. rec.; H 
Gicorr- V. 518: γιγνέσθω F. ληφϑῇ BVb. 8. ἔσται P. ἔλατ- 
τον F. εἰλήφϑω V. 4. τό] (ρι.) τοῦ F. ὅ. ΖΩ͂ P. Z4] 
mut. in 22 V, 4Z BFb. 8. BH] HB P.  uezzosi] (prius) 
supra m. 2 F. 10. ἐστίν} om. V. 11. Post τι ras, 1 htt. V. 

ἐστίν P. 13. μεγεϑῶν Fpadvar F. καὶ τὰ ἑξῆς] ὅπερ 


ἔδει δεῖξαν V (post ἑξῆς add. G Ds ἐκκειμένων ἀνίσων &v9- 
υφαιρουμένου ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ μείξονος τὸ καταλει- 
πόμενον μηδέποτε καταμετρῇ τὸ πρὸ ἑαυτοῦ, ἀσύμμετρα ἔσται 
τὰ μεγέϑη m.9 V, del. ἀνίσων lin.13. 11. ἔστωσαν PF. σύμ- 


ELEMENTORUM LIBER X. 9 


ΓΖ,: ΓΖ aulem B.H meltiens se ipsa minorem relin- 
quat 4 H, et hoc semper fiat, donec relinquatur magni- 
- udo minor magnitudine E. fiat et relinquatur 4 H « E. 
— jam quoniam Εἰ magnitudinem 4B metitur et 48 
- magnitudinem Z/Z, etiam E magnitudinem Z 47 metitur. 
"uerum etiam totam ΓΖ, metitur. itaque etiam reli- 
quam magnitudinem I'Z metietur. sed ΓΖ magni- 
tudinem BH metitur. quare etiam E magnitudinem 
BH metitur. uerum etiam totam .4B metitur. quare 
etiam reliquam 4H metietur, maior minorem; quod 
fieri non potest. itaque magnitudines 4B, I'Z nulla 
magnitudo metietur. ergo magnitudines 4B, I'4 in- 
commensurabiles erunt [def. 1]. 

Ergo si ex duabus MI pUUDUDUM inaequalibus, 
eb quae sequuntur. 


III. 


Datis duabus magnitudinibus commensurabilibus 
maximam earum mensuram communem inuenire. 

Sint duae magnitudines datae commensurabiles 4 B, 
ΓΖ, quarum minor sit 4B. oportet igitur magnitu- 
dinum 4B, Γ4 maximam mensuram communem in- 
uenire. 

Nam magnitudo 4B magnitudinem I'Z/ aut metitur 
aub non metitur. iam si metitur, eb se ipsam quoque 


pecoo μεγέϑη͵ V. 18. ἔλαττον F. 20. ᾿μέγεϑος] om. Theon 

(BF V b). ἤτοι] m. rec. P. 21. Post οὖν add. τὸ AB τὸ 

I'aAv. μετρεῖ] (παι) supra m. 1 B. αὑτό B, corr. m. 2. 
τῶν AB, I'4] om. V. 
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AB, DA κοινὸν μέτρον éóvív: καὶ φανερόν, ὅτι καὶ 
μέγιστον. μεῖξον γὰρ τοῦ. 4B μεγέθους τὸ 48 οὐ 
μετρήσει. | 

Μὴ μετρείτω δὴ τὸ 4B τὸ I'4. καὶ ἀνθυφαιρου- 
μένου ἀεὶ τοῦ ἐλάσσονος ἀπὸ τοῦ μείξονος, τὸ περι- 
λειπόμενον μετρήσει ποτὲ τὸ πρὸ ἑαυτοῦ διὰ τὸ μὴ 
εἶναι ἀσύμμετρα τὰ 48, IZ: καὶ τὸ μὲν AB τὸ EZ 
καταμετροῦν λειπέτω ἑαυτοῦ ἔλασσον τὸ EI τὸ δὲ 
ΕΓΙΓ τὸ ΖΒ καταμετροῦν λειπέτω ἑαυτοῦ ἔλασσον τὸ 
AZ, τὸ δὲ AZ τὸ ΓΕ μετρείτω. 

Ἐπεὶ οὖν τὸ AZ τὸ ΓΕ μετρεῖ, ἀλλὰ τὸ ΓΕ τὸ 
LB μετρεῖ. καὶ τὸ AZ ἄρα τὸ ΖΒ μετρήσει. μετρεῖ 
ὃὲ xol ἑαυτό" καὶ ὅλον ἄρα τὸ AB μετρήσει τὸ AZ. 
ἀλλὰ τὸ AB τὸ AE μετρεῖ: καὶ τὸ AZ ἄρα τὸ ΕΖΐ 
μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ τὸ ΓΕ καὶ ὅλον ἄρα τὸ ΓΖ 
μετρεῖ" τὸ AZ ἄρα τῶν AB, ΓΖ4Ω κοινὸν μέτρον ἐστίν. 
λέγω δή, ὅτι καὶ μέγιστον. εἰ γὰρ μή, ἔσται τι μέ- 
γεϑος μεῖξον τοῦ 4Z, ὃ μετρήσει τὰ AB, ΓΖΩ͂. ἔστω 
τὸ H. ἐπεὶ οὖν τὸ Η τὸ AB μετρεῖ, ἀλλὰ τὸ AB 
τὸ ΕΖ μετρεῖ, καὶ τὸ H ἄρα τὸ EZ μετρήσει. μετρεῖ 
δὲ καὶ ὅλον τὸ I: καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΓΕ μετρήσει 
τὸ H. ἀλλὰ τὸ ΓΕ τὸ ZB μετρεῖ: καὶ τὸ H ἄρα 
τὸ ΖΒ μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ ὅλον τὸ .4B, καὶ 
λοιπὸν τὸ AZ μετρήσει. τὸ μεῖξον τὸ ἔλασσον" ὅπερ. 


1. ἐστίν] comp. F, ἐστί Bb, ἐστὶ τῶν AB, ΓΩ͂. καί 
(alt.) μέτρον ἑστίνγ. 4. καί om. BFVb. ἀνϑυφαιρομένου V, 
sed corr. m. 2; ἀνθϑυφαιρόμενον F. ὅ. ἀεΐ ἄρα ἀεί V b, ἄρα F, 
om. B (ἄρα ἀεί m.2). 8. τὸ EI' — 9. ἔλασσον] m. 2 B. 10. 
δὲ AZ] AZ δὲ P. 18. μετρήσει — 14. AB] mg. m.1P. 14, 
Post AZ ras.1 litt. V. 16. μετρεῖ] μετρησει F. Deinde add. 
Theon: τὸ AZ ἄρα τὰ AB, I'4 μετρεῖ (BF V b); idem m. rec, P. 

ἄρα] om. g. ἐστί BV, comp. Fb. 18. τὰ] τό B, corr. 
m. 2, Post ΓΖ add. μετρείτω καί V, sed punetis del. 20. 
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zd 


E 
I'——3À-————————————., 


. metitur, 4B magnitudinum 4.8, I'/ communis est 
mensura. et adparet, eandem maximam esse; nam mag- 

- mitudo magnitudine 4B maior 4B non melietur. 
itaque ne metiatur 4B magnitudinem ΓΖ. et mi- 
nore semper uicissim a maiore subtracta reliquum 
aliquando magnitudinem praecedentem metietur, quia 
AB, I4 incommensurabiles non sunt [cfr. prop. II]. 
et 4B magnitudinem Ez/ metiens se ipsa minorem 
rehnquat EI, EI'autem ZB metiens se ipsa minorem 
relinquat 4Z, et 4Z magnitudinem ΓΕ metiatur. iam 
quoniam 4 Z magnitudinem I'E metitur, ΓΕ autem Z B, 
eliam 42 magnitudinem ZB melietur. uerum etiam 
se ipsam metitur. quare etiam totam 4 B metietur AZ. 
sed 4B magnitudinem ZE metitur. itaque etiam AZ 
magnitudinem EZ meltietur. uerum etiam ΓΕ metitur. 
quare etiam totam I'/ metitur. itaque 4Z magnitu- 
dinum 48, I'/ communis est mensura. iam dico, 
eandem maximam esse. nam si minus, magnitudo erit 
maior magnitudine 42, quae AB, I'4 metiatur. sit 
H. iam quoniam 47 magnitudinem AB metitur, et AB 
magnitudinem £Z7/ metitur, etiam H magnitudinem 
Ez metietur. uerum etiam totam [ΓΖ] metitur. quare 
etiam reliquam I'E metitur H. sed ΓΕ magnitudinem 
ZB metitur. itaque etiam H magnitudinem ZB metitur. 
- uerum etiam totam .4B metitur et reliquam .4Z me- 


tud (prius) 4 E P. 21. καί] (alt) om. V. 23. vo] (alt.) 
ν P. 24. λοιπὸν ἄρα F 


10 


1ὅ 
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ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα μεῖξόν τι μέγεϑος τοῦ AZ 
τὰ AB, I4 μετρη σεν" τὸ AZ ἄρα τῶν AB, ΓΖ Στὸ 
μέγιστον κοινὸν μέτρον ἐστίν. 

Zo ἄρα μεγεϑῶν TUBRPLME ὀοθέβεων τῶν AB, 
I4 τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον ηὕρηται" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

Πόρισμα. 

Ἔκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι, ἐὰν μέγεϑος δύο με- 
γέϑη μετρῇ, καὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον 
μετρήσει. 

δ΄. 

Τριῶν μεγεθῶν συμμέτρων δοθέντων co 
μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

Ἔστω τὰ δοϑέντα τρία μεγέϑη σύμμετρα τὰ A, B, I* 
δεῖ δὴ τῶν A, B, Γ τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον εὑρεῖν. 

Εἰλήφϑω γὰρ δύο τῶν Α, Β τὸ μέγιστον κοινὸν 
μέτρον, καὶ ἔστω τὸ 4 τὸ δὴ 4 τὸ Γ᾽ ἤτοι μετρεῖ ἢ 
οὔ [μετρεῖ]. μετρείτω πρότερον. ἐπεὶ οὖν τὸ 4 τὸ 
Γ μετρεῖ, μετρεῖ δὲ καὶ τὰ 4, B, τὸ Z1 ἄρα τὰ A, B, Γ 
μετρεῖ" τὸ zi ἄρα τῶν 4, B, Γ κοινὸν μέτρον ἐστίν. 
καὶ φανερόν, ὅτι xol μέγιστον: μεῖξον γὰρ τοῦ 4 
μεγέϑους τὰ 4, B οὐ μετρεῖ. 

1. ἐστίν) om. F. μεῖξον]ὕ supra ser. τῇ. 1 P. τι μεῖξον F, 
sed corr. 2. ,ueyétn ustonosu. Theon (BF V). τό] (alt) 
m. 2 F. 9. ἐστί BV b, comp. F. 6. μέτρο P, sed corr. 

εὔρηται P. Deinde add. τὸ AZ V, sed punctis notat. 8, 
δεῖξαι) ποιῆσαι B et b (mg. yo. δεῖξαι), δεῖ δεῖξαι F (mg. m. 2: 
ye. ποιῆσαι). 9, μετρῇ) - in ras. P. 15. Ante δεῖ ras. 1 
htt. P. 16. δύο] om. V. 17. 05] m. rec. P. 18. μετρεὶ] 
om. P. 19. μετρεῖ δέ — 20. μετρεῖ] mg. m. 1 P. 20. 4 ἄρα] 
δὲ 4 P. τῶν] -v postea add. F. ἐστί BV, comp. Fb. 291. 
καί] (alt. om. B V b. 22. μέγεϑος Fb. Post B ras. 1 litt. V. 


Post μετρεῖ add. εἰ γὰρ δυνατόν, μετρείτω τὰ A, B, I μεῖξον 
τοῦ 4 (μεγέϑους add. V) τὸ E: καὶ ἐπεὶ τὰ A, B, T μετρεῖ, 
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tietur, maior minorem; quod fieri non potest. itaque 
» magnitudo maior magnitudine 4Z magnitudines 4 B; 
P4 non metietur. ergo 4Z magnitudinum 48, ΓΖ 
— maxima mensura communis est. 
- -— Ergo datis duabus magnitudinibus commensurabi- 
libus 4B, I'zi maxima mensura communis inuenta 
- est; quod erat demonstrandum. 


Corollarium. 
Hine manifestum est, si magnitudo duas magnitu- 
dines metiatur, eandem maximam earum mensuram 
communem metiri. 


Ly: 


Datis tribus magnitudinibus commensurabilibus ma- 
ximam earum mensuram communem inuenire. 

. &int datae tres magnitudines commensurabiles 4, 
B, I. oportet igitur magnitudinum .4, B, I' maximam 
mensuram communem inuenire. 

.Bumatur enim duarum magnitudinum Z4, B maxima 
mensura communis [prop. IIl] et sit Z7. 47 igitur 
ΨΥ , magnitudinem I'aut metitur aut non 
metitur. prius meliatur. iam quo- 
n ; niam 47 magnitudinem I' metitur, 

4 pg 7; S9 euam 4,8 meütur, Z magnitu- 

I——1 (— ὑττὶ dines Aj, B, I' metitur. zfigitur magni- 
ludinum 4, B,l' communis est mensura. et adparet, 
eandem maximam esse; nam magnitudo maior magni- 
tudine 7/ non metitur 4, B. 


κιι--. 


καὶ τὰ 4, Β μετρήσει καὶ τὸ τῶν 4, Β μέγιστον κοινὸν (κοινὸν 

μέγιστον V) μέτρον τὸ Ζ μετρήσει (μετρήσει τὸ Z1 V) τὸ μεῖξον 
τὸ ἔλαττον (ἔλασσον V). ὅπερ ἄτοπόν ἐστιν (ἀδύνατον V) V et 
. mg. m. 2 B. 


10 


15 


20 


14 ZTOIXEISN /'. 


Μὴ μετρείτω δὴ τὸ Z1 τὸ I. λέγω πρῶτον, ὅτι 
σύμμετρά ἐστι τὰ I, 4. ἐπεὶ γὰρ σύμμετρά ἐστι τὰ 
A, B, I', μετρήσει τι αὐτὰ μέγεϑος, ὃ δηλαδὴ καὶ τὰ 
A, B μετρήσει" ὥστε καὶ τὸ τῶν A4, B μέγιστον κοινὸν 
μέτρον τὸ Z1 μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ τὸ I" ὥστε τὸ 
εἰρημένον μέγεϑος μετρήσει τὰ I, Z4 σύμμετρα ἄρα 
ἐστὶ và D, 4. εἰλήφϑω οὖν αὐτῶν τὸ μέγιστον κοινὸν 
μέτρον, καὶ ἔστω τὸ E. ἐπεὶ οὖν τὸ E τὸ 4 μετρεῖ, 
ἀλλὰ τὸ 4 τὰ 4, Β μετρεῖ, καὶ τὸ Ε ἄρα τὰ 4, Β με- 
τρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ vo I. τὸ E ἄρα τὰ 4, Β. Γ 
μετρεῖ" τὸ E ἄρα τῶν A, B, Γ κοινόν ἐστι μέτρον. λέγω 
δή. ὅτι καὶ μέγιστον. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω τι τοῦ E 
μεῖξον μέγεϑος τὸ Z, καὶ μετρείτω τὰ 4, B,I. καὶ 
ἐπεὶ τὸ Ζ τὰ A, B, I' μετρεῖ, καὶ τὰ 4, B ἄρα μετρήσει 
καὶ τὸ τῶν 4, Β μέγιστον κοινὸν μέτρον μετρήσει. τὸ 
δὲ τῶν 4, B μέγιστον κοινὸν μέτρον ἐστὶ τὸ Z1: τὸ Ζ 
ἄρα τὸ Zl μετρεῖ. μετρεῖ δὲ καὶ τὸ I" τὸ Z ἄρα 
τὰ Γ, 4 μετρεῖ" καὶ τὸ τῶν I, zl ἄρα μέγιστον κοινὸν 
μέτρον μετρήσει τὸ Z. ἔστι δὲ τὸ E* τὸ Ζ ἄρα τὸ E 
μετρήσει, τὸ μεῖξον τὸ ἔλασσον᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 
οὐκ ἄρα μεῖζόν τι τοῦ E μεγέϑους [μέγεϑος] τὰ 4,8, Γ 
μετρεῖ" τὸ E ἄρα τῶν A, B, Γ τὸ μέγιστον κοινὸν μέτρον 


ἐστίν, ἐὰν μὴ μετρῇ τὸ 4 τὸ I, ἐὰν δὲ μετρῇ , αὐτὸ vo 2. 


1. ὅτι πρῶτον Β, 2. ἐστι] (alt.) ἐστιν P. 4. μετρεῖ V. ὅ. 
μετρήσει τὸ zi F. Post ὥστε ras. 2 litt. V. 6. μετρεῖ V. 
7. ἐστί] εἰσίν P. οὖν] om. BF Vb. 10]. m, fec. Ῥ. “8. 
καί] om.F. ἔστω τὸ E] mg.m.2F. 9, μετρεῖ — A, B| om. F. 
᾿ μετρήσει] uevos? V. 10. τὸ E — 11. μετρεῖ] om. Theon 
(BF V b). 11. μέτρον ἐστί V. ἐστιν P. 14. μετρεῖ] supra 
scr.F. ἄρα] om. BFVb. 16. B] Β ἄρα BFb. 16. μέγιστον] 
m. rec D. 17. μετρεῖ] (prius) corr. ex μετρήσει m. rec. P. 
18. τά] τό b. 19. τὸ Z. ἐστι δὲ τὸ E] mg. m. 2 F; τὸ Zc 
τὸ δὲ τῶν I, 4 μέγιστον κοινὸν μέτρον ἐστὶ τὸ E V. — 20. μετρεῖν. 
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jam ne meliatur zZ/ magnitudinem I. prius dico, 
Γ, 4 commensurabiles esse. nam quoniam .4, B,I' 
- eommensurabiles sunt, magnitudo aliqua eas metietur, 
— quae nimirum etiam 4, B metietur. quare etiam maxi- 
- mam earum mensuram communem Z/ metietur [prop. 
- HII eoroll] uerum etiam I'metitur. quare magnitudo 
ila Γ, Ζ metietur. itaque I, 47 commensurabiles sunt. 
sumatur igitur maxima earum mensura communis 
[prop. III] et sit E. iam quoniam E magnitudinem 4 
metitur, οὐ 24/4 magnitudines .4, B metitur, etiam E 
magnitudines 4, B metietur. uerum etiam I' metitur. 
E igitur 4,B,I'metitur. E igitur magnitudinum .4, B,I' 
communis est mensura. iam dico, eandem maximam 
esse. nam si fieri potest, magnitudo magnitudine E 
maior sib Z et metiatur 4, B,I. et quoniam Z magni- 
tudines 4, B, I' metitur, etiam .4, B metietur et maxi- 
mam earum mensuram communem [prop. III coroll.]. 
maxima autem magnitudinum 4, B mensura communis 
est Ζ. Z igitur Z/ metitur. uerum etiam Γ᾽ metitur. 
Z igitur I, 4 metitur. quare etiam maximam earum 
mensuram communem metietur [id.]. ea autem est E. 
Z igitur E metietur, maior minorem; quod fieri non 
potest. itaque magnitudo magnitudine E maior 44, B, I 
non metitur. E igitur magnitudinum 4, B,I' maxima 
est mensura communis, si Z/ magnitudinem I'non me- 
litur, sin metitur, ipsa 4. 


t | 
,21. n 4, B, Τ' usvos? μέγεϑος F. u£ye9oc] m. rec. P. τα] 


- 70 DB, sed corr. ΤῊ; D,Z (eras) μεγέϑη V. 22. τό] (alt.) 
pum 29 F. 2923. iov] ἄν P. 


10 


15 


20 


25 


16 ZTOIXEISN . 


Toiv ἄρα μεγεθῶν συμμέτρων δοθέντων τὸ uc 
γιστον κοινὸν μέτρον ηὕρηται [ὅπερ ἔδει δεῖξαι]. 


Πόρισμα. 
"Ex δὴ τούτου φανερόν. ὅτι, ἐὰν μέγεϑ' a. με- 
ὴ φανερόν, ὅτι, ἐὰν μέγεϑος τρία. μὲ 
γέϑη μετρῇ. καὶ τὸ μέγιστον αὐτῶν κοινὸν μέτρον. 
μετρήσει. 
Ὁμοίως δὴ καὶ ἐπὶ πλειόνων vo μέγιστον κοινὸν 
μέτρον ληφϑήσεται, καὶ τὸ πόρισμα προχωρήσει. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


[4 


&. 

Τὰ σύμμετρα μεγεϑη πρὸς ἄλληλα λόγον. 
ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀφιϑμόν. 

Ἔστω σύμμετρα μεγέϑη τὰ 4, B' λέγω. ὅτι τὸ A 
πρὸς τὸ Β λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. 

᾿Επεὶ γαρ σύμμετρά ἐστι τὰ 4, Β, μετρήσει τι αὐτὰ 
μέγεϑος. μετρείτω, καὶ ἔστω τὸ I. καὶ ὁσάκις τὸ D 
τὸ 4 μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ 4, ὁσάκις 


δὲ τὸ Γ τὸ B μετρεῖ, τοσαῦται μονάδες ἔστωσαν ἐν τῷ E. 


Ἐπεὶ ovv τὸ Γ τὸ A4 μετρεῖ κατὰ τὰς ἐν τῷ 4 
, » Χ 3156 M A lj ' 
μονάδας, μετρεῖ δὲ καὶ ἡ μονὰς τὸν zi κατὰ τὰς ἐν 
ES , x LA c 1 δ - ,2 
αὐτῷ μοναδᾶας, ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν zl μετρεῖ ἀριϑ- 
μὸν καὶ τὸ Γ᾽ μέγεϑος τὸ 4. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Γ πρὸς 
3 4 e ς M ^ ^N Za 9 , À Pd c 
TO 4, OUTOG ἡ μονὰς πρὸς TOV ἀνάπαλιν ἄρα, ὡς 
Ἁ 'N N e e ^ , , ᾿ 
τὸ 4 πρὸς τὸ l, οὕτως ὁ 2 προς τὴν μονάδα. πάλιν 
2 b λ X ^ M ' 9 - , 
ἐπεὶ τὸ I' vo B μετρεῖ κατὰ τὰς ἕν τῷ E μονάδας, 


2. εὕρηται P. ποιῆσαι B et F (supra ser. δεῖξαι). 4. 
μεγέϑηι F. ὅ, ., μέτρον] supra scr. F. 1. δέ BVb. 8. λειφ- 
ϑήσεται F. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. Theon (BFVb). 15. 
ἐστιν P. — B μεγέϑη F. 20. τόν] τό Bb. 21. μετρήσει Ῥ. 

ἀριϑμόν] om. V. 22. καί] κατά F. 28. τόν] τό B. 25. 
τῷ E] corr. ex αὐτῷ m. rec. b. 


. 
} 


J 
A 
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— Ergo datis tribus magnitudinibus commensurabili- 
bus maxima mensura communis inuenta est. 


-- 


Corollarium. 


AIC 


Hine manifestum est, si magnitudo tres magnitu- 


" dines metitur, eandem maximam earum mensuram 


P. 
: 


- 
- 


eommunem metiri. 

Iam similiter etiam in pluribus maxima mensura 
eommunis sumetur, et corollarium quoque progredie- 
tur. — quod. erat demonstrandum. - 


V. 


Magnitudines commensurabiles inter se rationem 
habent, quam numerus ad numerum. 

Sint magnitudines commensurabiles 44, B. dico, A4 
ad B rationem habere, quam habeat numerus ad nu- 
merum. 

Nam quoniam Z4, B commensurabiles sunt, magni- 
tudo aliqua eas metietur. metiatur et sit I. et quoties 
I'magnitudinem 44 metitur, totidem unitates sint in 
Z4, quoties autem I' magnitudinem B metitur, totidem 
unitates sint in E. 

iam quoniam Γ΄ magnitudinem 4 secundum unitates 
numeri z/ metitur, sed etiam unitas numerum Z/ se- 

4 Β p cundum unitates eius metitur, 
ΓΤ FEE C77 unitas numerum zi et I' magni- 

p tudinem 4 aequaliter metitur. 
po itaqe Γ᾽: 4 --Ῥβ 1:24 [VII 
def. 20]. e contrario igitur [V, 1 coroll] 4:I'— Ζ1:1. 


rursus quoniam I' magnitudinem B secundum uni- 


V. Alexander Aphrod. in Amal. pr. fol. 87. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 2 
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ἵἴ δὲ καὶ ἡ μονὰς τὸν E κατὰ τὰς ἐν αὐτῷ μο- 
μετρεῖ δὲ ῃ woveg (τ 9. αυτῷ μο-. 


 v&0«g, ἰσάκις ἄρα ἡ μονὰς τὸν E μετρεῖ καὶ τὸ I' 


10 


15 


25 


τὸ B: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Γ πρὸς τὸ B, οὕτως ἡ μονὰς 
πρὸς τὸν E. ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ I, ὁ 4 
προς τὴν μονάδα" δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, 
οὕτως 0 Zl ἀριϑμὸς πρὸς τὸν E. 5 

Τὰ ἄρα σύμμετρα μεγέϑη τὰ 4, B πρὸς ἄλληλα 
λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς ὁ 4 πρὸς ἀριϑμὸν τὸν E* ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

δ΄: 

Ἐὰν δύο μεγέϑη πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχῃ; 
ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν, σύμμετρα ἔσται τὰ 
μδγέϑη. 

Δύο γὰρ μεγέϑη τὰ A, B πρὸς ἄλληλα λόγον ἐχέτω, 
ὃν ἀριϑμὸς ὁ Zl πρὸς ἀριϑμὸν τὸν Ε΄ λέγω, ὅτι σύμ- 
μετρά ἐστι τὰ 4, B μεγέϑη. | 

Ὅσαι γάρ εἰσιν ἐν τῷ 4 μονάδες, εἰς τοσαῦτα ἴσα 
διῃρήσϑω τὸ 4, καὶ ἑνὶ αὐτῶν ἴσον ἔστω τὸ I" ὅσαι 
δέ εἰσιν ἐν τῷ E μονάδες, ἐκ τοσούτων μεγεθῶν ἴσων 
τῷ Γ' συγχείσϑω τὲ Ζ. 

Ἐπεὶ οὖν, ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ 4] μονάδες, τοσαῦτά 
εἰσι καὶ ἐν τῷ .4 μεγέϑη ἴσα τῷ I, ὃ ἄρα μέρος ἐστὶν 
ἡ μονὰς τοῦ Z1, τὸ αὐτὸ μέρος ἐστὶ καὶ τὸ Γ τοῦ 4t 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ Γ πρὸς τὸ 4, οὕτως ἡ μονὰς πρὸς 
τὸν 4. μετρεῖ δὲ ἡ μονὰς τὸν zi ἀριϑμόν᾽ μετρεῖ 
ἄρα καὶ τὸ Γ' τὸ .4. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ Γ' πρὸς 
τὸ A, οὕτως ἡ μονὰς πρὸς τὸν zl [ἀριϑμόν], ἀνάπαλιν 
ἄρα ὡς τὸ Α πρὸς τὸ Γ, οὕτως ὁ 4 ἀριϑμὸς πρὸς 


3. τὸ] (pr) τόν P. 4. οὕτως ὁ V. Ἷ. πρὸς ἄλληλα] mg. 
ZU HP 11. ἔχει b. 14. δύο γὰρ μεγέϑη] mg. m. 1 P. 


bs OUO IPS Vm 
EB vr 

«^N PA 
1 


V 
4 


ELEMENTORUM LIBER X. 19 


iates numeri E metitur, sed etiam unitas numerum E 
seeundum unitates eius metitur, unitas numerum E 


— et I' magnitudinem .B aequaliter metitur. itaque [ VII 


"def 20] Γ: Β΄ —1:E. demonstrauimus autem, esse 
eliam 4:1'— 4:1. itaqueex aequo[V,22] 4: B— 4: E. 
Ergo magnitudines commensurabiles 44, B inter se 


rationem habent, quam numerus Z/ ad numerum Z; 


τοσαῦται V, , eras. 22. εἰσι] ἐστιν 


quod erat demonstrandum. 


* 


VIL 


Si duae magnitudines inter se rationem habent, 
quam numerus ad numerum, commensurabiles sunt. 

Duae enim magnitudines A4, B inter se rationem 
habeant, quam numerus 7Z/ ad numerum E. dico, 4, B 
magnitudines commensurabiles esse. | 

y E. ier nam quot sunt in 7 
E—i-E-cg—r3 0^ [qp unitates, in totidem par- 
: Lf Z | tes aequales diuidatur 4, 
ete E m ps eb uni earum aequalis 
sib I; quot autem sunt in E unitates, ex totidem 
magnitudinibus magnitudini l'aequalibus componatur Z. 

quoniam igitur, quot sunt in z/ unitates, totidem 
eliam in 4 magnitudines sunt magnitudini I' aequales, 
quae pars est unitas numeri Z/, eadem pars est etiam 
I'magnitudinis 4. itaque Γ΄: 4 — 1:24 [VII def. 20]. 
uerum unitas numerum 27 metitur. quare etiam I' 


πρὸς ἄλληλα và A, B V. 15. iod T (τόν) FE, τό φ. 91 

. ἴσαι V, L eras. 38. 

4 ἀριϑμοῦ F.- có] (alt) ὃ P, in ras. V. τοῦ] e corr. V. 

. 25. 4 ἀριϑμόν F. ^ Post μονάς ras. 4 litt. V. 26. καὶ ἐπεὶ 

καί V. τό] ὃ P. 2427. ἀριϑμόν] om. P, corr. ex ἀριϑμός F. 
9 


20 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ /. 


τὴν μονάδα. πάλιν ἐπεί, ὅσαι εἰσὶν ἐν τῷ E μονάδες, 
τοσαῦτά εἰσι καὶ ἐν τῷ Z ἴσα τῷ I', ἔστιν ἄρα ὡς 


᾿ τὸ Γ πρὸς τὸ Z, οὕτως ἡ μονὰς πρὸς τὸν E [ἀριϑμόν]. 


10 


15 


20 


ἐδείχϑη δὲ καὶ ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ I, οὕτως ὁ zi πρὸς 
τὴν μονάδα δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ Z, 
οὕτως ὁ Z| πρὸς τὸν E. ἀλλ᾽ ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν E, 
οὕτως ἐστὶ τὸ 4 πρὸς τὸ B' καὶ ὡς ἄρα τὸ 4 πρὸς 
τὸ B, οὕτως καὶ πρὸς τὸ Z. τὸ .4 ἄρα πρὸς ἑκάτερον 
τῶν B, Ζ τὸν αὐτὸν ἔχει λόγον" ἴσον ἄρα ἐστὶ τὸ B 
τῷ Z. μετρεῖ δὲ τὸ Γ τὸ Z' μετρεῖ ἄρα καὶ τὸ B. 
ἀλλὰ μὴν καὶ τὸ 4: τὸ Γ' ἄρα τὰ 4, B μετρεῖ. σύμ- 

μδτρον ἄρα ἐστὶ τὸ .4 τῷ B. 
᾿Εὰν ἄρα δύο μεγέϑη πρὸς ἄλληλα, καὶ τὰ ἑξῆς. 
- 

Πόρισμα. 

Ἔκ δὴ τούτου φανερόν, ὅτι, ἐὰν ὦσι δύο ἀριϑμοί, 
ὡς of Zl, E, καὶ εὐϑεῖα, ὡς ἡ 4, δύνατόν ἐστι ποιῆσαι 
ὡς 0' 4 ἀριϑμὸς πρὸς τὸν E ἀριϑμόν, οὕτως τὴν 
εὐθεῖαν πρὸς εὐθεῖαν. ἐὰν δὲ καὶ τῶν A, Ζ μέση 
ἀνάλογον ληφϑῇ, ὡς ἡ Β, ἔσται ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν Ζ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B, τουτέστιν 
ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίως ἀνα- 
γραφόμενον. ἀλλ ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν Z, οὕτως ἐστὶν 
ó 4 ἀριϑμος πρὸς τὸν E ἀριϑμόν᾽ γέγονεν ἄρα καὶ 
ὡς 0 4 ἀριϑμὸς πρὸς τὸν E ἀριϑμόν, οὕτως τὸ ἀπὸ 


1. εἰσίν] εἰσὶ καί V. 2. τοσαῦταν P, et FV, sed corr. 
εἶσιν P. Ζ μεγέϑη FK. ἴσαι V, sed corr. 8. ἀριϑμόν 
om. P. 4. τό] (ε]ύ.) τόν b. ὅ. τό] ὁ B. τό] τόν Bb. 6. ἀλλ᾽ 
καί V. 6] postea ins. m. 1 F. 1. ἐστί] om. V. . 8. καί 
τὸ 4 F. 9. Aóvyov P, sed corr. 11. μήν] μετρεῖ P. τὸ d 


ELEMENTORUM LIBER X. 21 


magnitudinem A melitur. et quoniam est D:4 — 1: zl, 


" 


e eontrario ΓΝ, 7 eoroll.] erit 4:1'— 2:1. rursus 


1 quoniam, quot sunt in E unitates, totidem etiam in Z 
- magnitudines magnitudini Γ΄ aequales sunt, erit I': Z 
- 2e 1: E[VII def. 20]. demonstrauimus autem, esse etiam 


4: -— 4:1. itaque ex aequo [V, 22] est 4: Z — zt: E. 


uerum Z1: E — 4: B. quare etiam 4:B — 4:Z. A4 igi- 
tur ad utrumque B, Z eandem. rationem habet. ergo 
B-—Z[V,9]. I' autem Z metitur; quare etiam B me- 
litur. uerum etiam 44 metitur. I' igitur 4, B metitur. 
itaque 44 et B commensurabiles sunt. 

Ergo si duae magnitudines inter se, et quae se- 
quuntur. 


Corollarium. 


Hinc iam manifestum est, si duo numeri sint Z, E 
et recta 44, fieri posse, ut faciamus, ut Z/: E, ita rec- 


. iam ad alam rectam. sin rectarum 4, Z media pro- 


portionalis sumitur B, erit 4: Z — £^: B?, h. e. ut 
prima ad tertiam, ita figura in prima descripta ad 
figuram in secunda similem 'et similiter descriptam 


[VL 20 coroll 2, cfr. V def. 9]. sed 4:Z — 4: E. 


καὶ vo I' V. 12. ἐστίν P. B| e corr. V. 18. καὶ τὰ 
ἑξῆς] λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν, σύμμετρα ἔσται τὰ 
μεγέϑη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι V. 10. ὡς] m. 2 F. εὐϑεῖαι F. 

ἡ 41 e corr. V. 17. 0] τόν V, supra scr. m. 2 F. 4] 
om. BF b. ἀριϑμόν FV. ΕἸ om. BFb; ὡς τὸν Z4 ἀριϑμὸν 
πρὸς τὸν E ἀριϑμόν m. 2 B. τήν om. V, ἡ P; del m. 


- rec. B. 18. sevOsiov|] -αν eras. V, εὐϑεῖα P. εὐθεῖαν] τὴν 
| - εὐϑεῖαν V οὐ m. rec. B. 19. Z| B B, sed corr. 21. ὡς] 


[ 


E. 
Y 


ὃς evo? V. πρώτη] supra add. à F, ἃ PBY b. τρίτην] & V, 
ἢ Pb et corr. ex y B m. 2 (ξ m. rec); supra add. y F. πρώτης 
ἃ P. 24. ἀριϑμόν] corr. ex ἀριϑμός . γέγονεν ἄρα] supra 


ΒΟΥ, m. rec. F. 
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τῆς .4 εὐθείας πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B εὐϑείας" ira ἔδει 


. δεῖξαι. 


10 


1ὅ 


20 


£. 

Τὰ ἀσύμμετρα μεγέϑη πρὸς ἄλληλα λόγον 
οὐκ ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. ; 

Ἔστω ἀσύμμετρα μεγέϑη τὰ 4, Β' λέγω, Ctt τὸ 4 
πρὸς τὸ B λόγον ovx ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀρυϑμόν. 

Εἰ γὰρ ἔχει τὸ 4 πρὸς τὸ Β λόγον, ὃν ἀριϑμὸς 
πρὸς ἀριϑμόν, σύμμετρον ἔσται τὸ 4 τῷ B. οὐκ ἔστι 
δέ: οὐκ ἄρα τὸ 4 πρὸς τὸ B λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς 
πρὸς ἀριϑμόν. 

Τὰ ἄρα ἀσύμμετρα μεγέϑη πρὸς ἄλληλα λόγον οὐκ 
ἔχει, καὶ τὰ ἑξῆς. | 


, 


η. 

Ἐὰν δύο μεγέϑη πρὸς ἄλληλα λόγον μὴ ἔχῃ: 
ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν, ἀσύμμετρα ἔσται 
τὰ μεγέϑη. 

Ζύο γὰρ μεγέϑη τὰ 4, B πρὸς ἄλληλα λόγον μη 
ἐχέτω, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν" λέγω, ὅτι ἀσύμμετρά 
ἔστι τὰ 4, B μεγέϑη. 

Ei γὰρ ἔσται σύμμετρα, τὸ 4 πρὸς τὸ B λόγον 
ἕξει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. οὐκ ἔχει δέ. ἀσύμ- 
μετρα ἄρα ἐστὶ τὰ A, B μεγέϑη. 

"E&v (gu δύο μεγέϑη πρὸς ἄλληλα, καὶ τὰ ἑξῆς. 


7i. A εὐθείας] in ras. m. 1 b. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. 
Theon (BF Vb). Seq. demonstr. alt.; u. app. ὅ. Post ἀριϑμόν 
ras. 8 litt. V. 7. τό] ins. m. 1 b) 9. Ante ἔσται ras. 1 


Hit. F. ἔστιν BF. 10. yo. τὸ A4 ἄρα πρὸς τὸ B λόγον οὐκ ἔχει 
mg. m. 1 b. 12. σύμμετρα b. λόγον οὐκ ἔχει πρὸς ἄλληλα 
BF b. 13. καὶ τὰ ἑξῆς] om. F (in mg. quaedam erasa), ὃν 
ἀριϑμὸς “πρὸς ἀριϑιμόν BVb. 20. ἐστιν P, ἔσται V. 21. γὰρ 
σύμμετρόν ἐστι τὸ 4 và B Theon (BF V b). '92. ἔχει Ὁ. ὄνπεον. 


ELEMENTORUM LIBER X. x2 E 


itaque inuenimus ΖΊ : E — 4^: B". — quod erat demon- 
strandum. 
LUE VIL. 

Magnitudines incommensurabiles inter se rationem 
non habent, quam numerus ad numerum. 

Sint magnitudines incommensurabiles 44, B. dico, 
-4 ad B rationem non habere, quiam habeat numerus 
ad numerum. 

A Nam si 4 ad B rationem habet, quam 
—.  ' gmumerus àd numerum, 4 et B commensurabiles 
———4 erunt [prop. VI]. uerum non sunt. itaque 4 
ad B rationem non habet, quam numerus ad numerum. 

Ergo magnitudines incommensurabiles inter se ra- 
lionem non habent, et quae sequuntur. 


VIII. 


Si duae magnitudines inter se rationem non habent, 
quam numerus ad numerum, magnitudines incommen- 
surabiles erunt. 

z^ Duae enim magnitudines 44, B inter se 
' rationem ne habeant, quam numerus ad nu- 

merum. dico, magnitudines 4, B incommen- 
surabiles esse. 

Nam si commensurabiles sunt, 4 ad B rationem ha- 
bet, quam numerus ad numerum [prop. V]. uerum non 
habet. itaque magnitudines 4, B incommensurabiles sunt. 

Ergo si duae magnitudines inter se, eb quae se- . 
quuntur. 


B 


ἀριϑμόν] corr. ex ἀριϑμός m. 1 P. 23. ἐστίν P. 24. 
ἐάν — μεγέθη] om. F. πρὸς ἄλληλα] bis b. — καὶ τὰ ἑξῆς] 
λόγον μὴ ἔχῃ, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμὸν ἀσύμμετρα ἔσται V. 


24 . ETOIXEION /.- 
9. 2. | 
Τὰ ἀπὸ τῶν μήκει συμμέτρων εὐθειῶν τε- 


τράγωνα πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 


10 


γῶνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ καὶ 
τὰ τετράγωνα τὰ πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχοντα, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον &Qu- 
ϑμόν, καὶ τὰς πλευρὰς ἕξει μήκει συμμέτρους. 
τὰ δὲ ἀπὸ τῶν μήκει ἀσυμμέτρων εὐϑειῶν τε- 
τράγωνα πρὸς ἄλληλα λόγον οὐχ ἔχει, ὅνπερ 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑιμόν᾽ 
καὶ τὰ τετράγωνα τὰ πρὸς ἄλληλα λόγον uv 
ἔχοντα, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 
γῶνον ἀριϑμόν, οὐδὲ τὰς πλευρὰς ἕξει μύκει 


συμμέτρους. 


15 


20 


ἘΘ 
τ 


9 


Ἔστωσαν γὰρ αἵ 4, B μήκει σύμμετροι" λέγω, ὅτι 
τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Β τετρά- 
γῶνον λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τε- 
τράγωνον ἀριϑμόν. 

Ἐπεὶ γὰρ σύμμετρός ἐστιν ἡ A4 τῇ B μήκει, ἡ 4 
ἄρα πρὸς τὴν B λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀρυϑμόν. 
ἐχέτω, ὃν ὁ Γ πρὸς τὸν 4. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ Α 
πρὸς τὴν B, οὕτως ὃ Γ πρὸς τὸν zi, ἀλλὰ vot μὲν 
τῆς .4 πρὸς τὴν B λόγου διπλασίων ἐστὶν ὃ τοῦ ἀπὸ 
τῆς .4 τετραγώνου πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B τετράγωνον" 
τὰ γὰρ ὅμοια σχήματα ἐν διπλασίονι λόγῳ ἐστὶ τῶν 
ὁμολόγων πλευρῶν. τοῦ δὲ τοῦ I' [ἀριϑμοῦ] πρὸς 
τὸν 4 [ἀριϑμὸν] λόγου διπλασίων ἐστὶν ὃ τοῦ ἀπὸ τοῦ 
Γ τετραγώνου πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ 4 τετράγωνον᾽ δύο 
γὰρ τετραγώνων ἀριϑμῶν εἷς μέσος ἀνάλογόν ἐστιν 


8. πρὸς ἄλληλα] supra scr. F. ἔχῃ V, corr. m. 1. 4. 
ἀριϑιμός} supra scr. m. 2 B. — 5. τετράγωνα τὰ] supra scr. m. 


ELEMENTORUM LIBER Χ. 25 
IX. 


— Quadrata rectarum longitudine commensurabilium 

inter se rationem habent, quam numerus quadratus 
-ad numerum quadratum; et quadrata, quae inter se 
- rationem habent, quam numerus quadratus ad nume- 
; rum quadratum, etiam latera longitudine commensura- 
- bilia habebunt. quadrata autem rectarum longitudine 
ineommensurabilium inter se rationem non habent, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum; et 
quadrata, quae inter se rationem non habent, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum, ne latera 
quidem longitudine commensurabilia habebunt. 

Nam .4, B longitudine commensurabiles sint. dico, 
44^: B* rationem habere, quam habeat numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum. 

Quoniam enim .4 et B longi- 

—1 c— — tudine commensurabiles sunt, 4: B 
D, rationem habet, quam numerus 
e. ad numerum [prop. V]. sit 4: B 

2: — Γ: 2. iam quoniam 4:B 
-- Γ: Z4, οὐ 45: B? duplex est quam ratio 4: (nam 
figurae similes inter se duplicatam rationem habent 


LIST: 


4 


: Iu E συμμέτρων b (corr. m. rec), 9; αἱ Seq. ras. Bit 
v BF. 10. ἀριϑιμόν] om. V. 11. μὴ ἔχοντα λόγον V. 
"13. Ovzso V. 15. γάρ] om. V. 106. τό] (prius) supra ser. 

m. 1 P. , τετράγωνον] (alt.) m. 2 comp. F. 17. óvzso V. 21. 

- 0v].o)v ὃν Bb, oov corr. ἰῃ οὖν ὅν FV. 29. T' dod ide BVb 
- ete corr. F. '4 ἀριϑμόν BFVb. 828. τῆς] e corr. V. — à- 


 πλάσιον τι corr. m. 2. 24. τό] corr. ex τόν V. 26. τοῦ] 
- (alt) om. P, upra scr. F. ἀριϑιμοῖ) om. P. 27. ἀρυϑμόν] 
D om. P. ὁ τοῦ] τό F. 28. Post I' del πρὸς vov 4 P 


| τετραγώνου] τετραγων 566. τ. 1 litt. F. τόν] τό B. 29. 
μέσον B, corr, m. 2. 


10 


15 


20 


25 
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ἀριϑμός. καὶ ὁ τετράγωνος πρὸς τὸν τετράγωνον [ἀρυ- 
ϑμὸν)] διπλασίονα λόγον ἔχει, ἤπεῤ ἡ πλευρὰ πρὸς - 
τὴν πλευράν ἔστιν ἄρα καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετρά- 
yovov πρὸς τὸ ἀπὲ τῆς B τετράγωνον, οὕτως ὁ ἀπὸ 
τοῦ Γ τετράγωνος [ἀριϑμὸς! πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ Z 
[ἀριϑμοῦ] τετράγωνον [ἀρυϑμόν). 3 

᾿Αλλὰ δὴ ἔστω ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸ 
τὸ ἀπὲ τῆς B, οὕτως ὁ ἀπὸ τοῦ I' τετράγωνος πρὸς 
τὸν ἀπὸ τοῦ Zi [τετράγωνον] λέγω, ὅτι σύμμετρός 
ἐστιν ἡ 4 τῇ Β μήκει. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς B [τετράγωνον]. οὕτως 0 ἀπὸ τοῦ Γ΄ τε- 
τράγωνος πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ 4 [τετράγωνον]. «AX ὃ 
μὲν τοῦ ἀπὸ τῆς 4 τετραγώνου πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B 
[τετράγωνον] λόγος διπλασίων ἐστὶ τοῦ τῆς 4 πρὸς 
τὴν B λόγου, ὁ δὲ τοῦ ἀπὸ τοῦ Γ [ἀριϑμοῦ] τετρα- 
γώνου [ἀριϑμοῦ] πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ zi [ἀριϑμοῦ] τε- 
τράγωνον [ἀριϑμὸν] λόγος διπλασίων ἐστὶ τοῦ τοῦ Γ 
[ἀριϑμοῦ] πρὸς τὸν 4 [ἀριϑμὸν] λόγου, ἔστιν ἄρα 
καὶ ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ὃ Γ' [ἀριϑμὸς] πρὸς 
τὸν 2 [ἀριϑμόν]. ἡ 4 ἄρα πρὸς τὴν B λόγον ἔχει, 
ὃν ἀριϑμὸς ὁ Γ πρὸς ἀριϑμὸν τὸν zi* σύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν ἡ 4 τῇ Β μήκει. | 

᾿Αλλὰ δὴ ἀσύμμετρος ἔστω ἡ 4 τῇ B μήκει" λέγω, 
ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B [ve- 
τράγωνον] λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. 

Εἰ γὰρ ἔχει τὲ ἀπὸ τῆς Α τετράγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς Β [τετράγωνον] λόγον, ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 


1 ἀριϑιμόν»} om. BFVb. 5, ΓῚ ἴῃ τὰϑβ. Foo? ἀριϑμοῦ 
F V b. ἀριϑμός] om. P. 6. ἀριϑμοῦ] om. P. ἀριϑμόν] 


ELEMENTORUM LIBER X. 2 


| quam latera correspondentia [VI, 20 coroll.]), et I? : 45 
| duplex est quam ratio Γ΄ Ζ (nam inter duos numeros 


quadratos unus medius est numerus, et numerus qua- 


- dratus ad numerum quadratum duplicatam rationem 
- habet quam latus ad latus [ VIIT, 11]), erit 4?: B? —I?:Zf?. 


Iam uero sit 45: B* — I7: 2". dico, 4 et B longi- 
tudine commensurabiles esse. 

nam quoniam est 45: B? — T? : 25, et 4? : B? duplex 
est quam ratio 4: B, I?: 45 autem duplex quam Γ: Zi, 
erit 4: B — I: Z. itaque A4 ad B rationem habet, quam 
numerus l'ad numerum Ζ΄. ergo A4 et B longitudine 
commensurabiles sunt [prop. VI]. 

lam uero 44 et B longitudine iucommensurabiles 
sint. dico, 45: B? rationem non habere, quam habeat 
numerus quadratus ad numerum quadratum. 

si enim 45: B? rationem habet, quam numerus 


quadratus ad numerum quadratum, 44 et B commen- 


om. P. 8. B τετράγωνον BVb et e corr. F. τοῦ] corr. ex 
τῆς V. 59. τετράγωνον] om. E 11. 4| in ras. b. 12. τε- 
τράγωνον] om. P. 18. τόν] τό Ὁ. τετράγωνον] om. P. 14. 
τοῦ] m.2 F. τό] τόν B, τὸν τοῦ F. 15. τετράγωνον] om. P. 

16. ἄριϑιμοῦ] om. P. τετράγωνος BV. 17. ἀριϑμοῦ] om. P, 
ἀρυϑμός ΒΥ. ἀριϑμοῦ]) om. P. τετραγώνου P. 18. ἀριϑ-. 
μόν] om. P. ἐστίν P. τοῦ] om. V. 19. ἀριϑμοῦ) om, P. 

ἀριϑμόν] om. P. 20. ἀριϑμός] om. P. 21. ἀριϑιμόν] om. P. 

22. τὸν 47 m. 2 B. 25. A] corr. ex B m. 1 V. τετρά- 
γωνον] (alt. om. P. 29. τετράγωνον] om. P. 
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μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, σύμμετρος ἔσται ἡ 4 
τῇ B. οὐκ ἔστι δέ" οὐκ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 44 τετράγωνον 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Β [τετράγωνον] λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 
yovog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. 

Πάλιν δὴ τὸ ἀπὸ τῆς A4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς Β [τετράγωνον λόγον μὴ ἐχέτω, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽" λέγω, ὅτι ἀσύμ- 
uevgóg ἐστιν ἡ 4 τῇ B μήκει. 

Ei γάρ ἐστι σύμμετρος ἡ 4 τῇ B, ἕξει τὸ ἀπὸ τῆς 
A πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B λόγον, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. οὐκ ἔχει δέ; οὐκ ἄρα 
σύμμετρός ἐστιν ἡ Α τῇ B μήκει. 

Τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν μήκει συμμέτρων, καὶ τὰ ἑξῆς. 


Πόρισμα. 

Καὶ φανερὸν ἐκ τῶν δεδειγμένων ἔσται. ὅτι αἵ 
μήκει σύμμετροι πάντως καὶ δυνάμει, αἱ δὲ δυνάμει 
οὐ πάντως καὶ μήκει [εἴπερ τὰ ἀπὸ τῶν μήκει συμ- 
μέτρων εὐθειῶν τετράγωνα λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀρυϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, τὰ δὲ λόγον ἔχοντα, 
ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν, σύμμετρά ἐστιν. ὥστε αἱ 
μήκει σύμμετροι εὐθεῖαν οὐ μόνον [εἰσὶ] μήκει σύμ- 
uevgou, ἀλλὰ καὶ δυνάμει. 

πάλιν ἐπεί, ὅσα τετράγωνα πρὸς ἄλληλα λόγον ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, μήκει 
ἐδείχϑη σύμμετρα καὶ δυνάμει ὄντα σύμμετρα τῷ τὰ 
τετράγωνα λόγον ἔχειν, "ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν, 
ὅσα ἄρα τετράγωνα λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, ἀλλὰ ἁπλῶς, ὃν 


2. Post B add. μήκει m. 2 V. 8. τετράγωνον] om P. ὅ. 
δὴ} om. b, δέ BF V. 6. τετράγωνον] om. P. 8. ἐστιν 6 
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surabiles erunt. at non sunt. ergo 45: B? rationem 
mon habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. 


jam rursus 45: B? rationem ne habeat, quam nu- 
merus quadratus ad numerum quadratum. dico, 4 et 
-B longitudine incommensurabiles esse. 
nam si 4 et B commensurabiles sunt, 45: B? ra- 
lionem habebit, quam numerus quadratus Νὰ numerum 
quadratum. at non habet. ergo 44 et B longitudine 
commensurabiles non sunt. 
Ergo quadrata rectarum longitudine commensura- 
bilium, et quae sequuntur. 


Corollarium. 


Ex iis, quae demonstrauimus, manifestum est, rectas 
longitudine commensurabiles semper etiam potentia 


. eorr. F. 9. εἰ] in ras. P. ἔσται P. 10. 4 τετράγωνον 


ΒΡ. B τετράγωνον ΒΒ Ὁ. 12. Post B add. ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν ἡ A τῇ B FVb, B m. 2. 13. Post συμμέτρων add. 
εὐθειῶν τετράγωνα πρὸς ἄλληλα λόγον ἐ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἄἀριϑμόν V. Post ἑξῆς add. Theon; ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι (BF Vb). — 15. ἐκ] ἔστω ἐκ BEV. ἔσται] om. b. 


17. ov] in ras. F, σύμμετροι ov V. εἴπερ) corr. ex ἤπερ 
m. 2 V. TX] corr. ex τοῖς m. 1 F. . 21. Post μήκει add. 
ἀεί τὰ. 9 B. εἰσί) om. P. 23. ὅσα] ὧν P, corr. mg. m. 1. 


“τετράγωνα λόγον ἔχει “πρὸς ἄλληλα F. 260. τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν ΒΕ. Post ἀρυϑμόν add. 
olov ὃ 1 καὶ ὁ E: ὁ γὰρ H πρὸς τὸν 1 λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετρά- 
γῶνος ἀριϑιμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, σύμμετρον δέ" αἵ δὲ εὐ- 
ϑεῖαι, ἀφ᾽ ὧν “ἀνεγράφησαν, ἀσύμμετροί εἰσιν: τὰ γὰρ τετράγωνα 
&Aoyc slow: ὥστε οὖν αἵ μήκει σύμμετροι πάντως καὶ δυνάμει, 


αἵ δὲ δυνάμει οὐ πάντως καὶ μήκει b. 28. ἀλλ ΒΕΥ͂. ἁπλῶς] 


* 


om. Fb, m. 2 B. ὧν] ὃν ἕτερός τις BF V b. 
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ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν, σύμμετρα μὲν ἔσται αὐτὰ và — 
τετράγωνα δυνάμει, οὐκέτι δὲ καὶ μήκει" ὥστε τὰ μὲν 
μήκει σύμμετρα πάντως καὶ δυνάμει, τὰ δὲ δυνάμδι 
οὐ πάντως καὶ μήκει, εἰ μὴ καὶ λόγον ἔχοιεν, ὃν τε- 
τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόών. 

λέγω δή, ὅτι [καὶ] αἱ μήκει ἀσύμμετροι οὐ πάντως 
καὶ δυνάμει, ἐπειδήπερ αἷ δυνάμει σύμμετροι δύνανται 
λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 
γωνον ἀριϑμόν, καὶ διὰ τοῦτο δυνάμει οὖσαι σύμ- 
μετροι μήκει εἰσὺν ἀσύμμετροι; ὥστε οὐχ αἱ τῷ μήκει 
ἀσύμμετροι πάντως καὶ δυνάμει, ἀλλὰ ἀὐυυντοι μήκει 
οὖσαι ἀσύμμετροι δυνάμει εἶναι καὶ ἀσύμμετροι καὶ 
σύμμετροι. 

at δὲ δυνάμει ἀσύμμετροι πάντως καὶ μήκει ἀσύμ- 
μέτρον εἰ γὰρ [εἰσι] μήκει σύμμετροι, ἔσονται καὶ 
δυνάμει σύμμετροι. ὑπόκεινται δὲ καὶ ἀσύμμετροι" 
ὕπερ ἄτοπον. αἵ ἄρα δυνάμει ἀσύμμετροι πάντως 
καὶ μήκει]. 

“ἤμμα. 

Ζέδεικται ἐν τοῖς ἀρυϑμητικοῖς, ὅτι οἵ ὅμοιοι ἐπί- 
πεδοι ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχουσιν, ὃν τε- 
τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, καὶ ὅτι, 
ἐὰν δύο ἀριϑμοὶ πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχωσιν, ὃν 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, ὅμοιοί 
εἰσιν ἐπίπεδοι. καὶ δῆλον ἐκ τούτων, ὅτι ol μὴ ὅμοιοι 
ἐπίπεδοι ἀρυϑμοί, τουτέστιν οἱ μὴ ἀνάλογον ἔχοντες 
τὰς πλευράς, πρὸς ἀλλήλους λόγον οὐκ ἔχουσιν, ὃν 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. εἰ γὰρ. 
ἕξουσιν, ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἔσονται" ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. 


1. ἀριϑμόν τινα V. μέν] om. V. ἔσται] εἰσιν BF, 
ἐστιν comp. b; ἐστι V, corr. in μέν m. 2. αὐτά] om. V; 


EU for 
Ec 
« 
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commensurabiles esse, rectas autem potentia commen- 
surabiles non semper etiam longitudine.) 


Lemma. 


- — In arithmeticis demonstratum est, similes numeros 
"planos eam inter se rationem habere, quam habeat 


numerus quadratus ad numerum quadratum [VIII, 26], 
et si duo numeri inter se rationem habeant, quam 


habeat numerus quadratus ad numerum quadratum, 


similes numeros planos eos esse.) unde adparet, nu- 
meros planos non similes (h. e. qui latera proportio- 
nalia non habent [cfr. VII def. 22]) inter se rationem 
non habere, quam habeat numerus quadratus ad nume- 
rum quadratum. nam si habebunt, similes erunt plani; 
quod contra hypothesim est. ergo numeri plani non 


1) Quae sequitur p. 28, 17 — 30, 5. demonstratio corollarii 
et superflua est et a sermone Euclidis abhorret. praeterea of- 
fendit, quod plus demonstratur (λέγω δή lin. 6), quam propo- 
situm erat. 

2) Hoe nusquam demonstratur; sed est VIIL, 26 conuersa, 
qua etiam in IX, 10 p. 358, 19 utitur. " 


supra τά ras. est. 2. Ante δυνάμει add. τουτέστιν αἴ εὐϑεῖαι, 
ἀφ᾽ ὧν ἀνεγράφησαν BFVb. τα] αἴ BFVb. 8. σύμμετροι 
BF V b. τὰ] αἵ BF V b. 4. Rura ἔχοιεν m. 2: τὰ τετρά- 
γωνα V. 6. καί] om. P. Post δυνάμει add. ἀσύμ- 
μετροι V. ἐπειδήπερ] ἐπειδὴ γάρ ?. 10. τῷ] om. FV. .11. 
ἀλλὰ xot. V. 19. σύμμετροι xol ἀσύμμετροι P. 14. μήκει] 
-j- e corr. P. 15. εἰσι] om. P, εἶσιν B, comp. b. 16. ὑπό- 
κειται b. Post καί del. δυνάμει F. 19. λῆμμα] om. P. 20. 
δὴ ἐν F. ὅτι] supra scr. m. 1 b. 21. λόγον πρὸς ἀλλήλους 
ἔχουσιν F. ἔχουσι P, corr. m. rec. — 23. δύο] supra scr. m. 


.iF 268. Supra ἐπίπεδοι scr. οἵ ἀριϑιμοί m. 1b. μή] supra 
scr. m. 1 V. 29. ὑπόκεινται P. 
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of. ἄρα μὴ ὅμοιοι ἐπίπεδοι πρὸς ἀλλήλους λόγον οὐκ 


ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς. Οἰῷ ἀρωρόφος. 
ἀριϑιμόν. 


, 


L. 


Τῇ προτεϑείσῃ εὐθείᾳ προσευρεῖν δύο εὐ- 


ϑείας ἀσυμμέτρους, τὴν μὲν μήκει μόνον, τὴν 
δὲ καὶ δυνάμει. 

Ἔστω ἡ προτεϑεῖσα εὐθεῖα ἡ 4΄ δεῖ δὴ τῇ A4 
προσευρεῖν δύο εὐθείας ἀσυμμέτρους, τὴν μὲν μήκει 
μόνον, τὴν δὲ καὶ δυνάμει. 

᾿Ἐχκείσϑωσαν γὰρ δύο ἀριϑμοὶ of B, I' πρὸς ἀλ- 


λήλους λόγον μὴ Éyovveg, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 


, 2 , , 3c 5 3 
τετράγωνον ἀριϑμόν, τουτέστι μὴ ὅμοιοι ἐπίπεδοι, καὶ 
, c ς A Ἁ e Ἁ 3 * lod 
γεγονέτω ὡς ὁ B πρὸς vov I', ovvog τὸ ἀπὸ τῆς 4 
τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Zl τετράγωνον᾽ ἐμάϑομεν 
γάρ' σύμμετρον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς Α τῷ ἀπὸ τῆς 4. 
Ἁ , e ^ M , ? » ει , 
καὶ ἐπεὶ ὁ B πρὸς τὸν I' λόγον οὐκ ἔχει, Ov τετρά- 


γῶνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδ᾽ ἄρα 


τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4 λόγον ἔχει, Ov τε- 
τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. ἀσύμ- 
μετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 4 τῇ 4 μήκει. εἰλήφϑω τῶν 
4, 4 μέση ἀνάλογον ἡ E: ἔστιν ἄρα ὡς 7 4 πρὸς 
τὴν 4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς E. ἀσύμμετρος δέ ἐστιν ἡ A τῇ 4 μήκει" ἀσύμ- 
uerQov ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς .4 τετράγωνον τῷ 


1. ἄρα μή] in ras. m. 1 P. οὐκ] ins. m. 1 V. 8. Seq. 
demonstr. alt, τι. app. 6. συμμέτρους B, corr. m. 2. — 7. καί] 
ins. postea. F. (& δεῖ] ó- in ras. V. 10. — . P, corr. 
m. rec.; τῇ V, sed corr. 13. τουτέστιν P. ost ἐπίπεδοι 
add. [. F, cui signo in mg. nihil resp.; in b seq. οἵ ydo. ὅμοιοι 
ἐπίπεδοι πρὸς ἀλλήλους λόγον ἔχουσιν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
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similes inter se rationem non habent, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum. 


X. 


Data rectà duas alias inuenire ei incommensura- 
biles, alteram longitudine tantum, alteram etiam po- 
lentia. 

Data recta sit .4. oportet igitur duas alias rectas 
inuenire rectae 44 incommensurabiles, alteram longi- 
tudine tantum, alteram etiam potentia. 

Sumantur enim duo numeri B, I qui inter se ratio- 
nem non habeant, quam numerus quadratus ad nume- 
rum quadratum, h. e. plani non similes [u. lemma], 
et fiat B:I'— 4^: 4* (hoc enim didieimus [prop. VI 

coroll]) itaque 4? et 7f? commen- 


| M surabilia sunt [prop. VI]. et quo- 
ge ' niam B:I'rationem non habet, quam 
5 ' numerus quadratus ad numerum qua- 
| ad dratum, ne 45: 2153 quidem rationem 


habet, quàm numerus quadratus ad 
numerum quadratum. itaque 44 et 4 longitudine in- 
commensurabiles sunt [prop. IX]. sumatur rectarum 
4A, 4 media proportionalis E. itaque 4:21 — 45: Ε' 
[V def. 9]. sed 4 et 4 longitudine incommensurabiles 


πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν: in V seq. διὰ τοῦτο, punctis del. 
m. 2. 16. τῆς] vov P. τῆς] τοῦ P. - 41 corr. ex B m. 
1V, Bb. 19. 4] corr. ex zm. 1 F. πρός] supra m. 1 V. 

τό] corr. ex zo V. 47 B b. 21. ἐστίν] postea ins. F. — 24. 
E τετράγωνον V. 88. ἐστίν P. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge. IIT. 8 
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ἀπὸ τῆς E τετραγώνῳ" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 4 τῇ. 


E δυνάμει. 
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1ὅ 


20 


Τῇ ἄρα προτεϑείσῃ εὐθείᾳ τῇ Α προσεύρηνται. odo 
εὐθεῖαι ἀσύμμετροι αἱ zl, E, μήκει μὲν μόνον ἡ Z, 
δυνάμει δὲ καὶ μήκει δηλαδὴ ἡ E [ὅπερ ἔδει δεῖξαι). 

ια΄. | 

Ἐὰν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον ἧ, τὸ δὲ 
πρῶτον τῷ δευτέρῳ σύμμετρον ἦ, καὶ τὸ τρέ- 
τον τῷ τετάρτῳ σύμμετρον ἔσται" κἂν τὸ πρῶτον 
τῷ δευτέρῳ ἀσύμμετρον 5, καὶ τὸ τρίτον τῷ 
τετάρτῳ ἀσύμμετρον ἔσται. 

Ἔστωσαν τέσσαρα μεγέϑη ἀνάλογον và A, B, Γ, 4, 
ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ Ζ,, τὸ 4 δὲ 
τῷ B σύμμετρον ἔστω᾽ λέγω. ὅτι καὶ τὸ Γ τῷ 4 σύμ- 
μὑξτρον ἔσται. ; 

Ἐπεὶ γὰρ σύμμετρόν ἐστι τὸ 4 τῷ Β, τὸ 4 ἄρα 
πρὸς τὸ Β λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. καί 
ἐστιν ὡς τὸ Α πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ Zl: 
καὶ τὸ Γ ἄρα πρὸς τὸ zi λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς 
ἀριϑμόν" σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ Γ τῷ Z. 

AA δὴ τὸ Α τῷ B ἀσύμμετρον ἔστω" λέγω, ὅτι 
καὶ τὸ Γ τῷ 4 ἀσύμμετρον ἔσται. ἐπεὶ γὰρ ἀσύμ- 
μετρόν ἐστι τὸ 4 τῷ B, τὸ 4 ἄρα πρὸς τὸ B λόγον 
οὐκ ἔχει, Ov ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. καί ἐστιν ὡς. 

3. προστεϑείσῃ Pb. προσηύρηνται BFb. 4.7] corr, 
ex τῇ B. | Post 4 add. καί B et,F, sed del. 5. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι] om. PBFb.  Seq.scholium in PBFb, u.app. 6. :«] 
corr. ex τ΄ m. rec. P, ex wy. V. 8. πρῶτον] α P, et sic sae- 
pius. τό] ins. postea F. τρίτον] y P et b (et sie saepius). 

15. ἐστιν B Vb. 16, ἐστιν Ῥ, τὸ 4j (alt.) postea ing T. 17, 


ΒῚ corr. ex 4 m. 1 F. , 18. τὸ 4] corr. ex ὁ 4 V. — 20. D'] 
in ras. V. 21, ὅτι ἀσύμμετρόν ἐστι καὶ τὸ Γ' τῷ zi V. 22. 


NEMUS 
P uc πον ANS ΤῊ 
] - 
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sunt. itaque etiam 4? et E? incommensurabilia sunt.") 

. quare 44 et E potentia incommensurabiles sunt.?) 

 — Ergo data recta .4 duae aliae inuentae sunt Zf, E 

- ei incommensurabiles, 7/ longitudine tantum, E autem 

- potentia et longitudine; quod erat demonstrandum. 


XI. 


Si quattuor magnitudines proportionales sunt, et 
prima secundaque commensurabiles sunt, etiam tertia 
quartaque commensurabiles erunt. et si prima secunda- 
que incommensurabiles sunt, etiam tertia quartaque 


incommensurabiles sunt. 
Quattuor magnitudi- 


: pere etn so ἮΚΝ nes proportionales sint 
B 2 ^ 4, B, I, 4A, ita ut sit 
4:8 —I:2, et 4, B commensurabiles sint. dico, 
etiam I, 2 commensurabiles esse. 

Nam quoniam 4, B commensurabiles sunt, 4: B 
rationem habet, quam numerus ad numerum [prop. V]. 
eb 4: B — Γ: 4. quare etiam Γ΄: 4 rationem habet, 
quam numerus ad numerum. ergo 1,2! commensura- 
biles sunt [prop. VI]. 

lam uero .4 et B incommensurabiles sint. dico, 

etiam I z/ incommensurabiles fore. nam quoniam 4, B 
incommensurabiles sunt, 4: B rationem non habet, 


1) Hoe ex prop. XI concludendum erat (quare Gregorius 
propp. X et XI permutauit) omnino tota .prop. X cum lem- 
mate multis de causis suspecta est, et uix crediderim, eam a 

manu Euclidis profectam esse. 

2) Quare etiam longitudine (prop. IX coroll.). 


ἔσται] ἐστιν BF b. — 28. A4] (alt.) supra scr. m. 1 V. ἄρα] 
Supra scr. m. 1 F. 24. ovx| m. rec. b 
8* 


360 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ /. 


τὸ A πρὸς τὸ B, οὕτως τὸ Γ πρὸς τὸ zi: οὐδὲ τὸ I^ 


“ἄρα πρὸς τὸ Z1 λόγον ἔχει; ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἐρίθμθθῃ 


10 
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ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ Γ τῷ 4. 
᾿Εὰν ἄρα τέσσαρα μεγέϑη, καὶ τὰ ἑξῆς. 


ιβ΄. 

Τὰ τῷ αὐτῷ μεγέϑεν σύμμετρα καὶ ἀλλήλοις 
ἐστὶ σύμμετρα. 

'"Exévsgov γὰρ τῶν 4, B τῷ Γ ἔστω σύμμετρον. 
λέγω, ὅτι καὶ τὸ 4 τῷ B ἐστι σύμμετρον. 

Ἐπεὶ γὰρ σύμμετρόν ἐστι τὸ A4 τῷ I, τὸ A ἄρα 
πρὸς τὸ Γ᾽ λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. 
ἐχέτω, Ov ὁ Zi πρὸς τὸν E. πάλιν. ἐπεὶ σύμμετρόν 
ἐστι τὸ Γ τῷ Β, τὸ Γ ἄρα πρὸς τὸ Β λόγον ἔχει, ὃν 
ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. ἐχέτω, ὃν ὃ Ζ πρὸς τὸν Η. 
καὶ λόγων δοϑέντων ὁποσωνοῦν τοῦ τε, ὃν ἔχει ὁ 4 
πρὸς τὸν E, καὶ ὁ Z πρὸς τὸν H εἰλήφϑωσαν ἀριυϑμοὶ 
ἑξῆς ἐν τοῖς δοϑεῖσι λόγοις of O, K, 4 ὥστε εἶναι 
ὡς μὲν τὸν Ζ πρὸς τὸν E, οὕτως τὸν Θ πρὸς τὸν K, 
ὡς δὲ τὸν Ζ πρὸς τὸν H, οὕτως τὸν K πρὸς τὸν. Δ. 

᾿Επεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ Γ, οὕτως ὁ Z1 πρὸς 
τὸν E, ἀλλ ὡς ὁ Z4 πρὸς τὸν E, οὕτως ὃ Θ πρὸς 
τὸν K, ἔστιν ἄρα καὶ ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ Γ, οὕτως ὁ Θ 
πρὸς τὸν K. πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ Γ πρὸς τὸ B, 
οὕτως 0 Ζ πρὸς τὸν H, ἀλλ ὡς ὃ Ζ πρὸς τὸν H, 
[οὕτως] ὁ Κ πρὸς τὸν A, καὶ ὡς ἄρα τὸ Γ πρὸς τὸ B, 
οὕτως ὃ K πρὸς τὸν 4. ἔστι δὲ καὶ ὡς τὸ 4 πρὸς 

1. οὐδέ] om. V. 2. ἄρα] om. V. λόγον] ἄρα λόγον 


οὐκ V. 4. τέσσαρα] τὰ ὃ F. Ante καὶ add. ἀνάλογον ΐ 

ΒΕΡ; ἀνάλογον gj, τὸ δὲ πρῶτον τῷ Medie σύμμετρον ῇ 
Post ἑξῆς add. ὅπερ ἔδει δεῖξαι Y..545, ιβ΄] corr. ex μα΄ m. 

rec, P. 6. μεγέϑη b. 16. ὁπόσωνϑ V (comp.. 171. ἑξῆς] 


ELEMENTORUM LIBER X. ; 31 


quam numerus ad numerum [prop. VII]. et 4: B—I':zi. 
quare ne D':z/ quidem rationem habet, quam nume- 
rus ad numerum. itaque I, z/ incommensurabiles sunt 
[prop. VIII]. 


Ergo si quattuor magnitudines, et quae sequuntur. 


XII. 


Quae eidem magnitudini commensurabilia sunt, 
etiam inter se commensurabilia sunt. 

Utraque enim 44, B magnitudini I' sit commen- 
surabilis. dico, etiam 4, B commensurabiles esse. 

nam quoniam .4, Γ᾽ commensurabiles sunt, 4:I' 
rationem habet, quam numerus ad numerum [prop. V]. 


4 5m E co 5} 4iD — diE. 
E ud rursus quoniam I; B 
| (E on commensurabiles sunt, 
iZ nr I:B rationem habet, 
E————3ÀH uu ik quam numerus ad nu- 

merum [prop. V]. sit 

I:B —Z:H. et datis quotlibet rationibus, z: E et 

Z:H, numeri sumantur deinceps in EE IE datis, 

0, 


K, 4 [cfr. VIII, 4], ità ut sit 4: E—0:K, Z:H 
I: 4. 

iam quoniam est 4:1I'— 4: E et 4: E — 0:K, 
erit etiam 4:I'— O:K [V,l1lJ. rursus quoniam est 
I:B—2Z:H et Z: H — K: A, erit etiam Γ: B — Κ: 4. 


in ras. V; ἐλάχιστοι ἑξῆς F, sed corr. δοθεῖσιν ῬᾺ 18. τὸν 4] 
τόν postea ins. F, ὁ 4 P. 20. τό] (alt.) corr. ex vov V. 22. 
ὃ τὸν I'P. 28. ὁ I'P. τὸ] τὸν P. B] corr. 
ex l'm. 1 b. 28. οὕτως] om. P. καὶ ὡς — 26. A] bis F, 
sed corr. 25. ó I' P. 26. ἔστιν P. τὸ] ὁ F 
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τὸ I, οὕτως ὁ O πρὺς τὸν Κ΄ δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς 
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τὸ 4 πρὸς τὸ B, οὕτως ὁ Θ πρὸς τὸν 4. τὸ A ἄρα 


πρὸς τὸ B λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς ὁ Θ πρὸς ἀριϑμὸν 
τὸν 44 σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 4 τῷ B. 


Τὰ ἄρα τῷ αὐτῷ μεγέϑει σύμμετρα καὶ ἀλλήλοις 


ἐστὶ σύμμετρα᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


ιγ. 

Ἐὰν ἡ δύο uxo bs) σύμμετρα, τὸ δὲ ἕτερον 

αὐτῶν geysom τινὶ ἀσύμμερον ἢ; καὶ τὸ λοιπὸν 
τῷ αὐτῷ ἀσύμμετρον ἔσται. 


Ἔστω δύο μεγέϑη σύμμετρα τὰ 4, Β, τὸ δὲ ἕτερον. 


αὐτῶν τὸ 4 ἄλλῳ τινὶ τῷ Γ ἀσύμμετρον ἔστω" λέγω, 
ὅτι καὶ τὸ λοιπὸν τὸ Β τῷ Γ ἀσύμμετρόν ἐστιν. 

Εἰ γάρ ἐστι σύμμετρον τὸ B τῷ Γ, ἀλλὰ καὶ τὸ A 
τῷ Β σύμμετρόν ἐστιν, καὶ τὸ 4 ἄρα τῷ Γ σύμμετρόν 
ἐστιν. ἀλλὰ καὶ ἀσύμμετρον: ὅπερ ἀδύνατον. οὐκ 
2 , , 2 Ἁ ^ 3 , Pd 
ἄρα συμμετρὸν ἔστι τὸ B τῷ I" ἀσύμμετρον co. 

T^^ LU i , / , M M δωἊν 

Ἐὰν ἄρα ἡ δύο μεγέϑη σύμμετρα, καὶ τὰ ἑξῆς. 


“ῆμμα. 
Ζύο δοϑεισῶν εὐϑειῶν ἀνίσων εὑρεῖν, τίνι μεῖξον 
δύναται ἡ μείξων τῆς ἐλάσσονος. 


"Eévocuv at δοϑεῖσαι δύο ἄνισοι εὐθεῖαι αἵ A B, Γ, 


2. 0 A πρὸς τὸν ,B b. 4. ἐστίν P. — 6. σύμμετρα] συμ- - 


Supra scr. m. 1 P. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. ΒΡ. Seq. 


lemma, u. app. 7. ιγ]͵ ιβ΄ corr. in Ay m. rec. P, y in ras. F; 
ιδ΄, δ᾽ in ras. m. 1 B, wy mg. 8. $$] om. V. μὲγ ἐϑὴ] τς 
supra m. 1 P. ἀσύμμετρα F, sed corr.; σύμμετρα ἦ V. à  F. 

11. δύο] mg. yg. αὐτῷ m. 1. b. 12. ἄλλῳ] ἑτέρῳ ΒΕΥ. 

18. τὸ B] om. b. τῷ I'] eras. b. ἐστι τὸ Β τῷ DI'b. 14 
εἰ — ΓῚ supra scr. m. rec. b. — I'«à B P. '15. ἐστι B, 
comp. Fb, om. V. καί — σύμμε- 7 supra ser. m. 1 F. 
-τρον — 16. καί] in ras. F. 16. ὅπερ ἐστίν F. 17. ἄρα] (alt.) 


! 
à 


j 
ὶ 
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uerum etiam 44:I'— 0: K. ex aequo igitur 4:B— 0: 4 


[V, 22]. itaque 4:B rationem habet, quam numerus 


Θ ad numerum Δ. itaque 4, B commensurabiles sunt 


[prop. VI]. 


Ergo quae eidem magnitudini commensurabilia 
sunt, eliam inter se commensurabilia sunt; quod erat 
demonstrandum. 


XIII. 


Si duae magnitudines commensurabiles sunt, et 
alterutra earum magnitudini alicui incommensurabilis 
est, etiam reliqua eidem incommensurabilis erit. 


δ τ τος Sint duae magnitudines commen- 
Di———4 surabiles 4, B, et 4 ali magnitu- 
B 1— — — ————3 dini Γ΄ incommensurabilis sit. dico, 


etiam B, I' incommensurabiles esse. 

nam si B, I' commensurabiles sunt et etiam 4, B 
commensurabiles, etiam 4, I' commensurabiles erunt 
[prop. XII]. at eaedem incommensurabiles sunt; quod 
fieri non potest. itaque B, I' commensurabiles non 
sunt. incommensurabiles igitur. 
.. Ergo si duae magnitudines commensurabiles sunt, 
et quae sequuntur. 


Lemma. 


Datis duabus rectis inaequalibus inuenire, quantum 
maior quadrata minorem excedat. 
Sint datae duae rectae inaequales 4B, I, quarum 


postea ius. B. 18. 7] om. P. ἀσύμμετρα F, sed corr. καὶ 
τὰ ἑξῆς] τὸ δὲ ἕτερον αὐτῶν μεγέϑει τινὶ ἀσύμμετρον y, καὶ 
τὸ λοιπὸν τῷ αὐτῷ ἀσύμμετρον ἔσται" ὅπερ ἔδει δεῖξαι V. 19. 
νε΄ B. 90. ἀνίσων εὐθειῶν E. 91. ἐλάττονος EF. 
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A0 "ZTOIXEION ἐ.. 


ὧν μείζων ἔστω ἡ 4B: δεῖ δὴ εὑρεῖν, τίνι μεῖξον - 


δύναται ἡ 48 τῆς I. 


Γεγράφϑω ἐπὶ τῆς AB ἡμικύκλιον τὸ 4418, καὶ 
εἰς αὐτὸ ἐνηρμόσϑω τῇ Γ ἴση ἡ A42, καὶ ἐπεξεύχϑω 
ἡ 4B. φανερὸν δή, ὅτι ὀρθή ἐστιν ἡ ὑπὸ A4 B γωνία, - 
καὶ ὅτι ἡ 48Β τῆς 44, τουτέστι τῆς I', μεῖξον δύ- 
vera, τῇ ZB. 

Ὁμοίως δὲ καὶ δύο Óo9:.cÀv εὐθειῶν ἡ δυναμένη 
αὐτὰς εὑρίσκεται οὕτως. 

Ἔστωσαν αἷ δοϑεῖσαι δύο εὐϑεῖαι αἵ 4 2, 4 B, καὶ 
δέον ἔστω εὑρεῖν τὴν δυναμένην αὐτάς. κείσϑωσαν 
γάρ, ὥστε ὀρϑὴν γωνίαν περιέχειν τὴν ὑπὸ A4, 248. 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ 418’ φανερὸν πάλιν, ὅτι ἡ τὰς 4 2, 
248 δυναμένη ἐστὴν ἡ AB' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ιδ΄. 

'Eàv τέσδαρες εὐθεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, δύ- 
νηται δὲ ἡ πρώτη τῆς δευτέρας μεῖξον τῷ ἀπὸ. 
συμμέτρου ἑαυτῇ [μήκει], καὶ ἡ τρίτη τῆς τε- 
τάρτης μεῖξον δυνήσεται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ [μήκει]. καὶ ἐὰν ἡ πρώτη τῆς δευτέρας 
μεῖξον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ [μή- 
κει]. καὶ ἡ τρίτη τῆς τετάρτης μεῖξον δυνήσεται 
τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ [μήκει]. 

Ἔστωσαν τέσσαρες εὐϑεῖαι ἀνάλογον αἱ 4, B, I, 4, 
ς c b! Ἁ e ς M M e 
ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ I'mzoos τὴν 42, καὶ ἡ 

1. ἔστω] corr. ex ἐστιν m. 2 B. 38. 484 P. — 4. αὐτῷ 
e corr. F. ἡ 44 ἴση F. 6. μεῖξον) corr. ex μείζων m. 
1 F. 10. of δοθεῖσαι) om. V. αἵ] αἵ δοθεῖσαι αἴ V. 11. 
τήν] ἴη8. postea V. ἐκκείσϑωσαν BF Vb. 18. Ante πάλιν ins. 


ἐστι m. 1F. ὅτι πάλιν b. ὅτι ἡ] ἡ inras. ΕΒ, 14. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι] comp. P, om. Theon (BF Vb). 18. ιδ΄ δ in ras. F, corr. ex 


ELEMENTORUM LIBER X. A1 


. maior sib 4B. oportet igitur inuenire, quantum 4 B* 
excedat Γ΄, 
A ' A describatur in 4 B semicir- 
culus 421 B, et in eum aptetur 
rectae I' aequalis 421 [IV, 1], 
4 B eti ducatur 4,8. manifestum 
igitur, / 441 B rectum esse [III, 31], οὐ 4B? — 4 4" 
Ἔ 485 —I?-4- AB! [L 41]. 
Similiter etiam datis duabus rectis recta quadrata 
iis aequalis hoc modo inuenitur. 
sint datae duae rectae 421, ΖΒ, et oporteat rec- 
tiam quadratam iis aequalem inuenire. ponantur enim 
ita, αὖ angulum rectum comprehendant 47B, et du- 
catur 4B. rursus manifestum est, esse 4 B? — 4 15 
- 4 B? [L 47]; quod erat demonstrandum. 


XIV. 


$i quattuor rectae proportionales sunt, et prima 
quadrata secundam excedit quadrato rectae sibi commen- 
surabilis, etiam tertia quadrata quartam excedet qua- 
drato rectae sibi commensurabilis. et si prima quadrata 
seeundam excedit quadrato rectae sibi incommensura- 
bilis, etiam tertia quadrata quartam excedet quadrato 
rectae sibi incommensurabilis. 

Sint quattuor rectae proportionales 4, B, Γ, Z1, ita 
ut sit 4: Β — D: 4, et sit 45 — B^ -- E^, p 2D 


ιγ΄ m. rec. P, ις΄ B (mg.i9). 16, ὦσι Vb. 11. τῷ] e corr. V. 
18. μήκει] om. P. 19. ἀπὸ τῆς b. 20. μήκει] om. P. 21. 
δυνήσηται F V, sed corr. συμμέτρου F, et B, corr. m. 2. ἑαυτῷ b. 
μήκει] om. E 22. δυνήσηται 1.98. συμμέτρου PF, et B, 
corr. m2. ἑαυτῷ b. μήκει] om. P. — 24. ἔστωσαν à V. 
25. 4] e corr. V. 


42. ΣΤΟΙΧΕΙΩΝ dna Ἀν, ese i. 


4 uiv τῆς B usitov δυνάσϑω τῷ ἀπὸ τῆς E, 3 δὲ r 


UE Z4 μεῖζον δυνάσϑω τῷ ἀπὸ τῆς Z' λέγω, ὅτι, εἴτε 
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σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ E, σύμμετρός ἐστι xol ἡ Γ 
τῇ Z, εἴτε ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ Α τῇ E, ἀσύμμετρός 
ἐστι καὶ ὁ Γ τῇ Ζ. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ Γ 
πρὸς τὴν 4, ἔστιν ἄρα καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς B, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς Γ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4. 
ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς .4 ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν E, B, 
τῷ δὲ ἀπὸ τῆς Γ ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν 4, Ζ. ἔστιν 
ἄρα ὡς τὰ ἀπὸ τῶν E, B πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B, οὕτως 
τὰ ἀπὸ τῶν 4, Z πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς zi: διελόντι ἄρα. 
ἐστὶν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς Ε πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Β, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς Ζ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4 ἔστιν ἄρα καὶ ὡς ἡ E 
πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ Z πρὸς τὴν zi: ἀνάπαλιν ἄρα 
ἐστὶν ὡς ἡ B πρὸς τὴν E, οὕτως ἡ Zi πρὸς τὴν Ζ. 
ἔστι δὲ καὶ ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ Γ πρὸς 
τὴν 41 δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν E, οὕτως 
ἣ Γ πρὸς τὴν Ζ. εἴτε οὖν σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ E, 
σύμμετρός ἐστι καὶ ἡ Γ τῇ Z, εἴτε ἀσύμμετρός ἐστιν 
ἡ 4 τῇ E, ἀσύμμερός ἐστι καὶ ἡ Γ τῇ Ζ. 

᾿Εὰν ἄρα, καὶ τὰ ἑξῆς. 


, 


LE. 

Ἐὰν δύο μεγέϑη σύμμετρα συντεϑῇ, καὶ τὸ 

ὅλον ἑκατέρῳ αὐτῶν σύμμετρον ἔσται" κἂν τὸ 

ὅλον évi αὐτῶν σύμμετρον n, καὶ τὰ ἐξ ἀρχῆς 
μεγέϑη σύμμετρα ἔσται. 

Συγκείσϑω γὰρ δύο μεγέϑη σύμμετρα τὰ 48, BI" 


1. τῆς B] corr. ex τῇ B m. 1 Ὁ. Γ᾽ δέ ΒΕΡ. 8. ἐστιν] 
om. V. τῇ] corr. ex τῆς m. 1 P. ἐστιν B. 4. Ζ7 e corr. 


A B Pa 


ELEMENTORUM LIBER X. 43 


[u. lemma]. dico, siue 4, E commensurabiles sint, etiam 
I,Z commensurabiles esse, siue 4, E incommensura- 
biles sint, etiam I, Z incommensurabiles esse. 

nam quoniam est 4:B —lI:4, erit etiam 45: B? 
—I*:Z4?[VI,22]. uerum 4? — pia B? I? — 4 --Z*. 
. itaque E?-|F B?: B? — 45 -- Ζ": 2". 
subtrahendo igitur [V, 17] E?: B? 
Dio Z?: 45. quare eliam [VI, 22] E: B 

Z -- Z:4. itaque e contrario [V, 
coroll] B: E — 24:2. uerum etiam 
5 A: B — I: A. ex aequo igitur [V, 22] 
A:E-—I:Z. aque siue 4, E com- 
mensurabiles sunt, etiam I, Z commensurabiles sunt; 
siue 4, E incommensurabiles sunt, etiam I, Z incom- 
mensurabiles sunt [prop. XI]. 

Ergo si et quae sequuntur. 


XV. 


Si duae magnitudines commensurabiles componun- 
tur, etiam totum utrique earum commensurabile erit; 
et si totum alterutri earum commensurabile est, etiam 
magnitudines ab initio positae commensurabiles erunt. 

Componantur enim duae magnitudines commensura- 


m. 1 b. 5. ἐστιν PB. T. καί] om. X 9. τῷ] corr. ex 
τό m. rec, P.  4/]inras m. 1 P. ἐστίν P. 10. ἐστέν P. 


Z,4 P. 11. E, B] 4, Z B. τὰ: B] 4 B. 12. 4, 2] 
EB B. τά F. 4 [Β in ras. m. 2 B. 13. ἀπό] (alt.) 
ins. m. 2 F. 14. ἔστιν — 15. 4] mg. m. 1 P. 14. ἡ] 
supra scr. m. 2 F. 17. ἔστιν P.  19.eiv P. 20. ἐστι] ἐστιν P. 

Post εἴτε del. οὖν b. écrwv] om. V. 21. σύμμετρος Ῥ, 

ἐστιν B. 22. ἄρα] om. V. ^ Ante καί add. τέσσαρες sU- 
ϑεῖαν ἀνάλογον ὦσιν (ὦσι V) FV. 28. we] e corr. PF; i£ B, 
mg. is. 28. συγκείσϑωσαν BF b. BI'|e corr. F. 


44 ΠΟ ZLTOIXEISN v. 


λέγω, ὅτι χαὶ ὅλον τὸ AT dus τῶν AB, ΒΓ ἐστι 


“σύμμετρον. 
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᾿Επεὶ γὰρ σύμμετρά ἐστι τὰ AB, ΒΓ, μετρήσει τι 
αὐτὰ μέγεϑος. μετρείτω, xol ἔστω τὸ Ζ. ἐπεὶ οὖν 


τὸ Zl τὰ AB, ΒΓ μετρεῖ, καὶ ὅλον τὸ AI' μετρήσει. — 


μετρεῖ δὲ καὶ τὰ AB, ΒΓ. τὸ 4 ἄρα τὰ AB, BI, AT 
μετρεῖ" σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 4Γ' ἑκατέρῳ τῶν A4 B, ΒΓ. 
AM δὴ τὸ 4Γ ἔστω σύμμετρον τῷ 48’ λέγω 


δή, ὅτι καὶ τὰ 48, ΒΓ σύμμετρά dotiv. 


᾿Επεὶ γὰρ σύμμετρά ἐστι và AI, AB, μετρήσει τι 
αὐτὰ μέγεϑος. μετρείτω, καὶ ἔστω τὸ zd. ἐπεὶ οὖν 


τὸ 4 τὰ ΓΑ, AB μετρεῖ, καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ΒΓ με-᾿ 


τρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ τὸ AB: τὸ 4 ἄρα τὰ AB, ΒΓ 
μετρήσει" σύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ AB, BI. 
᾿Εὰν ἄρα δύο μεγέϑη, καὶ τὰ ἑξῆς. 


, 


i. 

᾿Εὰν δύο μεγέϑη ἀσύμμετρα συντεϑῇ, καὶ 
τὸ ὅλον ἑκατέρῳ αὐτῶν ἀσύμμετρον ἔσται" κἂν 
τὸ ὅλον ἑνὶ αὐτῶν ἀσύμμετρον p, καὶ τὰ ἐξ 
ἀρχῆς μεγέϑη ἀσύμμετρα ἔσται. 

Σιυγκείσϑω γὰρ δύο μεγέϑη ἀσύμμετρα τὰ AB, BI 
λέγω, ὅτι καὶ ὅλον τὸ AI ἑκατέρῳ τῶν AB, ΒΓ ἀσύμ- 
μὲέτρόν ἐστιν. 

l. καί] καὶ τό Υ. τῶν] τῶι P. ἔσται Ὁ. σύμμε- 
τρόν ἐστι. 8. ἐστιν PP. 6. τα] (prius) corr. ex τῶν F. 

7. ἐστί P. 8. 4 Γ] AB, ΒΓ P5 41 ἑνὶ τῶν AB, ΒΤ' Theon 
(BFVb) τῷ] τῇ P, ἔστω δὴ τῷ (corr. ex τό V) Theon (BF V b). 
9. δή] supra scr. F. 10. ἐστίν P. ΑΓῚ I'A P, Γ ecorr. b; 
mg. yo. 4B BI'm.1b. 12. ΑΓ FV. 18. τα] "6? V. 14. 
ἐστίν LPB. 15. Post μεγέϑη add. σύμμετρα συντεϑῇ, καὶ τὸ 


ὅλον ἑκατέρῳ αὐτῶν σύμμετρον ἔσται V. Ῥοϑὺ ἑξῆς add. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι M^ 16 is  ] corr. ex ιδ΄ m. rec. P, mut. in i£ m. 


P ELEMENTORUM LIBER X. 45 
biles 4B, BI: dico, etiam totum A4I'utrique 4B, BI' 
commensurabile esse. 

nam quoniam 4B, BI'commensurabiles sunt, mag- 
nitudo aliqua eas metietur. metiatur et sit 7. iam 

E 44 quoniam .z/! magnitudines 

ie x AB, ΒΓ metitur, etiam to- 
| (RSS tum 4]I' metietur. uerum 
eliam 4B, BI'mettur. 47 igitur 4B, BI', AT' me- 
litur. ergo 4I' utrique 4B, BI' commensurabilis est 
[def. 1]. 

Iam uero AI', 4B commensurabiles sint. dico, 
etiam 4B, BI' commensurabiles esse. 

nam quoniam ΑΓ, 4B commensurabiles sunt, 
magnitudo aliqua eas metietur. metiatur et sit 7f. iam 
quoniam “7 magnitudines I'4, 4B metitur, etiam reli- 
quam BI'melietur uerum etiam 4B metitur. 47 igi- 
tur 4B, BI' metietur. itaque 4B, BI' commensura- 
biles erunt. 

Ergo si duae magnitudines, et quae sequuntur. 


XVI. . 

8i duae magnitudines incommensurabiles compo- 
nuntur, etiam totum utrique earum incommensurabile 
est; et si totum alterutri earum incommensurabile est, 
eliam magnitudines ab initio positae incommensura- 
biles erunt. 

Componantur enim duae magnitudines incommen- 
surabiles 4B, BI: dico, etiam totum AI' utrique 4.8, 
BI'incommensurabile esse. 


2 F; ιη΄ B, mg.:c'. 19. σύμμετρον B, corr. m. 2; item lin. 20. 
91. συγπείσϑωσαν V. BI'"| corr. ex ΓΒ F. 


46 — ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ i. 


Ei γὰρ μή ἐστιν ἀσύμμετρα và I4, AB, μετρήσει 


τι [αὐτὰ] μέγεϑος. μετρείτω, εἰ δυνατόν, καὶ ἔστω 
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τὸ 4. ἐπεὶ οὖν τὸ 4 và ΓΑ͂, AB μετρεῖ, καὶ λοιπὸν 


ἄρα τὸ ΒΙΓ μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ τὸ A4B' τὸ 4 


ἄρα τὰ 48, BI' μετρεῖ. σύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ 4 Β,. BI" — 


ὑπέκειντο δὲ καὶ ἀσύμμετρα ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 


οὐκ ἄρα τὰ ΓΑ, 48 μετρήσει τι μέγεϑος᾽ ἀσύμμετρα 


ἄρα ἐστὶ τα ΓΑ͂, AB. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ 
τὰ AI, ΓΒ ἀσύμμετρά ἐστιν. τὸ 4Γ' ἄρα ἕκατέρῳ 
τῶν 48, ΒΓ ἀσύμμετρόν ἐστιν. 

᾿Δλλὰ δὴ τὸ 4Γ ἑνὶ τῶν AB, ΒΓ ἀσύμμετρον ἔστω. 


ἔστω δὴ πρότερον τῷ 4188’ λέγω, ὅτι καὶ và 48Β, BI" 


ἀσύμμετρά ἐστιν. εἰ γὰρ ἔσται σύμμετρα, μετρήσει 
τι αὐτὰ μέγεϑος. μετρείτω, καὶ ἔστω τὸ 4. ἐπεὶ 
οὖν τὸ Zl τὰ 48, ΒΓ μετρεῖ, καὶ ὅλον ἄρα τὸ A4T' 
μετρήσει. μετρεῖ δὲ καὶ τὸ 4 Β' τὸ Zl ἄρα τὰ I4, AB 
μετρεῖ. σύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ΓΑ͂, 4.Β᾽ ὑπέκειτο δὲ καὶ 
ἀσύμμετρα᾽ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα τὰ 4B, ΒΓ 
μετρήσει vu μέγεϑος" ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ 48, ΒΓ. 
᾿Εὰν ἄρα δύο μεγέϑη, καὶ τὰ ἑξῆς. 


Aij ua. 
᾿ΕἘὰν παρά τινα εὐθεῖαν παραβληϑῇ παραλληλό- 


γραμμον ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, τὸ παραβληϑὲν 


1. τα] τό P. 2. αὐτά] om. P. 4. AB] BA V. 5. 
ἐστίν LP. 6. ὑπόκεινται LBb. ἀδύνατόν ἐστιν V. 8. 
ἐστίν LP. 9. Ante 4I' del. lm. 1 P. σύμμετρα B, corr. 
m. 2.  éeu V, comp. Eb. CASE 310] ἐστιν οἴη. Β. 11, 
ἔστω] om. P. 12. ἔστω δὴ πρότερον) καὶ πρῶτον Theon (BF V b). 

τῷ] e corr. V. 18. ἔσται ἐστι V. σύμμετρα] supra scr. 
&- m. 1F. 17. ἐστί] ἐστίν P, comp. F, ἔσται L BV b. ὑπέ- 
μειντο F. 19. ἐστίν LP. Post BI add. ὁμοίως δὴ δειχ- 
ϑήσεται, ὅτι τὸ ΑΓ' καὶ λοιπῷ τῷ ΒΤ' ἀσύμμετρόν ἐστιν ΕὟ Ὁ, 
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nam si ΓΖ, 4 B incommensurabiles non sunt, mag- 
nitudo aliqua eas metietur.  metiatur, si fieri potest, 
. οἱ sit Zl. iam quoniam Z/ magnitudines I'A, 
4 AB metütur, etiam reliquam ΒΙΓ metietur. 
^ uerum eliam 4B metitur. z/ igitur AB, BI' 

metitur. itaque 4 B, BI' commensurabiles sunt. 
1B supposuimus autem, easdem incommensurabiles 
esse; quod fieri non potest. itaque nulla magni- 
tudo I'4, 4B metietur. ergo I'4, 4B incom- 
mensurabiles erunt. similiter demonstrabimus, 
eliam 411, ΓΒ incommensurabiles esse. ergo AI' 
utrique 4B, BI'incommensurabilis est. 

lam uero A4I'alterutri 4B, BI'incommensurabilis 
Sit. sib prius magnitudini A4 B incommensurabilis. dico, 
eliam 44B, BI'incommensurabiles esse. nam si com- 
mensurabiles sunt, magnitudo aliqua eas metietur. 
metiatur et sib “7. iam quoniam “7 magnitudines 4 B, 
ΒΓ metitur, etiam totum “Γ᾽ metietur. uerum etiam 
AB metitur. 4] igitur I'4, 4B metitur. itaque I'A, 
4 B commensurabiles sunt. supposuimus autem, easdem 
incommensurabiles esse; quod fieri non potest. itaque 
nulla magnitudo 4B, BI' metietur. itaque 4B, BI' 
incommensurabiles sunt. 

Ergo si duae magnitudines, et quae sequuntur. 


c 


Lemma. 

Si rectae alicui parallelogrammum adplicatur figura - 

quadrata deficiens, adplicatum spatium rectangulo par- 
"tium rectae adplicatione ortarum aequale est. 


33. τετραγώνῳ] corr. ex παραλληλογράμμῳ m. rec. b. 76] 
τώ EF. τὸ παραβληϑέν] om. b. | 
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! 
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ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν £x τῆς παραβολῆς γενομένων 
J| τμημάτων τῆς εὐϑείας. 


Παρὰ γὰρ εὐϑεῖαν τὴν AB παραβεβλήσϑω παραῖ- 


ληλόγραμμον τὸ 42 ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ τῷ ZB: 


λέγω, ὅτι ἴσον ἐστὶ τὸ 4.2 τῷ ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ. 
Καί ἐστιν αὐτόϑεν φανερόν" ἐπεὶ γὰρ τετράγωνόν 
ἐστι τὸ LB, ἴση ἐστὶν ἡ 4Γ τῇ ΓΒ, καί ἐστι τὸ Az 
τὸ ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΖ, τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ. 
3 M Pd , 3 P" ^ [d 7204 
Ἐὰν ἄρα παρά τινα εὐϑεῖαν, καὶ τὰ ἑξῆς. 


ξ΄. 


Ἐὰν ὦσι δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι, τῷ δὲ τετάρτῳ 


μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος ἴσον παρὰ τὴν 
μείξονα παραβληϑή ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ 
καὶ εἰς σύμμετρα αὐτὴν διαιρῇ μήκει, ἡ μείξων 
τῆς ἐλάσσονος μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ συμ- 
μέτρου ἑαυτῇ [μήκει]. καὶ ἐὰν ἡ usítov τῆς 
ἐλάσσονος μεῖξον δύνηται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ [μήκει], τῷ δὲ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσ- 
σονος ἴδον παρὰ τὴν μείξονα παραβληϑῇ ἐλλεῖ- 
πον εἴδει τετραγώνῳ, εἰς σύμμετρα αὐτὴν 
διαιρεῖ μήκει. 

Ἔστωσαν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι αἱ 4, ΒΓΓ, ὧν μείξων 


ἡ ΒΓ, τῷ δὲ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος. 


- / - 3 ' - c , m" 7 
τῆς 4, τουτέστι TQ ἀπὸ τῆς ἡμισείας τῆς 4, ἴσον 
παρὰ τὴν ΒΓ παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 


8. τὸ 44 παραλληλόγραμμον Theon (BF V b, ante 4 eras. 
ΓΖ F) 4, τετραγώνῳ] corr. ex παραλληλογράμμῳ m. rec. b. 
4B] Bz Fb. 5. ἐστίν LB. τῷ] vo F. |. AI'] corr. ex 


ΤᾺ τὰ. 1 Ὁ.  rB]rDIecor.V.  *".éocw» LB. TB]Br 


BV. ἐστιν ΠΡΒ, 8. Dz4]4P,zecor. V. τουτέστι --- I'B] 
m. 9 V. τουτέστιν LPBV. 9. Post εὐϑεῖαν add. παρα- 
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E Rectae enim 4B parallelogram- 
mum. adplicetur 41 figura quadrata 
| | | | 4B deficiens. dico, esse 
Á iut AA -— 4 Γ;«ΓΒ. 
et perse patet; nam quoniam zZ/B quadratum est, erit 
AT - -- ΓΒ. οἱ 44 — AU 2« L4 — AD» ΓΒ. 
Ergo si rectae alicui, et quae sequuntur. 


XVII. 


Si duae rectae inaequales datae sunt, et quartae 
parli quadrati minoris aequale spatium maiori adpli- 
catur figura quadrata deficiens, quod eam in partes 
longitudine commensurabiles diuidat, maior quadrata 
minorem excedet quadrato rectae sibi commensurabilis. 
et si maior quadrata minorem excedit quadrato rectae 
sibi commensurabilis, et spatium quartae parti qua- 
drati minoris aequale maiori adplicatur figura quadrata 
deficiens, eam in partes longitudine commensurabiles 
diuidet. 

Sint duae rectae inaequales 4, BI, quarum maior 
sib BI, et quartae parti quadrati minoris 4, hoc est 
($.4)*, aequale spatium rectae BI' adplicetur figura 


βληϑῇ παραλληλόγραμμον V. Post ἑξῆς add. τῆς προτάσεως 
LBVb, F m.2. 10. ιη΄ F πὰ. ἃ; εϑ'΄ B, mg. .£. 11. ὦσιν P. 

12. ἐλάττονος F. 13. τετραγώνῳ] in ras. m. 1 b. 14. ' 
μήκη ES 1b “ἐλάττονος F. συμμέτρῳ F. 16. μήκει] om. P. 

ἄν F. ἡ] ἦ b, et F, sed corr. 17. ἐλάττονος F. μεῖξον] 
mg. m. 2 F, ὠείξονα b. 18. μήκει] om. P. Post τετάρτῳ. 
add. μέρει b, F m. 2. ἐλάττονος F. 20. εἰς] in ras. V, 
corr.ex εἶ m.rec. b. αὐτῇ V, sed corr. 21. διελεὲὶ B, διέλῃ 
Vb et corr. in διελεῖ F. μήκη F. 22. μεῖξον b, usitov 


" -" gU , 
ἔστω F. 23. ἐλάττονος F. 24. τῆς] v F. τουτέστιν P. 
τῷ τό F, et V, sed corr. m. 1. τοῦ 4 B; τῆ A V, sed corr. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 4 
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«ai ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν B, AI. σύμμετρος δὲ ἔστω ἣ 
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BA) 4D μήκει" λέγω, ὅτι ἡ ΒΓ τῆς 4 μεῖξον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. 

Τετμήσϑω γὰρ ἡ ΒΓ δίχα κατὰ τὸ E σημεῖον, καὶ — 
κείσϑω τῇ 4E ἴση ἡ EZ. λοιπὴ ἄρα ἡ ΖΓ' ἴση ἐστὶ 
τῇ ΒΖ. καὶ ἐπεὶ εὐθεῖα ἡ ΒΓ' τέτμηται εἰς μὲν ἴσα 
κατὰ τὸ E, εἰς δὲ ἄνισα χατὰ τὸ Ζ,, τὸ ἄρα ὑπὸ B4, 
AI περιεχόμενον ὀρϑογώνιον μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς E 
τετραγώνου ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς EI' τετραγώνῳ" 
καὶ τὰ τετραπλάσια" τὸ ἄρα τετράκις ὑπὸ τῶν Β 2, 4Γ 
μετὰ τοῦ τετραπλασίου τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΕ ἴσον ἐστὶ τῷ 
τετράκις ἀπὸ τῆς El' τετραγώνῳ. ἀλλὰ τῷ μὲν τετρα- 
πλασίῳ τοῦ ὑπὸ τῶν ΒΖ, 4Γ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
A τετράγωνον, τῷ δὲ τετραπλασίῳ τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΕ 
ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 472 τετράγωνον᾽ διπλασίων γάρ 
ἐστιν ἡ 42 τῆς A4E. τῷ δὲ τετραπλασίῳ τοῦ ἀπὸ 
τῆς ΕΓ ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ τετράγωνον διπλα- 
σίων γάρ ἐστι πάλιν ἡ ΒΓ τῆς ΓΕ. τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 
4, AZ τετράγωνα ἴσα ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΒΓ τετραγώνῳ" 
ὥστε τὸ ἀπὸ τῆς ΒΓ τοῦ ἀπὸ τῆς 4 μεῖξόν ἐστι τῷ 
ἀπὸ τῆς 4Ζ᾽ ἡ ΒΙΓ ἄρα τῆς 4 μεῖξον δύναται τῇ 41Ζ. 
δεικτέον, ὅτι καὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ ΒΓ τῇ 41. ἐπεὶ 
γὰρ σύμμετρός ἐστιν ἡ. ΒΖ τῇ 4Γ μήκει, σύμμετρος 
ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΒΓ τῇ D μήκει. ἀλλὰ ἡ ΓΖ ταῖς. 
ΓΖ, ΒΖ ἐστι σύμμετρος μήκει" ἴση γάρ ἐστιν ἡ ΓΖ 
τῇ ΒΖ. καὶ ἡ ΒΓ ἄρα σύμμετρός ἐστι ταῖς ΒΖ, ΓΖ 
μήκει" ὥστε καὶ λοιπῇ τῇ Ζ4 σύμμετρός ἐστιν ἡ ΒΓ 


1, 4ΓῚ Γ in ras. F. 8. Post ἑαυτῇ add. μήκει V b, F 
m. 2. 5. 4 ΓῚ corr. ex BI' m. rec. Ὁ. ἐστίν P. 7. ὑπὸ 
τῶν BFV. 59. ἐστίν P. 10. τά] m. 2 V. τό] τά B. B] 
in ras. m. 1 P. 11. τετράκις "Theon (ΒΕ Ὁ). τοῦ] om. 
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QURECWn S quadrata deficiens, et sit BA »« AT 


o. NN [u. lemma], et B, 21 Τ' longitudine 
de — ., eommensurabiles sint.  dieo, BI? 


excedere 44? quadrato rectae sibi 
commensurabilis. 
| nam Bl'in puncto E in duas partes aequales se- 
cetur, et ponatur EZ — Z4 E. itaque ΖΓ -ὸΘο ΒΖ. et 
quoniam recta BI'in E in partes aequales secta est, 
in Z/ autem in inaequales, erit [II, 5] 
ΒΖ)». 4Γ- ΕΖΔ" -Ξ ΕΓ". 
et quadrupla eodem modo; quare 
4 Β4;».«24Γ - 44" —4AEI-*. 

uerum 43 — 4BZ»« ΖΓ, 4Z2* — A AE? (nam 
4Z —2 4E) BI? —4 EI? (nam rursus Β Γ-- 2 ΓΕ). 
itaque 

A4? -- AZ — BI? | 
quare BI" excedit 4? quadrato z/Z?. demonstrandum, 
BI, 4Z commensurabiles esse. nam quoniam Β Z, 
ZAI'longitudine commensurabiles sunt, BI' et ΓΖ 
longitudine commensurabiles sunt [prop. XV]. uerum 
ΓΖ rectis I'Z, ΒΖ longitudine commensurabilis est; 
nam ΓΖ — ΒΖ. quare etiam B I'rectis ΒΖ, Γ 4 longi- 
tudine commensurabilis est [prop. XII]. quare B Γ etiam 


Theon (BFVb). Ez FVb. ἴσα BF. DI'EFNF τετρα- 
πλασίῳ τοῦ] τετράκις Theon (BF Vb). 18. τῶν] om.b. 14, δέ] 
postea ins. F. τετράκις, om. vov, Theon (BF V). 15. τε- 


τράγωννον P, corr. m. 1. 16. ZZ P. τετράκις, om. τοῦ, 
Theon (BF Vb). 18. ΓΕ] ΕΓ V. 19. 4, 4Z] e corr. V. 
τετραγώνῳ [] supra scr. m. 1 V. 90. Post dors ras. 9 


litt, V. 321. vj] corr. ex zov F. Z4 P. 22. ΖΕ P. 923. 

ἐστι P, corr. m. 2. 24. ἀλλ F.  95.ZB F. 26. ταῖς ΒΖ. 

I'4 ἐστι σύμμετρος Theon (BF Vb). ἐστιν P. 27. μήκει] 

ἢ in ras. m. 1 P. BI']in ras. V. | 
A* 
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᾿μήκει" ἡ ΒΓ ἄρα τῆς 4 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμ- 


ἱέτρου ἑαυτῇ. - 
"AA δὴ ἡ ΒΓ τῆς 4 μεῖξον δυνάσϑω. τῷ ἀπὸ 


συμμέτρου ἑαυτῇ, τῷ δὲ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆς Α ἴσον 


Ὑ DN 
M ^ ona 
; t. 
q 5 
- ids dÀ diii 


παρὰ τὴν ΒΓ παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, — 


καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν B, 4I. δεικτέον, ὅτι σύμ- 
μετρός ἐστιν ἡ BA τῇ 4Γ μήκει. 


Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων ὁμοίως δείξομεν, . 


ὅτι ἡ ΒΓ τῆς .4 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ τῆς ZA. 
δύναται δὲ ἡ BI' τῆς 4 μεῖξον τῷ ἀπὸ συμμέτρου 


ἑαυτῇ. σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ ZA μήκει". 


ὥστε καὶ λοιπῇ συναμφοτέρῳ τῇ ΒΖ, 4Γ σύμμετρός 
ἐστιν ἡ ΒΓ μήκει. ἀλλὰ συναμφότερος ἡ ΒΖ, 4Γ 
σύμμετρός ἐστι τῇ 4 Γ' [μήκει]. ὥστε καὶ ἡ ΒΓ τῇ I4 
σύμμετρός ἐστι μήκει" καὶ διελόντι ἄρα ἡ Bzl τῇ AT 
ἐστι σύμμετρος μήκει. 

᾿Εὰν ἄρα ὦσι δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι, καὶ τὰ ἑξῆς. 


“η΄. 

"CEàv ὦσι δύο εὐθεῖαι ἄνισοι. τῷ δὲ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος ἴσον παρὰ τὴν 
μδίξονα παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ. 
καὶ εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διαιρῇ [μήκει], ἡ μείξων 


τῆς ἐλάσσονος μεῖξον δυνήσεται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 


2. Post ἑαυτῇ add. μήκει V. 4. τοῦ] in ras. V. 8. 


"óuoíog δή V. δείξομεν) δει- cOrr. ex δη- F. 9. Post Z4 


del. m. 2: οὕτω γὰρ ὑπόκειται V. 10. usifov τῆς A P. 11. 
ἑαυτῆς P. 12. καί] m. 2 F. ,»συναμφοτέρῳ] τῷ e corr. Y. 
τῇ] corr.exvQ F. 14. τῇ ΔΤ σύμμετρός ἐστι Theon (BF Vb 
τῇ 4:Τ1' postea ins. . F) μήκει] om. P. Dein add. Theon: ἴση 
γάρ ἐστιν ἡ ΒΖ τῇ 4Τ' (ΒΕ; τῇ corr. ἴῃ τῆς m. 2 F, τῆς b; 
DlAF) ὥστε] om. Theon (BF Vb). BI' ἄρα Theon (BF V b). 
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reliquae Z 47 longitudine eommensurabilis est. ergo BI? 
excedit 45 quadrato rectae sibi commensurabilis. 

Iam uero BI" excedat 4? quadrato rectae sibi com- 
mensurabilis, et quartae parti quadrati 44? aequale 
rectae BI'adplicetur spatium figura quadrata deficiens, 
et sit B »« ΖΓ [u. lemma]. demonstrandum, B Z, 
AI' longitudine commensurabiles esse. 

nam iisdem comparatis similiter demonstrabimus, 
esse BI? — A4? - Zzf*. BI? autem quadrato rectae sibi 
commensurabilis excedit quadratum “45. itaque BIZ. 
longitudine ceommensurabiles sunt. quare BI' etiam re- 
liquae ΒΖ -- ZzI'longitudine commensurabilis est [prop. 
XV]. uerum BZ -|- ΖΓ rectae ZzI' commensurabilis est 
[prop. VI]. quare etiam B I ΓΖ longitudine commen- 
surabiles sunt [prop. XII]. itaque etiam dirimendo 
ΒΖ, AI'longitudine commensurabiles sunt. 

Ergo si duae rectae inaequales datae sunt, et quae 
sequuntur. 


XVIII. 


Si duae rectae inaequales datae sunt, et quartae 
parti quadrati minoris aequale spatium maiori adpli- 
catur figura quadrata deficiens, quod eam in partes 
incommensurabiles diuidat, maior quadrata minorem 
excedet quadrato rectae sibi incommensurabilis. et si 
maior quadrata minorem excedit quadrato rectae sibi 


σύμμετρός ἐστι τῇ ΓΦ Theon (BFVb; ΖΓ V) 186. μήκει" 
καί] om. Theon (BFVb). 17. καὶ τὰ ἑξῆς] τῷ δὲ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος ἴσον παρὰ τὴν μείζονα Yeti 
ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ τὰ ἑξῆς" ὅπερ ἔδει δεῖξαι V. 18. 
* B, wj- mg. 19. ὦσιν B. 20. ἐλάττονος F. 22. μήκει] 
om. P, μήκη F. 23. ἐλάττονος F. τό F. συμμέτρου F. 
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ἱὠέτρου ἑαυτῇ. καὶ ἐὰν ἡ μείξων τῆς ἐλάσσονος 
μεῖξον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, τῷ δὲ 
τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος ἴσον παρὰ τὴν 
μείξονα παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 
εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ [μήκει]. 

Ἔστωσαν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι αἱ 4, BI, ὧν μείξων 
ἡ ΒΓ, τῷ δὲ τετάρτῳ [μέρει] τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος 
τῆς Α4 ἴσον παρὰ τὴν BI' παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον 
εἶδει τετραγώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν BAT, ἀσύμ- 
μετρος δὲ ἔστω ἡ B τῇ AI μήκει. λέγω, ὅτι ἡ ΒΓ 
τῆς .4 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασκευασϑέντων τῷ πρότερον 
ὁμοίως δείξομεν, ὅτι ἡ ΒΓ τῆς 4 μεῖξον δύναται τῷ 
ἀπὸ τῆς Ζ4. δεικτέον [οὖν]. ὅτι ἀσύμμετρός ἐστιν 
ἡ ΒΓ τῇ AZ μήκει. ἐπεὶ γὰρ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ 
BA τῇ 4Γ μήκει, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΒΓ 
τῇ ΓΖ μήκει. ἀλλὰ ἡ 4Γ σύμμετρός ἐστι συναμ- 
φοτέραις ταῖς ΒΖ, AI" καὶ ἡ ΒΓ ἄρα ἀσύμμετρός 
ἐστι συναμφοτέραις ταῖς ΒΖ, A41. ὥστε καὶ λοιπῇ τῇ 
Z4 ἀσύμμετρός ἔστιν ἡ ΒΓ μήκει. καὶ ἡ ΒΓ τῆς 4 
μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ τῆς ΖΩ͂ ἡ ΒΓ ἄρα τῆς A4. 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. 

ΖΔυνάσϑω δὴ πάλιν ἡ ΒΓ τῆς 4 μεῖξον τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, τῷ δὲ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆς 4 ἴσον 
παρὰ τὴν ΒΓ παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 


“1, καί — 2. ἑαυτῇ] om. b. 1. μεῖξον V, sed corr. ἐλατ- 
vovog F. 2. συμμέτρου F, et B, corr. m. 2. 8. «ἐλάττονος F. 
5. διαιρῆι P. μήκει] om. P, μήκη F. 1. ἐστὶν ἡ F. μέρει] 
mg. m. 1 P. τοῦ τῷ E. d ede F. 8. τῆς] τῇ P. 9. 
BI4b; B4, AT V (dI in ras), F, P m. rec. 11. συμ- 
μέτρου Β, corr. m. rec. 12. T] m. rec. B; τό P, corr. m. 2. 
προτέρῳ F. 14. 4Z V. οὖν] om. P. ὅτι καί P. 16. 
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. ineommensurabilis, e£ spatium quartae parti quadrati 

. minoris aequale maiori adplicatur figura quadrata de- 
fieiens, eam in partes incommensurabiles diuidit. 

Sint duae rectae inaequales 4, ΒΓ, qua- 

L | rum maior sit BI, quartae autem parti qua- 

^ rati minoris 4 aequale spatium rectae BI' 

adplieetur figura quadrata deficiens, et sit 


F B 4»« AT [u. lemma p. 46], et Bf, AT lon- 

T4 gitudine incommensurabiles sint. dico, ΒΓ" 

" excedere 4? quadrato rectae sibi incommen- 
surabilis. 


iisdem enim, quae in priore propositione, compa- 
ratis similiter demonstrabimus, esse BI? — 4f? - 243. 
demonstrandum, BI, ZZ longitudine incommensura- 
biles esse. nam quoniam B Z, 4 Γ' longitudine incom- 
mensurabiles sunt, etiam BI, ΓΖ longitudine incom- 
mensurabiles sunt [prop. XVI]. uerum ΖΓ rectae 
BZ--ATI'commensurabilis est [prop. VI]. quare etiam 
ΒΓ rectae ΒΖ -- 42 incommensurabilis est [prop. 
XIII] itaque BI' etiam reliquae Z1 longitudine in- 
commensurabilis est [prop. XVI]; et BI?— 35-.[:2 43. 
ergo BI" excedit 42 quadrato rectae sibi incommen- 
surabilis. : 

Iam rursus BI? excedat A4? quadrato rectae sibi 
incommensurabilis, et spatium aequale '/, 4? rectae BI' 
adplicetur figura quadrata deficiens, et sit ΒΖ) »« AT-. 


Z4 B. 16. μήκει] om.Vb, m. 2 B. ἄρα] om. V. ἐστίν P, 
comp. F. καί] m. 2 F. 17. Ll'4] in ras. F. ἀλλ EF. ἢ] 
supra scr. m. 1 V. ἀσύμμετρος F. 18. καί — 19. 4 Γ] m. 
2 B.. 30. Ζ4) "A'LF.  BI]|(prius DB V. 21. ΒΓ! 
B in ras. m. 1 B. 22. συμμέτρου DB, corr. m. 2; item lin. 24. 
24.405] «j F. | 
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καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν BA, 4I. δεικτέον, ὅτι ἀσύμ- 


μετρός ἐστιν ἡ Β4 τῇ AD μήκει. i 

Τῶν γὰρ αὐτῶν κατασχευασϑέντων ὁμοίως δενξομξις | 
ὅτι ἡ ΒΓ τῆς 4 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ τῆς Ζ4. ἀλλὰ 
ἡ ΒΓ τῆς 4 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ. ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΓ τῇ Ζ4 μήκει" ὥστε 
καὶ λοιπῇ συναμφοτέρῳ τῇ ΒΖ, 4 Γ ἀσύμμετρός ἐστιν 
ἡ ΒΓ. ἀλλὰ συναμφότερος ἡ ΒΖ, 4Γ τῇ 4Γ σύμ- 
pétoog ἐστι μήκει" καὶ ἡ ΒΓ ἄρα τῇ 4Γ ἀσύμμετρός 
ἐστι μήκει ὥστε καὶ διελόντι ἡ BA τῇ 41 ἀσύμμε- 
τρός ἐστι μήκει. 

Ἐὰν ἄρα ὦσι δύο εὐϑεῖαι, καὶ τὰ ἑξῆς. 


4iju uo. : 
᾿Επεὶ δέδεικται, ὅτι αἷ μήκει σύμμετροι πάντως τς 


15 δυνάμει [εἰσὶ σύμμετροι), αἵ δὲ δυνάμει οὐ πάντως 


20 


καὶ μήκει, ἀλλὰ δὴ δύνανται μήκει καὶ σύμμετροι 
εἶναι καὶ ἀσύμμετροι, φανερόν, ὅτι, ἐὰν τῇ ἐκκει- 
μένῃ δητῇ σύμμετρός τις T) μήκει, λέγεται ῥητὴ καὶ 
σύμμετρος αὐτῇ οὐ μόνον μήκει, ἀλλὰ καὶ δυνάμει. 
ἐπεὶ αἱ μήκει σύμμετροι πάντως καὶ δυνάμει. ἐὰν δὲ 
τῇ ἐχκειμένῃ δητῇ σύμμετρός τις ἡ δυνάμει, εἰ μὲν 
καὶ μήκει, λέγεται καὶ οὕτως ῥητὴ καὶ σύμμετρος αὐτῇ 


1.41 m.2 B. 2.54 AB ἔστιν F. | 4. AZ V. AX 
FV. ὅ, συμμέτρου F, corr. m. 2. 6. ἑαυτῆς P, corr. m. 1. 
ἀσύμμετρα P, corr. m. 1. AZ V. 8. τῇ 4ΓῚ m. 2 F. 
ἀσύμμετρος F, sed corr. 9. ἐστιν P. καί) τα. Ῥ, καί --- 10. 
μήκει) mg.F. 10. Ante ὥστε del. ἢ ΒΓ ἄρα τῇ 4I'm.1 P. 
12. , dew B. Post εὐθεῖαι add. ἄνισοι, τῷ δὲ τετάρτῳ μέρει 
τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος ἴσον παρὰ τὴν μείξονα παφαβληϑῇ V. 
13. λῆμμα] om. PBb. — 14. ἐπεὶ δὲ V. 1. εἰσὶ σύμμετροι] 
om. P. οὐ] σύμμετροι ov P. 16. ἀλλά — μήκει] mg. m. 1 P. 
δὴ] δηλαδή B V b, δὴ Pridogs del. δή, F. καὶ μήκει BF Vb. 
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demonstrandum, ΒΖ] et Z4I'longitudine incommensu- 
rabiles esse. 

iisdem enim comparatis similiter demonstrabimus, 
esse BI? — 4? -- ZZf. BI? autem 4? excedit qua- 
drato rectae sibi incommensurabilis. itaque ΒΓ, Z4 
longitudine incommensurabiles sunt. quare BI' etiam 
reliquae ΒΖ 4- ΖΓ incommensurabilis est [prop. XVI]. 
uerum ΒΖ -- ΖΓ rectae ΖΓ longitudine commensura- 
bilis est [prop. VIJ. quare etiam BI' rectae ZI'longi- 
tudine incommensurabilis est [prop. XIII]. itaque etiam 
dirimendo Bz/ et ZI'longitudine incommensurabiles 
sunt [prop. XVI]. 

Ergo si duae rectae, et quae sequuntur. 


Lemma. 


Quoniam demonstratum est [prop. IX coroll.], rectas 
longitudine commensurabiles semper etiam potentia 
commensurabiles esse, rectas autem potentia commen- 
surabiles non semper etiam longitudine, sed posse 
longitudine tum commensurabiles esse tum incommen- 
surabiles, adparet, si recta aliqua rationali propositae 
longitudine commensurabilis sit, eam rationalem eique 
commensurabilem uocari non modo longitudine, sed 
eliam potentia, quoniam rectae longitudine commen- 
surabiles semper etiam potentia commensurabiles sunt; 
sin recta rationali propositae potentia commensura- 
bilis sib, si eliam longitudine sit commensurabilis, 
eam sie quoque rationalem eique longitudine et potentia 
commensurabilem uocari; sin rursus recta rationali 


19. αὕτη F. 20. ἐπεὶ p «b γάρ Theon (BF V b). 22. 
καί] qu m. 2 B. αὕτη F 
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μήκει καὶ δυνάμει" δἰ δὲ τῇ ἐκκειμένῃ πάλυν ῥητῇ 


σύμμετρός τις οὖσα δυνάμει μήκει αὐτῇ ἡ ἀσύμμετρος, 
λέγεται καὶ οὕτως ῥητὴ δυνάμει μόνον σύμμετρος. 

| Lo. | 

Τὸ ὑπὸ ῥητῶν μήκει συμμέτρων κατά τινα 
τῶν προειρημένων τρόπων εὐϑειῶν περιεχό- 
μενον ὀρθογώνιον ῥητόν ἐστιν. 

Ὑπὸ γὰρ ῥητῶν μήκει συμμέτρων εὐθειῶν τῶν 
AB, BI' ὀρϑογώνιον περιεχέσϑω τὸ AI" λέγω, ὅτι 
δητόν ἐστι τὸ AI. 

“ἀναγεγράφϑω. γὰρ ἀπὸ τῆς AB τετράγωνον τὸ A44: 
ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 4.41. καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ 
AB τῇ ΒΓ μήκει, ἴση δέ ἐστιν ἡ AB τῇ BA, σύμ- 
μδτρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΖ τῇ ΒΓ μήκει. καί ἐστιν ὡς 


ἡ ΒΖ πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως τὸ ΖΔ 4 πρὸς τὸ AI. σύμ-. 


μέτρον ἄρα ἐστὶ τὸ 44 τῷ Al. ῥητὸν δὲ τὸ .2 4t 
ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΑΓ 
Τὸ ἄρα ὑπὸ ῥητῶν μήκει συμμέτρων, x τὰ ἕξῆς. 


, 


X. 

Ἐὰν ῥητὸν παρὰ ῥητὴν παραβληϑῇ, πλάτος 
ποιεῖ ῥητὴν καὶ σύμμετρον τῇ, παρ᾽ ἣν παρά- 
κειται; μήκει. 


2. οὖσά τις F V. , δυνάμει} -&L e corr., seq. spat. 2 litt. F. 


αὐτῇ ἦ] ἡ αὐτή BF b, 2 V. 8. οὕτως] comp. e DE F. μόνον] 
comp. mg. V (euan.). πῆρα alt. lemma, ἃ. app. 4. 19] sic F, 
sed infra x'; mg. τμῆμα β΄ Fb. 5. μήκει — 6. προ-} in ras. 
m.9 B. ὅ. εὐθειῶν κατά Theon (BFVb). 6.voómov? V. εὖ- 
ϑειῶν) om. Theon (BFVb) 8. εὐθειῶν τῶν] in ras. V. 12. 
τὸ A4 ἄρα ῥητόν ἐστιν F. 18. 4.8] (410) Β4Β. Β4] 48 ἴπ 
ras. P, ΒΑ͂ in ras. B. σύμμετρος — 14. BI'] om. D; ing. 
m. 2: ἴσ c5 lin. 13 — μήκει lin. 14, ut nos. — 15. οὕτω V. τὸ] 
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propositae commensurabilis potentia, eadem longitu- 
dine ei incommensurabilis sib, sic quoque eam ratio- 
nalem uocari potentia tantum commensurabilem. 


XIX. 


Rectangulum comprehensum rectis rationalibus 
longitudineque commensurabilibus secundum aliquem 
modorum, quos diximus [u. lemma], rationale est. - 

Rectis enim rationalibus longitudine commensura- 
bilibus 4B, BI' rectangulum comprehendatur AI. 
dico, A4I' rationale esse. 
4 nam in AB construatur quadratum 
l. 44. itaque 471 rationale est [def. 4]. 

| | et quoniam 4B, BI' longitudine com- 
^ d B mensurabiles sunt, et 4B — Bl, Bz 
οὐ BI' longitudine commensurabiles sunt. et B: BI'— 
44:40 [VI, 1]. itaque Z4, AI' commensurabilia 
sunt [prop. XI]. uerum z/.4 rationale est. itaque etiam 
AT rationale est [def. 4]. 

Ergo rectangulum comprehensum rectis rationalibus 
longitudineque commensurabilibus, et quae sequuntur. 


XX. 
Si spatium rationale rectae rationali 'adplicatur, 
latitudinem rationalem facit et ei longitudine] commen- 
surabilem, cui adpliecatum est. ᾿ 


Ων corr. ex τήν m. rec. P. 4Γ] 6 cor. P. 10. ἐστίν P, 
στὶ καί V. τό] τῷ b. 448. 11. ἐστίν P, om. FV. 18. 
μήκει συμμέτρων] om. BVb. Ante καί add. εὐθειῶν F. καὶ 
τὰ ἑξῆς] om. P V. 19. κΊ seq. ras. 1 litt. B, κα΄ F. 21. 
ποιεῖ} -s& e corr. m. 1 F. τῇ |] corr. ex τὰ m. rec. b. 


60 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ /. 


Ῥητὸν γὰρ τὸ 4Γ παρὰ “ῥητὴν κατά τινα πάλιν 


on προειρημένων τρόπων τὴν .4B παραβεβλήσϑω 


e 


10 


15 


20 


πλάτος ποιοῦν τὴν BI" λέγω. ὅτι ῥητή ἐστιν ἡ ΒΓ 
καὶ σύμμετρος τῇ ΒΑ͂ μήκει. 

᾿Ζναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς 4 Β τετράγωνον τὸ 4 Ζ1" 
ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 414. ῥητὸν δὲ καὶ τὸ AI" σύμ- 
uevgov ἄρα ἐστὶ τὸ 4.4 τῷ AI. καί ἐστιν ὡς τὸ 
44 πρὸς τὸ AI, οὕτως ἡ 4B πρὸς τὴν ΒΓ. σύμ- 
μέτρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 4B τῇ BI" ἴση δὲ ἡ AB τῇ 
BA: σύμμετρος ἄρα καὶ ἡ AB τῇ BI. ῥητὴ δέ ἐστιν 
ἡ AB: ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΒΓ καὶ σύμμετρος τῇ. 
AB μήκει. 

᾿Εὰν ἄρα ῥητὸν παρὰ ῥητὴν παραβληϑῇ, καὶ τὰ ἑξῆς. 


, 


καί. 

Τὸ ὑπὸ ῥητῶν δυνάμει μόνον συμμέτρων εὐ- 
ϑειῶν περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἄλογόν ἐστιν, 
καὶ ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός ἐστιν, Mrieraom 
δὲ μέση. 

"Pzó γὰρ ῥητῶν δυνάμει μόνον συμμέτρων εὐϑειῶν 
τῶν 48, BI' ὀρϑογώνιον περιεχέσϑω τὸ AI" λέγω, 
ὅτι ἄλογόν ἐστι τὸ 4ΓΓ, καὶ ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός 
ἐστιν, καλείσϑω δὲ μέση. 

᾿ἀναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς 4B τετράγωνον τὸ A2: 
ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 4.4. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν 

1. ῥητὴν τὴν AB V. 2. εἰρημένων Theon (ΒΕ Ὁ). τὴν 


AB] om. V. 8. coo)» P. 4. AB P. 5. AB] corr. ex 
AI' τὰ. ἃ F. 6. ἐστίν P. AI DA F. 1. ἐστίν P. 44] 
44 V. 8. τήν] om. BFb. 9. ἐστίν P. 4 B] (alt.) post 
ras. V, B4 F. 10. BA] A4 e corr. m. 1 P. ἄρα — τῇ] in 
ras. m. 1 P. 12. BA BV b. 13. ἄν F. παρὰ ῥητήν] 


PSOE Κ᾿, παραβληϑῇ } om. P. Seq. lemma, u. app. 14. 


PANTS 
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Rationale enim spatium A4I' rectae AB rationali 
rursus secundum aliquem modorum, quos .diximus 
[u. lemma p. 56], adplicetur latitudinem faciens B Γ. dico, 
BI' rationalem esse et rectae B.4 longitudine commen- 
surabilem. 

construatur enim in 4B quadratum A4 Zl. 4 4 igi- 


tur rationale est [def. 4]. uerum etiam AI' rationale 


4 est. itaque 714, 4I' commensurabilia sunt. 
et 44:4 Γ-- 4B: ΒΓ [VI 1]. itaque Z B, 

4 BI' commensurabiles sunt [prop. XI]. ue- 
rum 2 B — B A. itaque etiam 4B, BI' com- 
mensurabiles sunt. sed 44B rationalis est. 
itaque etiam BI' rationalis est et rectae 
AB longitudine commensurabilis [def. 3]. 
Ergo si spatium rationale rectae rationali adpli- 

catur, eb quae sequuntur. 


" 


XXI. 


BRectangulum rectis rationalibus potentia tantum 
commensurabilibus comprehensum irrationale est, et 


. recta ei aequalis quadrata irrationalis est, uocetur 


autem media. 

Reetis enim rationalibus et potentia tantum com- 
mensurabilibus 4B, BI' rectangulum A4I'comprehen- 
datur. dico, rectangulum A4 TI'irrationale esse, et rectam ei 
aequalem quadratam irrationalem ; uocetur autem media. 

nam in 4B quadratum construatur 4471. itaque 
44 rationale est [def. 4]. et quoniam 4.8, BI' longi- 


μα) α in ras. m. 1 B, κβ΄ F et sic deinceps. 15. Post ῥητῶν 
add. δύο B. 16. ἐστι PBV, comp. Fb. 17. ἐστι BV, comp. 
Fb, ἔσται P. 292. ἐστι PB V, comp. Fb. 
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ἡ AB τῇ BI μήκει' δυνάμει γὰρ μόνον ὑπόκεινται 


σύμμετροι ἴση δὲ ἡ AB τῇ Β4,, ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶ καὶ ἡ AB τῇ ΒΓΓ μήκει. καί ἐστιν ὡς ἡ 4B 
πρὸς τὴν BI οὕτως τὸ 44 πρὸς τὸ AI'" ἀσύμμε- 
τρον ἄρα [ἐστὶ] τὸ 21.4 τῷ AI. ῥητὸν δὲ τὸ Ζ Δ᾽ 
ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ AI" ὥστε καὶ ἡ δυναμένη τὸ 
ΑΓ [τουτέστιν ἡ ἴσον αὐτῷ τετράγωνον δυναμένη} 
ἄλογός ἐστιν, καλείσϑω δὲ μέση" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Amupa. 
᾿Εὰν ὦσι δύο εὐϑεῖαι, ἔστιν ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν 
δευτέραν, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
δύο εὐϑειῶν. 
ἔστωσαν δύο εὐϑεῖαι αἱ ΖΕ, ΕΗ. λέγω, ὅτι ἐστὶν 
ὡς ἡ ΖΕ πρὸς τὴν EH, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΗ. 
ἀναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς ΖΕ τετράγωνον τὸ ZZ, 
καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ HZ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ ΖΕ 
πρὸς τὴν EH, οὕτως τὸ Z4 πρὸς τὸ 4H, καί ἐστι 
τὸ μὲν ZZ τὸ ἀπὸ τῆς LE, τὸ δὲ ΖΗ τὸ ὑπὸ τῶν 
AE, EH, τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΗ, ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ ΖΕ πρὸς τὴν ΕΗ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ πρὸς 
τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, ΕΗ. ὁμοίως δὲ καὶ ὡς τὸ ὑπὸ τῶν 


1. ΒΓῚ ΓΒ. γάρ] comp. F, supra scr. δέ. 8. ἐστίν Β. 
48] (α10.). Β4 P. 4. AI'] corr.ex AB m. rec. P. — 5. ἐστέν 
Β, ὁ Ρ.0 44 F V. A4 WF. 6. ἐστ Ρ. 1. A] supra scr. 
m9 Vv. 8. ἐστι PV, comp. F b. Ante “ὅπερ add. P: 
διὰ τὸ (mg. m. 1) τὴν ἴσον ,ἀναγράφουσαν τετράγωνον τῷ AT 
χωρίῳ, ἣν καλεῖ μέσην, “μέσην ἀνάλογον εἶναι τῶν AB, BI 
eodem loco Theon: διὰ τὸ τὸ ἀπ᾽ αὐτῆς τετράγωνον ἴσον εἶναι 
τῷ ὑπὸ τῶν AB, BI καὶ μέσην ἀνάλογον αὐτὴν γίγνεσθαι (γέ- 
νεσϑαι B V) τῶν ' AB, BI (BF Vb). 9. λῆμμα y VW (efr. app.). 
10. ὦσιν B. ὡς] δὲ ὡς F. 11. πρός] ΠΡΟ ser. m. 1 F. 
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4—— ——, tudimeincommensurabiles sunt (supposuimus 
enim, eas potentia tantum commensurabiles 
B A esse) et 4B— B4, eüam 4B, BI'longi- 


tudine incommensurabiles sunt. et 4B: BI' 
— 44:4I [VI 1] itaque Z4, AT' - 
commensurabilia sunt [prop. XI]. uerum Z4 

DI'..——.  patonale est; quare ΑΓ irrationale est 
[def. 4]. itaque etiam recta spatio .4I' aequalis qua- 
drata!) irrationalis est [def 4]; uocetur autem media; 
quod erat demonstrandum. 


Lemma. 


Datis duabus rectis est ut prima ad secundam, 
ita quadratum primae ad ieeiaugelum duarum illarum 
rectarum. 

Datae sint duae rectae Z E, EH. dico, esse 

LE:EH—ZHE':ZEEH. 
Z E H describatur enim in Z E quadratum 
ZZ, et expleatur Hf. iam quo- 
| niam est ΖΕ: EH — Z4: 4H 
4 [VL 1], οὐ Z4 — ΖΕ", AH — AE 
» EH —ZE»EH, ent 
LE: EH — ZE* : LE»« EH. 


1) Uerba τουτέστιν — δυναμένη lin. 7, quae nihil ex- 
plieant, subditicia habeo (pro δυναμένη Augustus coni. ἀναγρά- 
φουσα)ὴ. quae adiiciuntur lin. 8 (u. not. crit.) in P apertissime 
scholiastae sunt (καλεῖ); quare etiam additamentum simile codd. 
Theoninorum ipsi Theoni, non Euclidi tribuendum est. 


ὑπό] corr. ex ἀπό Fb. 14. πρός — ZE|mg.m.2B. EH] 
HE F. 17. τό] corr. ex τῆς F. 18. τήν] om. b. ἐστιν P. 

19. τὸ ὑπό — 20. τουτέστι] supra sor. F. 20. τουτέστιν P. 

.99. καὶ ὡς] ins. m. 2 F. 
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AHE, EZ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς EZ, τουτέστιν ὡς τὸ H4 


10 


15 


20 


πρὸς τὸ Z4, οὕτως ἡ HE πρὸς τὴν EZ: ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 


xD. 

Τὸ ἀπὸ μέσης παρὰ δ την παραβαλλόμενον 
πλάτος͵ ποιεῖ ῥητὴν καὶ ἀσύμμετρον τῇ; παρ᾽ 
ἣν παράκειται; μήκει. 

Ἔστω μέση uiv 4 4, ῥητὴ δὲ ἡ ΓΒ, καὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς 4 ἴσον παρὰ τὴν ΒΓ παραβεβλήσϑω χωρίον ὀρϑο- 


yoviov τὸ B πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΖ λέγω, ὅτι ῥητή 


ἐστιν ἡ ΓΖ καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΓΒ μήκει. 

Ἐπεὶ γὰρ μέση ἐστὴν ἡ A4, δύναται χωρίον περι- 
ἐχόμενον ὑπὸ ῥητῶν δυνάμει μόνον συμμέτρων. 
δυνάσθω τὸ ΗΖ. δύναται δὲ καὶ τὸ B 41 ἴσον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ΒΩ τῷ ΗΖ. ἔστι δὲ αὐτῷ καὶ ἰσογώνιον" 
τῶν δὲ ἴσων τε καὶ ἰσογωνίων παραλληλογράμμων 
ἀντιπεπόνϑασιν αἵ πλευραὶ αἷ περὶ τὰς ἴσας γωνίας" 
ἀνάλογον ἄρα ἐστὲν ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν EH, οὕτως 
ἡ ΕΖ πρὸς τὴν I'4. ἔστιν ἄρα καὶ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς EH, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς 


τὸ ἀπὸ τῆς l'4. σύμμετρον δέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΓΒ 


τῷ ἀπὸ τῆς EH- δητὴ γάρ ἐστιν ἑκατέρα αὐτῶν᾽ σύμ- 


LA 2 A AN ' ? εἶ - 1 »ν 5 M - 
μξτρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς EZ vo ἀπο τῆς ΓΖ. 


δητὸν δέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς EZ: ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς l'Zf ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ. καὶ ἐπεὶ 
ἀσύμμετρός ἐστὶν ἡ ΕΖ τῇ ΕΗ μήκει" δυνάμει γὰρ 
μόνον εἰσὶ σύμμετροι" ὡς δὲ ἣ ΕΖ πρὸς τὴν ΕΗ, 


2. Z4] corr. ex 4Z V, 42 BFb. ΗΕ] in ras. V. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. "Theon (BF V b). 6. σύμμετρον P. 
corr. m. 2. τῇ] corr. ex zu m. rec. b. 8. καί — 9. χωρίον] 
in ras. F. 9. ὀρϑογώνιον] m. rec. V. 18. μόνον] in ras. F. 
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similiter etiam HE»« EZ: EZ —H 4:ZA4-—HE:EZ; 
quod erat demonstrandum. 


XXII. 

Quadratum mediae rationali adplicatum latitudinem 
facit rationalem et ei cui adplicatum est, longitudine 
incommensurabilem. 

Sit media 4, rationalis autem ΓΒ, et quadrato 42 
aequale rectae BI'adplicetur spatium rectangulum B 
latitudinem faciens ΓΖ. dico, Γ΄. rationalem esse et 
rectae I'B longitudine incommensurabilem. 

nam quoniam media est 4, quadrata aequalis est ' 
spatio rectis potentia tantum commensurabilibus com- 
prehenso [prop. XXI]. sit quadrata aequalis HZ. 
uerum quadrata etiam spatio B1 aequalis est. itaque 
B4-—HZ. uerum idem ei aequiangulum est. parallelo- 
grammorum autem aequalium et aequiangulorum latera 
aequales angulos comprehendentia in contraria propor- 

C5 tione sunt [VI, 14]. itaque BI': EH 

| H — ΕΖ: ΓΖ. quare etiam BI": EH? 

| — ΕΖ": ΓΖ" VI, 20]. uerum ΓΒ“ 

et EH* commensurabilia sunt; nam 
utraque rationalis est. quare etiam 
EZ? et I'Z? commensurabilia sunt 
[prop. XI]. uerum £Z? rationale est; quare etiam ΓΖ," 
rationale est [def. 4]. itaque ΓΖ rationalis est. et 
quoniam EZ, EH longitudine incommensurabiles sunt 
(nam potentia tantum commensurabiles sunt), et est 


A 
Po 4.B .Z 


14. δύναται] δύνασϑαι b. — 4B P. 16. ἐστίν P. 48 P. 
ἔστιν PB. αὐτό F V. 16. τε] corr. ex δέ m. 1 B om. 

FV. 21. ΓΒ] 6 corr. V, ΒΓ F. 928. ἐστίν P. 24. ἐστιν P. 
ἐστίν P. 26. ἐστίν] postea ins. F. 26. HE F. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. | b 
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οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς EZ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΖΕ, EH, 
ἀσύμμετρον ἄρα [ἐστὶ] τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ τῷ ὑπὸ τῶν 
ΖΕ, ΕΗ. ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς ΕΖ σύμμετρόν ἐστι 
τὸ ἀπὸ τῆς ΓΩ͂᾽ ῥηταὶ γάρ εἰσι δυνάμει" τῷ δὲ ὑπὸ 
τῶν ΖΕ, ΕΗ σύμμετρόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν 4Γ,, I'B: 
ἴσα γάρ ἐστι τῷ ἀπὸ τῆς 4' ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ τῷ ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΓΖ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ, οὕτως ἐστὶν ἡ 
2Γ πρὸς τὴν I'B: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AT ΄ τῇ 
ΓΒ μήκει. ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ D'4 καὶ ἀσύμμετρος τῇ 
ΓΒ μήκει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. | 


Xy. 

H τῇ μέσῃ σύμμετρος μέση éocív. 

Ἔστω μέση ἡ 4. καὶ τῇ 4 σύμμετρος ἔστω ἡ B: 
λέγω, ὅτι καὶ ἡ B μέση ἐστίν. 

᾿Ἐκκείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ ΓΖ, καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 
A ἴσον παρὰ τὴν ΓΖ παραβεβλήσϑω χωρίον ὀρϑο- 
γώνιον τὸ ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν Ez ῥητὴ ἄρα 
ἐστὶν ἡ Ε4 καὶ ἀσύμμετρος τῇ D μήκει. τῷ δὲ 
ἀπὸ τῆς B ἴσον παρὰ τὴν ΓΖ παραβεβλήσϑω χωρίον 
ὀρϑογώνιον τὸ ΓΖ πλάτος ποιοῦν τὴν 41Ζ. ἐπεὶ 
οὖν σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ Β, σύμμετρόν ἐστι καὶ 
τὸ ἀπὸ τῆς .4 τῷ ἀπὸ τῆς B. ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ 
τῆς Α ἴσον ἐστὶ τὸ EI', τῷ δὲ ἀπὸ τῆς B ἴσον ἐστὶ 
τὸ ΓΖ' σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΓ τῷ ΓΖ. καί 


2. ἐστιν ἄρα ΕὟ. ἐστί] om. P. — 8. τῷ] corr. ex «o V. 
ἐστι] om. V. — 4. slow P. δυνάμει) eras. V, dein add. ὡς 
ἄρα δέδεικται. 5. συμμέτρων P, corr. m. 1. ἐστι om. 
BFb. 6. εἰσι BVb. σύμμετρον F, sed corr.  éozí(y P. 7. 
ΓΒ περιεχομένῳ V. 8. Γ4] 4D F. 9. ΓΒ] ΓΑ Ὁ. ἐστίν] 
om. b. 11. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. BFb, comp. P. 12. «y'| 
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EZ:EH—EZ':ZE»EHY[ulemma], EZ etiZE»X« EH 
incommensurabilia erunt [prop. XI]. uerum EZ? et ΓΖ" 
commensurabilia sunt (nam potentia rationales sunt); 
et ZE»« EH, AI'»«I'B commensurabilia sunt. (nam 
quadrato 4? aequalia sunt) itaque etiam ΓΖ" et 
AI» ΓΒ incommensurabilia sunt [prop. XIII. uerum 
ΓΖ": ΖΓ ;«ΓΒ-- 4Γ: ΓΒ [ὰ. lemma] itaque ZI, 
ΓΒ longitudine incommensurabiles sunt [prop. XI]. 
ergo ΓΖ rationalis est et rectae I'B longitudine in- 
commensurabilis; quod erat demonstranduni. 


XXIII. 


Recta mediae commensurabilis media est. 

Sit media 44, et rectae 4 commensurabilis sit B. 
dico, etiam B mediam esse. | 

ponatur enim rationalis I'/, et quadrato 45 ae- 
quale rectae I'7/ adplicetur spatium rectangulum I'E 
| latitudinem faciens EZ. itaque EZ 


ES rationalis est et rectae ΓΖ longitudine 
— .l | jneommensurabilis [prop. XXII]. qua- 
drato autem B? aequale rectae ΓΖ 

adpliceetur spatium rectangulum ΓΖ 

EC latitudinem faciens Z/Z. iam quoniam 


| .-4 et B commensurabiles sunt, etiam 
44? οὐ B? commensurabilia sunt. uerum 4? — EI, B?— 
ΓΖ. itaque EI, ΓΖ commensurabilia sunt. οὐ ΕΓ: ΓΖ 
--- Ε'2:42Υ̓]Ἱ,11]. itaque EZ, ZZ longitudine commen- 


om. P. 14. ἔστω] (alt) om. BFb. 16. τῷ] τό F. 20. ΖΓ 
BVb. 21. ΓΖ] cor. ex EZ F. Z4 P. ἐπέ P, corr. m. 
rec. 22. ἐστι] postea ins. F, ἐστιν P. 28. 4] corr. ex AB V, 
Α ἐστι F. 24. ἐστί] (alt.) om. Vb. 25. ΓΖ] (prius) Z in 
ras, m. 1 P. 

Baro 
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ἐστιν ὡς τὸ ΕΓ πρὸς τὸ ΓΖ, οὕτως ἡ ΕΖ πρὸς τὴν 


4Z: σύμμετρος ἄρα ἐστὶν. ἡ ΕΖ4 τῇ AZ μήκει. δητὴ 


δέ ἐστιν ἡ ΕΖ καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4D μήκει ῥητὴ 
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ἄρα ἐστὶ xal ἡ 4Z καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4Γ μήκει" αἴ 
ΓΖ. AZ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
ἡ δὲ τὸ ὑπὸ ῥητῶν δυνάμει μόνον συμμέτρων δυνα- 
μένη μέση ἐστίν. ἡ ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, AZ δυνα- 
μένη μέση ἐστίν᾽ καὶ δύναται τὸ ὑπὸ τῶν DI'4, 4Ζ 
ἡ B: μέση ἄρα ἐστὶν ἡ B. 


Πόρισμα. | 

2 M , , e A ^ , , 

Ex δὴ τούτου φανερόν, ὅτι τὸ TQ μέσῳ χωρίῳ 
σύμμετρον μέσον ἐστίν [δύνανται γὰρ αὐτὰ εὐϑεῖαι 

μμετρον μ γὰρ ; 
αἵ εἰσι δυνάμει σύμμετροι, ὧν ἡ ἑτέρα μέση᾽ ὥστε καὶ 
ἡ λοιπὴ. μέση ἐστίν]. 

Ὡσαύτως δὲ τοῖς ἐπὶ τῶν ῥητῶν εἰρημένοις καὶ 
ἐπὶ τῶν μέσων ἐξακολουϑεῖ, τὴν τῇ μέσῃ μήκει σύμ- 
uevgov λέγεσϑαι μέσην καὶ σύμμετρον αὐτῇ μὴ μόνον 

9 x A , ? , , "n , 
μήκει. ἀλλὰ xol δυνάμει, ἐπειδήπερ καϑόλου αἱ μήκει 
σύμμετροι πάντως καὶ δυνάμει. ἐὰν δὲ τῇ μέσῃ σύμ- 
μετρός τις ἡ δυνάμει. εἰ μὲν καὶ μήκει, λέγονται καὶ | 
οὕτως μέσαι καὶ σύμμετροι μήκει καὶ δυνάμει, εἰ δὲ 
δυνάμει μόνον, λέγονται μέσαι δυνάμει μόνον σύμ- 
uet QOL. 


4. ἐστίν PB. 5. εἰσιν PB. 6. ἡ δὲ τό] τὸ δὲ BF Vb. 
,Fost συμμέτρων add. εὐθειῶν περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἄλο- 


qóv ἐστι καί b, F mg. m. 1, V m. 2; deinde seq. αὐτὸ ἄλογόν 


ἐστι, καλείσϑω ᾿δέ b, F mg. m. 15 ιἦ δυναμένη αὐτὸ ἄλογος ἐστιν... 
καλεῖται δὲ μέση V m. 2, ἢ δυναμένη BFb, et V (del. 
punctis). 7. μέση] supra scr. F. «μέση ἐστίν] punctis del. V. 
ἡ] m.2 B. δυναμένη] δυνάμει ἣ Ὁ. 8. ἐστέ Vb, comp. F. 
9. 3$ B] (prius) HB Bb. 12. ἐστί BV, comp. F. αὐτά] 
-τά in ras. V, αὐτῷ F, αὐτό αἵ B, αἵ add. m.9 V. 18. εἰσιν 
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surabiles sunt [prop. XI]. uerum Εἰ 2] rationalis est et 
rectae Z1I'longitudine incommensurabilis. itaque etiam 
AZ ralionalis est [def. 3] et rectae Ζ Γ' longitudine 
incommensurabilis [prop. XIITJ. itaque ΓΖ, ZZ ratio- 
nales sunt potentia tantum commensurabiles. recta 
autem quadrata aequalis spatio rectis potentia tantum 
commensurabilibus comprehenso media est [prop. XXI]. 
itaque recta quadrata spatio ΓΖ »« 4 Z aequalis media 
est. οὐ B^ — I'4»« 412. ergo B media est. 


Corollarium. 


Hine manifestum est, spatium spatio medio aequale 
medium esse. !) 
| Lemma. 


Congruenter iis, quae de rationalibus diximus [prop. 
XVIII coroll.], etiam in mediis sequitur, rectam mediae 
longitudine commensurabilem mediam uocari ei non 
modo longitudine, sed etiam potentia commensurabilem, 
quoniam omnino rectae longitudine commensurabiles 
semper etiam potentia commensurabiles sunt. sin 
. recta mediae potentia commensurabilis est, si eadem 
longitudine est commensurabilis, sic quoque mediae et 
longitudine potentiaque commensurabiles uocantur, sin 
potentia tantum, mediae potentia tantum  commensu- 
rabiles uocantur. 

1) Sequentia lin. 12— 14 obscura sunt et sine dubio sub- 
ditiua. 


PB. 20. εἰ μέν — 21. δὲ δυνάμει) om. Fb; post σύμμετροι 
lin. 22 ea hab. V (punctis del, add. τὸ δὲ ἑξῆς οὐχ εὑρέϑη ἐν 
τῷ βιβλίῳ τοῦ ἐφεσίου καὶ ἐπατήϑη}) et B mg. m. 2 (add. in 
fine μόνον). 22. μόνον) (prius) del. m. 2 B. σύμμετροι) 
At. Qe B. Seq. lemma, u. app. 


ὄ 
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10. ZTOIXEISN /. 
κὃ΄. 3 

Τὸ ὑπὸ μέσων μήκει συμμέτρων εὐϑειῶν 
κατά τινα τῶν εἰρημένων τρόπων περιεχό- 
μενον ὀρϑογώνιον μέσον ἐστίν. E 

Ὑπὸ γὰρ΄- μέσδων μήκει συμμέτρων εὐθειῶν τῶν 
AB, ΒΓ περιεχέσϑω ὀρϑογώνιον τὸ 4 Γ΄ λέγω; ὅτι τὸ 
AT' uécov ἐστίν. 

᾿ἀναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς 48 τετράγωνον τὸ 
44 μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ AZ. καὶ ἐπεὶ σύμμετρός 
ἐστιν ἡ AB τῇ ΒΓ μήκει, ἴση δὲ ἡ AB τῇ BA, 
σύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 4B τῇ ΒΓ μήκει" ὥστε xol. 
τὸ 44 τῷ 4Γ σύμμετρόν ἐστιν. μέσον δὲ τὸ zit 
μέσον ἄρα καὶ τὸ AI" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

κε΄. 

Τὸ ὑπὸ μέσων δυνάμει μόνον συμμέτρων 
εὐθειῶν περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἤτοι ῥητὸν 
ἢ μέσον ἐστίν. 

Ὑπὸ γὰρ μέσων δυνάμει μόνον συμμέτρων εὐ- 
ϑειῶν τῶν AB, ΒΓ ὀρϑογώνιον περιεχέσϑω τὸ 4 Γ΄ 
λέγω, ὅτι τὸ 4Γ' ἤτοι ῥητὸν ἢ μέσον ἐστίν. 

᾿᾿Αναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ τετράγωνα 
τὰ 44, BE: μέσον ἄρα ἐστὶν ἑκάτερον τῶν A4, BE. 
καὶ ἐκκείσϑω ῥητὴ ἡ ZH, καὶ τῷ μὲν A44 ἴσον παρα 
τὴν ZH παραβεβλήσϑω ὀρϑογώνιον παραλληλόγραμ- 
uov τὸ ΗΘ πλάτος ποιοῦν τὴν ΖΘ, τῷ δὲ 4Γ ἴσον 
παρὰ τὴν 0M παραβεβλήσϑω ὀρϑογώνιον παραλλη- 

8, κατά --- τρόπων] om. BF b, supra scr. m. 2 V (κατά τινα 
τῶν eras.). 6. περιέχεσϑαι B, corr. m. 2. 9. 44] (prius) 
inter 4 οὗ 4] ras. 1 litt. V. 11. ἐστίν PB. 4 B] e corr. 


m. 2 V, B4 F. 12. ἐστι V, comp. F b. 44A] e corr. m. 
2 V. 16. εὐθειῶν] m. 2 V. 19. deo ὀρϑογώνιον P. 


ELEMENTORUM LIBER X. (1 
sap Αὐτὸ τ XXIV. 
Rectangulum rectis mediis comprehensum secundum 
aliquem modorum, quos diximus [u. lemma], commen- 


surabilibus medium est. 
Mediis enim 4B, BI' longitudine commensurabili- 
bus comprehendatur rectangulum ΑΓ. dico, AI' me- 


dium esse. 
nam in 4B quadratum describatur 4471. itaque 
et quoniam 4B, BI' longitudine 


A44 medium est. 
Dl commensurabiles sunt, et 4B — B Zi, etiam 
4B, BI'longitudine commensurabiles sunt. 

| quare etiam Z1 4, 4 Γ΄ commensurabilia sunt 
A4|———B [VI, 1; prop. XI]. uerum Z4 medium est.- 
ergo etiam A4I' medium est [prop. XXIII 


4 coroll]; quod erat;demonstrandum. 


XXV. 
Rectangulum rectis mediis potentia tantum commen- 


surabilibus comprehensum aut rationale aut medium est. - 
Rectis enim mediis 4B, BI' potentia tantum com- 


mensurabilibus comprehendatur rectangulum 4 Γ. dico, 


AI aut rationale aut medium esse. 
nam in 4B, BI' quadrata 
ilaque 


Z H 
describantur 471, BE. 
utrumque 4.2, B E medium est. 


Á 
Sis WU M e M : : : 
4 B ———| etponatur rationalis ΖΗ, et qua- 
K N| drato A4 aequale rectae Z H ad- 
EEG E 
: plicetur parallelogrammum rect- 
20. ἐστιν ἢ μέσον V. 
25. τήν] corr. ex 


περιέχεσϑαι D, corr. m. 2. : 
7) eorr. m. 2. τῷ ] corr. ex vo V. 


τό m. 9. F 
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λόγραμμον τὸ MK πλάτος ποιοῦν τὴν OK, καὶ ἔτι 
τῷ ΒΕ ἴσον ὁμοίως παρὰ τὴν ΚΝ παραβεβλήσϑω 
τὸ NA πλάτος ποιοῦν τὴν Καὶ 4᾽ ἐπ᾽ εὐϑείας ἄρα 
εἰσὶν αἱ ΖΘ, ΘΚ, ΚΑ. ἐπεὶ οὖν μέσον ἐστὶν ἕκά- 
τερον τῶν 44, BE, καί ἐστιν ἴσον τὸ μὲν AZ τῷ 
ΗΘ, τὸ δὲ BE τῷ ΝΑ, μέσον ἄρα καὶ ἑκάτερον τῶν 
ΗΘ, N A. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΖΗ παράκειται" ῥητὴ 
ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν ΖΘ, KA καὶ ἀσύμμετρος τῇ 
ΖΗ μήκει. καὶ ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ 44 τῷ ΒΕ, 
σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΗΘ τῷ ΝΑ͂. καί ἐστιν 
ὡς τὸ ΗΘ πρὸς τὸ ΝΖ, οὕτως ἡ ΖΘ πρὸς τὴν KA 
σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ZO τῇ ΚΑ μήκει. αἱ ΖΘ, ΚΑ 
ἄρα ῥηταί εἰσι μήκει σύμμετροι" ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν ΖΘ, KA. καὶ ἐπεὶ ἴση ἐστὶν ἡ μὲν AB τῇ 
ΒΑ, ἡ δὲ KB τῇ ΒΙ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ 4B πρὸς τὴν 
ΒΓ, οὕτως ἡ AB πρὸς τὴν ΒΙ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ 4B 
πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως τὸ 414 πρὸς τὸ AI" ὡς δὲ ἡ 
AB πρὸς τὴν BE, οὕτως τὸ 4Γ πρὸς τὸ ΓΗ͂ ἔστιν 
ἄρα ὡς τὸ Zi πρὸς τὸ 4Γ, οὕτως τὸ 4Γ πρὸς τὸ 
ΓΙΞ. ἴσον δέ ἐστι τὸ μὲν 44 τῷ HO, τὸ δὲ 4Γ 
τῷ MK, τὸ δὲ ΓΞ τῷ NA ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΗΘ 
πρὸς τὸ ΜΚ, οὕτως τὸ ΜΚ πρὸς τὸ IN 4: ἔστιν ἄρα 
καὶ ὡς ἡ ΖΘ πρὸς τὴν OK, οὕτως ἡ ΘΚ πρὸς τὴν 
K 4: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΖΘ, ΚΑ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς. 
OK. ῥητὸν δὲ τὸ ὑπὸ τῶν ΖΘ, KA: ῥητὸν ἄρα ἐστὶ 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς O K' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΘΚ. καὶ εἰ 
μὲν σύμμετρός ἐστι τῇ ΖΗ μήκει, ῥητόν ἐστι τὸ OQ N* 

2. ἴσον — KN] mg. m. 1 F, in textu ἄλλῳ παρὰ» τὴν 
KN. 4. αἴ corr. ex ταί F m. 1, supra m. 2 P. 6. N A] 
N e corr. V. ἄρα àov( V. 1. NA] MA b et F (IM in ras.). 


Ante ῥητή ras. ὅ litt. V. 8. ἐστίν] ἐστὶ καί Υ. 9. καὶ ἐπεί) 
ἐπεὶ οὖν Theon (BF Vb). 10. ἐστέν P. «ó]m.2F. ΘΗῈ. 


ELEMENTORUM LIBER X. 13 


angulum HO latitudinem faciens ZO, rectangulo autem 
AT' aequale rectae ΘΜ adplicetur parallelogrammum 
rectangulum M K latitudinem faciens 0 K, etr praeterea 
quadrato B.E aequale similiter rectae K N adplicetur N A4 
latitudinem faciens Καὶ 4. itaque ΖΘ, ΘΚ, Καὶ 4 in eadem 
recta sunt. iam quoniam utrumque Zl Zf, B E medium est, 
el 44 — ΗΘ, BE — N A, etiam utrumque HO, N A 
medium est. et rationali ΖΗ adplicata sunt. itaque utra- 
que ZO, Καὶ 4 rationalis est et rectae ZH longitudine 
incommensurabilis [prop. XXII]. et quoniam 4.4, BE 
eommensurabilia sunt, eliam H0, ΝΑ commensura- 
bilia sunt. οὐ ΗΘ: NA4—20:K A [VI, 1]. itaque ΖΘ, 
K.A longitudine commensurabiles sunt [prop. XI]. ita- 
que ZO, K 4 rationales sunt longitudine commensura- 
biles. itaque ΖΘ »« K 4 rationale est [prop. XIX]. et 
quoniam z/ B — B 4, Ξ B — BI, erit 4 B: BI'—4AB:B5. 
uerum ZB:BI'—2424:AI [VI, 1], et 4B: BE — 
AD:IAI[VI, 1]. quare z4:4I'— 4ΓῚ ΓΞ. uerum 
A4—H0, AU—MKEK,I'E-—NA. ergo HO: MK— 
MK:NA. quare etiam Z0:0K —0K:K A [VI, 1]. 
ilaque Z0 »« K 4 — ΘΚ" [VI, 17]. uerum ZO»« K A 
rationale est. quare etiam O K*? rationale est. itaque 
6 K rationalis est. et si rectae ZH longitudine com- 
mensurabils est, 0 N rationale est [prop. XIX]; sin 


καί] om. FV. — Post ἐστιν add. ἄρα καί V. 11. OH F. 

τόν P, sed corr. “ἍΝ e corr. m. 2 V. τήν] om. Bb. 18. 
ἐστίν P. 14, 4B] e corr. Vb. — 15. EB] corr. ex ZB V. 

AB] B F. 16. BE] corr. ex ΒΖ PF. 17. τήν] corr. in 
τό F, τό b. 18. EB B. ἔστιν — 20. ΓΙΞῚ mg. m. 2 B. 

19. 44] in ras. V. AI] (alt. ΓΑ F. 20. ΓΞῚ in 
ras. V. ἐστιν P. 24. ἐστίν P. 25. ἐστίν PB. ^ 27. 
ἐστὶ P. Post τῇ add. O M τουτέστι τῇ V, B. m. 2 (del. m. 
rec). ΘΝ] e corr. m. 2 V. 


14 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ /. 


εἰ δὲ ἀσύμμετρός ἐστι τῇ ZH μήκει, αἱ KO, ΘΜ ῥηταί 


10 


15 


εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ μέσον ἄρα τὸ ΘΝ. τὸ 
ΘΝ ἄρα "ἤτοι ῥητὸν ἢ μέσον ἐστίν. ἴσον δὲ τὸ ΘΝ 
τῷ AI" τὸ 4Γ ἄρα ἥτοι ῥητὸν ἢ μέσον ἐστίν. 

Τὸ ἄρα ὑπὸ μέσων δυνάμει μόνον συμμέτρων, καὶ 
τὰ ἑξῆς. 

xg. 

Μέσον μέσου οὐχ ὑπερέχει βητῷ. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, μέσον τὸ ἰ4.Β μέσου τοῦ AT 
ὑπερεχέτω ῥητῷ τῷ 4B, καὶ ἐκκείσθω ῥητὴ ἡ ΕΖ, 
καὶ τῷ 48 ἴσον παρὰ τὴν EZ παραβεβλήσϑω παρ-. 
αλληλόγραμμον ὀρϑογώνιον τὸ ΖΘ πλάτος ποιοῦν 
τὴν ΕΘ, τῷ δὲ 4Γ ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ ZH: λοιπὸν 
ἄρα τὸ ΒΩ͂ λοιπῷ τῷ ΚΘ ἐστιν ἴσον. ῥητὸν δέ ἐστι 
τὸ 4B' ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΚΘ. ἐπεὶ οὖν μέσον 
ἐστὴν ἑκάτερον τῶν 48, 41, καί ἐστι τὸ μὲν AB τῷ 
ΖΘ ἴσον, τὸ δὲ 4Γ τῷ ΖΗ, μέσον ἄρα καὶ ἕκάτερον 
τῶν ΖΘ, ΖΗ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται" 


᾿ βητὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν ΘΕ, EH καὶ ἀσύμμετρος 


20 


τῇ ΕΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ ῥητόν ἐστι τὸ ZB καί ἐστιν 
ἴσον τῷ KO, ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ KO. καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ HO καὶ 
σύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. ἀλλὰ καὶ ἡ EH ῥητή ἐστι 


1. K0] corr. in OK m. 2 V. ON B, OM ἄρα P. 2. 
εἰσιν PB. ON] in ras. V. 3. ἤτοι] om, Fb. ἐστιν ἢ 
μέσον V. 4. ἐστί BV, comp. Fb. 5. τὸ ἄρα] τῶν δέ F. 

μόνων F. καὶ τὰ ἑξῆς] εὐϑ'ειῶν περιεχόμενον ὀρϑογώνιον 
ἦτοι ῥητὸν 1j μέσον ἐστίν: co P. ὁ. Post ἑξῆς add. ὅπερ ἔδει 

δεῖξαι V. 1. κη΄ P; corr. m. rec. — 10. ὑπερέχει F, sed corr. 

11. cQ] τῷ μέν Β, τὸ μέν b. 14͵ ΘΚ F. 16. 4B] in 
ras. V. ἐστίν P. 0 K b. 16. ἐστι! ἐστιν Β. 17. καί] 
om. b. 18. παράκεινται V. 21. ἐστί] ἐστίν P. 22. Post 
καί ras. 1 litt. V. 


ELEMENTORUM LIBER X. 15 


rectae ZH longitudine incommensurabilis est, ΚΘ, ΘΜ 
rationales sunt potentia tantum  commensurabiles; 


quare ΘΝ medium est [prop. XXI]. ΘΝ igitur aut 


rationale aut medium est. uerum ΘΝ — AT: 4ΓῚ igi- 
lur aut rationale est aut medium. 

Ergo rectangulum mediis potentia tantum commen- 
surabilibus, et quae sequuntur. 


XXVI. 


Spatium medium non excedit medium spatio ra- 
tionali. 

Si enim fieri potest, medium 4B excedat medium 
AT' rationali Z/B, et ponatur rationalis EZ, et spatio 
AB aequale rectae EZ adplicetur paral- 


^ lelogrammum rectangulum ΖΘ latitudinem 
: & faciens EO, spatio autem AT' aequale sub- 
- irahatur ZH. itaque relinquitur B zZ — 

Σ : ΚΘ. uerum ZB rationale est. itaque etiam 
KO rationale est. iam quoniam utrumque 

A B, AI' medium est, οὐ 4B — Z0, AT 

— ΖΗ, eliam utrumque Z0, ZH medium 

K H est. et rectae rationali EZ adplicata sunt. 


.ergo utraque 0 E, EH rationalis est et 
rectae EZ longitudine incommensurabilis 
[prop. XXII]. et quoniam Z/ B rationale est et spatio K 9 
aequale, etiam K O0 rationale est.') et rectae rationali EZ 
adplicatum est; itaque H6 rationalis est et rectae EZ 
longitudine commensurabilis [prop. XX]. uerum etiam 


Θ 


1) Uerba τὸ ZB lin. 20 — ἐστὶ καί lin. 21 post lin. 14—15 
superuacua sunt et fortasse interpolata. uerba ῥητὸν δέ 
lin. 14 — τὸ KO lin. 15 damnauit August. 


16 |. ETOIXEISN τ΄. 


καὶ ἀσύμμετρος τῇ EZ μήκει: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν 


᾿ἢ EH τῇ HO μήκει. καί ἐστιν ὡς ἣ ΕΗ πρὸς τὴν 


eU 
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HO, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς EH πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν EH, 
HO: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς EH τῷ ὑπὸ 
τῶν EH, ΗΘ. ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς EH σύμμετρά. 
ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν EH, HO τετράγωνα ῥητὰ γὰρ ἀμ- 
φότερα᾽ τῷ δὲ ὑπὸ τῶν EH, HO σύμμετρόν ἐστι τὸ 
δὶς ὑπὸ τῶν EH, ΗΘ’ διπλάσιον γάρ ἐστιν αὐτοῦ" 
ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν EH, HO τῷ δὶς ὑπὸ 
τῶν EH, HO: καὶ συναμφότερα ἄρα τά τε ἀπὸ τῶν 
ΕΗ, HO καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν EH, ΗΘ, ὅπερ ἐστὶ τὸ. 
ἀπὸ τῆς ΕΘ, ἀσύμμετρόν ἐστι τοῖς ἀπὸ τῶν EH, ΗΘ. 
ῥητὰ δὲ τὰ ἀπὸ τῶν EH, HO' ἄλογον ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆς ΕΘ. ἄλογος ἄρα ἐστὴν ἡ EO. ἀλλὰ καὶ ῥητή" 
ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. jm 

Μέσον ἄρα μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. ! 

κζ΄. : 

Μέσας εὑρεῖν δυνάμει μόνον συμμέτρους 
ῥητὸν περιεχούσας. 

᾿Εχκείσϑωσαν δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι 


αἱ 4, B, καὶ εἰλήφϑω τῶν 4, B μέση ἀνάλογον ἡ I, 


καὶ γεγονέτω ὡς 9 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ Γ πρὸς 
τὴν Z. 

Καὶ ἐπεὶ a6 4. B δηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μξτροι, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 4, B, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς I, 
μέσον ἐστίν. μέση ἄρα ἡ I. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ Α 
πρὸς τὴν B, [οὕτως] ἡ Γ πρὸς τὴν Z4, αἵ δὲ A, B 

4. ἀσύμετρον Ὁ. τό] e corr. b. — 7. τό] corr. ex τῷ B. 


8. τῶν om. BF. 9. ἐστίν P. 10. τῶν] (prius) om. B. 11. 
τῶν] m. 2 F, om. B. ἐστίν PB. τὸ ἀπό] in ras. m. 1 P, 


ELEMENTORUM LIBER X. "i 


EH rationalis est et rectae EZ longitudine incommen- 
surabilis. quare EH, HO longitudme incommensura- 
biles sunt [prop. XIII]. et ΕΗ: HO—EH?: EH?« ΗΘ 
 [prop. XXI lemma]. quare ΕΗ", EH?« HO incommen- 
surabilia sunt [prop. XIJ. uerum quadrato EH? com- 
mensurabilia sunt. £ H?-]- ΗΘ" (nam utrumque ratio- 
nale est); et spatio EH »« HO commensurabile est 
2 EH »« HO [prop. VI]; nam eo duplo maius est. 
ilaque EH?-- HG? et 2 EH»« HO incommensurabilia 
sunt [prop. XIIIJ. itaque etam EH*-1- HOC?4-2 EH 
»«H0, hoc est ΕΘ" ΠῚ, 4], quadratis EH? -- ΗΘ in- 
eommensurabile est [prop. XVI]. uerum £H?-- ΗΘ: 
rationalia sunt. quare ΕΘ" irrationale est [def. 4]. 
itaque E irrationalis est [id.]. uerum eadem ratio- 
nalis est; quod fieri non potest. 

Ergo spatium medium non excedit medium spatio 
rationali; quod erat demonstrandum. 


XXVII. 


.Medias inuenire potentia tantum commensurabiles 
spatium rationale comprehendentes. 

Ponantur duae rationales potentia tantum commen- 
surabiles 4, B, eb sumatur earum media proportionalis 
Γ [VI, 13], et fiat 4:B—I':Z[VI, 12]. et quoniam 
44, B rationales sunt potentia tantum commensurabiles, 
A»«B medium erit [prop. XXIJ, hoc est I? [VI, 11]. 
τὰ ἀπό b. 18. ῥητά — ΗΘ] mg.m.1P. Seq.ras.1 litt. V. 

14. ἄλογον b. 1. ἀδύνατον] τατον in ras. V. 16. μέσον 
— 17. δεῖξαι} om. ΒΡ; μέσον ἄρα μέσου in ras. m. 2 V; 
μέσον ἄρα μέσου οὐχ ὑπερέχει m. 9 B, καὶ τὰ ἑξῆς add. m. 
rec. 16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P. 18. "ς΄ P, corr. m. 


rec.  9ὅ. εἰσὶν PB. 26. τουτέστιν P. — 92". ἐστίν] comp. Fb, 
ἐστί PBV. 428. οὕτως] om. P. 


c 


18 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ ἡ. 


δυνάμει μόνον [εἰσὶ] σύμμετροι, καὶ at Γ, 4 ἄρα δὺυ- 


 γάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι. καί ἐστι μέση 9 I* 
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μέση ἄρα xol ἡ 4. αἵ Γ, 4 ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει 
μόνον σύμμετροι. λέγω, ὅτι καὶ ῥητὸν περιέχουσιν. 
ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ .4 πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ Γ πρὸς 
τὴν 4, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν T, ἡ B πρὸς 
τὴν 4. ἀλλ᾽ ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν D, ἡ Γ πρὸς τὴν Β᾽ 
καὶ ὡς ἄρα ἡ I πρὸς τὴν B, οὕτως ἡ B πρὸς τὴν zf 
vo ἄρα ὑπὸ τῶν I, 4 ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς B. ῥη- 
τὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς Β' ῥητὸν ἄρα [ἐστὶ] καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν I, 4. 

Εὕρηνται ἄρα μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 
ῥητὸν περιέχουσαι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

κη΄. 

Μέσας εὑρεῖν δυνάμει μόνον συμμέτρους 
μέσον περιεχούσας. 

᾿Εκκείσϑωσαν [reels] ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμε- 
τροι αἵ 4, B, I, καὶ εἰλήφϑω τῶν A, B μέση ἀνάλογον 
ἡ 4, καὶ γεγονέτω ὡς ἡ B πρὸς τὴν D, ἡ 2 πρὸς 
τὴν E. 

᾿Επεὶ αἱ A, B δηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, 
τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 4, B, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς Zl, μέσον 
ἐστίν. μέση ἄρα ἡ 21. καὶ ἐπεὶ αἱ B, I' δυνάμει 
μόνον εἰσὶ σύμμετροι, καί ἐστιν ὡς ἡ B πρὸς τὴν I, 


1. εἰσί] om. BF V b. καί — 29. σύμμετροι] om. B. 2; 
ἐστιν B. 3. εἰσίν B. 4. καὶ λέγω δή F, ,, λέγω δή Vb. 10, 
ἐστί om. BF Vb. ὑπό] bis b. 19. ηὔρηνται F Vb. 18. 
ῥητόν — δεῖξαι] καὶ τὰ ἑξῆς P. Seq. lemma, v. app. 14. »£ 
P, corr. m. rec. 1T. Ante τρεῖς add. γάρ b, m. 2 F V. , τρεῖς} 
om. P, τρεῖς εὐθεῖαι F. ἀσύμμετροι Ὁ. 19. Γ' οὕτως V. 

91. οὖν αἱ F. εἶσιν B, corr. m. 2. 22. τουτέστι P. 28. 


ELEMENTORUM LIBER X. 19 


itaque I' media est [prop. XXI]. et quoniam est 
A:B—ID:4, οὐ 4, B potentia tantum commensura- 
biles sunt, etiam I, z/ potentia tantum commensura- 
biles sunt [prop. XI]. et I' media est. itaque .etiam 
ji 4 media est [prop. XXIII]. I; igitur me- 

l . diae sunt potentia tantum commensurabiles. 
| dico, easdem spatium rationale comprehen- 

r | 4 dere. nam quoniam est 4:B — Γ: Z, permu- 


tando [V, 16] est 4:I'— B:zf. uerum A4:T' 
-— Γ: Β. quare etiam I': B — B: 4 [V,11]. 
YS D»«4-BI[VL1T] B?autem rationale est. 
itaque etiam I'»« 4 rationale est, 

| Ergo inuentae sunt mediae potentia tantum com- 
mensurabiles spatium rationale comprehendentes; quod 
erat demonstrandum. 


XXVIII. 


Medias inuenire potentia tantum commensurabiles 
spatium medium comprehendentes [cfr. prop. XXV]. 


Αι Ι Ponantur rationales potentia 
" E ^ ' tantum commensurabiles 4, B, 

Ei—5———4 Ij et sumatur.rectarum 4, B 
E. media proportionalis z/ [VI, 


13], et fiat B:I'— 4: E [VI, 12]. 
quoniam .4, B rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles, 4« B medium est [prop. XXI], hoc 
est Zf* [VI, 17]. itaque z/ media est [prop. XXI]. et 
XXVIII Cfr. Proclus p. 205, 10. 
ἐστέ BV b, comp. F. I,B B. 24. Post σύμμετροι rep. τὸ 
I 


ἄρα lin. 92 — Δ lin. 28 B, del. m. 2. 24. τήν] om. b 
οὕτως V. 


8ὃ0 : ZTOIXEISN (/. 


ἡ Z προς την E, καὶ αἵ 4, E ἄρα δυνάμει μόνον εἰσὶ | 


σύμμετροι. μέση δὲ ἡ 4 μέση ἄρα καὶ ἡ E* αἵ 4, E 
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ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι. λέγω δή, 
ὅτι καὶ μέσον περιέχουσιν. ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ Β 
πρὸς τὴν Γ, ἡ 4 πρὸς τὴν E, ἐναλλὰξ ἄρα ὡς ἡ B. 
πρὸς τὴν 4, ἡ Γ πρὸς τὴν Ε. ὡς δὲ ἡ Β πρὸς τὴν 
4, ἡ 4 πρὸς τὴν 4᾽ καὶ ὡς ἄρα ἡ 4 πρὸς τὴν A, 
ἡ Γ πρὸς τὴν Ε' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν A, Γ' ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν 2, E. μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν 4, Γ΄ μέσον 
ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν Z, E. 

Εὕρηνται ἄρα μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι μέ- 
Gov περιέχουσαι" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. | 


Amup o. ! 

Εὑρεῖν δύο τετραγώνους ἀριϑμούς, ὥστε καὶ τὸν 
συγκείμενον ἐξ αὐτῶν εἶναι τετράγωνον. 

᾿Εχκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ of AB, BI', ἔστωσαν 
δὲ ἤτοι ἄρτιοι ἢ περιττοί. καὶ ἐπεί, ἐάν τε ἀπὸ ἀρ- 
τίου ἄρτιος ἀφαιρεϑῇ, ἐάν τε ἀπὸ περισσοῦ περισσός, 
ὁ λοιπὸς ἄρτιός ἐστιν, ὁ λοιπὸς ἄρα ὃ ΑΓ ἄρτιός 
ἐστιν. τετμήσϑω ὁ 4 δίχα κατὰ τὸ Ζ. ἔστωσαν 
δὲ καὶ οἵ 48, BI' ἤτοι ὅμοιοι ἐπίπεδοι ἢ τετράγωνοι, 
οἵ καὶ αὐτοὶ ὅμοιοί εἰσιν ἐπίπεδοι" 0 ἄρα ἐκ τῶν AB, 
ΒΓΙ μετὰ τοῦ ἀπὸ [τοῦ] ΓΩ͂ τετραγώνου ἴσος ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τοῦ B. τετραγώνῳ. καί ἐστι τετράγωνος ὃ ἐκ 
τῶν AB, BI, ἐπειδήπερ ἐδείχϑη, ὅτι, ἐὰν δύο ὅμοιοι 
ἐπίπεδοι πολλαπλασιάσαντες ἀλλήλους ποιῶσί τινα, ὃ 
γενόμενος τετράγωνός éotw. εὕρηνται ἄρα δύο τετρά- 


1, σύμμετροι δυνάμει μόνον εἰσί V. μόνον om. P. 
εἰσίν P. 8. εἰσίν P. ὅ. οὕτως ἡ 44 V. 6. ἡ P — τὴν 4| 
τη, 2 Β. 6. ὡς — 7. A (prius)] mg. m. 1 F. 8. οὕτως ἡ 
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quoniam B, I' potentia tantum commensurabiles sunt, 
οὐ es B:I'— 4: E, etiam Ζ,, E potentia tantum com- 
mensurabiles sunt [prop. ΧΙ]. uerum Z/ media est; 
itaque etiam Εἰ media est [prop. XXIII]. quare Zl, E 
mediae sunt potentia tantum commensurabiles. 

iam dieo, easdem spatium medium comprehendere. 
nam quoniam est B:I'— Z4:E, permutando [V, 16] 
erii B:zl — Γ: Ε. uerum B: zi — 4: 4. itaque etiam 
4:4 —I:E. quare 4»« I'— 47« E [VI, 16]. sed 
A »« I' medium est. itaque etiam 7/ »« E medium est. 

Ergo inuentae sunt mediae potentia tantum com- 
mensurabiles medium comprehendentes; quod erat de- 
monstrandum. 

Lemma I. 


Inuenire duos numeros quadratos eiusmodi, ut etiam 
numerus ex lis compositus quadratus sit. 

ponantur duo numeri 4B, BI, et aut pares sint 
aub impares. et quoniam, siue a numero pari par sub- 
.4 irahitur, siue ab impari impar, reliquus par est 
| [IX, 24, 26], reliquus A1I'par est. in duas partes 
l4 aequales secetur "ΙΓ ἴῃ Zf. sint autem. 4B, BI' 
| eliam aut similes plani aut quadrati, qui et ipsi 
[T similes sunt plani. itaque 4B »« BI 4- Dzf? — Bzf? 
“Β [IL 6]. οὐ 4B»« BI' quadratus est, quoniam de- 


I'F. 11 DIAM. Vb. ὠέσαι]ὕ om. V. μέσον — 12. 
δεῖξαι] καὶ và ἑξῆς P 12. ὅπερ -- δεῖξαι) om. BF b. 14. 
ἀριϑιμούς m. 2 F. 16. Ante of add. ὅμοιοι ἐπίπεδοι mg. m. 
2 B. 17. δή V. , ἐπεί) supra scr. m. 1 F. re] om. V. 

18. περιττοῦ περιττός V et b, ged corr. m. 1. 20. ἐστι B V, 
comp. Fb. ELAL;P. 22. or] ἡ b. ἐχ] ὑπό V, corr. ex 
ἀπό m. 1 b. 28. τοῦ I'4] I'4 B (corr. m. reo.) et b, τῆς 
I4 P 24. 4 B P. τετραγώνου P, corr. m 1. ἐστιν B 

25. ἐδείχϑη) om. b. 26. ποιῶσιν B. 97. ηὕρηνται ΕΥΡ. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 6 
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γῶνοι ἀριϑμοὶ 0 vs ἐκ τῶν AB, ΒΓ xoà ὃ ἀπὸ τοῦ 


ΓΖ, ot συντεϑέντες ποιοῦσι τὸν ἀπὸ τοῦ B τετρά- 
γῶνον. 

Καὶ φανερόν, ὅτι εὕρηνται πάλιν δύο τετράγωνοι 
0 ve ἀπὸ τοῦ ΒΖ καὶ ὃ ἀπὸ τοῦ I4, ὥστε τὴν ὑπερ- 
οχὴν αὐτῶν τὸν ὑπὸ AB, ΒΓ εἶναι τετράγωνον. ὅταν 
οἱ AB, ΒΓ ὅμοιοι ὦσιν ἐπίπεδοι. ὅταν δὲ μὴ ὦσιν 
ὅμοιοι ἐπίπεδοι, εὕρηνται δύο τετράγωνον ὅ τὲ ἀπὸ 
τοῦ Β4 καὶ ó ἀπὸ τοῦ 4Γ, ὧν ἡ ὑπεροχὴ ὃ ὑπὸ 
τῶν 48, ΒΓ οὐκ ἔστι τετράγωνος" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Aij. 

Εὑρεῖν δύο τετραγώνους ἀριϑμούς, ὥστε τὸν ἐξ 
αὐτῶν συγκείμενον μὴ εἶναι τετράγωνον. 

"Εστω γὰρ ὁ ἐκ τῶν 48, BI, ὡς ἔφαμεν, τετρά- 
yovoc, καὶ ἄρτιος ὃ ΓΑ͂, καὶ τετμήσϑω ὃ Γ.4 δίχα 
τῷ Z1. φανερὸν δή, ὅτι ὁ ἐκ τῶν AB, ΒΓ τετράγωνος 
μετὰ τοῦ ἀπὸ [τοῦ] I'4 τετραγώνου ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
[τοῦ] Β4] τετραγώνῳ. ἀφῃρήσϑω μονὰς ἡ ΖΕ' ὁ 
ἄρα ἐκ τῶν 48. ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ [τοῦ] ΓΕ ἐλάσσων 
ἐστὶ τοῦ ἀπὸ [τοῦ] B4 τετραγώνου. λέγω οὖν, ὅτι 
ὁ ἐκ τῶν 48, ΒΓ τετράγωνος μετὰ τοῦ ἀπὸ [τοῦ] ΓΕ 
οὐκ ἔσται τετράγωνος. 

Εἰ γὰρ ἔσται τετράγωνος, ἤτοι ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
[τοῦ ΒΕ ἢ ἐλάσσων τοῦ ἀπὸ [τοῦ] ΒΕ, οὐκέτι δὲ 


2. ποιῶσι V, sed corr. B4] supra scr. m. 1 F. τε- 
τραγώνου F, sed corr. 4. Mg. add. W Bb, m.2 PF V. πάλιν 
ηὕρηνται F. ηὕὔρηνται V b. τετράγωνα Piceor5 m; 1." 


5. ὁ] (alt.) om. P. 6. τόν] τήν FV. ὑπὸ τῶν V. AB] 
B ins. m. E E τετράγωνον εἶναι B. 8. ηὔρηνται Vb, et 
corr. ex εὕρηνται m. 9 F. 9. ὁ]. om. P. DlDABFV. ἡ] 
om. b. 10. 4B] A P. — Ante ὅπερ add. ὁ ἄρα P. ὅπερ 


ELEMENTORUM LIBER X. 83 


monsirauimus, si duo numeri plani similes inter se multi- 
plicantes numerum aliquem efficiant, numerum inde pro- 
ductum quadratum esse [IX, 1]. ergo inuenti sunt duo 
numeri quadrati 4B »« ΒΓ οὐ ΓΖ", qui compositi qua- 
dratum Β “1 efficiant. et manifestum est, rursus inuentos 
esse duos numeros quadratos Β Zf* et I'Zf? eius modi, ut 
| eorum differentia 4B»« BI' quadrata sit, si 4B, BI' 
plani sint similes. sin non sunt similes plani, duo 
numeri quadrati inuenti sunt Bf? et Z/[I?, quorum 
differentia 4 B»« BI' quadrata non sit; quod erat de- 
monstrandum. 


Lemma 1]. 


Inuenire duos numeros quadratos eius modi, ut 
numerus ex iis compositus quadratus non sit. 

Sit enim 4B »« BI' quadratus, uti diximus 
[lemma I], et I'4 par sit et in zf in duas 
partes aequales secetur. manifestum igitur, esse 
AB » BI'J- I4?— Bzf [u. lemma I]. subtra- 
hatur unitas ZE. itaque 4B »« ΒΓ -ἃ ΓΕ" — 
Bf. dico igitur, numerum quadratum [IX, 1] 
A B »« BI' addito ΓΕ" quadratum non esse. 

Nam 51 quadratus erit, aut aequalis est quadrato 
BE? aut minor quadrato B E?, maior autem non est, 


{π|--|--- τ 
Hi 


Q 
ἊΝ 


tr 
ἐπ —dMrF 
N 


ie] 


" 


ἔδει δεῖξαι) om. BF Vb, comp. P. — 16. τῷ] κατὰ τῷ F. ὃ] 
om. P. 17. τοῦ] (alt) τῆς P. 18. τοῦ] om. BF b, τῆς P, 
B m. 2, ὁμοίως μονάς P. 19. ix] ἀπό b. τῶν] τοῦ P. 

ΒΤΙ͂' τετράγωνος V. τοῦ] (alt. om. ΒΒ", τῆς P, Bm. 2. ἐλάσ- 
σῶν ἐστὶ vov] in ras. m. 1 b. 20. τοῦ om. BFb, τῆς P, 
m.9 B. 9i ó]om. b. τοῦ] (ali) om. BFb, τῆς P. 22. 
ἔστι P. 28. ἔσται] ἐστι BF b. ἐστίν B, sed corr. — 924. τοῦ] 
om. Bb, τῆς P. ἐλάσσων] y9" F, ἔλασσον ὄν b; ἐλάσσον B, 
Seq. ras. 1 litb., ἐλάσσονι m. rec. τοῦ — BE] om. V. τοῦ] 
om. BFb. οὐκ ἔστι b. 
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καὶ μείζων, ἵνα μὴ τμηϑῇ ἡ μονάς. ἔστω, εἰ Óvva- 
τόν, πρότερον ὁ ἐκ τῶν AB, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ 
ἴσος τῷ ἀπὸ BE, καὶ ἔστω τῆς 4 E μονάδος διπλα- 
σίων ὃ ΗΑ. ἐπεὶ oov ὅλος ὃ 4Γ ὅλου τοῦ ΓΖΩ͂ 
ἐστι διπλασίων, ὧν ὁ AH τοῦ 4Ε ἐστι διπλασίων, 
καὶ λοιπὸς ἄρα 0 ΗΓ λοιποῦ τοῦ EI' ἐστι διπλασίων" 
δίχα ἄρα τέτμηται 0 ΗΓ τῷ E. ὃ ἄρα ἐκ τῶν HB, 
BI' μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ BE τετρα- 
γώνῳ. ἀλλὰ καὶ ὃ ἐκ τῶν AB, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ 
ΓΕ ἴσος ὑπόκειται τῷ ἀπὸ [τοῦ] BE τετραγώνῳ" ὃ 
ἄρα ἐκ τῶν ΗΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ ἴσος ἐστὶ τῷ 
ἐκ τῶν AB, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ. καὶ κοινοῦ ἀφαι- 
ρεϑέντος τοῦ ἀπὸ I'E συνάγεται ὁ AB ἴσος τῷ HB: 
ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα 0 ἐκ τῶν AB, BI' μετὰ τοῦ 
ἀπὸ [τοῦ] ΓΕ ἴσος ἐστὶ τῷ ἀπὸ ΒΕ. λέγω δή, ὅτι 
οὐδὲ ἐλάσσων τοῦ ἀπὸ ΒΕ εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω 
τῷ ἀπὸ ΒΖ ἴσος, καὶ vot. 472 διπλασίων ὁ 6A. καὶ 
συναχϑήσεται πάλιν διπλασίων ὁ ΘΙ τοῦ I'Z: ὥστε 
καὶ τὸν ΓΘ δίχα τετμῆσϑαι κατὰ τὸ Ζ, καὶ διὰ τοῦτο 
τὸν ἐκ τῶν ΘΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΖΓ ἴσον γίνεσϑαι 
τῷ ἀπὸ ΒΖ. ὑπόκειται δὲ καὶ ὁ ἐκ τῶν 48, ΒΓ μετὰ 
τοῦ ἀπὸ ΓΕ ἴσος τῷ ἀπὸ ΒΖ. ὥστε καὶ ὁ ἐκ τῶν 
ΘΒ, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΖ ἴσος ἔσται τῷ ἐκ τῶν 48, 
ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ὃ ἐκ 
τῶν 48, ΒΓΙ μετὰ τοῦ ἀπὸ ΓΕ ἴσος ἐστὶ [τῷ] ἐλάσ- 

1. μείζονι (o etu corr.) B; yo. μείξονι κρεῖττόν ἐστι supra 
scr. m. 2 V. wi]. μήτε Theon (BFVb), P m. 2. Post μο- 
veg add. Theon: “μήτε ὃ ἐκ τῶν AB, ΒΓ “μετὰ τοῦ ἀπὸ (τοῦ 
add. V) I'4, ὅς ἐστιν ὃ (om. b, mg. B) ἀπὸ (τοῦ add. P Vb) 
B4. (e corr. T. 9 M AB PBb),. ἴσος ἢ τῷ ἐκ (ὑπό BV) τῶν 
(om. ΡΒ) AB, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ (τοῦ add. PV) ΓΕ (ΒΕΎΡ, 


P. m. 2). si] corr. ex ἦ m. 2 P. 2. τῆς ΓΕ P. 8. τῆς 
BE P. τῆς 4E μονάδος] om. V. διπλάσιος P. 4. HA 
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ne unitas diuidatur.!) prius, si fieri potest, sit .4 B »« 
ΒΓ- ΓΕ"-Ξ ΒΕ", οὐ siti H4 —2 4E. iam quoniam 
 AI'——2IA4, AH —24E, erit etiam HI'— 2 EI. 
itaque HI'in E in duas partes aequales diuisus est. 
ergo HB»«BI'-d- Il'E! — BE? [II, 6]. supposuimus 
autem, esse etiam 4B »« ΒΓ - l'E?* — ΒΕ". quare 
ΗΒ;»«ΒΓ- ΓΕ" -- 4Β;»«.«ΒΓ- ΓΕ". et subtracto, 
quod commune est, I'E? concludimus, esse 4B— H B; 
quod absurdum est. ergo 4B »« BI'-J- ΓΕ" quadrato 
B E* aequale non est. iam dico, ne minorem quidem 
esse quadrato B E?*. nam si fieri potest, sit 4B »« ΒΓ 
-J- Il'E? — BZ?, et ΘΑ͂ — 2 4Z. et rursus concludemus, 
esse ΘΙΓ — 2 ΓΖ; quare etiam ΓΘ in Z in duas partes 
aequales diuisus est, e ea de causa 9B »« ΒΓ -:- ZI? 
— BZ? [ΠΠ, 6]. supposuimus autem, esse etiam 


1) Nam 4B»«BI'-I'E'-BZ?. sit latus x. ergo habe- 
bimus BE? — x* « (BE -Ἡ 1?, h.e. ΒΕ x — BE -- 1, ita 
ut x fractio sit, quod fieri non "potest. 


τῆς 4E μονάδος V. ὅ. écz(v P. ὧν ὃ] ὁ δέ. διπλάσιος 
BFb. 6. καὶ ὁ BFh. ΓΗ͂. δδΔᾶπλασιος BFb. 7. Ante 
τῷ ins. ἀπό τα. 2 F. HB] B e corr. F. 8. τοῦ I'E V. 
τοῦ BE V. 10. zov] om. BFb. 11. HB] H in ras. V. 
BI'|BH b. τοῦ ΤῈ V. 12. ἐκ] ὑπό V. τῶν] τοῦ P. 
487 A in ras. V. τοῦ DE V. 18. τοῦ ΓῈ V. ὃ] 
5 P. ἴσος τῷ | ἴση τῇ P. 15. τοῦ ΓΕ] ΓΕ BFb, τῆς 
PE.P. vo? BE V. ὁ ὑπὸ τῶν HB, BI'icog τῷ £x τῶν 
AB, BI' mg. F b. δὴ] om. b. 16. ἔλασσον F m. i, V (sed 
corr.) ; ἐλάσσονι F m. 2, b, B in ras. τοῦ BE V. 17. τοῦ 
BZ V. ἴσος ] om. Fb, m. 2 BV. κείσϑω ὁ V. καί] 
om. V. 19. τό] τόν F. 20. τόν] τήν F. ἐλ] ὑπό b. τοῦ 
ZI V. γίγνεσθαι F, γενέσθαι Vb. 21. BZ| ZB B et V 
(supra Z ras. est). 99. τοῦ ΓῈ V, BE b. BZ| in ras. V, 
I'E b. ὥστε — 9298. và] συναχϑήσεται ἄρα ἴσος ὁ Theon 
E 24. μετα] in ras. φ. . Post ΓΕ add. Theon: τῷ 
* τῶν ΘΒ (EB b) BI' μετὰ τοῦ ἀπὸ L'Z(BFVb) 925. ἐστίν P. 
τῷ] om. P. ἐλάττονι 
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Gov, τοῦ ἀπὸ ΒΕ. ἐδείχϑη δέ, ὅτι οὐδὲ [αὐτῷ] τῷ 
ἀπὸ BE. οὐκ ἄρα ὃ ἐκ τῶν AB, ΒΓ μετὰ τοῦ ἀπὸ. 
ΓΕ τετράγωνός ἐστιν [δυνατοῦ δὲ ὄντος καὶ κατὰ 
- πλείονας τρόπους τοὺς εἰρημένους ἀριϑμοὺς ἐπιδεικ- 
5 νύειν, ἀρκείσϑωσαν ἡμῖν οἵ εἰρημένοι, ἵνα μὴ μακροτέ- 
ρας οὔσης τῆς πραγματείας ἐπὶ πλέον αὐτὴν μηκύνωμεν]. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
x9. 
Εὑρεῖν δύο δητὰς δυνάμει μόνον συμμέ- 
10τρους, ὥστε τὴν μείξονα τῆς ἐλάσσονος μεῖξον 
δύνασϑαι τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 
᾿Εκκείσϑω γάρ τις δητὴ ἡ AB καὶ δύο τετράγωνοι 
ἀριϑμοὶ οἵ ΓΖ, 4Ε, ὥστε τὴν ὑπεροχὴν αὐτῶν vóv- 
ΓΕ μὴ εἶναι τετράγωνον, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς AB. 
15 ἡμικύκλιον τὸ AZ B, καὶ πεποιήσϑω ὡς ὁ 4Γ ΄ πρὸς 
τὸν ΓΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ, τετράγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς AZ τετράγωνον, καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ ZB. 
Ἐπεὶ [οὖν] ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς B4 πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς AZ, οὕτως 0 4Γ πρὸς τὸν ΓΕ, τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ͂ 
20 ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς AZ λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς ὁ 
AIT ᾽ πρὸς ἀριϑμὸν τὸν ΓΕ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ἐπὸ τῆς ΒΑ τῷ ἀπὸ τῆς AZ. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 
AB: ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς AZ' ῥητὴ ἄρα καὶ 
ἡ AZ. καὶ ἐπεὶ ὃ ΖΓ πρὸς τὸν ΓΕ λόγον οὐκ ἔχει, 
25 ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, 


1. τοῦ BE V. αὐτῷ} om. P. 2. τῆξ BE P; ΓῈ b. 
Dein add. Theon: οὐδὲ (om. b) μείζονι αὐτοῦ (BF Vb). 3. 


ἐστι PBV, comp. Fb. δυνατοῦ] c in ras. plurium litt. B. 

4. τρόπους] bis Ὁ. τὸ “εἰρημένον Theon (BF V b). ἀριϑμούς] 
om. Theon (BFVb). ἐπιδεικνύειν] ἐπι- supra scr. F, in ras. 
B; ἐπιδεικνύναι V. 5. ἀρκείσϑω ἡμῖν ὃ εἰρημένας Theon 


(BFVb) 17. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. Theon (BF Vb). 9. εὑ- 
ρέσκειν B. 11. τῷ] corr. ex τοῦ m. 2 B. 198. τόν] τήν V. 
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AB»«BI--IE?-—8BZ.quare etiam 9 B2c« BI' J- IZ? 
τ AB» BI -- ΓΕ", quod absurdum est. itaque 
AB»«BI'--I'E?spatio minori, quam est quadratum . 
ΒΕ", aequale non est. demonstrauimus autem, ne ipsi 
quidem BE? id aequale esse. ergo 4B»« ΒΓ -  ΓΕἕΞ 
quadratus non est'); quod erat demonstrandum. 


XXIX. 


Duas rationales inuenire potentia tantum commen- 
surabiles eius modi, ut maior quadrata minorem excedat 
quadràto rectae sibi longitudine commensurabilis. 

ponantur enim recta rationalis 4B et duo numeri 


Z quadrati I'Zf, “1 E eius modi, ut eorum 
feo differentia I'E quadrata non sit 
4 pg lemma I]. et in 4B semicirculus 


i , deseribatur 4ZB, οὐ fia& ΔΓ: ΓΕ 
A E 4 —BA4*:42? [prop. VI coroll], et 
ducatur ZB. 

quoniam es BL£g^: 4Z^ — AT: ΓΕ, BA£?* δὰ AZ? 
rationem habet, quam numerus ΖΓ ad numerum I'E. 
ilaque B, 42? commensurabilia sunt [prop. VI]. 
uerum 4B? rationale est [def. 4]. itaque etiam AZ? 
rationale est [id.] quare etiam 412 rationalis est. et 
quoniam ΖΓ: ΓΕ rationem non habet, quam numerus 


1) δυνατοῦ lin. 8 — μηκύνωμεν lin. 6 Euclides non scripsit; 
uncis ea inclusit August II p. 359. nescio, an idem recte de 
ambobus lemmatis totis dubitationem iniecerit. sed satis an- 
tiquo tempore interpolata sunt. 


15. og] supra scr. m. 1 V. ὃ] ras. F. —ZTI']in ras. m. 
LD. 17. τετράγωνον" om. V. 18. οὖν] om. P. 19. AI'] 
Iu V. . 21. ἐστίν: P. 28. καὶ ἡ 7 P. 24. 4ΓῚ PA F. 

οὐκ} supra scr. m. 1 P. . 25. ὃν ὁ V. s 
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οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς AZ λόγον 
᾿ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑ- 


μόν: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AB τῇ AZ μήκει" αἵ 
ΒΑ͂, 42 ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
καὶ ἐπεί [ἐστιν] ὡς ὁ ΖΓ πρὸς τὸν I'E, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς B4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4Ζ, ἀναστρέψαντι ἄρα 
ὡς ὁ I'4 πρὸς τὸν 4Ε, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 48 πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ. ὁ δὲ I'4 πρὸς τὸν A4 E λόγον ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς AB ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρυιϑμόν᾽" 
σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AB τῇ ΒΖ μήκει. καί ἐστι 
τὸ ἀπὸ τῆς AB ἴσον τοῖς ἀπὸ τῶν AZ, ΖΒ᾽ ἡ AB 
ἄρα τῆς 42 μεῖξον δύναται τῇ ΒΖ συμμέτρῳ ἑαυτῇ. 

Εὕρηνται ἄρα δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αἱ ΒΑ, AZ, ὥστε τὴν μείξονα τὴν 48 τῆς ἐλάσσονος 
τῆς 4Ζ μεῖζον δύνασϑαι τῷ ἀπὸ τῆς ΒΖ συμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

γ΄. 

Εὑρεῖν δύο ῥητὰς δυνάμει μόνον συμμέ- 
vTQovg, ὥστε τὴν μείξονα τῆς ἐλάσσονος μεῖξον 
δύνασϑαι τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 

᾿Εκκείσϑω ῥητὴ ἡ 4B καὶ δύο τετράγωνοι ἀριϑμοὶ . 
οἵ ΓΕ, EZ, ὥστε τὸν συγκχείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν ΓΖ 


οὔ μὴ εἶναι τετράγωνον, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς 4 ἡμι- 


1. AB F. ἄρα] supra scr. mJ. 1 P. 44] Z e corr. V. 

3. BA P. 4. AB, AZ BVb; AZ, AB F. εἶσιν Β. ὅ. 
ἐστιν] om. P. τόν] 'mut.in τό m. 2 F. 10. καὶ τό — 11. 
Ἴζαα mg. m. 1 F (partem abstulit reparatio pergam.) 12. 


σύμετρος P. ἐστιν P. 14. ἑαυτῇ μήκει V. 15. ηὕρηνται 
F b. 17. μείζονα P. ZB Bb. Supp F. 18. ὅπερ 
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quadratus ad numerum quadratum [lemma I], ne B. 
quidem ad .4Z? rationem habet, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum. quare 4B, AZ longi- 
tudine incommensurabiles sunt [prop. IX] itaque 
BA, AZ rationales sunt potentia tantum commensu- 
rabiles. et quoniam ΖΓ: ΓΕ τ Β4": 425, conuer- 
tendo erit [V, 19 corol.] ΓΖ: ΖΕ τὸ AB*:BZ? [cfr. 
II] 81. 1, 47]. sed ΓΖ: 4, E rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. quare 
etiam 4.8": ΒΖ" rationem habet, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum. itaque 4B, ΒΖ longi- 
tudine commensurabiles sunt [prop. IX]. et 4B*— AZ? 
J-ZB? [II], 81. L 47]. itaque 4 B? excedit 4Z? qua- 
drato rectae BZ sibi commensurabilis. 

Ergo inuentae sunt duae rationales potentia tan- 
tium commensurabiles B4, 4Z eius modi, ut maior 
AB quadrata minorem 412 excedat quadrato rectae 
BZ sibi longitudine commensurabilis; quod erat de- 
monstrandum. 


XXX. 


Inuenire duas rationales potentia tantum commen- 
surabiles eius modi, ut maior qua- 


A drata minorem excedat quadrato 
rectae sibi longitudine incommen- 
A pg  surabilis. 


hok Ponatur rationalis 4B et duo 
I ———! numer quàádraü ΓΕ, Ezf. ems 
modi, ut numerus ex iis compositus ΓΖ quadratus non 


ἔδει δεῖξαι] :co P, om. BFb. Seq.lemma, ἃ. app. 28. ἀριϑ- 
μοί} om. FV. 24. τόν] (alt.) τῶν b. ! 


90 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ /'. 


 XUxALov τὸ AZB, καὶ πεποιήσϑω ὡς ὁ ΔΓ προς vOv 


10 


1ὅ 


20 


25 


ΓΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς B πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς A42, 
καὶ ἐπεξεύχϑω ἡ Ζ8. 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν τῷ πρὸ τούτου, ὅτι αἱ Β΄, AZ 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ ἐπεί ἐστιν 
ὡς ὃ 4Γ πρὸς τὸν ΓΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΑ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς AZ, ἀναστρέψαντι ἄρα ὡς ὃ ΓΖ πρὸς 
τον Z E, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς AB πρὸς το ἀπὸ τῆς ΒΖ. 
ὁ δὲ ΓΖΩ͂ προς vov A4 E λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγω- 
νος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" οὐδ᾽ ἄρα το 
ἀπὸ τῆς 48 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΖ λόγον ἔχει, ὃν. 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον &giOuóv: ἀσύμ- 
μετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AB τῇ ΒΖ μήκει. καὶ δύναται 
7 AB τῆς AZ iie τῷ ἀπὸ τῆς ZB ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ. 

AL AB, AZ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μετροι, καὶ ἡ AB τῆς 42 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ τῆς 
ZB ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


AQ. ! 

Εὑρεῖν δύο μέσας δυνάμει μόνον συμμέ- 
τρους ῥητὸν περιεχούσας, ὥστε τὴν μεέξονα 
τῆς ἐλάσσονος μεῖξον δύνασϑαι τῷ ἀπὸ συμ- 
μέτρου ἑαυτῇ μήκει. 

᾿Εχκείσϑωσαν δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αἵ 4, B, ὥστε τὴν .4 μείξονα οὖσαν τῆς ἐλάσσονος 
τῆς Β μεῖξον δύνασϑαι τῷ ἀπο συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 


1. Post καί del. ἐπεξζεύχϑω m. 1 P. DZ4P. τόν] om. 
Fb. 2. ΒΑ] ecorr m. 2 V. ΒΖ b. 58; 
corr. m. 1. ὡς ἐν τῷ Theon (BFVb). ΒΑ] 

5. εἰσιν B. 6. τόν] om. BF. 7. ΓΖ. 4 


ιο..υΡ 
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sit [lemma II], et in 4B semicirculus 412 B describatur. 
et fiat ZI: I'E— B^: 4Z? [prop. VI coroll.], οὐ du- 
catur ZB. 

iam similiter ac in praecedenti [p. 86, 18 sq.] de- 
monstrabimus, B.4 et 42 rationales esse potentia 
tantum eommensurabiles. et quoniam est ZI:I'E 
— B4: A4Z?, conuertendo [V, 19 coroll.] erit ΓΖ: 4E 
-- Β΄": ΒΖ" [IIT 31. 1,41]. uerum ΓΖ: ΖΕ rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. quare ne 4B? quidem ad BZ? rationem 
habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum. itaque 4 B, BZ longitudine incommensurabiles 
sunt [prop. IX]. et ABL A Z? A- ZB? [II, 31. T, 41]. 

Ergo 4B, .4Z rationales sunt potentia tantum 
NN Ecrdbilés; eti 48 quadrata excedit 4Z qua- 
drato rectae ZB sibi longitudine incommensurabilis; 
quod erat demonstrandum. 


XXXI. 


Inuenire duas medias potentia tantum commensu- 
rabiles spatium rationale comprehendentes eius modi, 
αὖ maior quadrata minorem excedat quadrato rectae 
sibi longitudine commensurabilis. 

Ponantur duae rectae rationales potentia tantum 
commensurabiles 4, B eius modi, ut maior 4 qua- 
drata excedat Dodd B quadrato rectae sibi longitu- 


in ras. V. οὐκ] postea ins. F. 18. τῇ] corr. ex y V. ὃυ- 
ψνάμει b, -μεὶ supra scr. F. 14. ue(fov b. ΒΖ Fb. ἀσυμ- 
μέτρῳ BF b. 16. 42] ΒΖ Theon (BFVb). εἰσιν P. 171. 
τῷ] τῇ P. 18. BZ F. ἀσυμμέτρῳ F. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] 
comp. P, ὅπερ b. 22. ἀπό] -ó eras. V. ἀσυμμέτρου P. 

26. ἀσυμμέτρου P, οὐ F (ἀ del). μήκει] om. FVb, m.2 B. 


10 


1ὅ 


20 
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καὶ τῷ ὑπὸ τῶν Α, Β ἴσον ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς Γ. μέ- 
Gov δὲ τὸ ὑπὸ τῶν 4, B: μέσον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
I* μέση ἄρα καὶ ἡ I. τῷ δὲ ἀπο τῆς B ἴσον ἔστω 
τὸ ὑπὸ τῶν Γ, 4 ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς Β' ῥητὸν. 
ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν Γ, 4. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 4 
πρὸς τὴν B, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν 4, B πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
Β, ἀλλὰ τῷ μὲν ὑπὸ τῶν Α, Β ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
Γ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς B ἴδον τὸ ὑπὸ τῶν I, 4, ὡς ἄρα 
ἡ 4 πρὸς τὴν Β, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς Γ πρὸς τὸ ὑπὸ 
τῶν I, 4. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τῆς Γ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
Γ, 4, οὕτως ἡ Γ πρὸς την 41 καὶ ὡς ἄρα ἡ 4 πρὸς 
τὴν B, οὕτως ἡ Γ πρὸς τὴν 4. σύμμετρος δὲ ἡ A 
τῇ B δυνάμει μόνον" σύμμετρος ἄρα καὶ ἡ Γ τῇ 4 
δυνάμει μόνον. καί ἐστι μέση ἡ I" μέση ἄρα καὶ 
ἡ 4. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ A4 πρὸς τὴν B, ἡ Γ πρὸς 
τὴν Ζ, ἧ ὃὲ 4 τῆς Β μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμ- 
μέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ Γ ἄρα τῆς Zl μεῖξον δύναται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. 

Εὕρηνται ἄρα δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αἱ D, 4 ῥητὸν περιέχουσαι, xol ἡ Γ τῆς Z4 μεῖξον 
δυνάται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑἕξαυτῇ μήκει. 

Ὁμοίως δὴ δειχϑήσεται καὶ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου, 
ὅταν ἡ Α τῆς B μεῖξον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου . 
ἑαυτῇ. : 


1. τῷ ] corr. ex τῶν m. 1 P. 2. τῆς] corr. ex τοῦ m. 
2 F. 8. δέ] δ᾽ F. 4. 4| corr. ex 4 m. rec. b, 4 φ (non F). 
5. ἄρα ἐστι P. Ante ἐπεί ras. 8 litt. P. Τ. ὑπό] ὑ- in 


ras. V. 8. ἐστὶ τό b. 14. ἐστιν ΡΒ. 85 οὕτως ἡ rFrFvV. 
16. τῆς] τῆι F. τῷ! corr. ex τό F. ἀσυμμέτρου P, supra 
c ras. 1 litt. B, συμμέτρῳ qg. 17. δυνήσεται Theon (BF Vb). 
,18. Aun iit P, supra c ras. 1 litt. B, συμμέτρῳ F. 19. 
ηὔρηνται Vb, F m.2. ἄρα] supra scr. m. 2 B. 21. ἀσυμ- 
μέτρου Ῥ, bue c ras. 1 litt. B. 22. δέ e τῷ] τό F V. 
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dine commensurabilis [prop. XXIX]. etsit I?—.47« B. 
uerum 44»« B medium est [prop. XXI]. itaque etiam 
- I? medium est; quare l'est media [id.]. 
| sib autem I'»« 2 — B?. uerum B? rationale 
| | est. itaque etiam I'»« Z/ rationale est. et 
| quoniam est 44: B — 47»« B: B* [cfr. prop. 
4 B Γ 4 XXI lemma], et I? — 4»« B, B! —I'»« 4, 
ert 4:B-—I?:I'»« 4. est autem Γ΄: I'2«z1—I':4 
[prop. XXI lemma]. quare etiam 4: B — Γ: z.. uerum 
A, B potentia tantum commensurabiles sunt. itaque 
etiam I', z/ potentia tantum commensurabiles sunt 
[prop. XI]. et I' media est. itaque etiam 7/ media 
est [prop. XXIII]. et quoniam est 4:B — I': zZ, et 
“45 excedit B? quadrato rectae sibi commensurabilis, 
eliam I? excedit Zf^ quadrato rectae sibi commensu- 
rabilis [prop. XIV. 

Ergo inuentae sunt duae mediae potentia tantum 
commensurabiles I, z/ spatium rationale comprehen- 
dentes, et I? excedit Zf? quadrato rectae sibi commen- 
surabilis. 

Bumiliter demonstrabimus, I? excedere 7/? quadrato 
rectae sibi incommensurabilis, si A4? excedat B? qua- 
drato rectae sibi incommensurabilis [prop. XXX]. 


συμμέτρου P, et Εἰ, corr. m. 1. 28. ἡ 4] om. P. Óv- 
νήσηται B, δυνήσεται L, δύνηται ἡ 4 P. - συμμέτρου P. 84. 
Seq. lemma, ἃ. app. 
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λβ΄. 

Εὑρεῖν δύο μέσας δυνάμει μόνον συμμέ- 
τρους μέδον περιεχούσας, ὥστε τὴν μείξονα 
τῆς ἐλάσσονος μεῖξον δύνασϑαι τῷ ἀπὸ συμ- 
μέτρου ἑαυτῇ. 

᾿Εχκείσϑωσαν τρεῖς ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αἱ A4, B, I', ὥστε τὴν 4 τῆς Γ μεῖξον δύνασϑαι τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ τῷ μὲν ὑπὸ τῶν 4, Β ἴσον 
ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς Ζ. μέσον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 41 καὶ 


10 7] Zl ἄρα μέση ἐστίν. τῷ δὲ ὑπὸ τῶν B, Γ ἴσον ἔστω 


20 


τὸ ὑπὸ τῶν Zi, E. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ ὑπὸ τῶν A, 
B πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν B,I', οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν I, 
ἀλλὰ τῷ μὲν ὑπὸ τῶν A4, B ἴσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4, 
τῷ δὲ ὑπὸ τῶν Β, Γ ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν 4, Ε, ἔστιν 


5 ἄρα ὡς 17 .4 πρὸς τὴν ΓΙ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 2 πρὸς 


τὸ ὑπὸ τῶν 4. Ε. ὡς δὲ τὸ ἀπὸ τῆς Zi πρὸς τὸ ὑπὸ 
τῶν 4, E, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν E" καὶ ὡς ἄρα ἡ 4 
πρὸς τὴν I, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν E. σύμμετρος δὲ 
ἢ 4 τῇ Γ δυνάμει [μόνον]. σύμμετρος ἄρα καὶ ἡ 4 
τῇ E δυνάμει μόνον. μέση δὲ ἡ 4 μέση ἄρα καὶ 
5j E. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν Γ, ἡ 24 πρὸς 
τὴν E, ἡ δὲ 4 τῆς Γ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέ- 
τρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ 4 ἄρα τῆς E μεῖξον δυνήσεται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. λέγω δή, ὅτι καὶ μέσον ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ τῶν Zi, E. ἐπεὶ γὰρ ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
B, Γ τῷ ὑπὸ τῶν 4,, E, μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν B, Γ 


4. ἐλάττονος FV. μείζονα L, et B, sed corr. συμμέ- 
τρου] &- add. m. rec. b. ὅ. ovvg L. 6. ῥηταὶ of A, B, T' V. 
7. e£. A, B, T] om. V, of 4, B b. μείξονα L, et B, sed 
corr 8. συμμέτρου] ἀ- add. m. rec. b. τῷ] τό L. 10. 
ἐστί V, comp. Fb. 11. τὸ ὑπὸ τῶν zi, E] m. 1 b, supra ser. 
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XXXII. 


Inuenire duas medias potentia tantum commensu- 
rabiles medium comprehendentes eius modi, ut maior 
quadrata minorem excedat quadrato rectae sibi com- 
mensurabilis. 


NN στ Ponantur ires rectae 
| 41— —— —1 — yalionales potentia tantum 
p | EN commensurabiles 4, B, I' 
I^ | eius modi, ut 4? excedat 


I* quadrato rectae sibi commensurabilis [prop. XXIX], 
et sib 7f? — 4 »« B. itaque Zf? medium est; quare etiam 
Z4 media est [prop. XXI]. sit autem Z»« E— B»« I. 
el quoniam est 4»« B: B»« I'— 4: Γ [prop. XXI 
lemma]?), et 4f? —.4»« B, 42« E— B»«I, erit A:T' 
— 4:4» E. uerum 27:4 »«E-— 4:E [prop. XXI 
lemma]. quare etiam 44:I'— 21: E. sed 4, I' potentia 
iantum.commensurabiles sunt. quare etiam Ζ,, E po- 
lentia tantum commensurabiles sunt [prop. XI] 2 
autem media est. itaque etiam Εἰ media est [prop. 
XXIII]. et quoniam est 4:1I'— 2: E, et A4? excedit 
I* quadrato rectae sibi commensurabilis, etiam Zf? 
excedit E? quadrato rectae sibi commensurabilis [prop. 
XIV]. iam dico, Z4-2« E etiam medium esse. nam 


1) Nam 4: B — A4 »« B:B? (cfr. supra p. 92,5), B:I'— 
IS HI. 


m. rec. τῷ ἀπὸ τοῦ E. 18. ἐστίν L. 14. ἴσον ἐστί V. τὸ 
ὑπὸ τῶν 4, E| m. 1 b, supra scr. m. rec. τῷ ἀπὸ τοῦ E. 16. 
τὸ ὑπὸ τῶν 4, ΕἼ m: 1 b, supra scr. τὸ ἀπὸ τοῦ E. ὡς δέ] 
ἀλλ ὡς V. 19. μόνον] om. P. 932. τῷ] corr. ex τό m. 9 P. 

euptérqo &- add. m. rec. b, item lin. 24. 24. ἐστίν L. 

26. ἐστίν τὸ] và V, et b, sed corr. — 26. τῷ ὑπὸ τῶν 
4, E] m. 1 b, supra scr. m. rec. τῷ ἀπὸ τοῦ E. ΄τό] τῷ P. 


b 
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[αἱ γὰρ B, T ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι], 
μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ vOv Zi, E. - 

Εὕρηνται ἄρα δύο iy δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
«t 4, E uécov περιέχουσαι, ὥστε τὴν μείξονα τῆς. ἐλάσ-. 
σονος μεῖξον δύνασϑαι τῷ ἀπὸ Gu MEE ἑαυτῇ. | 

Ὁμοίως δὴ πάλιν δειχϑήσεται καὶ τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου, ὅταν ἡ 4 τῆς Γ μεῖξον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ. 


““ήμμα. 

Ἔστω τρίγωνον ὀρϑογώνιον τὸ ABI' ὀρϑὴν ἔχον 
τὴν A, καὶ ἤχϑω κάϑετος ἡ 44 λέγω, ὅτι τὸ μὲν 
ὑπὸ τῶν ΓΒΩ͂ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς B.4, τὸ δὲ ὑπὸ 
τῶν BI'4 ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς ΓΑ͂, καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΖ, 
AI'icov τῷ ἀπὸ τῆς 421, καὶ ἔτι τὸ ὑπὸ τῶν BI, 
A4 ἴσον [ἐστὶ] τῷ ὑπὸ τῶν BA, ΑΓ. 

Καὶ πρῶτον, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΓΒ 2 ἴσον [ἐστὶ] τῷ 
ἀπὸ τῆς ΒΑ. 

᾿Επεὶ γὰρ ἐν ὀρϑογωνίῳ τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ὀρϑῆς 
γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἧκται ἡ 44, τὰ AB, 
AAT ἄρα τρίγωνα ὅμοιά ἐστι τῷ vs ὅλῳ τῷ ABT 
καὶ ἀλλήλοις. καὶ ἐπεὶ ὅμοιόν ἐστι τὸ ΑΒΓ τρίγω- 
vov τῷ AB 4 τριγώνῳ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν 
BA, οὕτως ἡ ΒΑ πρὸς την Bf: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ᾿ 
ΓΒΩ͂ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς AB. 


1. αἴ γάρ -- σύμμετροι] om. LF Vb, mg. m.9 B. εἰσιν P. 

2. καί) om. LB. τὸ ὑπὸ τῶν Z, E] m. 1b, supra scr. m. rec. 
τὸ ἀπὸ τοῦ E. 8. ηὕρηνται LFVb. 4 τὴν uv V. 5. cvupé- 
τρου] d-add.m.rec.b. 6. τῷ] v0 V. συμμέτρου L, et BF, sed 
corr, T. δύναται Pb. συμμέτρου 1,, οὐ BF, sed corr. 8. Post 
ἑαυτῇ add. ὅπερ ἔδει Óst&ou V. Seq. lemma, u.app. 9. λῆμμα] 
om.L. 10. ἔχων P. 11. 4] ὑπὸ BAT' Theon (LBF V Ὁ); yo. 
τὴν ὑπὸ BAT'mg. P. 12. ΓΒ Ζ] supra add. B PV. ἐστίν L. 
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quonam B»«I'—.4»« E, οὐ B»« I' medium est 
[prop. XXI], etiam Z/»« E medium est. | 

Ergo inuentae sunt duae mediae potentia tantum 
commensurabiles medium comprehendentes 71, E eius 
modi, αὖ maior quadrata minorem excedat quadrato 
᾿ rectae sibi commensurabilis. 

Similiter rursus demonstrabimus, 7/7? excedere E? 
quadrato rectae sibi incommensurabilis, 81 4? excedat 
I? quadrato rectae sibi incommensurabilis [prop. XXX]. 


Lemma. 


Sit 4 BI' triangulus rectangulus rectum habens 
angulum 4, et ducatur perpendicularis 4 21. dico, esse 
DB»BA4—BA4),BI-«DI4-—Ir4, BA2«AI—AA, 
BI'»«A4—BA»«AI: 

et primum, esse I'B»« B4 — B 45. 

nam quoniam in triangulo rect- | 
angulo ab angulo recto ad basim 
! p perpendicularis ducta est 4 Z1, irian- 
^T f gui 4BZ, AAT et toti ABI et 
Der inter se similes sunt [VI, 8]. et 
quonam 4BI'co 484], ent ΓΒ: BA— BA: ΒΩ 
[VI 4]. quare [VI, 17] I'B2« Bz4— A P*. 


18, BI'4] supra add. I' PF; BI', ΓΖ e corr. V. ἴσον] 
supra scr. m. 1 P. τῆς] om. Bb. AT g. BAT, supra 
add. 4f m. rec. P. 14. BI'] e corr. V. 15. ἐστί] om. 
LBFVb. τῶν] om. P. 16. τῶν] om. P. I'Ba4] FVb, 
B m.2; ΓΒ LB; I'4B P; ΓΒ, Β4 FV m.2, Pm. rec. ἐστί) 
om. LBF V b. 19. τά] "Corr. ex τῆι m. 9 B. 484] 4 in 
ras. m. 1 P. 20. 4AI'? L. ἐστίν LPB. 22. ABA] B 
in ras. V. 23. B4] AB y. ΒΑ] mut. in AB V. 24. 
DB, BZ p, m. rec. P, m. 2 V. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. III . T 
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- Διὰ và αὐτὰ δὴ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν BI'4 ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆς AI. 

Καὶ ἐπεί, ἐὰν ἐν jpbopenin τριγώνῳ ἀπὸ τῆς ἀρ: 
ϑῆς γωνίας ἐπὶ τὴν βάσιν κάϑετος ἀχϑῇ, ἡ ἀχϑεῖσα 
τῶν τῆς βάσεως τμημάτων μέση ἀνάλογόν ἐστιν, ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ Bz πρὸς την 44, οὕτως ἡ 44 πρὸς τὴν 
AI" τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν B, 4I'icov ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς ZA. 

Ayo, ὅτι καὶ τὸ ὑπὸ τῶν BI,.44 ἴσον ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν B4, AI. ἐπεὶ yàg, ὡς ἔφαμεν, ὅμοιόν ἐστι 
τὸ 48ΒΓ τῷ 484, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν 
ΓΑ, οὕτως ἡ ΒΑ πρὸς τὴν 44 [ἐὰν δὲ τέσσαρες 
εὐϑεῖαι ἀνάλογον ὦσιν, τὸ ὑπὸ τῶν ἄκρων ἴσον ἐστὶ 


᾿ τῷ ὑπὸ τῶν μέσων]. τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν BI, 44 ἴσον 
15 ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν ΒΑ, AI" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


20 


2ὅ 


e Ay . 


, 


Εὑρεῖν δύο εὐθείας δυνάμει ἀσυμμέτρους 
ποιούσας τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὶ αὐτῶν 
τετραγώνων ῥητόν, τὸ δ᾽ oz αὐτῶν μέσον. 

᾿Εκκείσϑωσαν δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αἱ AB, BI, ὥστε τὴν μείξονα τὴν 48 τῆς ἐλάσσονος 
τῆς ΒΓ μεῖξον δύνασϑαι τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, 
καὶ τετμήσϑω ἡ ΒΓΙΓ δίχα κατὰ τὸ 4, xol τῷ ἀφ᾽ 
ὁποτέρας τῶν ΒΩ͂, 4Γ ἴσον παρὰ τὴν 418 παραβε- 
βλήσϑω παραλληλόγραμμον ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 
καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AEB, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς 


L ΤΥ ΖΙ τὰ δο P,m:2/V. ἐστί) om. F b. 8. 
τριγώνῳ] supra scr. comp. m. 2 B. 6. 44] 44A B. 10. 
ἐστι postea ins. F. 11. ABT' τρίγωνον F. 484] AT'A 
BFb, et supra scr. B m. 1 V. 12. ΓΑ] 4 in ras. V. 44] 


- 
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eadem de causa etiam BI'»« ΓΖ — AI*. 

ei quoniam, si in triangulo rectangulo ab angulo 
recto ad basim perpendicularis ducitur, recta ducta 
media est proportionalis partium basis [VI, 8 coroll.], 
erit Bz:z4—424:A41. quare [VI, 17] Bz»« AT 
— 2 43. 

dieo, esse etiam BI'»« 42 — B.A»« AI. nam 
quoniam, ut diximus, trianguli 4BI', 4B similes 
sunt, erit [VI, 4] BI':I'4— ΒΑ: 44. itaque!) 
BI»«44-—BA5»«AFI' [VI, 16]; quod erat demon- 
strandum. 


XXXIII. 


Inuenire duas rectas potentia incommensurabiles, 
quae summam quadratorum suorum rationalem efficiant, 
rectangulum autem medium. 

Ponantur duae rationales potentia tantum commen- 
surabiles 4B, BI'eius modi, αὖ maior 4B quadrata: 
minorem B I'excedat quadrato rectae sibi incommensu- 
rabihs [prop. XXX], et BI'in 2 in duas partes ae- 
quales secetur, et quadrato Bf? uel ZI*? aequale 
parallelogrammum rectae 4B adplicetur figura qua- 
drata deficiens [VI, 28] et sit AE - EB, et in AB 


1) Uerba quae praecedunt damnaui, quia non magis est, 
eur haec propositio omnibus uerbis citetur, quam VI, 17 , qua 
bis in hoc lemmate tacite usus est. 


44 φ. 18. ὦσι V. τό] corr. ex τῷ V. — 15. và] corr. 
ex τὸ m. 1 F, τό g. τῶν] om. Bb. Seq. demonsir. alt., u. 
app.  Ozsg ἔδει δεῖξαι] comp. Pb, om. BF V. Seq. lemmata, 
ἃ. app. 19. δέ F. 21. ἐλάττονος b, comp. F. 22. μείξονα 
P, eorr. m. rec. 28. τῷ] corr. ex τό m, 1 V. 25. παραλ- 
ληλόγραμον P. 26. AE, EB V, P m. rec. 
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AB ἡμομηίλτον τὸ 428, καὶ ἤχϑω τῇ 48 πρὸς ὀρϑὰς 
ἡ ΕΖ. καὶ ἐπεξεύλϑωσαν αἴ AZ, ZB. - 

Καὶ ἐπεὶ [δύο] εὐϑεῖαι ἄνισοί εἰσιν α AB, ΒΓ, 
καὶ ἡ 48 τῆς ΒΓ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ, τῷ δὲ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆς BI', τουτέστι τῷ 
ἀπὸ τῆς ἡμισείας αὐτῆς, ἴσον παρὰ τὴν 48 παραβέ. 
βληται παραλληλόγραμμον ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ | 
καὶ ποιεῖ τὸ ὑπὸ τῶν AEB, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
AE τῇ ΕΒ. καί ἐστιν ὡς ἡ AE πρὸς ΕΒ, οὕτως 
τὸ ὑπὸ τῶν BA, AE πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AB, BE, ἴσον 
ὃὲ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν ΒΑ͂, AE τῷ ἀπὸ τῆς AZ, τὸ δὲ 
ὑπὸ τῶν 48, BE τῷ ἀπὸ τῆς BZ' ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς AZ τῷ ἀπὸ τῆς ZB: αἱ AZ, ZB ἄρα 
δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι. καὶ ἐπεὶ ἡ AB δητή ἐστιν, 
ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς AB: ὥστε καὶ τὸ 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AZ, ZB ῥητόν ἐστιν. 
καὶ ἐπεὶ πάλιν τὸ ὑπὸ τῶν AE, ΕΒ ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς EZ, ὑπόκειται δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB καὶ 
τῷ ἀπὸ τῆς B ἴσον, ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΕ τῇ Bat: 
διπλῆ ἄρα ἡ ΒΓ τῆς ΖΕ: ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, 
BI' σύμμετρόν ἐστι τῷ ὑπὸ τῶν AB, ΕΖ. μέσον δὲ 
τὸ ὑπὸ τῶν 48; BI* μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, 
ΕΖ. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΕΖ τῷ ὑπὸ τῶν AZ, 
ZB μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZB. ἐδείχϑη 
δὲ xal ῥητὸν τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τε- 
τραγώνων. 


1. AB] Δ«ἘΒΙ b. ABZP. 8. δύο] om. P, post εὐϑεῖαι 

ins. m. 2. oí] m. rec. P. 4. συμμέτρου F V, corr. m. 2. 
5. τὸ (τῷ V) δὲ “τέταρτον BFVb, corr. m. 2 BV (sevdiovo m, 
rec. b). τῆς ] τῆς ἐλάσσονος τῆς "Theon (BF V b). TOUTÉG- 
τιν P. τῷ] τό Fb, corr. ex τό m. 2 B. 6. ἴσον] om. Fb, 
m. 2 B. ΄. παραλληλόγραμμον om. Fb, m. 2 B. 8. AE, 
EB V, m.rec. P. 9. πρὸς τήν EB V. 10. τῶν] (alt.) om. P. 
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describatur ^ semicirculus 

AZB, et ducatur ad AB 
p perpendicularis EZ, et du- 

cantur 4Ζ, ZB. 

et quoniam 4B, BI' inaequales sunt rectae, et 
AB? excedit BI? quadrato rectae sibi incommensu- 
rabilis, οὐ quartae parti quadrati ΒΓ", hoc est ($ BI", 
aequale parallelogrammum rectae 4B adplicatum est 
figura quadrata deficiens et efficit 4E »« EB, AE et 
EB incommensurabiles erunt [prop. XVIII]. est autem 
AE:EB-—BA«AE:AB» BE [u. p. 95 not.]; et 
BA» AE — AZ?, AB »« BE — BZ? [u. lemma]. 
itaque 4Z2?, Z B* incommensurabilia sunt [prop. XI]. 
quare 4Z, ZB potentia incommensurabiles sunt. et 
quoniam 44B rationalis est, etiam .4B* rationale est. 
itaque summa quadratorum 4232 - ZB? rationale est 
[L, 47]. et quoniam rursus 4 E»« EB — EZ? [u. lemma], 
el supposuimus, esse etiam 4E »« EB — Β 213, erit 
ZE-—B.4. aque BI'—2 ΖΕ. quare etiam AB»« BI 
et 4B»« EZ commensurabilia sunt [prop. VI]. uerum 
AB »« BI' medium est [prop XXI]. itaque etiam 
AB »« EZ medium est [prop. XXIII coroll] uerum 
AB »« EZ — AZ» ZB [u. lemma]. itaque etiam 
AZ»«ZB medium est. demonstrauimus autem, etiam 
summam quadratorum earum rationalem esse. 


Z 


EB 


12. ZB P. 13. ἐστίν P. ZB] (prius) BZ FVb. 14. 

ἐστι BV, comp. Fb. 15. ῥητὸν ἄρα ἐστί] mg. m. 1 F. 16. 

ἐστι BV, comp. Fb. 19. Β 417 (alt.) in ras. m. 1 P. 20. τῆς] 

corr. ex τῇ m. 1V. 21. σύμμετρον] διπλάσιον Theon (BFVb); 

mg. m. 1: διὰ τὸ τὴν BI' διπλασίονα εἶναι τῆς ΒΩ, τὴν δὲ 

BA ἴσην εἶναι τῇ EZ pro scholio P. τῷ] τοῦ Theon (BFV). 
232. ABI' BF b, et V, corr. m. 2. 28. δέ] om. 
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Εὕρηνται ἄρα δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι 
αἱ AZ, ZB ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽. 


: 2 , δ ΄ EE * ex b^ rv. , 
αὐτῶν τετραγωνῶν ῥητόν, τὸ δὲ ὑπ αὐτῶν μέσον" 


ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
λδ΄. 

Εὑρεῖν δύο εὐθείας δυνάμει ἀσυμμέτρους 
ποιούσας τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν &m αὖ- 
τῶν τετραγώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν. 

᾿Εχκείσϑωσαν δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 
αἱ 48, BI' ῥητὸν περιέχουσαι τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν, ὥστε 
τὴν 48 τῆς ΒΓ μεῖξον δύνασϑαι τῷ ἀπὸ ἀσυμμέ- 
τρου ἑἕξαυτῇ, καὶ γεγράφϑω ἐπὶ τῆς 48Β τὸ 448 
ἡμικύκλιον, καὶ τετμήσϑω ἡ ΒΓ δίχα κατὰ τὸ E, καὶ 
παραβεβλήσϑω παρὰ τὴν 48 τῷ ἀπὸ τῆς ΒΕ ἴσον. 
παραλληλόγραμμον ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ τὸ ὑπὸ 
τῶν AZB' ἀσύμμετρος ἄρα [ἐστὶν] ἡ AZ τῇ ZB 
μήκει. καὶ ἤχϑω ἀπὸ τοῦ Ζ τῇ 48 πρὸς ὀρϑὰς ἡ 
ZA, καὶ ἐπεξεύχϑωσαν αἱ AZ, ZB. 

᾿Επεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AZ τῇ ZB, ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΑ, AZ τῷ ὑπὸ τῶν AB, 
ΒΖ. ἴσον δὲ τὸ μὲν ὑπὸ τῶν BA, AZ τῷ ἀπὸ τῆς 
44, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AB, ΒΖ τῷ ἀπὸ τῆς 4B* ἀσύμ- 
usvgov ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 44 τῷ ἀπὸ τῆς 48. 
καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 48, μέσον ἄρα καὶ 
τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 44, AB. καὶ ἐπεὶ 


1. ηὕρηνται F V. 3. ῥητῶν b, corr. m. 1. δ᾽ BVb. 
ἀπ᾽ F. 4. δεῖξαι) εὑρεῖν b, mg. m. 1: ye. δεῖξαι; ἴῃ F 
mg. m. 2: yo. εὑρεῖν.  ". τό] corr. ex τόν P. 8. δέ ΒΞ, 11. 
συμμέτρου P, corr. m. 1, 16, ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ] om. 
Fb, m.2 B. τό] ποιοῦν τό V. 16. τῶν 42 Β] non liquet F. 
| 42, ZB V. σύμμετρος φ, et B, corr. m. 2, ἐστίν] om. P, 
ἔσται g. ZB] ΒΖ. 418. Ζ4]) ' AZ e corr. m. 2 V. 48] 
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. Ergo inuentae sunt duae rectae potentia incom- 
mensurabiles 4Z, ZB, quae summam quadratorum 
suorum rationalem efficiant, rectangulum autem me- 
dium; quod erat demonstrandum. 


XXXIV. 

Inuenire duas rectas potentia incommensurabiles, 
quae summam quadratorum suorum mediam efficiant, 
rectangulum autem rationale. 

Ponantur duae mediae potentia tantum commen- 
surabiles spatium rationale comprehendentes 4B, BI' 

4 eius modi, ut 44 B? exce- 
dat BI" quadrato rectae 

GN sibi incommensurabilis 
ἢ Zn b o [prop. XXXI], et in 4B 
describatur 47/B semicirculus, οὐ BI' in E in duas 
partes.aequales secetur, et rectae 4B quadrato B E? ae- 
quale parallelogrammum adplicetur 4Z »« ZB figura 
quadrata deficiens [VI, 28]. itaque A42Z, ZB longitu- 
dine incommensurabiles sunt [prop. XVIIIJ. et à Z ad 
rectam 4B perpendicularis ducatur Z4, et ducantur 
A4, AB. | 

quoniam 42, ZB incommensurabiles sunt, etiam 
B.A »« AZ et AB »« BZ incommensurabilia sunt [prop. 
XI. uerum B4»« 4Z — Az, 48 ;»« ΒΖ — AB? 
[prop. XXXII lemma]. ergo 42f?, 4 B? incommensu- 
rabilia sunt. 

οὖ quoniam 4B? medium est, etiam “4 213 -"- 4B? 
medium est [III, 31. I, 41]. 


corr. ex ΖΓ V. 19. καὶ ἐπεί V, ἐπεὶ οὖν m. rec. P. 98. 
ἐστίν P. τῆς] (ε10.) om. P.  DI'Bb,corr m. 1. 25. 4B] 
in ras, V. 
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διπλὴ ἐστιν ἡ ΒΓ τῆς A4Z, διπλάσιον ἄρα καὶ τὸ 
ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ τοῦ ὑπὸ τῶν AB, Z4. δῥδητὸν δὲ 
τὸ ὑπὸ τῶν AB, BI" ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, 
ZA. τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AB, Ζ4 ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν AZ, 
4B: ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 42, 4B ῥητόν ἐστιν. 

Εὕρηνται ἄρα δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι αἵ 
AA, AB ποιοῦσαι τὸ [μὲν] συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετραγώνων μέσον. τὸ δ᾽ ox αὐτῶν ῥητόν᾽ 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 

Ag. 

Εὑρεῖν δύο εὐθείας δυνάμει ἀσυμμέτρους 
ποιούσας τό τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραγώνων μέσον καὶ τὸ oz αὐτῶν μέσον καὶ 
ἔτι ἀσύμμετρον τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὖὐ- 
τῶν τετραγώνῳ. 

᾿Εκκείσϑωσαν δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 


᾿αἱ AB, BI' μέσον περιέχουσαι, ὥστε τὴν AB τῆς BI 


μεῖξον δύνασθαι τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ γε- 
γράφϑω ἐπὶ τῆς AB ἡμικύκλιον τὸ 4218, καὶ τὰ 
λοιπὰ γεγονέτω τοῖς ἐπάνω ὁμοίως. 

Καὶ. ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AZ τῇ ZB μήκει, 
ἀσύμμετρός ἐστι καὶ v 44 vij 4B δυνάμει. καὶ ἐπεὶ 
μέσον ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4B, μέσον ἄρα καὶ τὸ συγκεί- 
μδνον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 44, 4218. καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ 


1. διπλῆ | διπλασίων Theon (BF V b). 2. is e corr. F. 
Post Z4 add. ὥστε καὶ σύμμετρον V, B m. 2. . Post BT' 
add. Theon: ὑπόκειται γάρ (οὕτως add. V) ΘΕΌ). 4. Z4] 
corr. in BZ m. 2 F, corr. ex ΒΖ m. rec. b. τό]. τῷ BF, τῷ 
δὲ τῷ b. τῷ] τό BFb. τῶν] om. Pb. 6. ηὕρηνται "b. 
σύμμετροι P, corr. m. 1. T. μέν] om. P. 8. τετράγωνον 
F et V, sed corr. δέ F. 9. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} comp. P, 
om. BFVb. 10. 4c' F, corr. m. 1. 13. τετράγωνον b, et EF. 
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et quoniam BI'— 2 4Z, erii etiam 4B»«BI'— 
24B»«Z4. uerum 4B »« BI' rationale est. itaque 
etiam 4 B »« Z 4 raiionale est [prop. VI; def. 4]. uerum 
AB»«Z4-—42424B[prop. XXXII lemma]. quare 
eliam 471»« 4B rationale est. : 

Ergo inuentae sunt duae rectae potentia incommen- 
surabiles 4 2, ΖΒ, quae summam quadratorum suorum 
mediam efficiant, rectangulum autem rationale; quod 
erat demonstrandum. 


XXXV. 


Inuenire duas rectas potentia incommensurabiles, 
quae et summam quadratorum suorum mediam effi- 
ciant et rectangulum medium et simul summae quadra- 
lorum incommensurabile. 

Ponantur duae mediae potentia tantum commen- 
surabiles 4B, BI'medium comprehendentes eius modi, 


αὖ 4B? excedat BI? quadrato rectae sibi incommen- 


surabilis [prop. XXXII], et in 4B semuicireulus descri- 
batur 4.418, et reliqua fiant, sicut supra. 

ei quoniam ZZ, 

4 ZB longitudime  in- 

commensurabiles sunt, 

17 elüam 424, 4B po- 

lentia incommensura- 

biles sunt [prop. XI]. et quoniam 4. B? medium est, etiam 


4 ZB Er 


42? -ἰ 4B? medium est [prop. XXIII coroll] οὐ 


sed eorr. 17. BI'|(alt.) I'b. 18. συμμέτρου b et F, corr. m. 1. 
19. 44 B] corr. ex AI'B m. 1 b, ABA g. 20. γεγονέτω] 

supra ger. F. ἐπάνω εἰρημένοις V. oíoc] om. Fb, m. 2 

BV. 21. ἐπεί] om. B, corr. m. 2. ps supra m. 1 P. 
ZB] ΒΖ B. 22. ἐστι] ἄρα ἐστί F, ἐστιν B 
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τῶν AZ, ZB ἴσον ἐστὶ τῷ ἀφ᾽ ἑκατέρας τῶν BE, AZ, 


ἴση ἄρα ἐστὶν ἡ BE τῇ 42: διπλῇ ἄρα ἡ ΒΓ τῆς 
Z4: ὥστε καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ διπλάσιόν ἐστι 
τοῦ ὑπὸ τῶν AB, Ζ4. μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AB, 


BI* μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ZA. καί ἐστιν 
ἴσον τῷ ὑπὸ τῶν A44, 4B: μέσον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ. 


τῶν 44, 4B. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AB τῇ 
ΒΓ μήκει, σύμμετρος δὲ ἡ ΓΒ τῇ ΒΕ, ἀσύμμετρος 
ἄρα καὶ ἣ 4B τῇ BE μήκει᾽ ὥστε καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
48 τῷ ὑπὸ τῶν 48, ΒΕ ἀσύμμετρόν ἐστιν. ἀλλὰ 


τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AB ἴσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν AZ, AB, 


τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AB, ΒΕ ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, 
ZA, τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν 44, 4 Β' ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ vo συγκείμενον ix τῶν ἀπὸ τῶν 424, AB τῷ 
ὑπὸ τῶν AA, AB. 

Εὕρηνται ἄρα δύο εὐθεῖαι αἱ 44, 48 δυνάμει 
ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τό τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν μέσον καὶ τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον καὶ ἔτι ἀσύμ- 
μδτρον τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

λς΄. 

Ἐὰν δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι 
συντεθῶσιν, ἡ ὅλη ἄλογός ἐστιν, καλείσϑω δὲ 
ἐκ δύο ὀνομάτων. 

Συγκείσϑωσαν γὰρ δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμ- 
usvoo, αἴ AB, BI" λέγω, ὅτι ὅλη ἡ 4 ἄλογός ἐστιν. 


1. AZ] 42 b. τῷ ] τῷ ἀπό P, corr. m. rec. 8. 4Z 
BFb. 4. τοῦ] τό F, corr. ex τό m. rec. P, mut. in τῷ m. 1 b. 
τὸ ὑπό — 5. ἄρα καί] mg.m.2BD. 8. Br] ΤΙ $c DB] 
mut. in BI'V. 9. 4B] BA e corr. m. 2 V. τό ] ins. m. 
2 F. 10. và] corr. ex zo F. σύμμετρον F, corr. m. 1. ἄρα 
ἐστίν b, ἄρα supra add. F. 11. ἐστίν P. τῶν] ins. m. 2 F. 
12. τῷ] corr. ex τά m. 1 F. 18. 4Z Β. τουτέστιν P. 14. 


2E 
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quonam AZ»« ZB -— BE? — AZ, ert BE — ZZ. 
itaque BI'—2 ZZ. quare etiam 4B»« BI'—2 AB 
»« Z4. uerum 48». ΒΓ medium est. itaque etiam 
AB »« Z4 medium est. et 4B»« Zz— 44»« AB 
[prop. XXXII lemma]. itaque etiam 421 »« 4B me- 
dium est. et quoniam 4B, BI'longitudine incommen- 
surabiles sunt, et I'B, BE commensurabiles, etiam 
AB, BE longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XIII]. quare etiam 4 B? et 4B»« BE incommensura- 
bilia sunt [prop. XXI lemma; prop. XI]. uerum 4zf 
J-4B?*— AB* [I, 41] et AB»« Zz — AB»« BE 
—J4Z4»-4B. aque 42f-- 4B? et 44»« 48 in- 
commensurabilia sunt. 

Ergo inuentae sunt duae rectae 4471, 4B potentia 
incommensurabiles, quae et summam quadratorum 
suorum mediam efficiant et rectangulum medium et 
simul summae quadratorum incommensurabile; quod 
erat demonstrandum. 


XXXVI. 


51 duae rectae rationales potentia tantum commen- 
surabiles componuntur, tota irrationalis est, uocetur 
autem ex duobus nominibus. 

! Componantur enim duae 
B l rectae rationales potentia tan- 


τῶν} (prius) mut. in τῆς m. 1 b. 16. of 44, AB] om, V. 

18. αὐτῶν τετραγώνων V. μέσον καί] mg. V. καὶ τό] 
seq. ras. 1 litt. V, τὸ δέ Fb, τὸ δ᾽ B. 20. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] 
comp. P, om. BF'V b. Seq. ἀρχὴ τῶν κατὰ σύνϑεσιν ἑξάδων 
BFb mg. V; et in mg. ἐντεῦϑεν ἄρχεται παραδιδόναι es 
σύνϑεσιν iE (ξξῆς V) ἀλόγους ΒΕΥΌ. 21. Δς΄] mut. in λζ΄ F 

23. ἐστι BV, comp. Fb. καλεῖταν P. 26, ὄλη] om. FVb, 
m. 2 B. AB b, corr. m. 1. 
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"Ems γὰρ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AB τῇ ΒΓ μήκει" 
δυνάμει γὰρ μόνον εἰσὶ σύμμετροι" ὡς δὲ 7 AB πρὸς 
τὴν BI', οὕτως vo ὑπὸ τῶν 4ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 


BI, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ τῷ 


ἀπὸ τῆς ΒΓ. ἀλλὰ τῷ μὲν ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ σύμ- 
μετρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς 
ΒΓ σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν 48, BI" αἱ γὰρ AB, 
ΒΓΓ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ τοῖς ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ. 
καὶ συνϑέντι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ μετὰ τῶν ἀπὸ 


τῶν 48, BI, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς AI, ἀσύμμετρόν. 


ἐστι τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, BI. ῥητὸν 
δὲ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, BI* ἄλογον 
ἄρα [ἐστὶ] τὸ ἀπὸ τῆς AI" ὥστε καὶ ἡ ΑΓΙΓ ἄλογός 
ἐστιν, καλείσϑω δὲ ἐκ δύο ὀνομάτων" ὅπερ ἔδει 


δεῖξαι. 
λζ:; 


Ἐὰν δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 
συντεθῶσι ῥητὸν περιέχουσαι, ἡ ὅλη ἄλογός 
ἐστιν, καλείσϑω δὲ ἐκ δύο μέσων πρώτη. 

Σ᾿ υγκείσθῶσαν γὰρ δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμ- 
Vs ie αἱ 48, BI' óqvóv περιέχουσαι" λέγω, ὅτι aed 
ἡ 4Γ ἄλογός ἐστιν. 


1. σύμμετρος P, corr. m. 1. 8. ὑπό] d in ras. in extr. 


lin. F. τῶν τῆς F. ABI'|] 4B F; 4B, BT' e corr. V, m. 
rec. P. ἀπὸ τῆς BI'| seq. α eras. b, ὑπὸ τῶν. 48, Br F. 

4. ὑπὸ τῶν] ἀπὸ τῆς Ἐ. BI']om. F. 5. ἀπὸ τῆς] ὑπὸ 
τῶν AB F. 1. BI'] (prius) AB F, sed corr.? αἴ — 8. σύμ- 
μετροι] om. Theon BEY) 8. ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τό] τὸ 
ἄρα V, ὥστε καὶ τό ΒΡΌ. 9. τοῖς] ἀσύμμετρόν ἐστι τοῖς F. 

Br ἀσύμμετρόν ἐστι BV b. 10. συντεϑέντι P et V, sed corr.; 
συντεϑὲν P, corr. m. 1 et 2. τῶν; (alt.) corr. ex τοῦτα. ἃ Ε΄, 11. 


AB] corr. ex 4T' V. τουτέστιν P. 12. ἐστιν P. 18. ἄλογος. 


F, corr. m. 2. 14, ἐστί] om. BFVb. 18. ἐστι PBV, comp. 


£ 
-. 


ELEMENTORUM LIBER X. 109 


tum commensurabiles 4B, BI. dico, totam AI'ir- 
rationalem esse. 

nam quoniam 4B, BI'longitudine incommensura- 
biles sunt (nam potentia tantum sunt commensura- 
biles), οὐ 4B: ΒΓ τα AB »« ΒΓ: BI? [prop. XXI 
lemma], etiam 4B»« BI' et BI? incommensurabilia 
sunt [prop ΧΙ]. uerum 4B »« ΒΓ et 2 AB»« ΒΓ 
commensurabilia sunt [prop. VI], οὐ 4B* 4- BI?, BI? 
commensurabilia sunt (nam 418, BI' rationales sunt 
potentia tantum commensurabiles) [prop. XV]. itaque 
2 AB »« ΒΓ et AB? -- BI? incommensurabilia sunt 
[prop. XIII]. et componendo 

92 AB»« BI -- AB: 4- ΒΓ", hoc est AI? [II, 4], 
et 4B? -- BI? incommensurabilia sunt [prop. XVI]. 
uerum 4.8" -ἰ BI? rationale est. itaque 4I? irratio- 
nale est [def. 4]. quare etiam .4I' irrationalis est 
[def. 4], uocetur autem ex duobus nominibus; quod 
erat demonstrandum. 


XXXVII. 


8i duae rectae mediae potentia tantum commen- 
surabiles componuntur spatium rationale comprehen- 
dentes, tota irrationalis est, uocetur autem ex duabus 
mediis prima. 

Componantur enim duae mediae potentia tantum 
commensurabiles 4B, BI'spatium rationale compre- 
hendentes [prop. XXVII]. dico, totam “Γ᾽ irrationa- 
lem esse. 


Fb. Ante ὅπερ schol. est, ἃ. app. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. 
P,om. BFVb. 17. λη F. 19. συντεϑῶσιν BF. 90. ἐστι 
PBV, comp. Fb. 21, συγκαλείσϑωσαν b. 292. καὶ λέγω F. 
ὅλη] post ras. 1 litt. P, om. Fb. 


5 
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Ἐπεὶ γὰρ ἀσύμμετρός ἐστιν 7 AB τῇ ΒΓ μήκει, 


καὶ τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ ἄρα ἀσύμμετρα ἐστι τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν 48, BI" καὶ συνθέντι τὰ ἀπὸ τῶν AB, BI 


μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI, ὅπερ ἐστὶ τὸ ἀπὸ 


τῆς AI, ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ ὑπὸ τῶν AB, BI. ῥητὸν 
δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AB, BI* ὑπόκεινται γὰρ αἱ AB, BI 
ῥητὸν περιέχουσαι" ἄλογον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς AI" ἄλογος 
ἄρα ἡ 4Γ, καλείσϑω δὲ ἐκ δύο μέσων πρώτη" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


, 


Aq. 


Ἐὰν δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι 


συντεθῶσι μέσον περιέχουσαι, ἡ ὅλη ἄλογός 
ἐστιν, καλείσϑω δὲ ἐκ δύο μέσων δευτέρα. 

Σιυυγκείσϑωσαν γὰρ δύο μέσαι δυνάμει μόνον σύμ- 
uevoou αἱ 4B, ΒΓ μέσον περιέχουσαι" λέγω, ὅτι ἄλογός 
ἐστιν ἡ AI. 

᾿Εχκείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ 4Ε, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς AD 
ἴσον παρὰ τὴν 4Ε παραβεβλήσθω τὸ ZZ πλάτος 
ποιοῦν τὴν Z4 H. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ ἴσον ἐστὶ 
τοῖς τὲ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ xoi τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, 
BI, παραβεβλήσϑω δὴ τοῖς ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ παρὰ 
τὴν Z4E ἴσον τὸ EO: λοιπὸν ἄρα τὸ ΘΖ ἴσον ἐστὶ 


τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI. καὶ ἐπεὶ μέση ἐστὶν éxa- 


τέρα τῶν 48, BI', μέσα ἄρα ἐστὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 


1. τῇ] m. rec. P. |. AI'b. 2. ἐστι vo] corr. ex ἔστω 

m. 9 B. τῷ] corr. ex τό F. 8. καί] om. Theon (BF Vb). 
συντεϑέντι P. ἄρα τά Theon (BFVb). τά] vo V. 4. 
ἐστίν P. τὸ ἀπό] in ras. m. 1 P. 5. σύμμετρα F, sed. corr. 
ἐστιν ῬᾺῸᾺ BI']posteains.F. ῥητόν — 6. X. (prius) om. F b, 
m.2 B. 6. γάρ] m. 2 B, δέ Fb, Bm. 1. oí] of ἀπὸ τῶν b. 
7. ἄλογος — 8. AT'] mg. m. 1 P.. 8. πρώτη ] seq. schol. 
u. app. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BF Vb. 10. 49" F. 
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nam quoniam 4B, BI'longitudine incommensura- 
biles sunt, etiam 4 B*-]- BI? et2 AB »« BI' incommen- 
yix surabilia sunt [cfr. p. 108, 18sq.]. οὖ com- ὁ 
I— —————4 ponendo 4B? - BI? - 2 AB »« BI, 
hoe est 4I" [II, 4], et 4B »« BI' incommensurabilia 
sunt [prop. XVI]. uerum 4B»« ΒΓ rationale est; sup- 
posuimus enim, 4B et BI'spatium rationale compre- 
hendere. itaque AI? irrationale est. ergo Al'irratio- 
nalis est [def. 4], uocetur autem ex duabus mediis 
prima; quod erat demonstrandum. 


XXXVIII. 


Si duae mediae potentia tantum commensurabiles 
componuntur medium comprehendentes, tota irratio- 
nalis est, uocetur autem ex duabus mediis secunda. 

Componantur enim duae mediae potentia tantum 
commensurabiles 4B, BI' medium comprehendentes 
[prop. XXVIII]. dieo, AI' irrationalem esse. 
ponatur enim ra- 


Αι : 25 tionalis Z E, et qua- 
4 e H drato AI"? aequale 
rectae 27 E adplicetur 

AZ lattudinem effi- 

E Z cens ΖΗ [I, 44]. et 


quoniam 4I? — AB? -- BI? -- 2 AB»« ΒΓ [11,4], 


12. evyretd)oow PF. 13. ἐστι BV, comp. Fb. 17. γάρ] 
om. FVb, m. 2 B. 7] corr. ex « V. τῷ] corr. ex τό m. 
2 P. 21. Post BI add. Theon: τὸ δὲ ἀπὸ τῆς AT ἴσον ἐστὶ 
τῷ AZ, καὶ τὸ 42 ἄρα ἴσον ἐστὶ τοῖς (τε add. V) ἀπὸ τῶν 
48, ΒΓ καὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BT (BVb, F mg. m. 1). 

δὴ παρὰ τὴν AE V. παρὰ τὴν 4E] om. V. 22. ἐστί] 
τη. 2 F. 44. μέση B, corr. m. 2. 3d m. 2 V. 


. AB, BI. μέσον δὲ ὑπόκειται καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
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AB, BI. καί ἐστι τοῖς uiv ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ ἴσον 
τὸ ΕΘ, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ ἴσον τὸ ΖΘ' 


μέσον ἄρα ἑκάτερον τῶν ΕΘ, ΘΖ. καὶ παρὰ ῥητὴν 


τὴν 4E παράκειται: ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν 
24Θ. ΘΗ καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4Ε μήκει. ἐπεὶ οὖν 
ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AB τῇ ΒΓ μήκει, καί ἐστιν ὡς 
ἡ AB πρὸς τὴν BI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 48 πρὸς τὸ 
ὑπο τῶν 48, ΒΓ, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
AB τῷ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 
AB σύμμετρόν ἐστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν. 
AB, ΒΓ τετραγώνων, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ σύμ- 
μετρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI. ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. ἀλλὰ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ 
ἴσον ἐστὶ τὸ EO, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ ἴσον 
ἐστὶ τὲ ΘΖ. ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΕΘ τῷ OZ 
ὥστε καὶ ἡ 4Θ τῇ ΘΗ ἐστιν ἀσύμμετρος μήκει. αἱ 
40, ΘΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
ὥστε ἡ 4Η ἄλογός ἐστιν. ῥητὴ δὲ ἡ 4 E: τὸ δὲ ὑπὸ 
ἀλόγου καὶ ῥητῆς περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἄλογόν 
ἐστιν᾽ ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ 272 χωρίον, καὶ ἡ δυνα- 


μένη [αὐτὸ] ἄλογός ἐστιν. δύναται δὲ τὸ AZ ἡ AI" 


1. καί] om. BFb; τὸ ὑπὸ τῶν (om. Fb) AB, ΒΤ. μέσον 


ἄρα. ΒΡ, postea ins. E; κδίμενον᾽ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI. 
μέσον ὥρα mg. m. rec. D. ὑπὸ τῶν] spat. uac. F. 3. Z0] 


corr ex OZ V. ὅ. παράκεινται V. — 6. ἐπεὶ οὖν] καὶ ἐπεί 


Theon (BFVb). 7. καί — 9. ΒΓ] om. Theon (BF V). 9. 
ἀσύμμετρον — 10. ΒΓ] punctis del. V. 9. ἄρα] om. FV b, 
m. rec. B. ἐστίν P. ἀπὸ τῆς AB τῷ] συγκείμενον, ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ τῷ δίς Theon (BF Vb). 10. ἀλλά -- 1. 
AB, BI (prius)] om. Theon (BFV b). In mg. καί ἐστιν lin. 5 
— AB, BI'lin. 15 addito κείμενον et signis »« X ad locum 
suum relat. V (lin. 10 ἀπό pro ὑπό), eadem B mg. m. 2, nisi 
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rectae ΖΕ adplicetur E 9 quadratis 4B? -]- BI? ae- 
quale. itaque reliquum ΘΖ —2.4B»« ΒΙΓ. et quoniam 
media est utraque 4B, BI, etiam 4B? -- BI? media 
sunt. supposuimus autem, etiam 2 AB »« BI' me- 
dium esse. et EO — 4.83 -- ΒΓ", Z0 —9 AB» BI. 
itaque utrumque ΕΘ, ΘΖ medium est. et rationali 
4 E adplieata sunt. itaque utraque ΖΘ, ΘΗ rationalis 
est et rectae Z1 E longitudine incommensurabilis [prop. 
XXIIJ. iam quoniam 4.8, BI'longitudine incommen- 
surabiles sunt, e£ 4B: BI'— A4B*: AB»« ΒΓ [prop. 
XXI lemma], 4B? et 4B»« BI' incommensurabilia 
sunt [prop. XI. uerum 4.85 et A4 B? - BI? commen- 
surabila sunt [prop. XV], et 4B»« BI, 2 AB»« BI 
commensurabila sunt [prop. VI]. itaque 4B? - BI? 
et 2 4B»« BI' incommensurabiha sunt [prop. XIII]. 
uerum ΕΘ — AB* - BI?, 92 —2 AB»« BI. itaque 
ΕΘ, ΘΖ incommensurabila sunt. quare etiam 216, 
ΘΗ longitudine incommensurabiles sunt [VI, 1; prop. 
XI]. ergo ΖΘ, ΘΗ͂ rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles. quare ΖΗ irrationalis est [prop. 
XXXVI]. uerum Z E rationalis est. rectangulum autem 
recta irrationali et rationali comprehensum irrationale 
est [prop. XX]. quare spatium Z/Z irrationale est, et 
recta ei aequalis quadrata irrationalis est [def. 4]. 
uerum AI?— 42. ergo AI'irrationalis est; uocetur 


quod om. ἀπό lin, 14 — AB, BI'lin. 15 et del, ἀσύμμετρον 

lin 18 — £x τῶν lin. 14. 17. ΘΖ] mut. in Z0 V, ΖΘ ΒΕ». 
ἐστίν P. ΘΖ] ΖΘ Bb. 18. ἀσύμμετρός ἐστι v. μήκει] 

om. Fb, m. 2 B. Deinde add. ἐδεέίχϑησαν δὲ ῥηταί V, m. 

ED. 19. εἰσιν PB. 20. ἐστι B V, comp. Fb. 22. ἐστίν P. 
καί] ὥστε καί V. 28. αὐτό] om. P. don PBV, comp. Fb. 
δὲ ἡ 22 τὸ 4Τ' ἄρα ἄλογός ἐστιν EF. ͵ 


Euelides, edd. Heiberg et Menge. IIL - 8 
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ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ AT, καλείσϑω δὲ ἐκ δύο, μέσων 


δευτέρα. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


A9". 

Ἐὰν δύο εὐθεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι Gvv- 
τεϑῶσι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώνων ῥητόν. τὸ δ᾽ ὑπ᾽’ αὐτῶν 
u£Gov, ἡ ὅλη εὐθεῖα ἄλογός ἐστιν. καλείσθω δὲ 
μείξων. 

Σιυγκείσϑωσαν γὰρ δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμμε- 
τροι αἱ 48, ΒΓ ποιοῦσαι τὰ προχείμενα" λέγω, ὅτι 
ἄλογός ἐστιν ἡ 4Γ. 

Ἐπεὶ γὰρ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ μέσον ἐστίν, καὶ 
τὸ δὶς [ἄρα] ὑπὸ τῶν 4B, ΒΓ μέσον ἐστίν. τὸ δὲ 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 4B, ΒΓΙΓ δητόν' ἀσύμ- 
usvQov ἄρα ἐστὶ τὸ δὶς ὑυπὸ τῶν AB, ΒΓ τῷ συγ- 
κειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, BI" ὥστε καὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν AB, ΒΓ μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ, ὅπερ 
ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4ΓΓ, ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ συγκειμένῳ 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, BI' [ῥητὸν δὲ τὸ συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, BI'| ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς AI. ὥστε καὶ ἡ 4Γ ἄλογός jd καλείσϑω δὲ 
μὠξέξων. ὅπερ ἔδει Pr 

, 
uU. 

Ἐὰν δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι συν- 
τεϑῶσι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον éx τῶν 
ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώνων μέσον, vo δ᾽ oz αὐτῶν 


2. δευτέρα seq. schol, u. app. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. 
P, om. BFVb. 8. 48"] om. bu E OL cov TU DNE PBF. 
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autem ex duabus mediis secunda. quod erat demon- 


 Strandum. 


XXXIX. 

$i duae rectae potentia incommensurabiles com- 
ponuntur, quae summam quadratorum suorum ratio- 
nalem efficiant, rectangulum autem medium, tota recta 
irrationalis est, uocetur autem maior. 
EM c ng Componantur enim duae rectae 
τῇ s l potentiaincommensurabiles 4 B, BT, 
quae proposita efficiant [prop. XXXIII]. dico, ATI'ir- 
rationalem esse. 

nam quoniam 4B »« BI' medium est, etiam 2 4B»«BI' 
medium est [prop. VI, XXIII coroll]. est autem AB? 
-- BI? rationale. itaque 2 4B»« BI' et 48"-Ἐ BI? 
incommensurabilia sunt [def. 4]. quare etiam A4 B? -Ἐ 
BI? --2 A4B»« BI, hoe est AI? [II, 4], et 4B? - BI? 
incommensurabila sunt [prop. XVI]. ergo AI* irra- 
tionale est; quare etiam AI'irrationalis est [def. 4]: 
uocetur autem maior. quod erat demonstrandum. 


XL. 


Si duae rectae potentia incommensurabiles compo- 
nuntur, quae summam quadratorum suorum mediam 
efficiant, rectangulum autem rationale, tota recta irra- 


6. uév] ve V. 6, τετράγωνον δ: δέ BE, óà «o ΡῈ 
ἐστι V, comp. F b. 12. ἐστί PB V, comp. Fb. 13. ἄρα] 
om. P. ἐστί PBV, comp. Fb. 16. ' adi] vo B. 18. ἐστίν P. 

σύμμετρον b, corr. m. rec. ἐστιν P. 19: ῥητόν — - 20. 
BI'|]om. P. 20. ἄλογος F, corr. m. 1. 21. ἐστι PB V, 
comp. Fb. 22. μείζων] seq. schol., u. app. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) 
om. BFb, comp. P. 28. μα΄ F. 24. συντεϑῶσιν BF. 26. 
δέ F. 

S* 
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ῥητόν, ἡ ὅλη εὐθεῖα ἄλογός ἐστιν, καλείσϑω δὲ. 
δητὸν καὶ μέσον δυν ἀμένη. : 

Σιυγκείσϑωσαν γὰρ δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι 
αἱ AB, ΒΓ ποιοῦσαι τὰ προκείμενα λέγω, ὅτι ἄλογός 
ἐστιν ἡ AI. 

᾿Επεὶ γὰρ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ 
μέσον ἐστίν, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ ῥητόν, ἀσύμ- 
μέτρον ἄρα ἐστὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 48, 
ΒΓ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI" ὥστε καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
ΑΓ ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI. ῥητὸν 
δὲ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI* ἄλογον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς. 
AI. ἄλογος ἄρα ἡ AI, καλείσϑω δὲ ῥητὸν καὶ μέ- 
σον δυναμένη. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


μα΄. 

DA SerS 2 r , 2 , 

Ἐὰν δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμμετροι Gvv- 

- E" , ,ὕ ^ 239 
τεϑῶσι ποιοῦσαι τό τε συγκείμενον ἐκ τῶν cz 
αὐτῶν τετραγώνων μέσον καὶ τὸ vz αὐτῶν μέ- 
σον καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν 
2. 9 , ἐᾷ , € ὦ 2 5 » , 
ἀπ αὐτῶν τετραγῶνῶν., ἢ 0Àq εὐϑεῖα ἃλογὸς 
ἐστιν. καλείσϑω δὲ δύο μέσα δυναμένη. 

Συγκείσθωσαν γὰρ δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμμε- 
τροι α 4B, ΒΓ ποιοῦσαι τὰ προκχείμενα" λέγω, ὅτι 
ἡ 4Γ ἄλογός ἐστιν. 

᾿Εκκείσϑω ῥητὴ ἡ 4Ε, καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ 


1, ῥητόν, 7]inras. V. ἐστι BV, comp. Fb. καἀλεῖται P. 

8. γάρ] supra scr. m. 1b. 4. at] supra m. 1 P. προσ- 
μείμενα Εἰ, sed corr. 5. AB, corr. m. rec., 15 6. ὑπό F, 
cor τῇ, ἃ. 7. μέσον] μέσ- in ras, V. ἐστί PBVb, comp. F. 
δίς] supra scr. m. 1 V. ῥητόν] corr. ex μέσον m. 2 b) σὺμ- 
μετρον B, corr. m. rec. 8. ἐστιν P. 10. τῷ — BT'] bis b, 
mg. m. 1 P. Post καί add. συνϑέντι Theon (BFVb), P m. 
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tionalis est, docetur autem spatio rationali b medio 

aequalis quadrata. 

-A .  Componantur enim duae rectae potentia incom- 
mensurabiles, quae proposita efficiant, 4B, ΒΓ 
[prop. XXXIV]. dieo, 4 Γ᾽ irrationalem esse. 

iB nam quoniam 4B? -|- BI? medium est, 2 AB 

| »« ΒΓ autem rationale, 4B? -- BI? et 2 AB»« BI 

-I' ineommensurabilia sunt. quare etiam 4I" et 

2 4B»«BI' meommensurabilia sunt [prop. XVI]. uerum 

24B»«BI' raüonale est. itaque AI? irrationale est. 

quare A4 I'irrationalis est [def. 4]; uocetur autem spatio 
rationali et medio aequalis quadrata. quod erat demon- 
strandum. 


XLI. 


S1 duae rectae potentia incommensurabiles com- 
ponuntur, quae summam quadratorum suorum mediam 
effüeilant, et rectangulum medium et simul summae 
quadratorum incommensurabile, tota recta irrationalis 
est, uocetur autem duobus spatüs medius aequalis 
quadrata. 

Componantur enim duae rectae potentia incommen- 
surabiles 4B, BI', quae proposita efficiant [prop. 
XXXV]. dico, A1I' irrationalem esse. 

ponatur rationalis ΖΕ, et rectae ΖΕ quadratis 


rec. 12. ἄλογος - AI] mg. m. 1 P. 18. δυναμένη] seq. 
schol. ἃ, app. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. ΒΕ, comp. P. 14. 
μα΄} τὸ mut. n μβ΄ m. 2 F. 15. συντεθῶσιν P BF. 17. καὶ 
τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον] supra scr. m. 2 Ys 19; τετραγώνων 
ἢ m. 2 F. 20. ἐστι PBV, comp. Fb. — 22. τὰ προ- 
κείμενα] τὸ τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 48, ΒΤ' μέσον καὶ 
τὸ ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ μέσον καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τῶ συγκειμένῳ 


m ἀπὸ τῶν AB, ΒΤ' τετραγώνων Theon (BF Vf, τετραγώνῳ - 
) 
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τὴν ZE τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ ἴσον τὸ A4Z, τῷ 


δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ ἴσον τὸ HO* ὅλον ἄρα τὸ 
40 ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4Γ τετραγώνῳ. καὶ ἐπεὶ 
μέσον ἐστὶ τὸ συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ, 
καί ἐστιν ἴσον τῷ 4Z, μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ZZ. 
καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 4 E παράκειται" ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ 4Η καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4Ε μήκει. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ ἡ ΗΚ ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΗΖ, τουτ- 
ἔστι τῇ. Z E, μήκει. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ 
τῶν 48. ΒΓ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI', ἀσύμμετρόν 
ἐστι τὸ 42 τῷ HO" ὥστε καὶ ἡ 4H τῇ HK ἀσύμμε-. 
τρός ἐστιν. καί εἰσι ῥηταί. αἵ 4H, HK ἄρα ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ 
AK ἡ καλουμένη ἐκ δύο ὀνομάτων. ῥητὴ δὲ ἡ AE: 
ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ 40 καὶ ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός 
ἐστιν. δύναται δὲ τὸ ΘΖ ἡ AI* ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ 
AI, καλείσϑω δὲ δύο μέσα δυναμένη. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
Amuua. 

Ὅτι δὲ αἵ εἰρημέναι ἄλογοι μοναχῶς διαιροῦνται 
εἰς τὰς εὐθείας, ἐξ ὧν σύγκεινται ποιουσῶν τὰ προ- 
xe(ueve sión, ᾿᾽δείξομεν ἤδη προεκϑέμενοι λημμάτιον 
τοιοῦτον" 

᾿Εχκείσϑω εὐθεῖα ἡ 48 καὶ τετμήσϑω ἡ ὅλη εἰς 
ἄνισα x«9 ἕκάτερον τῶν Γ, 4, ὑποκείσϑω δὲ μείζων 
1. 4E] corr. ex 24 m. 2 P. 3.04 P. 6. AE) corr. 

ex 4 m.rec. B. 7. διά — 9. μήκει] mg. m. 2 F. 8, ἐστιν B. 
τουτεστιν DB. 9. ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ BV. — 10. τῷ — ΒΓ 
mg. m. 1 P (τῷ corr. ex τό m. rec.). 11. ἄρα ἐστί P. 4Η 
HZ. 19. ἐστι V b, comp. F m. 2. εἶσιν B. Post αἵ 
del. δέ F. ἄρα] m. ὃ F. 18. εἰσιν P. — 14. AK] K e corr. 


m. 1 b. 16. ἐστε V, comp. b οὖ m. 2 F. ΘΖ) 1n ras, V b, 
40 corr. ex 42H m. 9 B. ἡ AI'| m.2 B. ἄρα] γάρ B. 


- Ὶ 
c ων)". 
v 
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A B? -- BI? aequale adplicetur ZZ, rectangulo autem 
2 4B»« BI aequale HO. itaque 40 — AI"? [II, 4]. 
K Θ et quoniam A4B*-L- BI? medium est et 
— 22, eliam Z/Z medium est. et rectae 


H Z rationali Z E adplicatum est. itaque ΖΗ 
rationalis est et rectae Z/E longitudine 
incommensurabilis [prop. XXII]. eadem 

ái t de causa etiam H K rationalis est et rectae 


HZ, hoc est 4 E, longitudine incommen- 
4 B I gurabilis. et quoniam .4B? - BI? et 
2 AB »« BI'incommensurabilia sunt, ZZ et HO in- 
commensurabilia sunt. quare etiam ZH, H Καὶ incommen- 
surabiles sunt [VI, 1; prop. XI]. et sunt rationales; 

itaque ZH, ΗΚ rationales sunt potentia tantum com- 
mensurabiles. ergo Z/ Καὶ irrationalis est, ex duobus no- 
minibus quae uocatur [prop. XXXVI]. Z E autem ratio- 
nalis est. itaque 7/9 irrationale est, et recta ei aequalis 
quadrata irrationalis [def. 4]. est autem AI"? — 210. 
ergo AT' irrationalis est; uocetur autem duobus spatiis 
mediis aequalis quadrata. quod erat demonstrandum. 


Lemma. 
Rectas autem irrationales, quas nominauimus, uno 
lantum modo in rectas diuidi, ex quibus compositae 
γε sint proposita efficientibus, demonstra- 
E 4dEI : ; ; : 
bimus huiusmodi lemmate praemisso. 


17, δυναμένη) seq. schol., u. app. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. 
BFVb. 19. λῆμμα] οι. BV, m. rec. P. 20. ὅτι] τι V. 21. 
προσκείμενα F, corr. m. 2. 222. προϑέμενοι P, προσεκϑ'έμενοι 
B et F, sed corr. 24. Ante εὐϑεῖα ras. 3 litt. V. ἡ 04x] 
ὅλη FVb. 25. καὶ x«9' F. ἑκάτερα BV. ὕὑἧποκείσϑω δέ] 
καὶ ὑποκείσϑω P. 
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* 


ἡ ATI τῆς A4B: λέγω, ὅτι τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ μέ. 
ξονά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν A4, 418. : 
Τετμήσϑω γὰρ ἡ 48 δίχα κατὰ τὸ E. καὶ inel 
μείζων ἐστὶν ἡ 4Γ τῆς 4B, κοινὴ ἀφῃρήσϑω ἡ Z4I* 
ὅ λοιπὴ ἄρα ἡ 44 λοιπῆς τῆς ΓΒ μείξων ἐστίν. ἴση 
ὃὲ ἡ AE vij EB: ἐλάττων ἄρα ἡ 4Ε τῆς ΕΓ’ τὰ 
Γ, 4 ἄρα σημεῖα οὐκ ἴσον ἀπέχουσι τῆς διχοτομίας. 
καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς ΕΓ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΕΒ, ἀλλὰ μὴν καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
10 441, 48 μετὰ τοῦ ἀπὸ 4Ε ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
EB, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς EL - 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν 44, 48 μετὰ τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΖΔΕ: ὧν τὸ ἀπὸ τῆς 4Ε ἔλασσόν ἐστι τοῦ ἀπὸ τῆς 
EI* καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ ἔλασσόν 
16 ἐστι τοῦ ὑπὸ τῶν 44. 418. ὥστε καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ ἔλασσόν ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 421, 4 B. καὶ 
λοιπὸν ἄρα τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ 
μεῖξόν ἐστι τοῦ συγκειμένου ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν A4, 4B 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


20 μβ΄. 
'H ἐκ δύο ὀνομάτων κατὰ ἕν μόνον σημεῖον 
διαιρεῖται εἰς τὰ ὀνόματα. 
Ἔστω ἐκ δύο ὀνομάτων ἡ AB διῃρημένη εἰς τὰ 
ὀνόματα κατὰ τὸ I" αἱ AI, ΓΒ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνά- 
95 μὲν μόνον σύμμετροι. λέγω, ὅτι ἡ 4B xav ἄλλο ση- 
μεῖον οὐ διαιρεῖται εἰς δύο ῥητὰς δυνάμει μόνον 
συμμέτρους. 
2. 44] AT' corr. in 4B m. rec. b. 4. Post κοινή del. 


δέ. AD] ADb, AI'xat P. 6. ἐλάσσων P. ἄρα ἐστίν P. 
DI b II. μήν om. P. 10, τῆς 4E ΜΕ του. 
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 Ponatur recta 4B et tota in [ΓΓ, Ζ' in partes in- 
aequales secetur, et supponatur A4I'— 4, Β. dico, esse 
AI?--DB 242?-L-4B. nam AB in duas partes 
aequales secetur in E. et quoniam ΑΓ.» ZB, sub- 
irahatur, quae communis est, ΖΓ. itaque relinquitur 
447IB.uerum AE— EB. itaque 4 E « EI itaque 
puncta Γ᾽, Ζ à puncto medio aequaliter non distant. 
et quoniam A4I'»« I'B-- EI" — EB* [II, 5], et 
AA» AB -- 4E? — EB? [id.], erit ΖΓ». I'B 4- EI? 
—44-4B--4E. quorum ZE? « EI?. itaque re- 
liquum ZI'2« IB « 4 4»« 4 B. quare etiam 2 ΓΚ ΓΒ 
« 2 44 »« 4B. ergo etiam reliquum!) AI? 4- ΓΒ“ 
AZ --4B';quod erat demonstrandum. 


XLII. 


Recta ex duobus nominibus in uno tantum puncto 
in nomina diuiditur. 

Ex duobus nominibus sit 4B in puncto I' in no- 
mina diuisa. itaque 4I, ΓΒ rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles [prop. XXXVI]. dico, 4B in 
nullo alio puncto in duas rationales potentia tantum 
commensurabiles diuidi. 


1) Nam 
C AT?-LDB)-2ADDB-A4B —A4-L4B5:--244»4B 
(II, 4). 


11. ΓΒ] inras. F. 12. τῆς] postea ins. F. 18. ὧν — AE] 
om F.  éAecov V. ἐστι] om. V. 14. ἔλαττον BV b, comp. 
F (in B supra ser. μεῖξον m. rec., sed del); item lin. 16. 16. 
καί] supra scr. F. 18. ἀπό] corr. ex ὑπό m. 2 V. 19. 
Ante ὅπερ add. εἴπερ συναμφότερα ἴσα ἐστὶ τῷ (τῶν b) ἀπὸ 
τῆς AB Theon (ΒΕῪΥ Ὁ), m. rec. P. 21. x«9" Ὁ. 94. κατα] 
supra scr. m. 1 P. εἰσιν PB F. 
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Ei γὰρ δυνατόν, διῃρήσθω καὶ κατα τὸ Z4, ὥστε 
καὶ τὰς 44, 4B ῥητὰς εἶναι δυνάμει μόνον συμμέ- 
τρους. φανερὸν δή, ὅτι ἡ AT τῇ 48 οὐκ ἔστιν T; 
αὐτή. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω. ἔσται δὴ καὶ ἡ Az τῇ 
ΓΒ ἡ αὐτή; καὶ ἔσται ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν ΓΒ, οὕτως 
ἡ ΒΖ πρὸς τὴν 44, καὶ ἔσται ἡ AB κατὰ τὸ αὐτὸ 
τῇ κατὰ τὸ Γ διαιρέσει διαιρεϑεῖσα καὶ κατὰ τὸ ΖΙ᾿ 
ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. οὐκ ἄρα ἡ 4Γ τῇ 48 ἐστιν ἡ 
αὐτή. διὰ δὴ τοῦτο καὶ τὰ I, 4 σημεῖα οὐκ ἴσον 
ἀπέχουσι τῆς διχοτομίας. ᾧ ἄρα διαφέρει τὰ ἀπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν 44, 48, τούτῳ διαφέρει xol - 
τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 48 τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AL, ΓΒ 
διὰ τὸ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
Α͂ΓΙ, ΓΒ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 44, 4B μετὰ τοῦ δὶς ὑπὸ 
τῶν 44, 48 ἴσα εἶναι τῷ ἀπὸ τῆς 4.}8Β. ἀλλὰ τὰ ἀπὸ 
τῶν 4Γ, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν A42, 4B διαφέρει ῥητῷ" 
δητὰ γὰρ ἀμφότερα᾽ καὶ τὸ δὶς ἄρα ὑπὸ τῶν A44, 4B 
τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ διαφέρει ῥητῷ μέσα ὄντα" 
ὅπερ ἄτοπον᾽ μέσον γὰρ μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ. 

Οὐκ ἄρα ἡ ἐκ δύο ὀνομάτων xcv ἄλλο καὶ ἄλλο 
σημεῖον διαιρεῖται" καϑ' fv ἄρα μόνον ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι... 

uy . 

'H ἐκ δύο μέσων πρώτη x«9 ἕν μόνον ση- 

μεῖον διαιρεῖται. 


1. διαιρείσϑω V. καὶ κατα] κατά ΒΕ. 8. 4B] Bz 

e corr. m. 2 V. 4. δή] corr. ex δέ V. 447 corr. ex AT' V. 
5. ΓΒ] mut. in BI'V. ὡς ἡ — 6. ἔσται] m. 9 B. 6. 
τήν] om. Fb. ἡ] ὡς 7 b (corr), ὡς supra ser. m. 1 F. 
αὐτό] αὖ- e corr. V; αὐτὸ τμῆμα P, τμῆμα supra scr. m. 
2. V. 7. Tj κατά] m. rec. P. Post καί add. τῇ supra m. 
1 V. 8. 48] AB g. 10. ἀπέχουσιν B. τοῦ διχοτομίου P, 
corr. m. rec. o] ὡς φ. 12. AI, ΓΒ P. τοῦ] corr. ex ov 


ELEMENTORUM LIBER X. 123 


Nam, si fieri potest, in Z/ diuidatur ita, ut 
eliam 4471, 41B rationales sint potentia tantum 
commensurabiles. manifestum est igitur, A4I'et 
4B easdem non esse. sint enim, si fieri potest. 
| itaque etiam 4.41 et ΓΒ eaedem erunt. οὐ erit 
lp ADI:IB-— BZ:44, et AB etiam in Z eodem 
modo ae in Γ᾽ diuisa erit, id quod contra hypo- 
thesim est. quare ΑΓ, 4B eaedem non sunt. 
"B ea de causa Γ,, 4 puncta a medio puncto 
aequaliter non distant [cfr. lemma]. quo igitur 
AI? - ΓΒ" ab 445-Ὁ 485 differt [u. lemma], eo 
etiam 242 »« 4B a 2AI'»« IB differt, quia AI? 
--DIB*--2A4I»IB-—A4B'—4Z4--4B-4-244 
»« 4B ΠῚ, 4]. uerum AI? -- I'B8 ab 445 --ZB 
spatio rationali differt; nam utrumque rationale est. 
itaque etiam 2 42) »« 4B a 2 AI'*«I'B spatio ratio- 
nali differt, quamquam media sunt [prop. XXI]; quod 
absurdum est; nam spatium medium non excedit me- 
dium spatio rationali [prop. XXVI]. 

Ergo recta ex duobus nominibus non diuiditur in 
punctis diuersis; itaque in uno tantum diuiditur; quod 
erat demonstrandum. 


XLIIT. 


Recta ex duabus mediis prima in uno tantum 
puncto diuiditur. 


m. rec. P. τῶν} om. P.  A4LD,TDB| A44, AB P. 15. AB] 
supra scr. zZ/ b. 16. Post ΓΒ ras. magna V. τῶν] corr. ex 
τῷ b. 17. ἄρα] supra scr. m. 2 F. AAB P, corr. m. rec. 18. 
AT'B Pb, corr. m. rec. 19. ὄπερ ἄτοπον] om. Theon (BF V b). 
«o] δέ Theon (BFVb). 21. διερεῖται P, corr. m. rec. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BF V b. 25. διαιρεῖται. εἰς 
τὰ ὀνόματα Theon (BF Vb) 
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Ἔστω ἐκ δύο μέσων πρώτη ἡ AB διῃρημένη κατὰ 
τὸ I, ὥστε τὰς AI, ΓΒ μέσας εἶναι δυνάμει μόνον 
συμμέτρους ῥητὸν περιεχούσας" λέγω, ὅτι ἣ AB xov 
ἄλλο σημεῖον οὐ διαιρεῖται. | 

Εἰ yàg δυνατόν. διῃρήσθω καὶ κατὰ τὸ Z, πὸ 
καὶ τὰς 44, 48 μέσας εἶναι δυνάμει μόνον συμμέ- 
τρους ῥητὸν περιεχούσας. ἐπεὶ οὖν, ᾧ διαφέρει τὸ δὲς 
ὑπὸ τῶν 44, 4B τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ, τούτῳ 
διαφέρει τὰ ἀπὸ τῶν ATI, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν AZ, AB, 
ῥητῷ δὲ διαφέρει τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 48 τοῦ δὶς 
ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ' ῥητὰ γὰρ ἀμφότερα" ῥητῷ ga. 
διαφέρει καὶ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν A 4, 
248 μέσα ὄντα ὅπερ ἄτοπον. 

Οὐκ ἄρα ἡ ἐκ δύο μέσων πρώτη κατ᾽ ἄλλο καὶ 
ἄλλο σημεῖον διαιρεῖται εἰς τὰ ὀνόματα' καϑ'᾽ ὃν ἄρα 
μόνον" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


uó. 

H ix δύο μέσων δευτέρα xa9' ἕν μόνον ση- 
petov διαιρεῖται. 

Ἔστω ἐκ δύο μέσων δευτέρα ἡ AB διῃρημένη κατὰ 
τὸ D, ὥστε τὰς AI, ΓΒ μέσας εἶναι δυνάμει μόνον 
συμμέτρους μέσον περιεχούσας" φανερὸν δή, ὅτι τὸ Γ 
οὐκ ἔστι κατὰ τῆς διχοτομίας, ὅτι οὐκ εἰσὶ μήκει σύμ- 
μετροι. λέγω, ὅτι ἡ AB xav ἄλλο σημεῖον οὐ διαι- 
gelo. 

Ei γὰρ δυνατόν, διῃρήσϑω καὶ κατὰ τὸ 4, ὥστε 


1. ἡ AB] supra scr. F, corr. ex ἡ 44 τὰ. τθο. P. — 4. οὐ] 
om. b. 5. καί] om. Fb. 9. τῶν ἀπό] in ras. 'm. 1 Ρ, 10. 
4B) ,Supra scr. m. 1 F. 13. Post ὄντα add. μέσον μέσου 
ὑπερέχει ómrO q. 106. , ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BF V Ὁ. 

17. μδ΄) mut. in με΄ F. 19. διαιρεῖται εἰς τὰ ὀνόματα 
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Bit 4B ex duabus mediis prima in I'ita diuisa, 
ut AT, I'B mediae sint potentia tantum commensura- 
A ENG ] biles spatium rationale com- 
4 REM B prehendentes [prop. XXXVII]. 
dieo, 4B in nullo alio puncto diuidi. 

nam, si fieri potest, in 7/ ita diuidatur, ut etiam 
A44, 4B mediae sint potentia tantum commensura- 
biles spatium rationale comprehendentes. iam quo- 
niam, quo differt 2 421 2« 4B a 2 AI'2« I B, eo differt 
AI? - ΓΒ" αὐ 44) 4- 4B? [prop. XLI lemma], et 
244-4Ba24I»«I'B spatio rationali. differt 
(nam utrumque rationale est), etiam 4I" - ΓΒ" ab 
4.41 -- 4 B? spatio rationali differt, quamquam media 
sunt; quod absurdum est [prop. XXVI]. 

Ergo recta ex duabus mediis prima in nomina non 
diuiditur in punctis diuersis; itaque in uno tantum 
diuiditur; quod erat demonstrandum. 


XLIV. 


Recta ex duabus mediis secunda in uno tantum 
puneto diuiditur. 

Sit 48 ex duabus mediis secunda in I' diuisa, 
ita ut 4Γ, ΓΒ mediae sint potentia tantum commen- 
surabiles spatium medium comprehendentes [prop. 
XXXVIII]. manifestum est igitur, I' punctum medium 
non esse, quod longitudine commensurabiles non sunt. 
dico, 4.8 in nullo alio puncto diuidi. 

nam, si fieri potest, etiam in z/ diuidatur, ita ut 


Theon (BFVb). 28. ἔστιν B. τὴν διχοτομίαν V. ὄτι] 
ἐπειδήπερ Theon (BFVb). εἰσίν PB. 26. καί om. Theon 
(BF V b). 
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τὴν ADI τῇ 4B μὴ εἶναι τὴν αὐτήν, ἀλλὰ μείξονα 


καϑ' ὑπόϑεσιν τὴν AI" δῆλον δή, ὅτι καὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν AZ, 4B, ὡς ἐπάνω ἐδείξαμεν, ἐλάσσονα τῶν ἀπὸ 
τῶν AI, IB: καὶ τὰς 44, 4B μέσας εἶναι δυνάμει, 
μόνον συμμέτρους μέσον περιεχούσας. καὶ ἐκκείσϑω 
ῥητὴ ἡ ΕΖ, καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AB ἴσον παρὰ τὴν 
ΕΖ παραλληλόγραμμον ὀρϑογώνιον παραβεβλήσϑω τὸ 
ΕΚ, τοῖς δὲ ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ 
EH: λοιπὸν ἄρα τὸ ΘΚ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΑΙ, ΓΒ. πάλιν δὴ τοῖς ἀπὸ τῶν 44, AB, ἅπερ 
ἐλάσσονα ἐδείχϑη τῶν ἀπὸ τῶν AI', ΓΒ, ἴσον ἀφῃ- 
ρήσϑω τὸ E: καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ MK ἴσον τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν 44, 4B. καὶ ἐπεὶ μέσα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ, μέσον ἄρα [καὶ] τὸ EH. καὶ παρὰ ῥητὴν 
τὴν ΕΖ παράκειται᾽ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν v ΕΘ καὶ ἀσύμ- 
uevgog τῇ ΕΖ μήκει. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ ΘΝ ῥητή 
ἐστι xol ἀσύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ αἱ AT, 
ΓΒ μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὴν ἡ 4Γ τῇ ΓΒ μήκει. ὡς δὲ ἡ 4Γ πρὸς 
τὴν ΓΒ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 
ΑΙ, I'B: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ τῷ 
ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ. ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 4Γ σύμμε- 
τρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ’ δυνάμει γάρ εἰσι 

1. ΑΓῚ Γ in ras F. ἃ. κατά P. δῆλον δή, ὅτι) δηλαδή 
Theon (ΒΕ Vb); ὅτι add. B m. 2. 3. AT, ΓΒ μείζονα τῶν 
ἀπὸ τῶν 44,48, ὡς ἐπάνω ἐδείξαμεν Theon (BFV). 4. Ante 
χαί add. ἔστω δὲ" V, et in mg. m. 1 “ἐλάσσονα τῶν ἀπὸ AI, 
ΓΒ. ὅ. κείσϑω V, corr. m. 1. 6. τῷ] corr. ex τό V. 7. 
παραλληλόγραμμον ὀρϑογώνιον] om. Theon (BFVb). 9. 60K] 
inras. V. 10. ἅπερ — 11. ΓΒ] om. Fb, mg. m. 2 BV. 11. 
ἐλάττονα S. 12. EA] ὑπὸ τῶν ΑΤ, ΓΒ B. Deinde add. πάλιν 
δὴ τοὶς ἀπὸ τῶν AA, AB ἔλασσον ᾿ἰδείχϑη τῶν ἀπὸ τῶν AI, 


ΓΒ Β, ἐπεὶ καὶ (καὶ ἐπεί V) τὰ ἀπὸ τῶν Ad, AB ἐλάσσονα 
(ἐλάττονα F) ἐδείχϑη τῶν ἀπὸ τῶν AT, ΓΒ F Vb, in V del. 


Lure dw 
vk 
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AI, 4B eaedem non sint, sed .4I' maior supponatur 
(manifestum est igitur, esse etiam 4 Zf? -- 4B? — AT? 
--I'B*, ut supra demonstrauimus [prop. XLI lemma]), 
et ut 44, 4B mediae sint potentia tantum commen- 
surabiles spatium medium comprehendentes. et pona- 


prr ET 


Á 2L B 
E M Θ᾽ Ν 
Ee sper 


tur rationalis EZ, et quadrato 4.82 aequale rectae 
EZ parallelogrammum rectangulum EK adplicetur [I, 
44], quadratis autem 4I" -- ΓΒ" aequale auferatur 
EH. itaque quod relinquitur, OK — 2 AI'»« ΓΒ 
[II, 4]. rursus quadratis 4 213 - ZB? (quae minora 
esse quam 4I? -]- I'B?, demonstrauimus) aequale aufe- 
ratur EA. itaque MK - 2 441)»« ΖΒ. et quoniam 
AI?--I'B?media sunt, EH medium est. et rectae 
rationali EZ adplieatum est. ergo EO rationalis est 
et rectae EZ longitudine incommensurabilis [prop. 
XXII] eadem de causa etiam ON rationalis est et 
rectae EZ longitudine incommensurabilis. et quoniam 
AT, ΓΒ mediae sunt potentia tantum commensurabiles, 
AI'et ΓΒ longitudine incommensurabiles sunt. sed 
ADI:IB-—.A41?: AI?«I'B [prop. XXI lemma]. itaque 
etiam 4I" et A4I'2« ΓΒ incommensurabilia sunt [prop. 


ἐστὶ τῷ P. 18. ἐστί] in ras. m. 1 b, ἐστίν B. 14. καὶ τό] 
τό BFVb. 16. ΘΝ] ΕΗ b, EN inras. m. 1 F.. 17. ἐστιν P. 

18. εἰσίν Β. ΤΟ ΒΓ ΒΟ DB] it ras; V 1321. 
σύμμετρον V, corr. m. 1. AT'] Ae corr. V. 22. ἀλλα] 
supra scr. m. 1 V. zo] corr. ex zó m. 1 F. τῷ μέν} e 
corr. V. 23. I'B] B eras. B. 
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σύμμετροι αἱ AI, ΓΒ. và δὲ ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ σύμ- 
μετρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν ALD, ΓΒ. καὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν AI', ΓΒ ἄρα ἀσύμμετρά ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΑΙ, ΓΒ. ἀλλὰ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ ἴσον ἐστὶ 
δ τὸ EH, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AT, ΓΒ ἴσον τὸ OK: 
ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ EH và ΘΚ' ὥστε καὶ ἡ ΕΘ 
τῇ ΘΝ ἀσύμμετρός ἐστι μήκει. καί εἰσι ῥηταί: αἵ 
ΕΘ, ΘΝ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. ἐὰν 
.08 δύο ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι συντεθῶσιν, 
10 ἡ ὅλη ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ἐκ δύο ὀνομάτων" 
ἡ ΕΝ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ διῃρημένη κατὰ τὸ. 
Θ. χατὰ τὰ αὐτὰ δὴ δειχϑήσονται καὶ αἱ EM, ΜΝ 
ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι καὶ ἔσται ἡ ΕΝ ἐκ 
δύο ὀνομάτων κατ᾿ ἄλλο καὶ ἄλλο διῃρημένη τό τε Θ 
15 xxl τὸ M, καὶ οὐκ ἔστιν y EO τῇ ΜΝ ἧ αὐτή, ὅτι 
τὰ ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ μείζονά ἐστι τῶν ἀπὸ τῶν A4, 
248. ἀλλὰ τὰ ἀπὸ τῶν 424, 418 μείζονα ἐστι τοῦ 
δὶς ὑπὸ 44, A4B' πολλῷ ἄρα καὶ τὰ ἀπὸ τῶν AI, 
ΓΒ. τουτέστι τὸ EH, μεῖζόν ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
20 44, 48, τουτέστι τοῦ MK: ὥστε καὶ ἡ ΕΘ τῆς ΜΝ 
usitov ἐστίν. ἡ ἄρα EO τῇ MN οὐκ ἔστιν ἡ αὐτή" 
ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


1. Supra σύμμετροι add. «& Fb. τῷ δέ — ΤΙΒῚὴ mg. 

m. 1 P. 2. v0] corr. ex τῷ V b. τὰ] supra scr. m. 2 F. 
8, σύμμετρα b, et D, corr. m. 2; &- del, F. 4. I'B 
μήκει V. TB] (alt.) Γ e cor. V. b. ἴσον ἐστί P. — 6. 
ἐστίν P. EH]H in ras. V. 8. EO] "O'E F. εἰσιν P. 
9. ἐντεϑῶσιν D, corr. m. 2. 10. ἐκ] ἐκ τῶν F. 11. ἄρα] 
om. P. ἐστίν P. “12. OK b. 15. ἔστιν] ἔσται V. ἡ] 
supra scr. m. 1 F. 7] postea i ins. F. ὅτι] ἐπειδήπερ Theon 
(BF V b). 17. Mg. m. 1: yo. τὰ δὲ ἀπὸ (τῶν A, 4 F) Fb. 
18. τῶν 44 KV. 19. τουτέστι P. 920. τουτέστιν P. τοῦ] 

e corr. V. MK] M seq. ras, 1 litt. B. ἡ] supra scr. m. 
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XI]. uerum AI" et AI? -]- I'B? commensurabilia sunt; 
nam AI, ΓΒ potentia commensurabiles sunt. et 
AI'-«I'B,24A4I'»«I'B commensurabilia sunt [prop. 
VI]. quare etiam 41? 4- ΓΒ" et 2 AI'»« ΓΒ incommen- 
surabilia sunt [prop. XIII]. uerum EH — AI"?-- I'B*, 
09K —24AI'»«IB.itaque EH, O K incommensurabilia 


Sunt. quare etiam EO, ON longitudine incommensu- 


rabiles sunt [VI, 1; prop. XI] et sunt rationales. 
itaque EO, ΘΙΝ rationales sunt potentia tantum com- 
mensurabiles. sin duae rectae rationales potentia tantum 


eommensurabiles componuntur, tota irrationalis est ex 


duobus nominibus, quae uocatur [prop. XXXVI]. itaque 
EN ex duobus nominibus est in € diuisa. eodem igitur 
modo demonstrabimus, etiam EM, MN rationales esse 
potentia tantum commensurabiles. οὐ £N, quae ex 
duobus nominibus est, in punctis diuersis Θ et M 
diuisa erit [quod absurdum est; prop. XLII], et £0, MN 
eaedem non sunt, quod AI" --I'B'-.24z-r-z24B 
uerum 4 Zf? - 4 B? — 2 44 »« 4 B.!) quare multo magis 
AI?--DI'8-2A44-4B,hoc est ΒΗ} MK. quare 
etiam ΕΘ. MN [VI, 1]. itaque ΕΘ, MN eaedem 
non sunt; quod erat demonstrandum. 


1) U. prop. LIX lemma. 


1 b. 21. μεῖξον V, sed corr. τῇ] τῆς b. Post αὐτή add. 
ἡ EN ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων καλουμένη κατ᾽ ἄλλο καὶ ἄλλο ση- 
μεῖον ,διαιρεῖται" ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἐκ δύο μέσων δευτέρα 
κατ᾽ ἄλλο καὶ ἄλλο σημεῖον διαιρεῖται ἢ καϑ'᾽ ἕν μόνον F. 22. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. BV b. 


Euclides, edd, Heiberg et Menge. III. . 9 
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us. 

'H usí£ov κατὰ τὸ αὐτὸ μόνον σημεῖον διαι- 
oeicat. 

Ἔστω μείζων ἡ 4B διῃρημένη κατὰ τὸ I, ὥστε 
τὰς 4Γ, ΓΒ δυνάμει ἀσυμμέτρους εἶναι ποιούσας τὸ 
μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ τετραγώνων 
ῥητόν, τὸ δ᾽ ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ μέσον" λέγω, ὅτι ἡ 
AB xav ἄλλο σημεῖον οὐ διαιρεῖται. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, διῃρήσϑω καὶ κατὰ τὸ 4, ὥστε 
καὶ τὰς 44, 4B δυνάμει ἀσυμμέτρους εἶναι ποιού- 
σας τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν A4, 248 ῥη- 
τόν, τὸ δ᾽ ὑπ᾿ αὐτῶν μέσον. καὶ ἐπεί, ᾧ διαφέρει 
τὰ ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ τῶν ἀπὸ τῶν A4, 4B, τούτῳ 
διαφέρει καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 48 τοῦ δὶς ὑπὸ 
τῶν AI, ΓΒ, ἀλλὰ τὰ ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ τῶν ἀπὸ 
τῶν 44, 4B ὑπερέχει ῥητῷ" ῥητὰ γὰρ ἀμφότερα" 
καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 4B ἄρα τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ μέσα ὄντα' ὅπερ ἐστὶν ἀδύ- 
νατον. οὐκ ἄρα ἡ μείζων xov ἄλλο καὶ ἄλλο σημεῖον 
διαιρεῖται" κατὰ τὸ αὐτὸ ἄρα μόνον διαιρεῖται" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

us. 

Ἢ ῥητὸν καὶ μέσον:δυναμένη xa9' ἕν μόνον 
σημεῖον διαιρεῖται. 

Ἔστω ῥητὸν καὶ μέδον δυναμένη ἡ AB διῃρημένη 
κατὰ τὸ D', ὥστε τὰς 4Γ, ΓΒ δυνάμει ἀσυμμέτρους 


i. us' F. 2. Supra τό add. m. 2 καὶ ἕν P. δὲιαιρεῖται 
εἰς τὰ ὀνόματα Theon (BFVb). 35. ΓΒ] supra scr. B. upra 
ποιούσας SCr. καί m. 1 V. 6. AT'] ΓΑ Fb; mg. m. 1 AB, 
BI'b. τετραγώνων} supra scr. o b, τῶν in ras. V. ; 
ῥδητός F. δέ BF. — 9. καί] om. Theon (BF Vb). 10. δυ- 
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XLV. 
. Receta maior in uno tantum puncto diuiditur. 

Sit 4B maior in I'ita diuisa, ut A41 ΓΒ potentia 

incommensurabiles sint efficientes summam .A4 I? -L- I'B? 
rationalem, A4I'2« ΓΒ autem medium [prop. XXXIX]. 
dico, 4B in nullo alio puncto diuidi. 
"τὰ nam, si fieri potest, etiam in Z7/ diuidatur, 
ita ut 4271, ZB potentia incommensurabiles sint 
14 effidientes summam 421? -ἰ 4B? rationalem, 
ui »« 4B autem medium. et quoniam, quo 
Pr Ἢ ΓΒ" ab A44?-L- 4B? differt [prop. XLI 
lemma], eo etiam 2 442 »«2 à 2 AI'S« IB 
-B differt [cfr. p. 122, 10 sq.], et 4Γ3"- ΓΒ" excedit 
A24? -- 4B? spatio rationali (nam utrumque ratio- 
nale est), etiam 2.421 »« 4B excedit 2 4AI'2« ΓΒ 
spatio rationali, quamquam media sunt; quod fieri non - 
potest [prop. XXVIJ. itaque maior non diuiditur in 
punctis diuersis. ergo in uno tantum diuiditur; quod 
erat demonstrandum. 


XLVI. 
Recta spatio rationali et medio aequalis ἀπη πες 
in uno tantum puncto diuiditur. 
Sit 4B recta spatio rationali et medio sequali 
quadrata in I'ita diuisa, αὖ 4I, ΓΒ potentia incom- 
mensurabiles sint efficientes 4I? -L- ΓΒ“ medium, 


νάμεις P, corr. m. 1. 11, τῶν ἀπό] m. 2 V. ῥητῶν F. 
12. δέ F. ἀτῶν P, corr. m. 1. 14. τὸ] corr. ex τοῦ V. 
17. τό] τά V. 20. ὅπερ ἔδεν δεῖξαι) comp. P, om. M 
24. Post διαιρεῖται add. εἰς τὰ ὀνόματα Theon (BFVb), P 

m. 2. 
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εἶναι ποιούσας τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 


ΑΙ, ΓΒ μέσον. τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ ῥητόν" 
λέγω. ὅτι ἡ 48 κατ᾿ ἄλλο σημεῖον οὐ διαιρεῖται. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, διῃρήσθω καὶ κατὰ τὸ 244, ὥστε 
καὶ τὰς 44, 48 δυνάμει ἀσυμμέτρους εἶναι ποιού- 
σας τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 44, AB 
μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AZ, 4B ῥητόν. ἐπεὶ οὖν, 
ᾧ διαφέρει τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
A4, AB, τούτῳ διαφέρει καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 44, AB 
τῶν ἀπὸ τῶν Al, ΓΒ. τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ 
τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 424, AB ὑπερέχει ῥητῷ, καὶ τὰ. 
ἀπὸ τῶν A4, 4B ἄρα τῶν ἀπὸ τῶν ADI, ΓΒ ὑπ- 
δρέχει ῥητῷ μέσα ὄντα' ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
ἡ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη xov ἄλλο καὶ ἄλλο ση- 
μεῖον διαιρεῖται. κατὰ ὃν ἄρα σημεῖον διαιρεῖται" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

μξ. 

Ἢ δύο μέσα δυναμένη x«9 ἕν μόνον δη- 
ὠξῖον διαιρεῖται. 

Εστω δύο μέσα δυναμένη] ἡ 48 διῃρημένη κατὰ 
τὸ Γ, ὥστε τὰς 4Γ, ΓΒ δυνάμει ἀσυμμέτρους εἶναι 
ποιούσας τό τε Gvyxs(usvov ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AI,I'B 
μέσον καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ μέσον καὶ ἔτι ἀσύμ- 
μέτρον τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν üm αὐτῶν. λέγω, ὅτι 
ἡ 48 κατ ἄλλο σημεῖον οὐ διαιρεῖται ποιοῦσα τὰ 
προκείμενα. 


2. I'B] in ras. V. δέ] 9" B, συγκείμενον ἐκ τῶν V. δίς] 
om. Theon (BFVb). ὑπό] corr. ex ἀπό V. 3. Post λέγω 
ras. 1 litt. F. 48 εὐϑεῖα V. 4. καί] om. Bb, postea add. 
F V. 5. καί] supra scr. V. 6. ἀπὸ τῶν — T. ῥητόν] in 
ras. m. 1 F. 6. 4B] 4B, KZ b. 71. δέ] δ᾽ BFb, δὲ συγ- 
κείμενον ἐκ τῶν V. δίς] om. Theon (BF VP). 10. δέ] om. 
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2 AI'-«I'B autem rationale [prop. XL]. dico, 4B in 
nullo alio puneto diuidi. 
3 nam si fieri potest, etiam in Z/ ita diuidatur, 
Εν αὖ 412, 4B potentia incommensurabiles sint ef- 
ficientes 4f? - 4 B? medium, 2 4 4 »« 4B autem 
DT rationale. iam quoniam, quo differt 2 AI'*«I'B 
a2424«4B,eoetiam “41 213 - 4B*ab AI? --I'B? 
differt, 2 4I'*« ΓΒ autem 2 44 »« 4B excedit 
spatio rationalhi, etiam 421? - 4B? excedit 
E urn ΞΕ DB? TT rationali, quamquam media 
sunt; quod fieri non potest [prop. XXVI]. itaque recta 
spatio rationali et medio aequalis quadrata non diuiditur 
in punctis diuersis. ergo in uno tantum puncto diui- 
ditur; quod erat demonstrandum. 


XLVII. 


Heeta duobus spatiis mediis aequalis quadrata in 
uno tantum puncto diuiditur. 

Sib 48 in I' ita diuisa, ut AI', ΓΒ potentia in- 
eommensurabiles sint niiotinton 4Γ"-Ἐ ΓΒ" medium 
et 4Γ;»«ΓΒ medium et simul quadratis AI? -]- I'B* 
ineommensurabile [prop. XLI]. dico, 4B in nullo alio 
puneto diuidi, ita ut proposita efficiat. 


ΒΥ. δὶς ἄρα V. 11. zd] τὸ P. 12. τῶν] (alt) corr. 
ex τά m. 2 F. 14. σημεῖα P, corr. m. 1. 15. x«9' BF b. 

κατά — 16. δεῖξαι} m. 2 V. 16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. 
P, om. BF. 17. u£] e corr. F. 18. ἡ δύο μέσα] in ras. 
m. 1 F. 19. διαιρεῖται εἰς τὰ ὀνόματα Theon (BFVb). 20. 
δύο μέσα δυναμένη om. P. 28. καὶ τό -- μέσον] mg. m. 
LE: τό] τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν V. 24. τῷ συγκειμένῳ] 
ego; τὸ συγκείμενον ΡΒΕ Vb. Post αὐτῶν add. τῷ (corr. ex 
τό m. rec. P) συγκειμένῳ (corr. ex -Levov m. rec. P) ἐκ τῶν 
ὑπ᾽ (corr ex ἀπ᾿ m. 2 V, ἀπ᾽ b) αὐτῶν (τετραγώνων add. b, 


F m. 2) BFV b, P mg. m. 1. 


10 


15 


20 
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Ei yàg δυνατόν, διῃρήσϑω κατὰ τὸ Zl, ὥστε πάλιν 
δηλονότι τὴν AI τῇ 4B μὴ εἶναι τὴν αὐτήν, ἀλλὰ 
μείξονα xa9' ὑπόϑεσιν τὴν AI, καὶ ἐκκείσϑω ῥητὴ 
ἡ EZ, καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ τὴν ΕΖ τοῖς μὲν ἀπὸ 
τῶν AT, ΓΒ ἴσον τὸ EH, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΓ, 
ΓΒ ἴσον τὸ ΘΚ' ὅλον ἄρα τὸ ΕΚ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς 48 τετραγώνῳ. πάλιν δὴ παραβεβλήσθω παρὰ 
τὴν ΕΖ τοῖς ἀπὸ τῶν 44, 4B ἴσον τὸ EA' λοιπὸν 
ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 4B λοιπῷ τῷ ΜΚ ἴσον 
ἐστίν. καὶ ἐπεὶ μέσον ὑπόκειται τὸ συγκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ, μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ EH. 
καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται". δητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΘΕ καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ 
καὶ ἡ ΘΝ ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. 
καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν ΑΓ, ΓΒ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ, καὶ τὸ EH 
ἄρα τῷ ΗΝ ἀσύμμετρόν ἐστιν’ ὥστε καὶ ἡ ΕΘ τῇ 
ΘΝ ἀσύμμετρός ἐστιν. καί εἰσι ῥηταί: αἱ EO, ΘΝ 
ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἡ ΕΝ ἄρα 
ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ διῃρημένη κατὰ τὸ O. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ κατὰ τὸ M διήρηται. καὶ οὐκ 
ἔστιν ἡ ΕΘ τῇ ΜΝ ἡ αὐτή: ἡ ἄρα ἐκ δύο ὀνομά- 
τῶν κατ᾽ ἄλλο καὶ ἄλλο σημεῖον διήρηται" ὅπερ ἐστίν 
ἄτοπον. οὐκ ἄρα ἡ δύο μέσα δυναμένη κατ᾽ ἄλλο καὶ 
ἄλλο σημεῖον διαιρεῖται" καϑ' ἕν ἄρα μόνον [σημεῖον] 
διαιρεῦται. 


1. καὶ κατά Υ. 8. κείσϑω P. 6. EK] corr. ex ΘΚ 
m. 2 P. 10. ἐστί BV, comp. Fb. 13. OE] EO P. 14. 
ἐστιν P. 15. TÓ — 16. τῷ] in ras. m. 1 F. 16. τῷ] τῷ 
συγκειμένῳ ἐκ τῶν (τοῦ F) FVb. δά] supra scr. F. ' ὑπό] 
in ras. F. ΓΒῚ BI'F. ΕΝ b. 17. ἄρα] om. V. τῷ] 
mut. in τῶν m. 9 NM. ,HN]ex BFb, ΘΚ ἄρα V. 18. 
ἐστιν] comp. Fb, ἐστι μήκει V. εἶσιν PB. 19. εἰσιν PB. 
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pam, si fieri potest, in Z/ ita diuidatur, ut scilicet 
rursus 41, Z1 B eaedem non sint, sed supponatur maior 
ΜΘ AI', et ponatur rationalis EZ, 


τά E N 
et rectae EZ quadratis AI" -l- 
I'B? aequale adplicetur E H, rect- 
4 angulo autem 2 AI'2«I'B ae- 


quale ΘΚ. itaque EK — AB* 
s (IL, 4]. iam rursus rectae EZ 
quadratis 4f? -᾿ 4/4B? aequale 
B OZ AH ἢ adpleetur EA. itaque quod re- 
linquitur, 2 424 »« 4B — MK. οὖ quoniam suppo- 
suimus, 4I"? -- ΓΒ" medium esse, etiam EH me- 
dium est. et rectae rationali EZ adplicatum est; itaque 
O E rationalis est et rectae EZ longitudine incommen- 
surabilis [prop. XXII]. eadem de causa etiam ON ratio- 
nalis est et rectae EZ longitudine incommensurabilis. 
et quoniam A41" -- ΓΒ" et 2 AI'*« ΓΒ incommensura- 
bilia sunt, etiam. EH, HN incommensurabilia sunt. 
quare eliam E90, 0 N incommensurabiles sunt [VI, 1; 
prop. XI]. et sunt rationales. itaque £O, 0 N ratio- 
nales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo EN 
ex duobus nominibus est in Θ᾽ diuisa [prop. XXXVI]. 
similiter demonstrabimus, eandem in M diuisam esse. 
et EO, MN eaedem non sunt. itaque recta ex duobus 
nominibus in punctis diuersis diuisa est; quod fieri 
non potest [prop. XLII]. itaque recta duobus spatiis 
mediis aequalis quadrata non diuiditur in punctis diuersis. 
ergo in uno tantum diuiditur. 


K 


, 21. διαιρεῖται V. 229. ΜΝ ἄρα b. ἐκ τῶν P. 98. 
ἁτοπόν ἐστιν V. 24. ἡ] corr. ex ex V. 28. ἕνα F. σημεῖον] 
om. P ὶ 
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Ὅροι δεύτεροι. 

ὙὙποχειμένης ῥητῆς καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων 
διῃρημένης εἰς τὰ ὀνόματα, ἧς τὸ μεῖξον ὄνομα τοῦ 
ἐλάσσονος μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ - 

5 μήκει, ἐὰν μὲν τὸ μεῖξον ὄνομα σύμμετρον 1 μήκει 
τῇ ἐχκειμένῃ ῥητῇ, καλείσϑω [ἡ ὅλη] ἐκ δύο ὀνομά- 
τῶν πρώτη. 

β΄. Ἐὰν δὲ τὸ ἐλάσσον ὄνομα σύμμετρον ἦ μήκει 
τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, καλείσϑω ἐκ δύο ὀνομάτων 

10 δευτέρα. 

y. ᾿Εὰν δὲ μηδέτερον τῶν ὀνομάτων σύμμετρον - 
ἢ μήκει τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, καλείσϑω ἐκ δύο ὀνομά- 
τῶν τρίτη. 

δ΄. Πάλυν δὴ ἐὰν τὸ μεῖξον ὄνομα [τοῦ ἐλάσσονος] 

15 μεῖξον δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει, ἐὰν 
μὲν τὸ μεῖξον ὄνομα σύμμετρον ἢ μήκει τῇ ἐχκειμένῃ 
ῥητῇ. καλείσϑω ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτη. 

ε΄. ᾿Εξὰν δὲ τὸ ἔλασσον, πέμπτη. 

S. 'Ekv δὲ μηδέτερον, ἕκτη. 


20 μη. 
Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτην. 
᾿Εκκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ AT, ΓΒ, ὥστε τὸν 
cvyxs(usvov ἐξ αὐτῶν τὸν AB πρὸς μὲν τὸν ΒΓ λόγον 
ἔχειν. ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρι- 
25 ϑμόν, πρὸς δὲ τὸν I'A λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετράγω- 
νος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, καὶ ἐκκείσϑω 


1. ὅροι δεύτεροι] mg. D, m. 2 V, om. F, μη΄ b. numeros 
om. codd. 4. ἐλάττονος BFb. αὑτῇ B, corr. m. rec.; et 
supra scr. o b; ἐ- e com. V. 5 μήκει] (alt.) om. V, m. 2F 
(eras.) 6. ῥητῇ μήκει F V. ἡ δλη] supra scr. m. 2 P, 045 B. 
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Definitiones alterae. 
1. Proposita recta rationali et recta ex duobus no- 
minibus in nomina diuisa, cuius nomen maius potentia 
minus excedit quadrato rectae sibi longitudine com- 


mensurabilis, si maius nomen rationali propositae lon- 
gitudine commensurabile est, uocetur ex duobus no- 
minibus prima. 


2. Sin minus nomen rationali propositae longitudine 
commensurabile est, uocetur ex duobus nominibus se- 
cunda. 

9. Sin neutrum nomen rationali propositae longi- Ὁ 
tudine commensurabile est, uocetur ex duobus nominibus 
tertia. 

4. Rursus si maius nomen potentia excedit quadrato 
rectae sibi longitudine incommensurabilis, si maius 
nomen rationali propositae longitudine commensurabile 
est, uocetur ex duobus nominibus quarta. 

5. Sin minus commensurabile est, quinta. 

6. Sin neutrum, sexta. 


XLVIII. 


Inuenire rectam ex duobus nominibus primam. 

Exponantur duo numeri ΑΓ, ΓΒ eius modi, ut 
AB : ΒΓ rationem habeat, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum, 4B autem ad I'4 rationem 
non habeat, quam numerus quadratus ad numerum 


quadratum [prop. XXVIII lemma], et exponatur ratio- 


8. μήκει] om. V. 9. δητῇ μήκει V. ἡ ὅλη ἐκ ἐν ἀντ 
τοῦ δ᾿ ἐνουλὸς m. 2 P, τοῦ ἐλάττονος V. 18. συμμέτρου BF b, 
corr. m. 29. ἑαυτῇ] supra scr. o b. 16. ὄνομα] om. V. 19. 
Seq. schol., u. app. 20. u9" F. 23. τόν] (prius) corr. ex 
τῶν V. 856. I'A|ras. V. 
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“τις ῥητὴ ἡ 4, καὶ τῇ 4 σύμμετρος ἔστω μήκει ἡ EZ. 
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ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ EZ. καὶ γεγονέτω ὡς ὁ BA 
ἀριϑμὸς πρὸς τὸν 4Γ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ. ὁ δὲ AB πρὸς τὸν 4Γ λόγον ἔχει, 
ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν' xal τὸ ἀπὸ τῆς EZ ἄρα 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς 
ἀριϑμόν᾽ ὥςτε σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς EZ τῷ 
ἀπὸ τῆς ZH. καί ἐστι ῥητὴ ἡ EZ: ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ 
ΖΗ. καὶ ἐπεὶ ὁ ΒΑ πρὸς τὸν ΑΓ λόγον οὐκ ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, 
οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρυϑμόν᾽" 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΖ τῇ ΖΗ μήκει. αἱ ΕΖ, 
ΖΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἐκ δύο 
ἄρα ὀνομάτων ἐδτὶν ἡ ΕΗ. 

“έγω, ὅτι καὶ πρώτη. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ ΒΑ ἀριϑμὸς πρὸς τὸν AI, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς EZ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ, μείζων 
δὲ ὁ ΒΑ τοῦ 4Γ, μεῖξον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ 
τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΗ. ἔστω οὖν τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἴσα τὰ 
ἀπὸ τῶν ZH, Θ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ B4 πρὸς τὸν 
AI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH, 
ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ 4B πρὸς τὸν BI, οὕτως. 
τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς O. ὁ δὲ AB πρὸς 
τὸν ΒΓ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 
yovov ἀριϑμόν: καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἄρα πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς Θ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν. σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΖ τῇ 


i. τις] supra scr. m. 1 V. 82. ἐστὶ καί] ἐστίν B. 8. 
AI' lA FVb. Dein add. ἀριϑμόν V. 4. LH] H eras. F. 


Li 


ó δέ — 5. ἀριϑμόν] mg. m. 2 B. ὅ. ὃν ὃ Ε΄. 8, ἐστιν B. 
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nalis aliqua Z4, et rectae 7/ longitudine commensura- 
bilis sit EZ; itaque EZ rationalis est [def. 3]. et fiat 
BA: AI'— EZ:ZH? 


4l | 6, 
E [prop. VI coroll.]. uerum 
| Ζ H AB:AI rationem ha- 
B bet, quam numerus 


4 1 
S l 


: ad numerum. itaque 


elian ΕΖ": ΖΗ" rationem habet, quam numerus ad 
numerum. quare EZ?, ZH? commensurabila sunt 
[prop. VI]. et EZ rationalis est. itaque etiam ZH 
rationalis est. ^et quoniam B.4:.4lI' rationem non 
habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum, ne EZ? quidem ad Z H* rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. itaque 
EZ, ZH longitudine incommensurabiles sunt [prop. IX]. 
quare EZ, ZH rationales sunt potentia tantum com- 
mensurabiles. ergo £.H ex duobus nominibus est [prop. 
XXXVI]. dico, eandem primam esse. 

nam quoniam est B.4: 4I'— EZ^:ZH*?,et BA AT, 
erit etiam EZ^7— ZH? [V, 14]. sit igitur ZH? - 9? 
— EZ?. et quoniam est B4: 4I'— EZ^:ZH?*, conuer- 
tendo [V, 19 coroll] est 4B: BI'— EZ^:0*. uerum 
AB:BI'rationem habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. itaque etiam EZ^:0* rationem 
habet, quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
quare EZ, € longitudine commensurabiles sunt [prop. 


9. B4] mut. in 4B V. οὐκ] postea ins. F. 14. ZH — 
»óvvdusi] m. 2 B. tow P. 15. ἄρα] m. rec. b. 17. 0] 
in ras. m. 1 P. AB F. 18. τό] (prius) supra scr. m. 1 P. 
μεῖζον F. 20. τῷ] corr. ex τόν. | 21. AB P. 858. τόν] 
om, ΒΕ. BI] I supra scr. V. 26. EZ] ZE corr. ex 
ZB F. 27. 0] seq. ras. 1 litt. F. 
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(O0 μήκει" ἡ EZ ἄρα τῆς ZH μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
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συμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἰσι ῥηταὶ αἱ EZ, ZH, καὶ 
σύμμετρος ἡ ΕΖ τῇ 4 μήκει. | | 

Ἡ EH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πρώτη: ὕπερ. 
ἔδει δεῖξαι. 
: u9'. 

Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέραν. 

᾿Εχκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4Γ, ΓΒ, ὥστε τὸν. 
συγκείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν AB πρὸς μὲν τὸν ΒΓ Aó- 
γον ἔχειν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν, πρὸς δὲ τὸν 4Γ λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετρά-᾿ 
γῶνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, καὶ ἐκκείσ- 
9o ῥητὴ ἡ Z, καὶ τῇ 4 σύμμετρος ἔστω ἡ ΕΖ μήκει" 
δητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΖ. γεγονέτω δὴ καὶ ὡς 0 ΓΑ͂ 
ἀριϑμὸς πρὸς τὸν 48. οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς 
τὸ ἀπο τῆς ZH: σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ 
τῷ ἀπὸ τῆς ΖΗ. ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ZH. καὶ ἐπεὶ 
ὁ ΓΑ͂ ἀριϑμὸς πρὸς τὸν AB λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετρά- 
yovog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδὲ τὸ 
ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ λόγον ἔχει, ὃν τε- 
τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. ἀσύμ- 
μετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΖ τῇ ΖΗ μήκει" αἱ EZ, ZH 
ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἐκ δύο ἄρα 
ὀνομάτων ἐστὶν ἡ EH. 

ΖΙεικτέον δή, ὅτι καὶ δευτέρα. 

2. εἰσιν PD. 3. ἀσύμμετρος P, &- eras; deinde add. 
μήκει, del. m. 1. Post μήκει del. ἀσύμμετροι m. 1 F. 4. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFVbh. 6. ν΄ F, et sic dein- 
ceps. 8. τόν] corr. ex τό m. 2 V. 11. ΤΑ BV b. 12.« 
τετράγωνος F. 18. EZ] ZH ΒΨ, in ras. F, m. rec. P. 14. 
ῥητή — EZ] καὶ ἡ ZH ἄρα ῥητή ἐστιν F. EZ] ZH BV b, 


m. rec. P. γεγονέτω δή καί) καὶ ἔστω V. δέ F, supra 
Scr. δή. 15. EZ] HZ F, et corr. ex ZH V, ZH Bb, P m. 
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IX] itaque EZ? excedit ZH? quadrato rectae sibi 
commensurabilis. οὐ EZ, ZH rationales sunt, et EZ, Z4 
longitudine commensurabiles. 

Ergo EH ex duobus nominibus est prima [def. 


alt. 1]; quod erat demonstrandum. 


XLIX. 


Inuenire rectam ex duobus nominibus secundam. 

Exponantur duo numeri AI ΓΒ eius modi, ut 
AB ad BI'rationem habeat, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum, ad ΑΓ autem rationem non 
habeat, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum [prop. XXVIII lemma]. et po- 


ki EI le natur rationalis Z/, et rectae Z1 longi- 
ΤΙ τ tudine commensurabilis sit EZ; itaque 
ε΄ EZ rationalis est. iam fiat etiam 

is I'4: AB— EZ) :ZH? [prop. VI eoroll.]. 
2 itaque ΕΖ", Z H? commensurabilia sunt 


[prop. VI]. quare etiam ZH ratio- 
nalis est. et quoniam 1I'4:.4B rationem non habet, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum, ne 
EZ? quidem ad ZH? rationem habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum. itaque EZ, ZH 
longitudine incommensurabiles sunt [prop.IX]. quare 
EZ, LH ratüonales sunt potentia tantum commensu- 
rabiles. ergo EH ex duobus nominibus est [prop. 
XXXVI]. iam demonstrandum, eandem secundam esse. 


rec. 16. ZH] ΖΕ BFVb, m. rec. P; item lin. 17 bis, 20, 22. 
16. EZ] HZ Bb, et corr. ex ZH V, ZHE,P m.rec. 17. ἐστίν B. 
18. ΓΑ] in ras. V. 19. οὐδ᾽ ἄρα Theon (BF V b). 20. 

EZ| HZ BFV, et e corr. m. 1 b. 22. EZ] HZ Bb, Pm. 

ree; ZH V, ΖΗ’ F. τῆς b. 28. εἰσιν B. 25. δέ- P. 
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Ἐπεὶ γὰρ ἀνάπαλίν ἐστιν ὡς ὁ ΒΑ ἀριϑμὸς πρὸς 
τὸν AI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΕ, 
μείξων δὲ ὁ B.4 τοῦ 41, μεῖξον ἄρα [καὶ] τὸ ἀπὸ 
τῆς ΗΖ τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΕ. ἔστω τῷ ἀπὸ τῆς ΗΖ ἴσα 
τὰ ἀπὸ τῶν ΕΖ, Θ' ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 48 
πρὸς τὸν ΒΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς 0. ἀλλ ὃ 48 πρὸς τὸν ΒΓ λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 
yovog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽" καὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 
γῶνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. σύμμετρος 
ἄρα ἐστὴν ἡ ΖΗ τῇ O μήκει. ὥστε ἡ ΖΗ τῆς ΖΕ. 
μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἰσι 
ῥηταὶ at ΖΗ, ΖΕ δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ τὸ 
ΕΖ ἔλασσον ὄνομα τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ σύμμετρόν ἐστι 
τῇ 4 μήκει. 

Ἢ EH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ δευτέρα᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


, 


ν΄. 

Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τρίτην. 
᾿Εκκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ 4Γ, ΓΒ, ὥστε τὸν 
συγκείμενον ἐξ αὐτῶν τὸν 48 πρὸς μὲν τὸν ΒΓ λ06- 
γον ἔχειν, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν, πρὸς δὲ τὸν 4Γ λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετρά- 
yovog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. ἐκκείσϑω 
δέ τις καὶ ἄλλος μὴ τετράγωνος ἀριϑμὸς ὁ Z1, καὶ 
πρὸς ἑκάτερον τῶν B4, 4Γ λόγον μὴ ἐχέτω, Ov τε- 
1. AB P. ἀριϑμός] om. b. 2. HZ] EZ BFVb, m. 
rec. P, item lin. 4 bis. ZE] ZH BFVb, m. rec. P, item 
lin. 4, 11. 8. μείζων — AI'| mg. m. 1 P (μεῖζον, sed corr. 
m. 1). BA] 4:6 corr.» V. καί) om. P. 5. EZ] HZ 


BFVb, m. rec. . ὁὃ7 ἡ Ὁ φ (non F) 6. ΖΗ] EZ BFVb, 
m. rec. P, item lin. 9, 11 bis. 8. καί — 10. ἀριϑμόν] mg. m. 
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nam quoniam e contrario est [V, 7 coroll] B.4: 4. Γ 
— HZ ΖΕ", e& BA47» AT, erit HZ!» ZE? [V, 14]. 
sit. H Z? — EZ? -|- 9?. conuertendo [V, 19 coroll.] igitur 
es& 4B: BI'—ZH?:0?, uerun 4B: BI' rationem 
habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum. itaque etiam Z H?:0*? rationem habet, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
itaque ΖΗ, 0 longitudine commensurabiles sunt [prop. 
IX] quare ZH? excedit ZE? quadrato rectae sibi 
commensurabilis. et rationales sunt ΖΗ, Z E potentia 
tantum commensurabiles, οὖ minus nomen EZ rationali 
propositae z/ commensurabilis est longitudine. 

Ergo EH ex duobus nominibus secunda est [def. 
alt. 2]; quod erat demonstrandum. 


L. 


Inuenire rectam ex duobus nominibus tertiam. 
Exponantur duo numeri AI' ΓΒ eius modi, ut 
AB ad ΒΓ rationem habeat, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum, ad 4 I'autem rationem non habeat, 
Α IL B 


ic] 


E! 


Z H Θ 

τ Ξε π᾿ SUR pb Uem ENS 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. ex- 
ponatur autem etiam alius aliquis numerus non qua- 


dratus z/, οὐ ad utrumque B A4, AT' rationem ne habeat, 


1 F. 12. εἰσιν B. 13. EZ, ZH BF Vb, m. rec. L5 14. 
EZ| ZH BFVb, m. rec. P. ἐλαττον BV b, comp. F. σύμ- 
μετρόν ἐστι τῇ "Theon (BFVb). σύμμετρόν ἐστι] om. Theon 
(BF V b) 16. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. BF Vb. 20. 
κείσθωσαν, Supra scr. ix, V. δύο] corr. ex οἵ m. rec. P. 
. 95. ἀριϑμός] om. V. 
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᾿τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ καὶ ἐκ- 
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κείσϑω τις ῥητὴ εὐθεῖα ἡ E, xol γεγονέτω ὡς ὁ 4 
πρὸς τὸν 48, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς Ε πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ZH: σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς E τῷ ἀπὸ τῆς. 
ΖΗ. καί ἐστι ῥητὴ ἡ Ε' ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ZH. 
καὶ ἐπεὶ ὃ 4 πρὸς τὸν AB λόγον οὐκ ἔχει, Ov τετρά- 
yovog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδὲ τὸ 
ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 
yovog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" ἀσύμμετρος 
ἄρα éoviv ἡ E τῇ ΖΗ μήκει. γεγονέτω δὴ πάλιν ὡς 
ἡ ΒΑ ἀριϑμὸς πρὸς τὸν 4Γ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ’ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ 
τῆς ZH τῷ ἀπὸ τῆς ΗΘ. ῥητὴ δὲ ἡ ZH: ῥητὴ ἄρα 
καὶ ἡ HO. καὶ ἐπεὶ ὁ B.4 πρὸς τὸν AT' λόγον οὐκ 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, 
οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΘΗ λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρι- 
ϑμόν. ἀσύμμετρος ἄρα' ἐστὶν ἡ ZH τῇ ΗΘ μήκει. 
αἱ ZH, ΗΘ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ἡ ZO ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν. 

“έγω δή, ὅτι καὶ τρίτη. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὃ 4 πρὸς τὸν AB, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH, ὡς δὲ ὁ ΒΑ πρὸς 
τὸν AI', οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΗΘ, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν AI, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ. ὁ δὲ 4 πρὸς 
τὸν 4Γ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν: οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς E ἄρα πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 

2. ῥητή] m.2F. 8. τῇ ΖΗ Ὁ. 4. τό ---ὅ. ZH | (prius) m. 


3 


SD: 5. καί ἐστι ῥητή] δητὴ δὲ B. ἐστίν B. 10. δέ V. 


ELEMENTORUM LIBER Χ. 145 


quam numerus quadratus ad numerum quadratum; et 
ponatur aliqua recta rationalis E, et fiat 4:44B — 
E?:ZH? [prop. VI coroll] itaque E?, ZH? commen- 
surabilia sunt [prop. VIJ. et E rationalis est; quare 
etiam ZH rationalis est. et quoniam Z1: 4B rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum, ne E? quidem ad Z H? rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. itaque 
E, ΖΗ longitudine incommensurabiles sunt [prop. IX]. 
iam rursus fiat B. 4: AI'— ZH*?: ΗΘ’ [prop. VI coroll.]. 
itaque ΖΗ", ΗΘ" commensurabilia sunt [prop. VI]. 
uerum ZH rationalis est; itaque etiam H6 rationalis 
est. et quoniam B.4:.4I' rationem non habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum, ne ZH* 
quidem ad HO? rationem habet, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum. itaque ZH, HO lon- 
gitudine incommensurabiles sunt [prop. IX]. quare 
ZH, HO rationales sunt. potentia tantum commensu- 
rabiles. ergo ΖΘ ex duobus nominibus est [prop. 
XXXVI]. iam dieo, eandem tertiam esse. nam quo- 
niam est 7:4B— E':ZH? οἱ BA: AU'—-ZH?:H0?, 
ex aequo [V,22] eri 4: AI'— E?: ΗΘ". uerum Z:AT' 
rationem non habet, quam numerus quadratus ad 


11. BA] AB' F. τόν] om. B. 14. ΓΑ F. 16. ΘΗ] 
in ras. V, HO F. 18. ἐστίν] ἐστὶ καί F. ZH] e corr. m. 2 
(eX HZ?) τῇ] m.rec. P OH F. 19. HO] in ras. V. 

εἰσιν B. 20. ἐστί BV, comp. Fb. 22. ὡς] supra scr. 
m.1F. 98. ΖΗ HZ F. ΒΑ) AB P, AB' FK. 24. τόν] 
om. P. AI']corr. ex 4B m. 1 F. 25. ΗΘ] ZO P, corr. 
m. rec. (euan.). 28. τετράγωνος F, corr. m. 1. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 10 


πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν 
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c 


" 


E τῇ HO μήκει. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ B4 πρὸς τὸν 
AI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO, 
“" Ld b! 2 Χ 4 " 2 NEN bd » 
μεῖζον ἄρα τὸ «zo τῆς ZH vov ἀπὸ τῆς HO. ἔστω - 
οὖν τῷ ἀπὸ τῆς ΖΗ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν HO, Κ' ἀνα- 
στρέψαντι ἄρα [ἐστὶν] ὡς ὁ 48 πρὸς τὸν ΒΓ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Κ΄ ὃ δὲ AB πρὸς 
τὸν ΒΓ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τε- 


. τράγωνον ἀριϑμόν᾽ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ ἄρα πρὸς τὸ 
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ἀπὸ τῆς K λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ σύμμετρος ἄρα [ἐστὶν] ἡ ΖΗ τῇ 
K μήκει. ἡ ΖΗ ἄρα τῆς ΗΘ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἰσιν αἱ ZH, HO ῥηταὶ δυνά- 
μδι μόνον σύμμετροι, καὶ οὐδετέρα αὐτῶν σύμμετρός 
ἐστι τῇ E μήκει. 

'H Z0 ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τρίτη. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

να΄. 

Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτην. 

Ἐκχκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἵ AI', ΓΒ, ὥστε τὸν 
48 πρὸς τὸν ΒΓ λόγον μὴ ἔχειν μήτε μὴν πρὸς τὸν 
AT, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρι- 
ϑμόν. καὶ ἐκκείσθω ῥητὴ ἡ 4,, καὶ τῇ 4 σύμμετρος 
ἔστω μήκει ἡ EZ: ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΕΖ. καὶ γε- 
γονέτω ὡς ὃ ΒΑ ἀριϑμὸς πρὸς τὸν AI', οὕτως TO 
ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ͂' σύμμετρον ἄρα 

1,. ἐστίν} m. 2 F, om. B. 8. τό] (610.) om. b. — 4. τῆς] 
(ali) om. b. 6. ἐστίν] om. P. τόν] om. Fb. 11. ἐστίν] 
om. BF V b. 19. ἄρα] m. 2 V. δύναται -vo- in ras. P. 

13. ἀσυμμέτρου F, corr. m. rec.; &- supra scr. F m. 2. ΗΘ 


ἄρα V. 16. ἐστιν B. τῇ E ἐστιν F. 106. τρίτη] corr. ex 
ῥητή m. rec. b; ῥητή F, mg. yo. τρέτη m. rec. ὅπερ ἔδει 
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numeruni quadratum. itaque ne E? quidem ad H6? 


rationem habet, quam numerus quadratus ad numerum 


quadratum. quare E, HO longitudine incommensura- 
biles sunt [prop. IX]. οὖ quoniam est B4:A4I'— 
ZH?:HO0?, erit ZH? — H0? [V, 14]. sit igitur 


ZH?*-—HO0?-- K?. itaque eonuertendo [V, 19 coroll.] 


AB:BI'-—ZH?:K?*. uerum 48: ΒΓ rationem habet, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. quare 


. etiam Z H?: K? rationem habet, quam numerus qua- 


dratus ad numerum quadratum. itaque ZH, K longi- 
tudine commensurabiles sunt. itaque Z H? excedit H0? 
quadrato rectae sibi commensurabilis. et ZH, ΗΘ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles, et 
neutra rectae E longitudine commensurabilis est. 

Ergo ΖΘ ex duobus nominibus tertia est [def. alt. 3]: 
quod erat demonstrandum. 


LI. 


Inuenire rectam ex duobus nominibus quartam. 
Exponantur duo numeri AI, I'B eius 
modi, ut 4 B neque ad BI'neque ad AT'ratio- 
4 nem habeat, quam numerus quadratus ad nu- 
merum quadratum [prop. XXVIII lemma]. et 
τ ponatur rationalis Ζ΄. et rectae 71 longitu- 
dine commensurabils sit EZ. itaque EZ 
rationalis est. et fiat B.4: AI'— EZ^:ZH? 
"Ἢ [prop. VI coroll]. itaque EZ?, ZH? com- 
mensurabilia sunt [prop. VI] itaque etiam ZH ra- 


14. TE 


δεῖξαι] comp. P, om. BF Vb. — 21. τὸν ΒΓῚ ἑκάτερον αὐτῶν 
Theon (BFVb). BI'] corr. ex AI' m. 1 P. μήτε — 299. 
“ΤΊ om. Theon (BF Vb). 24. ἐστίν» B. 25. BA] A"B' F. 

ἀριϑμός] om. V. EM B. 26. σύμμετρος P, corr. m. 1. 
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ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς EZ τῷ ἀπὸ τῆς ΖΗ͂' ῥητὴ ἄρα ἐστὶ 


καὶ ἡ ΖΗ. καὶ ἐπεὶ ὁ ΒΑ πρὸς τὸν 4Γ' λόγον οὐκ 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑὃ- 
μόν, οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH 
λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΖ τῇ ΖΗ μήκει. 


᾿ αἵ EZ, ZH ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
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ὥστε ἡ ΕΗ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν. 

“έγω δή, ὅτι καὶ τετάρτη. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς 0 Β.4 πρὸς τὸν AI, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ [μείζων δὲ ὃ ΒΑ 
τοῦ 4ΓΊ. μεῖζον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΖΗ. ἔστω οὖν τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΖΗ, 
Θ᾽ ἀναστρέψαντι ἄρα ὡς ὁ 4.1Β ἀριϑμὸς πρὸς τὸν 
BI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς O. ὃ δὲ 
A B πρὸς τὸν BI' λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ λόγον ἔχει, ὃν τετράγω- 
νος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὴν ἡ ΕΖ τῇ Θ μήκει: ἡ ΕΖ ἄρα τῆς ΗΖ 
μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἰσιν 
αἱ EZ, ΖΗ ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, xol ἡ 
ΕΖ τῇ 4 σύμμετρός ἐστι μήκει. | 

Ἢ EH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τετάρτη" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


1. Post ZH add. δητὴ͵ δὲ .(seq. ras. 1 litt. F) ἡ EZ b, m. 
ΟΣ: ῥητὴ ἄρα] A EZ eni ἄρα V m. 2, ῥητή Ais ἄρα b. 
ἐστί] om. b, ἐστίν PB. — 2. καί] (prius) om. BF. B A] 
AB P. οὐκ} postea add. m. 1 F. 6. τῇ] τῆς b. 7. εἰσιν B. 
8. ἐστί B V, comp. Fb. 9. δή] supra scr. m. 1 P. καί] 
m. 2 F. 10. BA] corr. ex AB V. τόν] om. Bb, corr. ex 
τό m. rec. P. 11. μείξων — 12. AT'] mg. m. 1 in ras, P. 


ΩΣ US 
à : j 
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tionalis est. οὖ quoniam B 4: AI' rationem non 
habet, quam numerus quadratus ad numerum quadra- 
tum, ne EZ? quidem ad ZH? rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. itaque 
EZ, ZH longitudine incommensurabiles sunt [prop.IX ]. 
ilaque EZ, ZH rationales sunt potentia tantum ceom- 
mensurabiles. quare EH ex duobus nominibus est 
[prop. XXXVI]J. 

Iam dico, eandem quartam esse. nam quoniam est 
BU 4I TEZ':ZH*, erit EZ* ZH? [V, 14]. sib 
igitur EZ? — ZH?-- Θ᾽. itaque conuertendo [V, 19 
coroll] 4B: BI'— EZ?:0?. uerum 4B: ΒΓ rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum. itaque ne EZ? quidem ad 60? rationem habet 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
quare EZ, € longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
IX] EZ? igitur excedit ZH? quadrato rectae sibi in- 
commensurabilis. et ΕΖ, ΖΗ rationales sunt potentia 
lantum commensurabiles, et EZ, 4 longitudine coim- 
mensurabiles sunt. 

Ergo EH ex duobus nominibus est quarta [def. 
alt. 4]; quod erat demonstrandum. 


11. BA] A e corr. V. 19. τῆς] (prius) om. P. 18. τῷ] 


τό F. 16. τόν] om. BFb. | 18. 0] OA b. 20. ἐστίν] om. 


Fb. ἄρα] om. F. τῆς] corr. ex τῇ V. HZ] corr. ex 
ZH V,EH F. 21. συμμέτρου b, corr. m. rec., et F, corr. 
o9. ἑαυτῇ μήκει F. 24. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, 
om. BF V b. 
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| νβ΄. ἜΣ 

Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων πέμπτην. 

᾿Ἐχκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἱ AI', I'B, ὥστε τὸν 
AB πρὸς ἑκάτερον αὐτῶν λόγον μὴ ἔχειν, Ov τετρά- 
γωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, καὶ ἐκκεί- 
690 ῥητή τις εὐθεῖα Ü 2, καὶ τῇ 2 σύμμετρος ἔστω 
[μήκει] ἡ EZ ῥητὴ ἄρα 1 EZ. καὶ γεγονέτω ὡς 0 
I'A πρὸς τὸν A B, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς EZ πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ. ὁ δὲ ΓΑ πρὸς τὸν AB λόγον οὐκ ἔχει, ὃν 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽" οὐδὲ 
τὸ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἄρα πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH λόγον ἔχει, 
ὃν τετράγωνορ ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. αἱ 
ΕΖ, ΖΗ ἄρα dei εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ἐκ δύο ἄρα DEM ἐστὶν ἡ EH. 

“έγω δή, ὅτι καὶ πέμπτη. 

᾿Επεὶ γάρ ἔστιν ὡς ὁ ΓΑ͂ προς τὸν AB, οὕτως 
vo ἀπὸ τῆς ΕΖ πρὸς τὸ ἀπὸ vig ΖΗ, ἀνάπαλιν ὡς ὁ 
ΒΑ πρὸς τὸν 4ἅΓΓ,, οὕτως τὸ ἀπὸ τὴῆὰ ZH πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΖΕ" μεῖξον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΗΖ τοῦ ἀπὸ 
τῆς ΖΕ. ἔστω οὖν τῷ ἀπὸ τῆς ΗΖ ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν 
EZ, 0: ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς 0 AB ἀριϑμὸς 
πρὸς τὸν BI', οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΗΖ πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς 0. ὁ δὲ AB πρὸς τὸν ΒΓ λόγον οὐκ ἔχει. ὃν 


8. τόν] corr. ex τό V. 7. μήκει om. P. EZ] Z ZH 
Theon (BF Vb), HZ m. rec. P. ῥητὴ ἄρα ἡ EZ] δητὴ ἄρα 
ἡ ZH V, mg. δητὴ v5 ἄρα HZ m. 2. | EZ] ZH Theon (BF b), 
HZ P m.rec. 8. EZ] Z post ras. 1 litt. V, ZH F, HZ Bb, 
P m. rec. 9. ZH] ZE Theon (BF Vb), m. rec. P. Deinde 
add. σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΗΖ τῷ ἀπὸ τῆς ΖΕ" ῥητὴ 
ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΖΕ. καὶ ἐπεί Theon (BF V1) P m, rec. (ΖΗ 
pro HZ). δέ] om. Theon (BF Vb). τόν] om. BFb. 11. 
τῆς] (prius) m. 9 B. .EZ] HZ FVb, m. 2 B, m. rec. P. 

ἄρα] om. B. πρὸς τὸ ἀπό] m.2 B. ΖΗ] Ῥ, ΖΒ ΒΕΥΡ, 
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Inuenire rectam ex duobus nominibus quintam. 
Exponantur duo numeri AI, ΓΒ eius modi, ut 4B 
ad neutrum rationem habeat, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum [prop. XXVIII lemma], et 
ponatur recta aliqua rationalis z/, et 


| " | ili rectae 27 commensurabilis sit EZ. itaque 
ip |4 | ΕΖ rationalis est. et fiat 
Te DA:AB-—EZ:ZH?* 
[prop. VI coroll] I'4 autem ad AB ra- 
Ha tionem non habet, quam numerus qua- 
9 lg ratus δά. numerum quadratum. itaque 


ne EZ? quidem ad ZH* rationem habet, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
quare EZ, ZH rationales sunt potentia tantum com- 
mensurabiles [prop. IX]. ergo EH ex duobus no- 
minibus est [prop. XXXVI]. 
iam dico, eandem quintam esse. nam quoniam est 
IA:A4B-—EZ:ZH?*, e contrario [V, 1 coroll.] est 
BA:AI'— ZH*:ZE?. idaque HZ? — ZE*? [V, 14]. 
sit igitur ΗΖ" — EZ? -ἰ Θ΄. itaque conuertendo [V, 


τη. rec. P. 12, τετράγωνος F, corr. m. 1. ᾿ἀριϑμόν] m 

2 V. Deinde add. ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΗΖ τῇ ZE (τῇ £t 

om. V) μήκει b, mg. m. 1 F, m. 2 V. 13. εἰσιν PB. 

ἄρα] om. P. EH] H e corr. m. 1 b. 15. b. 
11. EZ] P; HZ BVb, P m. re; ZH F. — ZH] P, ΖΕ 

BF V b, P m. rec. Ante ὡς add. ἄρα m.rec. P. 18. $ed 

om. BV b. ZH] P, EZ BFVb, P m. rec. 19. ZE] P 

ΖΗ ΒΕ, P m. rec. Dein add. ὁ δὲ ΒΑ τοῦ AT' mo 

(corr. ex μεῖξον) ἐστί V; μεῖξον cian m. rec. b) δὲ τὸ (ὃ m. 

rec. b) BA τοῦ AI' b, in ras. F. wsifov ἄρα] sustulit rep. 


in F. ἄρα ἐστί V. τό] m. 2 F.  HZ]P, EZ BFVb, 


P m. rec.; item lin. 20, 22. 20. τῆς] om. P. ZEJ]P,ZH 
BF V b, P m. rec. τῷ] supra scr. m. 1 b, postea add. m. 1 V, 
corr ex τό Fm. 1. 21. EZ] P, HZ BF b, m. rec. P, in ras. V. 
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τετράγωνος ἀρυϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" οὐδ᾽ 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 0 λόγον ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑιμόν. 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ZH τῇ Θ μήκει" ὥστε ἡ 
ΖΗ τῆς ΖΕ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἕαυ- 
τῇ. καί εἰσιν αἱ HZ, ΖΕ ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμ- 
μξτροι, καὶ τὸ ΕΖ ἔλαττον ὄνομα σύμμετρόν ἐστι τῇ 
ἐκκειμένῃ δητῇ τῇ 4 μήκει. 

Ἢ EH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πέμπτη" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


, 


vy. 

Εὑρεῖν τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων ἕκτην. 

᾿Εκκείσϑωσαν δύο ἀριϑμοὶ οἵ AI, ΓΒ, ὥστε τὸν 
AB πρὸς ἕχάτερον αὐτῶν λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετρά- 
γῶνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ ἔστω δὲ 
καὶ ἕτερος ἀριϑμὸς ὁ Zl μὴ τετράγωνος ὧν μηδὲ πρὸς 
ἑκάτερον τῶν ΒΑ, 4Γ λόγον ἔχων, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ καὶ ἐκκείσθω τις 
ῥητὴ εὐθεῖα ἡ E, καὶ γεγονέτω ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν 
AB, οὕτως vo ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH' σύμ- 
μετρον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς E τῷ ἀπὸ τῆς ZH. καί ἐστι 
ῥητὴ ἡ Ε' ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ ΖΗ. καὶ ἐπεὶ οὐκ ἔχει 


1. τετράγωνον] corr. ex τετράγωνος m. 1 b. 2. ZH] P, 
EZ BFVb, P m. rec.; item lin. 4, 5. .O] ras. 1 litt. d 
4. ἐστίν] om. BVb. 5. τῆς] corr. ex τῇ V b. ZE]P 
ZH BFV b, P m. rec. συμμέτρου Fj.corr.| τὰ. ἢ. θ. εἶσι v, 
comp. Fb. αἷ m. rec. P. . of HZ, ΖΕ] om. FVb; of EZ, 
ZH supra scr. m. 2 B. 7. EZ) P, ZH bBFVb, HZ m. rec. P. 
9. ὅπερ ἔδει δεῖξαι comp. P, om. BF b. 13. AT'] 4, 
seq. ras. 1 litt., F. τόν] corr. ex τό m. 2 B. . 16. μήτε P. 
17. B A] supra scr. I' m. 1 b, 48 F et V, sed corr. ἔχειν 
V, sed corr. 18. καί] m. 2 F. 20. οὕτως καί V. σύμ- 
μετρος Theon (BF Vb), P m. rec. 21. ἄρα ἐστίν FV. τό--- 
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19 coroll] 4B:BI'— HZ?^:0?. uerum AB: BI' ra- 
ütionem non habet, quam numerus quadratus ad nu- 
merum quadratum. itaque ne ZH? quidem ad 6? 
rationem habet, quam numerus quadratus ad. numerum 
quadratum. itaque ZH, Θ᾽ longitudine incommensura- 
biles sunt [prop. IX]. quare Z.H? excedit Z E? quadrato 
rectae sibi incommensurabilis. οὐ HZ, ΖΕ rationales 
sunt potentia tantum commensurabiles, et minus nomen 
EZ rectae rationali propositae zf longitudine commen- 
surabilis est. 

Ergo EH ex duobus nominibus est quinta [def. 
alt. 5]; quod erat demonstrandum. 


LII. 


Inuenire rectam ex duobus nominibus sextam. 

Exponantur duo numeri AI', ΓΒ eius modi, ut 
A B ad neutrum rationem habeat, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum, sit autem etiam alius 
numerus z/ non quadratus neque ad alterutrum B A, 
AI' rationem habens, quam numerus quadratus ad 
τά τ mumerum quadratum [prop. XXVIII lemma]; 

E pg $t ponatur recta rationalis E, et fiat 

lo 4:A4B — E*:ZH* 


1 TZ [prop. Vl eoroll]. itaque E?, Z H? commen-. 
LB surabilia sunt [prop. VI]. et E rationalis est; 
ig |K itaque etiam Z H rationalis est. et quoniam 

—— Z:.A B rationem non habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum, ne E? 

^9 quidem ad Z H* rationem habet, quam nu- 


ΖΗ] ἡ Ε τῇ (τῷ ἀπὸ τῆς P) ZH δυνάμει Theon (BF Vb), P 
m. rec. ἐστιν B. 229. ἐπεί) m. 2 DB, om. F. 
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ὃ 4 πρὸς τὸν AB λόγον, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
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πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς E ἄρα 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH λύγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀρι- 
ϑμὸς -πρὸς τετρώγωνον ἀριϑμόν᾽ ἀσύμμετρος ἄρα T - 
E τῇ ΖΗ μήκει. γεγονέτω δὴ πάλιν ὡς ὁ B.A πρὸς 
τὸν AI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ. 
σύμμετρον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ZH τῷ ἀπὸ τῆς OH. ῥη- 
τὸν ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς OH ῥητὴ ἄρα ἡ OH. καὶ ἐπεὶ 
ὁ B.4 πρὸς τὸν 4Γ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς 
ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος. 
ἀριϑμὸς πρὸς. τετράγωνον ἀριϑμόν' ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΖΗ τῇ ΗΘ μήκει. αἱ ZH, ΗΘ ἄρα ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων 
ἐστὶν ἡ ΖΘ. 

Ζεικτέον δή, ὅτι καὶ ἕχτη. 

᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν AB, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς Ε πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ, ἔστι δὲ καὶ ὡς ὁ 
Β4 πρὸς τὸν 4Γ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΗΘ, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς Ó Ζ' πρὸς τὸν AI, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς E πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ. ὁ δὲ 4 
πρὸς τὸν ΑΓ λέγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 


πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" οὐδὲ τὸ ἀπὸ τῆς E ἄρα — 


προς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑ- 
μὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
Ε τῇ ΗΘ μήκει. ἐδείχϑη δὲ καὶ τῇ ΖΗ ἀσύμμετρος" 
ἑκατέρα ἄρα τῶν ΖΗ, ΗΘ ἀσύμμετρός ἐστι τῇ Ε μήκει. 
καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ B.4 πρὸς τὸν AI, οὕτως τὸ ἀπὸ 
ἊΨ ^ M 3 N -Ὁ " - Ἁ 3 M ^ 
τῆς ZH πρὸς τὸ «zo τῆς HO, μεῖξον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 
*. ἀσύμμετρον F, sed corr. OH] in ras. V, HO Fb. 
Deinde add. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ZH Theon (BFVb). 8. ἄρα 


nw ^ dri f. , 
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merus quadratus ad numerum quadratum. itaque E, Z H 
longitudine incommensurabiles sunt [prop. IX] iam 
rursus fiaà B4: 4I' — ΖΗ": ΗΘ" [prop. VI coroll.]. 
itaque ΖΗ", ΘΗ" commensurabilia sunt [prop. VI]. 
itaque ΘΗ" rationale est; quare ΘΗ est rationalis. et 
quoniam B.4:.4lI' rationem non habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum, ne ZH* quidem 
ad ΗΘ" rationem habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. itaque ZH, HO longitudine in- 
commensurabiles sunt [prop. IX]. quare ZH, ΗΘ ra- 
tionales sunt potentia tantum commensurabiles. itaque 
ZO ex duobus nominibus est. 

iam demonstrandum, eandem sextam esse. nam 
quoniam est Z:4B — E*:ZH?,et BA: AU—ZH*:H0*, 
ex aequo erit [V,22] 4: 4I'— ΕΞ: ΗΘ". uerum Z4: AT 
rationem non habet, quam numerus quadratus ad nu- 
merum quadratum. itaque ne E? quidem ad HO* 
rationem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. itaque E, HO longitudine incommensu- 
rabiles sunt [prop. IX]. demonstrauimus autem, etiam 
E, ZH incommensurabiles esse. itaque utraque ZH, 
HO rectae E longitudine incommensurabilis est. et 
quoniam est B4: 4Γ — ΖΗ": HO?, erit ZH?» H0* 
[V, 14]. iam sit Z H? — ΗΘ" - K?. quare conuertendo 
[V, 19 coroll.] erit. 4B: BI'—ZH?: K?. uerum 4B:BTI 
καί Theon (BFV b). —IUHImg"V.--HoO' Pc 
BA] AB' F. 10. m uh ἄρα FVb, ovx ἄρα B. τό 
τά F. 14. εἰσιν B. 18. ἔστιν Β. 19. B4] 4.8: ῬΟ 389y. 
δέ]. m. 2 F. 23. οὐδέ] οὐδ᾽ ἄρα Theon (BFVb) ἄρα] 


om. Theon (BF V). 26. HZ F. 97. ἑκατέρα — E] ἡ E 
ἄρα £xaríoy τῶν LH, HO ἐστιν ἀσύμμετρος V. ἄρα supra 


scr. F. 28. οὕτως om. b, m. 2 B. 29. Post ΗΘ add. 


μείζων δὲ 0 AB τοῦ AT' V. μεῖξον] bis F. 
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ZH vo? ἀπὸ τῆς ΗΘ. ἔστω ovv τῷ ἀπὸ [τῆς] ZH 


ἴσα τὰ ἀπὸ τῶν ΗΘ, Κ᾽ ἀναστρέψαντι ἄρα ὡς 0 AB 
πρὸς BI, οὕτως τὸ ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K. ὃ 
δὲ AB πρὸς τὸν ΒΓ λόγον οὐκ ἔχει. ὃν τετράγωνος - 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν: ὥστε οὐδὲ τὸ 
ἀπὸ ZH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K λόγον ἔχει, Ov τετράγω- 
νος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ τῇ K μήκει" ἡ ΖΗ ἄρα τῆς HO 
usifov δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἰσιν 
αἱ ΖΗ, ΗΘ ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ οὐ- 
δετέρα αὐτῶν σύμμετρός ἐστι μήκει τῇ ἐκκειμένῃ 
ῥητῇ τῇ E. 

Ἢ Z0 ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἕχτη" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. Ξ 
“ήμμα. 

Ἔστω δύο τετράγωνα và 48. ΒΓ καὶ κείσθωσαν 
ὥστε ἐπὶ εὐθείας εἶναι τὴν ΖΒ τῇ BE: ἐπὶ εὐϑείας 
ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ZB τῇ BH. καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ 
AI παραλληλόγραμμον" λέγω, ὅτι τετράγωνόν ἐστι 
τὸ ALI, καὶ ὅτι τῶν AB, ΒΓ μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ 
ΖΗ, καὶ ἔτι τῶν AT, ΓΒ μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ AT 

Ἐπεὶ γὰρ ἴση éoviv ἡ μὲν AB τῇ ΒΖ, ἡ δὲ ΒΕ 
τῇ ΒΗ, ὅλη ἄρα ἡ 4Ε ὅλῃ τῇ ΖΗ ἐστιν ἴση. ἀλλ᾽. 
ἡ μὲν AE ἑκατέρᾳ τῶν 40, KI' ἐστιν ἴση, ἡ δὲ ΖΗ 
ἑχατέρᾳ τῶν AK, OT' ἐστιν ἴση. καὶ ἑκατέρα ἄρα 
τῶν 40, ΚΓ ἑκατέρᾳ τῶν AK, ΘΙ ἐστιν ἴση. ἰσό- 
πλευρον ἄρα ἐστὶ τὸ 4΄Γ παραλληλόγραμμον" ἔστι δὲ 
xol ὀρϑογώνιον᾽" τετράγωνον ἄρα ἐστὶ τὸ AI. 

1. ZH] ZO b. τῆς] om. P. τῆς] om. Pb. 8. τόν 


BD V. τῆς ΖΗ FV. 4. πρὸς τὸν ΒΓ] mg. m. 1 P. . 6. 
τῆς ZH FV. 7. ἀσύμμετρα P, corr. m. i. | 9. συμ- 
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rationem non habet, quam numerus quadratus ad nu- 
merum quadratum. quare ne ZH? quidem ad K? 
rationem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. itaque ZH, K longitudine incommensura- 
biles sunt [prop. IX]. itaque Z H? excedit HO? qua- 
drato rectae sibi incommensurabils. et ZH, HO 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles, et 
neutra earum rationali propositae E longitudine com- 
mensurabilis est. : 

Ergo ZO recta ex duobus nominibus est sexta [def. 
alt. 6]; quod erat demonstrandum. 


Lemma. 


Sint duo quadrata 4B, BI'et ita ponantur, ut ΖΒ, 
BE in eadem recta sint. itaque etiam ZB, BH in 
H  ,, eadem sunt recta. et expleatur paral- 
| lelogrammum ZAI* dico, A4I' quadratum 
v n esse, eb ΖΗ medium esse proportionale 

kt inter 4B, BI, et praeterea Z/TI' medium 
4 Z esse proportionale inter ΑΓ, ΓΒ. 

nam quoniam z/ B — ΒΖ, BE—BH, erit 4 E— HZ, 
uerum ZE-— 40 —KI, ZH-AK-90I [I, 34] 
quare etiam 


K 


A0 — KI'—AK-—0lI:. 


μέτρου F, corr. m. 2. ἑαυτῇ μήκει F. 11, αὐτῶν] τῶν 

ZH, ΗΘ Theon (BFVb). ἐστιν P. ἐγκειμένη F. 12. 

ἘΠ EH b, H add. m. 2 F. 13. ἡ] om. b. ὄπερ ἐδὲεν δεῖξαι} 

eomp. P, om. BFVb. 18. ἐστίν B. 19. ὅτι τὸ AT' V. 
ἐστιν P. 20. τὸ AT'] om. V. ὄτι] ἔτι BE, supra scr. 

ὅτι m. 2. 91. ἐστιν P. 29. ZB B. 24. Post ἴση del. 

ἀλλ᾽ ἡ uiv AE ἕκατέρᾳ m. 1 P. HZ BFV. 26. I'9 V. 
ἄρα Ἵ om. b. 26. 40] A4 postea add. V. 23. ἐστίν P. 
ἔστιν PB. 28. ἐστίν P. | 
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Kol ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ZB πρὸς τὴν BH, οὕτως ἡ 
28 πρὸς τὴν ΒΕ, ἀλλ᾿ ὡς μὲν ἡ ZB πρὸς τὴν BH, 
οὕτως τὸ 48 πρὸς τὸ 4Η, ὡς δὲ ἡ 48 πρὸς τὴν 
BE, οὕτως τὸ ZH πρὸς τὸ BI, καὶ ὡς ἄρα v0 AB - 


ὅ πρὸς τὸ 4Η, οὕτως τὸ 4H πρὸς τὸ ΒΓ. τῶν AB, 
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ΒΓ ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ AH. 

“έγω δή. ὅτι xal τῶν AI, ΓΒ μέσον ἀνάλογόν 
[ἐστι] τὸ AT. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ 44 πρὸς τὴν A4 K, οὕτως 
ἡ ΚΗ πρὸς τὴν HI" ἴση γάρ [ἐστιν]! ἑκατέρα ἑκατέ- 
q«* καὶ συνϑέντι ὡς ἡ AK πρὸς K 4, οὕτως ἡ ΚΓ 
πρὸς ΓΗ, ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AK πρὸς ΚΩ͂, οὕτως 
τὸ 4Γ πρὸς τὸ ΓΖ, ὡς δὲ ἡ ΚΓ πρὸς ΓΗ͂, οὕτως 
τὸ 4Γ πρὸς ΓΒ. καὶ ὡς ἄρα τὸ 4Γ πρὸς 4I, οὔ- 
τῶς τὸ 4Γ πρὸς τὸ ΒΓ. τῶν AI', ΓΒ ἄρα μέσον 
ἀνάλογόν ἐστι τὸ Z4I" ἃ προέκειτο δεῖξαι. 

νδ΄. 

'"Eà&v χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ τῆς 
ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτης; ἡ τὸ χωρίον δυνα- 
μένη ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ἐκ δύο ὀνο- 
μάτων. 

Χωρίον γὰρ τὸ 4Γ περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AB καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτης τῆς A42 λέγω, 
ὅτι ἡ τὸ 4Γ χωρίον δυναμένη ἄλογός ἐστιν ἡ καλου- 
μένη ἐκ δύο ὀνομάτων. 


8. τὴν BE — 5. BI'] postea ins. m. 1 Ε΄. 4. οὕτω B. τῇ 
m.2 F. τὸ BI']corr ex τὴν BI'm.2 B. 5. οὕτω B. 6. 
ἄρα] om. b. 8. ἐστι] om. P. 10. τήν] om. BFb. ἐστιν] 
om. P. ἑκατέρᾳ] om. I.) τὴν ΚΩ͂Ν. 12. τὴν ΓΗ V. 

τὴν ΚΩ͂ V. 18. τὴν ΓΗ V. 14. τὸ ΓΒ V, 566. ras. 
1 litt. 4ΤΓῚ τὸ ΓΖ V. 15. 4ΓῚ T'4 X. τὸ BI'| BI' 
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itaque parallelogrammum .A4I'" aequilaterum est; est 
autem idem rectangulum. ergo A4I' quadratum est. 

et quoniam est ZB: BH — 4B: BE, e& ZB: BH — 
AB:ZA4H, 4B: BE— AH: BI [VI, 1], erit etiam 
AB:A4H — AH: BI. ergo ZH medium est pro- 
portionale inter 4B, BI: 
— jam dieo, Z/I' etiam medium proportionale esse 
inter AI, ΓΒ. , 

nam quoniam est 421: K — KH:HI' (nam 
utraque utrique aequalis est), et componendo [V , 18] 
AK:KZ4-—KI:IH,estautem AK: KZ — 4Γ: ΓΖ, 
KI:*DIH-ZAZI:IB, ent etiam AD: ZzI'— AT: ΒΓ. 
ergo ΖΓ. medium est proportionale inter AI', ΓΒ; 
quae propositum erat demonstrare. 


LIV. 


S1 spatium recta rationali et recta ex duobus no- 
minibus prima comprehenditur, recta spatio aequalis 


y. HE Z quadrata irrationalis est ex duo- 
E. bus nominibus, quae uocatur. 
Β-- e Spatium enim 41 recta ra- 

tionali 4B et recta ex duobus 

ein nominibus prima 4471 compre- 

M x hendatur. dico, rectam spatio 
AI' aequalem  quadratam ir- 

rationalem esse ex duobus no- 

Σ Ο-. minibus, quae uocatur. | 


B, ΓΒ Fb. 16. 4] ὅπερ Theon (BF Vb). Post δεῖξαι 
add. o7 : »— P. — 18. τῆς] m. 2 B. 22. χωρίον — 25. ὀνο- 
pcrov| mg. m. 1 F. 22. 4ΓῚ ABI'Z4 Theon (BF Vb). - 23. 
AB] 44 F. | 


Pi 
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᾿Επεὶ γὰρ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πρώτη ἡ 4 Zl, διῃ- 
ρήσϑω εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ E, καὶ ἔστω τὸ μεῖξον | 
ὄνομα τὸ AE. φανερὸν δή, ὅτι αἱ AE, EA ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ AE τῆς ΕΔ 
μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ AE 
σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ AB μήκει. τε- 
τμήσϑω δὴ ἡ ΕΖ δίχα κατὰ τὸ Ζ σημεῖον. καὶ ἐπεὶ 
ἡ AE τῆς EZ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ, ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσ- 
Govog, τουτέστι τῷ ἀπὸ τῆς EZ, ἴσον παρὰ τὴν μείζονα 
τὴν AE παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, sig 
σύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ. παραβεβλήσϑω οὖν παρὰ 
τὴν AE τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἴσον τὸ ὑπὸ AH, ΗΕ’ σύμ- 
uevgog ἄρα ἐστὶν ἡ AH τῇ EH μήκει. καὶ ἤχϑωσαν 
ἀπὸ τῶν H, E, Z ὁποτέρᾳ τῶν AB, Γ4 παράλληλοι 
αἴ HO, EK, ZA καὶ τῷ μὲν 40 παραλληλογράμμῳ 
ἴσον τετράγωνον συνεστάτω τὸ ΣΝ, τῷ δὲ ΗΚ ἴσον 
τὸ NII, καὶ κείσϑω ὥστε ἐπὶ εὐθείας εἶναι τὴν ΜΝ 
τῇ Ν᾽ ἐπὶ εὐθείας ἄρα ἐστὶ xol ἡ ΡΝ τῇ ΝΟ. καὶ 
συμπεπληρώσθω τὸ ZI παραλληλόγραμμον᾽ τετρά- 
γῶνον ἄρα ἐστὶ τὸ Zill. καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν AH, 
HE ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς EZ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AH 
πρὸς EZ, οὕτως ἡ ΖΕ πρὸς EH: καὶ ὡς ἄρα τὸ 4Θ. 
πρὸς ΕΑ, τὸ EA πρὸς ΚΗ' τῶν 4Θ, ΗΚ ἄρα μέσον 
ἀνάλογόν ἐστι τὸ ΕΖ. ἀλλὰ τὸ μὲν 46 ἴσον ἐστὶ 


2. E] e corr. m. rec. P. 3. δή corr. ex δέ B. 4, 
εἰσιν P. ἀσύμμετροι F, sed corr. 5. ἀσυμμέτρου b, sed 
corr.; in F supra add. á- m. 9. xo(]om. F. EAF. 1. 
δή] δέ V. 8. ἀσυμμέτρου b, sed corr. 9. τετάρτῳ] z^ b. 

τοῦ] τῶι B. τῆς) e corr. Υ. 12, σύμμετρον P. δᾶδιέλη 
V b, διέληι corr. in διελεῖ F, διελεῖ B. Dein add. μήκει V. 18. 
ὑπὸ τῶν F V. HE] HO P. 14. AH]. H e corr. m. 1 V. 
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nam quoniam «4 2] ex duobus nominibus prima est, 
in E in nomina diuidatur, et maius nomen sit AF. 
manifestum igitur, 4E, Ε 4 rationales esse potentia 
tantum commensurabiles, et 4 E? excedere Ezf? qua- 
drato rectae sibi commensurabilis, et 4E rationali 
propositae 4B longitudine commensurabilem esse [def. 
alt. 1 iam Ez in Z puncto in duas partes aequales 
secetur. et quoniam 44 E? excedit EZf* quadrato rectae 
sibi commensurabilis, si quartae parti quadrati minoris, 
hoe est quadrato EZ?, aequale maiori 4 E adplicatur 
parallelogrammum figura quadrata deficiens, eam in 
partes commensurabiles diuidit [prop. XVII]. adplicetur 
igitur rectae 4E quadrato EZ? aequale AH »« H E. 
itaque 4 H, EH longitudine commensurabiles sunt. οὐ 
ab H, E, Z alterutri 4B, I'Z parallelae ducantur 
ΗΘ, EK, Z4. et parallelogrammo 40 aequale qua- 
dratum ΣΝ construatur, eb NII — HK ΠῚ, 14], et 
ita ponantur, ut MN, ΝΕ in eadem recta sint; quare 
etiam PN, NO in eadem sunt recta. et parallelo- | 
grammum Σ᾽] expleatur; itaque 2I quadratum est 
[u. lemma]. et quoniam est 4H »« HE — EZ?, erit 
AH: EZ-—ZE:EH [Vl li] quare etiam 

A40: EA-— EA:KH [VI, 1]. 


EH| HE in ras. V. 15. H] m. 2 F. AB] A eras. F. 
I4|inras. V, Β4 F, 4Γ B. 16. EK] E postea ins. m. 
1F. Z4] mut. in AZ V, AZ BFb. παραλληλόγραμμον P, 
eorr m. 1. 11. EN] Z2 eorr. ex E BFb. 18. κείσθωσαν V. 
MN] corr. ex N m. 1 F. 19. ἐστ B.  NPP. X920. 
ZI] corr. ex ΕΠ B, item lin. 21. 21. τό] vo V. AHE b, 
eb corr. in 4H, EH m. 2 V, AH F, et B, corr. m. 2. 223. 
τῷ] τό V. 828. πρὸς τήν V. ZE] EZ P. EH] τὴν Ἢ, 
ante I ras. llitt. V. 24. πρὸς τό, seq. ras. 1 litt, V. ΕΛ] 
E eras. V. τὸ KH V. ἄρα] postea add. m. 1 P. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 11 


10 
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T6 ΣΝ, τὸ δὲ HK ἴσον và NII: τῶν EN, NII ἄρα 


μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ E. ἔστι δὲ τῶν αὐτῶν τῶν 
ΣΝ, NII μέσον ἀνάλογον καὶ τὸ MP" ἴσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ EA τῷ MP: ὥστε καὶ τῷ ΟἿ ἴσον ἐστέν. ἔστι δὲ 
καὶ τὰ 40, ΗΚ τοῖς ΣΝ, NII ἴσα: ὅλον ἄρα τὸ AT: 
ἴσον ἐστὶν ὅλῳ τῷ ΣΠ, τουτέστι τῷ ἀπὸ τῆς ΜΗ τε- 
τραγώνῳ᾽ τὸ .AI' ἄρα δύναται ἡ ΜΕ. | 

“έγω, ὅτι ἡ ME ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν. 

᾿Επεὶ γὰρ σύμμετρός ἐστιν ἡ AH τῇ ΗΕ, σύμμε- 
τρός ἐστι καὶ ἡ AE ἑκατέρᾳ τῶν 42], ΗΕ. ὑπόκει- 
ται δὲ καὶ ἡ AE vij AB σύμμετρος" καὶ αἱ AH, ΗΕ 
ἄρα τῇ 48 σύμμετροί εἰσιν. καί ἐστι ῥητὴ ἡ. 4.8᾽ 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἑκατέρα τῶν 4Η, HE: ῥητὸν ἄρα 
ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 40, ΗΚ, καί ἐστι σύμμετρον τὸ 
A40 τῷ ΗΚ. ἀλλὰ τὸ μὲν 4 τῷ ΣΝ ἴσὸν ἐστίν. 
τὸ δὲ ΗΚ τῷ ΝΠ' καὶ τὰ ΣΙΝ, NII ἄρα. τουτέστι 
τὰ ἀπὸ τῶν MN, NA, ῥητά ἐστι καὶ σύμμετρα. καὶ 
ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AE τῇ EZ μήχει, ἀλλ 3» 


uiv AE τῇ AH ἐστι σύμμετρος, ἡ δὲ AE τῇ EZ 


20 


σύμμετρος, ἀσύμμετρος ἄρα καὶ ἡ AH τῇ EZ: ὥστε 
καὶ τὸ 46Θ và EA ἀσύμμετρόν ἐστιν. ἀλλὰ τὸ μὲν 
ΑΘ τῷ ΣΝ ἐστιν ἴσον, τὸ δὲ EA τῷ ΜΡ' καὶ τὸ 
ΣΝ ἄρα τῷ ΜΡ ἀσύμμετρόν ἐστιν. ἀλλ ὡς τὸ ΣΝ 


1. ZN] (bis) corr. ex EN B, item lin. 8, 5. 2. ΕΛ] 
corr, ex 4 m. 1 F. ἔστιν PB. 9. ἐστίν P. 4. τό] corr. 
ex τῷ m. 1 P. ΜΡ τῷ EA Theon (BFV b). ὥστε καὶ τῷ] 
ἀλλὰ τὸ μὲν MP τῷ ΟΠ (corr. ex ΞΟ V) ἴσον ἐστὶ (ἐστίν B) 
τὸ δὲ EA (EA F)' τῷ ZI', ὅλον ἄρα τὸ ἘΓ τοῖς MP Theon 
(BF V b). τῷ] corr. ex τό m. 1 P. ἐστίν postea ins. m. 
1 F. 5. EN, IIN F. 6. τουτέστιν P. 9. AN F, corr. 
m.1. HE]cor. ex EH m. 2 V, E" H. F. 10. EA κατέ. 
ρῶν F. 11. σύμμετρος — 12. 4B] (prius) mg.m.1F. 11. καί} 
μήπει" wot V, B m. 2.  cí]y EF,inras.B.  EHP. 12. εἶσι 
V, comp. Fb. ἐστιν B. 13. ἐστίν ΡΒ. 14. ἐστίν] ἐστὶ καί V. 
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. Maque ΚΕ. medium est proportionale inter 22N, N IJ. 
uerum etiam MP inter eadem ΣΝ, NII medium est 
proportionale [u.lemma]. quare E 4— M P. itaque etiam 
EA-—05Z|I, 498]. uerum etiam 40-- H K — ZN-- ΝΗ. 
quare totum!) 4I'— 211 — ΜΞ". ergo ΜΗ quadrata 
spatio 4I' aequalis est. 

-dieo, M& ex duobus nominibus esse. nam quoniam 
A H rectae H E commensurabilis est, 4 E utrique rectae 
AH, HE commensurabilis est [prop. XV]. supposui- 
mus autem, etiam ΑΕ, 4.8 commensurabiles esse. 
quare etiam ΑΗ, HE rectae 4B commensurabiles 
sunt [prop. XII] οὐ 4B rationalis est. itaque etiam 
utraque ΑΗ, HE rationalis est. quare etiam .46, 
H K rationalia sunt [prop. XIX], et 409, HK commen- 
surabilia. uerum 40 — ΣΝ, DIM ΝΠ. itaque etiam 
ΣΝ, NII, hoc est ΜΝ", ΝΞ", rationalia sunt et 
commensurabilia. et aeta AE, EA longitudine in- 
commensurabiles sunt, et 4E, 4H commensurabiles, 
et ΖΕ, EZ commensurabils, 4H et EZ incom- 
mensurabiles sunt [prop. XIII]. quare etiam 446 et 
E.4 icommensurabilia sunt [VI, 1; prop. XI]. uerum 
A40 — EN, EA4-— MP. quare etiam ΣΙΝ, MP in- 
commensurabilia sunt. est autem ΣΝ: MP— ON: NP 
[VI, 1]. itaque ON, NP incommensurabiles sunt 


D) Nam E4-— ZI. 


15. ZEN] corr. ex EN D, item lin. 16. 15. ἐστιν ἴσον V. 
ἐστί PBb, comp. F. 16. τα] τὸ F. ΝΠ &4oo] τῷ NII F. 
17. ἀσύμμετρα B. 18. ἀλλά Bb. 19. AH] corr. ex 


AB V, EZ] EZ ἐστι V. 20. καί] ἐστιν V. Post EZ 
- , μήκει Vb, m. 2 B. 21. AU om. BF b. 22. ΣΝ] 
1x 


11* 


10 


1ὅ 
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πρὸς ΜΡ, ἡ ΟΝ πρὸς τὴν NP: ἀσύμμετρος ἄρα men 
qj ON τῇ NP. ἴση δὲ ἡ uiv ON τῇ MN, ἡ δὲ ΝΡ 
τῇ ΝΞ ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΜΝ τῇ NE. καί 
ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΜΝ σύμμετρον τῷ ἀπὸ τῆς ΝΕ, καὶ c 
ῥητὸν ἑκάτερον" αἵ ΜΝ, ΝΗ ἄρα ῥηταί εἰσι MEAS a | 
μόνον σύμμετροι. ἶ 
Ἢ M& ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ καὶ δύναται 
τὸ AI" ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


νε΄. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ τῆς - 
ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέρας, y τὸ χωρίον δυ- 
ναμένη ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ix δύο οἷς 
Gov πρώτη. E 

Περιεχέσϑω γὰρ yep τὸ 4ΒΓΖ ὑπὸ ῥητῆς 
τῆς 48 καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέρας τῆς 44 
λέγω, ὅτι ἡ τὸ 4Γ χωρίον δυναμένη ἐκ δύο μέσων 
πρώτη͵ ἐστίν. 

Ἐπεὶ γὰρ ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέρα ioviv ἡ 4 4, 
διῃρήσϑω εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ E, ὥστε τὸ μεῖξον 
ὄνομα εἶναι τὸ 4Ε' αἵ 4Ε, Ε4 ἄρα δηταί εἰσι Óv- 
νάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ AE τῆς ΕΖ μεῖζον δύ- 


-" “ , » i 
ναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ τὸ ἔλαττον ὄνομα ᾿ 


ἡ EZ σύμμετρόν ἐστι τῇ AB μήκει. τετμήσϑω ἡ EZ 
δίχα κατὰ τὸ Ζ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΕΖ ἴσον παρὰ τὴν 
AE παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ τὸ ὑπὸ 
τῶν AHE: σύμμετρος ἄρα ἡ AH τῇ HE μήκει. καὶ 
1. τὸ MP V. οὕτως ἡ V. τήν] om. BFb. — MP F. 
ἐστιν ἄρα F. 2. το P. NM P. 4. τῆς] (prius) om, Ε Ὁ, 
m.92B. NA] ΜῈ F. ὅ. εἰσιν Β. 6. uovovov P. 71. à] 


ἡ ἐκ Pb. 12. ἐκ] ἡ ἐκ b. 14. Post γάρ del. τό B. 18. 
γάρ] om. Fb, m. 2 B, 20. AE] (alt) EA P, corr. in 4 
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[prop. XI]. uerum ΟΝ — MN, NP— NA. quare 
ΜΝ, NA incommensurabiles sunt. et ΜΝ", NA? 
commensurabila sunt, et utrumque rationale. MN, 
ANA igitur rationales sunt potentia tantum commen- 
surabiles. - 

- Ergo M ex duobus nominibus est [prop. XXXVI], 
et ME? — A4I' quod erat demonstrandum. 


LV. 


S1 spatium recta rationali et recta ex duobus no- 
minibus seeunda comprehenditur, recta spatio aequalis 
quadrata irrationalis est ex duobus mediis prima, quae 
uocatur. 

Spatium enim A4BI'4 rational 4.8 eti recta ex 
duobus nominibus secunda “4 2] comprehendatur. dico, 
rectam spatio .4I' aequalem quadratam ex duobus 
mediis primam esse. 

nam quoniam .47/ ex duobus nominibus secunda 
est, in E in nomina diuidatur ita, αὖ 4 E maius nomen 
sit. ilaque .4E, E41 rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles, et 4 E? excedit EZf? quadrato rectae 
sibi commensurabilis, eti minus nomen EZí rectae 4B 
longitudine commensurabile est [def. alt. 2]. iam Ez 
in Z in duas partes aequales secetur, et quadrato EZ? 
aequale rectae 4E adplicetur 4H »« HE figura qua- 
drata deficiens. itaque 4H, H E longitudine commen- 
surabiles sunt [prop. XVII]. et per H, E, Z rectis 
AB, I'41 parallelae ducantur ΗΘ, EK, Z 4, et paral- 


m, rec. εἶσιν PB. 21. τῆς Ε 4] mg. m. 1 P. 22. ἔλασσον 
P, comp. F. 28. AB] A ins. m. 1 F. 24. τῷ] corr. ex 
τὸ m. 1 F.  25.:0] vo V. 26. AH, HE V ecor. — 
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διὰ τῶν H, E, Z παράλληλοι ἤχϑωσαν ταῖς 48, I4 


10 


15 


20 


αἱ ΗΘ, EK, ZA, καὶ τῷ μὲν 40 παραλληλογράμμῳ 
ἴσον τετράγωνον συνεστάτω τὸ ΣΝ, τῷ δὲ ΗΚ ἴσον 
τετράγωνον τὸ IN II, καὶ κείσϑω ὥστε ἐπ᾿ εὐϑείας εἶναι 
την ΜΝ τῇ NA& ἐπ εὐθείας ἄρα [ἐστὶ] καὶ ἡ PN 
τῇ ΝΟ. καὶ συμπεπληρώσϑω τὸ 2I τετράγωνον᾽ 
φανερὸν δὴ ἐκ τοῦ προδεδειγμένου, ὅτι τὸ M P μέσον 
ἀνάλογόν ἐστι τῶν ΣΝ, NII, καὶ ἴσον τῷ EA, καὶ 
ὅτι τὸ 4Γ χωρίον δύναται ἡ ΜΗ͂. δεικτέον δή, ὅτι 
7 ΜΗ ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη. ἐπεὶ ἀσύμμετρός 
ἐστιν ἡ AE τῇ ΕΖ μήκει, σύμμετρος δὲ ἡ EA τῇ 
AB, ἀσύμμετρος ἄρα ἡ AE τῇ AB. καὶ ἐπεὶ σύμμε- 
τρός ἐστιν ἡ AH τῇ ΕΗ, σύμμετρός ἔστι καὶ ἡ AE 
ἑκατέρᾳ τῶν AH, ΠΕ. ἀλλὰ ἡ AE ἀσύμμετρος τῇ 
AB μήκει" καὶ α AH, HE ἄρα ἀσύμμετροί εἰσι τῇ 
AB. αἱ BA, AH, HE ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι" ὥστε μέσον ἐστὶν ἑκάτερον τῶν AO, HK. 
ὥστε καὶ ἑκάτερον τῶν ΣΝ, NII μέσον ἐστίν. καὶ 
αἵ ΜΝ, NA ἄρα μέσαι εἰσίν. καὶ ἐπεὶ σύμμετρος ἡ 
AH τῇ HE μήκει, σύμμετρόν ἐστι καὶ τὸ 40 τῷ HK, 
τουτέστι τὸ ΣΝ τῷ ΝΙ͂,, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς ΜΝ 
1. l4] ΒΤ, I'4 P, corr. m. 1; 4I'Bb. 2, Z4] mut. in 

AZ V, AZ Fb. 3. Post τετράγωνον del. τὸ INNII m. 1 FP. 
EN B, sed corr. | 5. NAE] mut. in ΝΖ V. ἐστί] om. P, 
ἐστίν B. 8. NII] ΠΝ F οὗ in ras. V. 9. M&E| ΜΝ, NAE 
corr. ex MN & V; mg. m. 1 yo. MN, NA b. δέ V. 10. 
μέσον F, corr. m. 1. ἐπεὶ γάρ F. 19. ἄρα] ἄρα καί V, 
ἄρα ἐστίν EF. Post 48 add. μήκει V, m. 9 B. ἐπεί] om. P. 
13. EH| HE F. ἐστιν B. 14. ἀλλά — 15. καί] καί ἐστι 
(ἐστιν Β) ene 7, AE: ῥητὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν AH (AE F), 
HE. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AE τῇ AB, σύμμετρος δὲ 
7 A E. ἑκατέρᾳ τῶν AH, HE, καί (om. B) Theon (BF Vb). 15. 
ἄρα] m. 2 F. , σύμμετροι BF, sed corr. εἰσιν PB. 16. 


Post AB add. μήκει m. 2 B. BA] om. P. εἰσιν B. 18. 
ἐστί P V, comp. F b. 19. εἰσί V, comp. Fb. ^ Ante ἡ add. 
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M. pups» lelogrammo 40 aequale con- 

struatur quadratum ΣΙΝ, par- 

P. | allelogrammo HK autem 
$o8 OK. A NN II, et ponantur ita, εὖ M N, 
| P qg NEA in eadem recta sint; 
| itaque etiam PN, NO in 

eadem sunt recta. expleatur 
quadratum Σ᾽ Π. ium ex iis, 
mj quae antea demonstrata sunt 
τὰ o [prop. LIII lemma], adparet, 

MP medium esse proportionale inter ΣΝ, NI et 
— EA [p. 162, 1], et esse ME? — AT' [p. 162, 5]. 
iam demonstrandum est, M Εἰ ex duabus mediis primam 
esse. quoniam 4E, ΕΖ longitudine incommensura- 
biles sunt, οὐ E71, 4B commensurabiles, 4E, 4B 
incommensurabiles erunt [prop. XIII]. et quoniam 
AH, EH commensurabiles sunt, etiam 4E utrique 
AH, HE commensurabilis est [prop XV]. uerum 
AE, AB longitudine incommensurabiles sunt. quare 
eliam .4H, HE rectae 4B incommensurabiles sunt 
[prop. XIII]. itaque B.4 et 4H, HE rationales sunt 
potentia tantum commensurabiles. quare utrumque 4/6, 
HK medium est [prop. XXI]. quare etiam utrumque 
ZN,NII medium est. itaque etiam ΜΙΝ, NX mediae 
sunt. et quoniam .4H, HE longitudine commensura- 
biles sunt, etiam 40, HK, hoc est, ΣΙΝ, NII siue 
MN?, NA? commensurabilia sunt [VI, 1; prop. XI]. 
et quoniam 4, ΕΖ longitudine incommensurabiles 
sunt, et 4E, 4H commensurabiles, οὐ Ezf, EZ com- 


I 


M— ———— NI * 


0 eof T EVE τ τ  τὴηὴ νυ τ Ὁ UN UN NU 1. MEC cc 
ἄστιν BVb, m. 2 F. 220. καὶ τὸ 46] eras V. τῷ] τῇ P. 
MK F, corr. m. 2. 


, 


10 


15 


20 


25 


168 -.  $STOIXEION /. 


τῷ ἀπο τῆς ΝΞ [ὥστε δυνάμει εἰσὶ σύμμετροι αἵ ΜΝ, 
ΝΕ E]. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ A E τῇ EZ μήκει, 
ἀλλ ἡ μὲν AE σύμμετρός ἐστι τῇ AH, ἡ δὲ EA τῇ 
ΕΖ σύμμετρος, ἀσύμμετρος ἄρα ἡ AH τῇ EZ: ὥστε 
καὶ τὸ 40 τῷ E. ἀσύμμετρόν ἐστιν, τουτέστι τὸ ΣΝ 
τῷ ΜΡ, τουτέστιν ἣ ΟΝ τῇ ΝΡ, τουτέστιν ἡ ΜΝ 
τῇ ΝΗ ἀσύμμετρός ἐστι μήκει. ἐδείχϑησαν δὲ αἱ ΜΝ, 
NA καὶ μέσαι οὖσαι καὶ δυνάμει σύμμετροι" a£ ΜΝ, 
NA ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι. λέγω 
δή, ὅτι καὶ ῥητὸν περιέχουσιν. ἐπεὶ γὰρ ἡ 4Ε ὑπό- 
κειται ἑκατέρᾳ τῶν AB, ΕΖ σύμμετρος, σύμμετρος 
ἄρα καὶ ἡ ΕΖ τῇ EK. καὶ ῥητὴ ἑκατέρα αὐτῶν" ῥη- 
τὸν ἄρα τὸ ΕΖ“, τουτέστι τὸ ΜΡ’ τὸ δὲ MP ἐστι τὸ 
ὑπὸ τῶν MNA. ἐὰν δὲ δύο μέσαι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι συντεθῶσι ῥητὸν περιέχουσαι, ἡ ὅλη ἄλογός 
ἐστιν, καλεῖται δὲ ἐκ δύο μέσων πρώτη. 

Ἢ ἄρα ME ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

νς΄. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητὴς καὶ τῆς 
ἐκ δύο ὀνομάτων τρίτης, ἡ τὸ χωρίον δυνα- 
μένη ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ἐκ δύο μέσων 
δευτέρα. | 

Χωρίον γὰρ τὸ ABI'Z περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AB καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων τρίτης τῆς AZ διῃρη- 
μένης εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ E, ὧν ἱμεῖξόν ἐστι τὸ 


1. ὥστε — 2. NE] om. P. ὥστε καί F, sed corr. 8. 
ἀλλά V. 4. σύμμετρος ] om. F Vb. ἀσύμμετρος] corr. ex 
σύμμετρος m. 9 F. ὅ. ἀσύμμετρος F, corr. m, 2, ἐστι BV, 
comp. Fb.  ZN]-cor. ex EN B. ὁ. NP] in ras. V. T. 
ἐστιν P. 8. δυνάμει μόνον V. αἵ — 9. σύμμετροι] mg. 
m. 2 V. 9. εἰσίν B. 10. Z2 E] in ras. V.. 11. AB] corr. 


ΜΟΥ ως. 
r Ὁ» 
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mensurabiles, 4 Η et EZ incommensurabiles sunt [prop. 
XIII]. quare 40, EA, hoe est ΣΙΝ, MP, incommen- 
surabilia sunt, siue ON, NP, hoc est MN, INE, lon- 
gitudine incommensurabiles [VI, 1; prop. XI]. demon- 
strauimus autem, MN, N,5 et medias esse et potentia 


'eommensurabiles. itaque M N, ΝΞ mediae sunt po- 


lentia tantum commensurabiles. iam dico, easdem 
spatium rationale comprehendere. nam quoniam sup- 
posuimus, zZ/ E utrique 4 B, EZ commensurabilem esse, 
etiam EZ, EK commensurabiles sunt. οὖ utraque 
rationalis est. quare E41, hoc est M P, rationale est 
[prop. XIX]. uerum. VMP— MN»« ΝΞ. sin duae 
mediae potentia tantum commensurabiles componuntur 
spatium rationale comprehendentes, tota irrationalis est, 
uocatur autem ex duabus mediis prima [prop..X XXVII]. 

Ergo ME ex duabus mediis prima est; quod erat 
demonstrandum. 

LVI. 

Si spatium recta rationali et recta ex duobus no- 
minibus tertia comprehenditur, recta spatio aequalis 
quadrata irrationalis est ex duabus mediis secunda, 
quae uocatur. 

Spatium enim 4 Β ΓΖ comprehendatur rationali 4 B 
et recta ex duobus nominibus tertia 471 in nomina 


in E diuisa, quorum maius est 4E. dico, rectam 


ex EB m. rec. F. ΕΖ] ἴῃ ras. V. σύμμετρος] om. F. 12. 


ἄρα ἐστί P. ΕΖ] mut.in ΖΕ V, ZE P. 18. τουτέστιν P. 


14. MN, NA V. μόνον] om. BF V. 15. συντεϑῶσιν 
EDS »]m 27. 10. ἐστὶ V, comp. Fb. 17. MS] MHZ, 
del. Z, F. ἐστί] m. 2 F. 24. ῥητῆς] supra scr. F. 2, 
τρίτης supra scr. F. 26. ὧν] ὧν τό P. ἔστω ΒΕ. 
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AE: λέγω, ὅτι ἡ τὸ 4Γ χωρίον δυναμένη ἄλογές 


ἐστιν ἡ καλουμένη ἐκ δύο μέσων δευτέρα. 
Κατεσκευάσϑω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. xol 
ἐπεὶ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τρίτη ἡ 44, αἱ AE, ΕΖ 


ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ AE 


τῆς ΕΖ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ 
οὐδετέρα τῶν AE, Ε4 σύμμετρός [ἐστι] τῇ 4B μήκει. 
ὁμοίως δὴ τοῖς προδεδειγμένοις δείξομεν. ὅτι ἡ ΜΙ 
ἐστιν ἡ τὸ AI' χωρίον δυναμένη, καὶ αἱ MN, ΝΕ 
μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι: ὥστε ἣ ΜΗ͂ ἐκ. 
δύο μέσων ἐστίν. 

Ζεικτέον δή, ὅτι καὶ δευτέρα. 

[Καὶ] ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AE τῇ AB μήκει, 
τουτέστι τῇ ΕΚ, σύμμετρος δὲ ἡ 4Ε τῇ ΕΖ, ἀσύμ- 
uevoog ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΖ τῇ ΕΚ μήκει. καί εἶσι ῥηταί" 
αἱ ΖΕ, ΕΚ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
μέσον ἄρα [ἐστὶ] τὸ E.4, τουτέστι τὸ M P" καὶ περιέ- 
χεται ὑπὸ τῶν MNA μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπο τῶν 
Ἢ ΜΕ ἄρα ἐκ δύο μέσων ἐστὶ δευτέρα" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι.. 


. 1. ἡ] supra scr. m. 1 b. 8. κατασκευάσϑω V b. γάρ] 
δέ. ὅ. εἰσιν P. ῬῬοϑῦ AE del. Ez ἄρα ῥηταί εἰσιν m. 
1P. 71. ἐστι] om. P. 8. τοῖς πρότερον δεδειγμένοις Theon 
(BFVb) ἡ] m.rec. P. 9. ἡ] postea ins. F. καὶ ὅτι 
ot BF V. 10. εἰσίν B. HS] MZ FV. 11. ἐστί BV, 
comp. Fb. 18. καί] m. 2 BF, om. Vb. ἐπεὶ ov V. 1. 
EZ] ZEP. EK] EH ST. 16. εἰσιν PB. 17. ἐστί] om. 
BF V b. τουτέστιν P. 18. MN, ΝΕ b. pécov — 19. 
MNA] mg. m. 2 F. 20. ME] MN, add. 5m. 2 B; ΜΝΞ 
FVb. ἄρα] supra scr. m. 1 F. ἐστί] om. P. ὄπερ ἔδει 
δεῖξαι] om. BF V b. 
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spatio 41I' aequalem quadratam irrationalem esse ex 
duabus mediis secundam, quae uocatur. 

Oomparentur enim eadem, quae antea. οὖ quo- 
niam 4421 ex duobus nominibus tertia est, 4E, Ez 
JM HE Z rationales sunt hot tan- 

ium  commensurabiles, et 
| | A E?. excedit Εἰ 415 quadrato 
ΘΑ A rectae sibi commensurabilis, 
P 
| 


B 
H et neutra rectarum AE, Ez 
rectae 4B longitudine com- 
mensurabils est [def. alt. 3]. 
iam eodem modo quo antea 
"TN demonstrabimus, esse 
uc .Q MAE? —ALD 

[cfr. p. 162, 5], οὐ MN, N,53 medias esse potentia 
tantum commensurabiles [cfr. p. 166, 10 sq.]. quare 
ΜΙ ex duabus mediis est. 

iam demonstrandum est, eandem secundam esse. 

quoniam ΖΕ, 4.8, hoc est ΖΕ, EK, longitudine in- 
commensurabiles sunt, et ΖΕ, EZ commensurabiles, 
EZ et EK longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XIII]. et rationales sunt; itaque ZEE, EK rationales 
sunt potentia tantum commensurabiles. quare E 4, 
hoe est MP, medium est [prop. XXI]. et rectis ΜΝ, 
NA comprehenditur. itaque MN »« ΝΗ medium est. 

— Ergo ΜΗ ex duabus mediis secunda est [prop. 
XXXVIII]; quod erat demonstrandum. 


Im 
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vt. x 


Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ τῆς 


ἐκ δύο ὀνομάτων ἘΕΡΕ ΦΉΣ ἡ τὸ χωρίον Óvva-- 


μένη ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη macov. 

Χωρίον γὰρ τὸ AI' περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AB καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτης τῆς 44 διῃ- 
ρημένης εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ E, ὧν usifov ἔστω 
τὸ AE: λέγω, ὅτι ἡ τὸ 4Γ χωρίον δυναμένη ἄλογός 
ἐστιν ἡ καλουμένῃ μείζων. 


Ἐπεὶ γὰρ ἡ A44 ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τετάρτη, 


αἱ 4Ε, EA ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, 
καὶ ἡ 4Ε τῆς EA μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ. καὶ ἡ AE τῇ AB σύμμετρός [ἐστι] μήκει. τε- 
τμήσϑω ἡ 4Ε δίχα κατὰ τὸ Z, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EZ 
ἴσον παρὰ τὴν AE παραβεβλήσϑω παραλληλόγραμμον 
τὸ ὑπὸ AH, HE: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AH τῇ 
ΗΕ μήκει. ἤχϑωσαν παράλληλοι τῇ AB αἵ HO, EK, 
ZA, καὶ τὰ λοιπὰ τὰ αὐτὰ τοῖς πρὸ τούτου γεγονέτω" 
φανερὸν δή. ὅτι ἡ τὸ 4Γ χωρίον δυναμένη ἐστὶν ἡ 
ME. δεικτέον δή, ὅτι ἡ ME ἄλογός ἐστιν ἡ καλου- 
μένη μείξων. ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AH τῇ EH 
μήκει, ἀσύμμετρόν ἐστι καὶ τὸ 4Θ τῷ ΗΚ, τουτέστι 


τὸ ΣΝ τῷ ΝΠ’ αἱ ΜΝ, ΝΗ ἄρα δυνάμει εἰσὶν. 


2. περιέχεται P. 4. μείζω V, sed corr. — 8, ἡ] om. Fb. 
AE P. χωρίον ἡ Fb. 10. ἐστίν P. — 11. εἰσιν B4. 
τῆς] τῇ b. τῷ! corr. ex τὸ V. συμμέτρου, ἄ- add. m. 2, 


BF b. 13. ἐστι} om. P. 15. AE] supra A scr. z b, Ein - 


ras. V. 16. ὑπὸ rà» V. | AH] corr ex AE m. 1 F. 17. 
EH V. 18. Z4] in ras., seq. ras. 3 litt. V, Z in ras. m. 1.8. 


λοιπά] supra scr. V. τὰ] om. F V. αὐτα] om. F. 21, 
σύμμετρος F, corr. m. 2. ἐστιν} om. B. 22, τουτέστιτεστι P, 
corr. m. 1. 28, τῷ] corr. ex τό F V. ἄρα] om. b. εἰσὶ 


σύμμετροι V, corr. m. 2. 
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LVII. 


ipid spatium recta rationali et recta ex duobus no- 
minibus quarta comprehenditur, recta spatio aequalis 
quadrata irrationalis est maior, quae uocatur. 

— Spatium enim AI' rationali 4B comprehendatur 
et 44241 recta ex duobus nominibus quarta in E in 
nomina diuisa, quorum maius sit .4E. dico, rectam 
spatio .41' aequalem quadratam irrationalem esse 
maiorem, quae uocatur. 

nam quoniam 4Z/ ex duobus nominibus quarta est, 
n Ez raüonales sunt potentia tantum commensu- 
ny L8 ra pd rabiles, et 4 E? excedit Ε “15 
b Pep P5 quadrato reetae sibi incom- 
| mensurabils, et 4E, AB 
e. Kit longitudine commensurabiles 
P 


B i 
H sunt [deff. alt. 4]. secetur 
* 4E in Z in duas partes 


aequale rectae 44 E adpli- 
p cetur parallelogrammum 
- Ὁ AH »« HE. 
itaque 4H, HE longitudine incommensurabiles sunt 
[prop. XVIII]. rectae 4B parallelae ducantur HO, E K, 
ZA, et reliqua eodem modo, quo antea [p. 166, 1 sq.], 
fiant. manifestum igitur est, esse ME? — 41. iam demon- 
strandum, M5 irrationalem esse maiorem, quae uocatur. 
quoniam 44 H, EH longitudine incommensurabiles sunt, 
etiam 440, H K, hoc est Z N, NII, incommensurabilia 
sunt [VI, 1; prop. XIJ. itaque ΜΝ, ΝΕ potentia 
incommensurabiles sunt. et quoniam A4 E, AB longi- 
tudine commensurabiles sunt, “Καὶ rationale est [prop. 


M " E aequales, et quadrato EZ? 
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ἀσύμμετροι. καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ AE τῇ 48 


μήκει, ῥητόν ἐστι τὸ AK: καί ἐστιν ἴσον τοῖς ἀπὸ 
τῶν ΜΝ, N&' ῥητὸν ἄρα [ἐστὶ] καὶ τὸ συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν MN, NA. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός ᾿ 
[ἐστιν] ἡ 4Ε τῇ AB μήκει, τουτέστι τῇ ΕΚ, ἀλλὰ 
ἡ 4Ε σύμμετρός ἐστι τῇ ΕΖ, ἀσύμμετρος ἄρα ἡ ΕΖ 
τῇ ΕΚ μήκει. αἱ EK, ΕΖ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι" μέσον ἄρα τὸ 4Ε, τουτέστι τὸ ΜΡ. 
καὶ περιέχεται ὑπὸ τῶν ΜΝ, NX: μέσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ὑπὸ τῶν ΜΝ, NA. καὶ ῥητὸν τὸ [συγκείμενον] 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν MN, NA, καί εἰσιν ἀσύμμετροι αἵ 
ΜΝ, ΝΗ͂ δυνάμει. ἐὰν δὲ δύο εὐϑεῖαι δυνάμει ἀσύμ- 
μξτροι συντεϑῶσι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν 
dx αὐτῶν τετραγώνων ῥητόν, τὸ δ᾽ ox αὐτῶν μέσον, 
ἡ ὅλη ἄλογός ἐστιν, καλεῖται δὲ μείξων. 

'H ΜΗ ἄρα ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη μείζων, 
καὶ δύναται τὸ ΑΓ' χωρίον" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


νη΄. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ τῆς 
ἐκ δύο ὀνομάτων πέμπτης, ἣ τὸ χωρίον δυνα- 
μένη ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ῥητὸν καὶ μέ- 
Gov δυναμένη. : 
Χωρίον γὰρ τὸ AI' περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AB καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων πέμπτης τῆς 42] διῃ- 


ημένης εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ E, ὥστε τὸ μεῖξον 


ὄνομα εἶναι τὸ 4Ε' λέγω [δή], ὅτε ἡ τὸ 4Γ χωρίον 


1. EAP. 2. ἐστι] ἐστιν P, dein 46]. ἡ AE τῇ AB m.1. τό 
ecorm.1V. 8. MN] NM P. ἐστί] om. BF Vb. καί 
om. b. 6. ἐστιν] om. P. τουτέστιν P. ἀλλ᾽ F. 6. 
ἐστιν P. τῇ] τῆς P. 7. εἰσιν P. 8. τουτέστιν b. τό] 
corr. ex τῷ m. 1 F. 9. μέσον — 10. NA] mg.m.1P. 10. 


«. 
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XIX]. et 4 K — ΜΝ5- ΝΕ", quare etiam MN? -- NR? 
rationale est. et quoniam ΖΕ, AB, hoc est 4E, EK, 
longitudine ineommensurabiles sunt. [prop. XIII], et 
AZ4E, EZ commensurabiles, EZ, EK longitudine in- 
commensurabiles sunt [prop. XIII]. itaque EK, EZ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles. quare 
A E, hoe est ΜΡ, medium. est. [prop. XXI]... et rectis 
MN, ΝΕ comprehenditur. itaque. MN »« NE medium 
est.. et ΜΝ" -Ἐ NE? rationale est, οὐ MN, N & po- 
lentia incommensurabiles sunt. sin duae rectae potentia 
incommensurabiles componuntur efficientes summam 
quadratorum suorum. rationalem, rectangulum autem 
medium, tóta irrationalis. est, uocatur autem maior 
[prop. XXXIX]. 

Ergo M;5 irrationalis est maior, quae uocatur, et 
ME? —.AI' quod erat demonstrandum. 


LVIII. 


Bi spatium recta rationali et recta ex duobus no- 
minibus quinta comprehenditur, recta spatio aequalis 
quadrata irrationalis est spatio rationali et medio 
aequalis quadrata, quae uocatur. 

Spatium enim 41 comprehendatur rationali 4B 
et 421 recta ex duobus nominibus quinta in E in no- 
mina diuisa, ita αὖ 4 E maius nomen sit. dico, rectam 
spatio 4I' aequalem quadratam irrationalem esse 


ὑπό] συγκείμενον ἐκ V. συγκείμενον] om. P. 11. ἐκ τῶν] 
. &upra ser. F. καί ἐστιν ἀσύμμετρος ἡ ΜΝ τῇ ΝΕ Theon 
(ΒΕ Ὁ). 18. συντεθῶσιν PB. 14, δέ comp. Ε΄. 18. ἐστι 
BV, eomp. F b. 19. καὶ τῆς] bis b. 26. δὴ] om. P. - 7j] 
supra scr. m. 1 P. | 
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δυναμένη ἄλογός ἐστιν Ἷ καλουμένη ῥητὸν καὶ μέδον 
δυναμένη. ! 
Κατεσκευάσϑω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον THUS 
votg* φανερὸν δή, ὅτι " τὸ AT' χωρίον δυναμένη ἐστὶν 
ἡ ΜΕ. δεικτέον δή, ὅτι ἡ MA ἐστιν ἡ δητὸν καὶ 
μέσον δυναμένη. ἐπεὶ γὰρ ἀσύμμετρός ἐστιν ἢ AH 
τῇ H E, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ 430 τῷ ΘΕ, τουτ- 
ἕστι τὸ ἀπὸ τῆς ΜΝ τῷ ἀπὸ τῆς ΝΕ" αἵ ΜΝ, ΝΕ 
ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι. καὶ ἐπεὶ ἡ 44 ἐκ 
δύο ὀνομάτων ἐστὶ πέμπτη, καί [ἐστιν] ἔλασσον αὐτῆς͵ 
τμῆμα τὸ EZ, σύμμετρος ἄρα ἡ Ez τῇ AB μήκει. 
ἀλλὰ ἡ AE τῇ Ed ἐστιν ἀσύμμετρος" καὶ ἡ AB 
ἄρα τῇ AE ἐστιν ἀσύμμετρος μήκει [αἱ B.4, AE 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι] μέσον ἄρα ἐστὶ 
τὸ AK, τουτέστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν MN, 
NA. καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ AE τῇ AB μήκει, 
τουτέστι τῇ ΕΚ, ἀλλὰ ἡ AE τῇ ΕΖ σύμμετρός ἐστιν, 
καὶ ἡ ΕΖ ἄρα τῇ ΕΚ σύμμετρός ἐστιν. καὶ ῥητὴ ἡ 
EK: ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ EA, τουτέστι τὸ ΜΡ, τουτ- 
έστι τὸ ὑπὸ ΜΝΞ αἱ MN, ΝΗ ἄρα δυνάμει ἀσύμ- 
μετροί εἰσι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ 
αὐτῶν τετραγώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν. 


8. κατασκευάσϑω V, sed corr. γάρ] οὖν.Υ. τοῖς προ- 
δεδειγμένοις. Theon (BFVb). 5. δέ F. 7. H E] corr. ex 
EH V. ἐστίν PB. 8. τῆς INE] τῶν NX PF. 9. σύμ- 
μξτροι V, corr. m. 2. 447 4 e corr. V. 10. ἐστιν] om. P. 

19. ἀλλ᾽ F. 18, B4] mut. in 4B m. 2 V, AB 14. 
εἰσιν B. 16. ἀσύμμετρος B, corr m. 2. 17. di E. 4 E] 
corr. ex BI', ut uidetur, V. ἐστι PBV, comp. F b. 18. 
Ante σύμμετρος ras. 1 litt. V. καὶ δητή] ῥητὴ δὲ ΒΕ Ὁ. 

19. Post E add. ῥητὴ ἄρα καὶ LU EZ V. ΕΔ] supra add. 
Z4 m. 1 b. τουτέστιν P. τουτέστιν P. 20. ὑπὸ τῶν F V. 

ΜΝ, ΝΗ B. 21. εἰσιν PB. 22, δέ F. 
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spatio rationali et medio aequalem quadratam, quae 

uocatur. 
comparentur enim eadem, quae in superioribus de- 

monstrationibus. manifestum igitur est, esse ME? — AT' 


2» MW X [p. 162, 1 sq.] iam de- 


H monstrandum est, M esse 
| | | | rectam spatio rationali et 
B— — 6 K A | gedio aequalem quadratam. 

P q nam quoniam 4H, HE in- 
| ὧν commensurabiles sunt [prop. 
τὰ N| ας XVII], 40, ΘΕ, hoc est 


MN?, N&?, incommensura- 
bilia sunt [VI, 1; prop. XI]. 
5 a ilaque MN, ΝΗ potentia 
incommensurabiles sunt. et quoniam 4.2 ex duo- 
bus nominibus est quinta, et minor pars eius est 
ΕΖ, EZ et AB longitudine commensurabiles sunt 
[deff. alt. 6]. uerum AE, Ezí 1ncommensurabiles sunt. 
quare etiam 4B, AE longitudine incommensurabiles 
sunt [prop. XIII.) itaque 4 K, hoc est MN? -- NE?, 
medium est [prop. XXI]. et quoniam ΖΕ, 4B, hoc 
es& ΖΕ, EK, longitudine commensurabiles sunt, et 
ΖΕ, EZ commensurabiles, etiam EZ, EK commensu- 
rabiles sunt [prop. XII]. et EK rationalis est. itaque 
etiam E, hoc est MP siue MN»«INÀ, rationale est 
[prop. XIX]. itaque MN, ΝΕ potentia incommen- 
surabiles sunt summam quadratorum suorum mediam 
efficientes, rectangulum autem rationale. 


1) Cum lin. 18 ἄρα, quod edd. post AE habent, in codd. 
omittatur, malui delere αἵ Β4 — lin. 14 σύμμετροι. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 12 


10 


1ὅ 


20 


178 |; ETOIXEISN v. 


Ἢ MA ἄρα ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἐστὶ καὶ 
δύναται τὸ 4 I' χωρίον᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

v9". 

'E&v χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ τῆς 
ἐκ δύο ὀνομάτων ἕκτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη 
ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη δύο μέσα δυναμένη. 

Χωρίον γὰρ τὸ ABI περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AB καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων ἕκτης τῆς 442 διῃρη- 
μένης εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ E, ὥστε τὸ μεῖξον | 
ὄνομα εἶναι τὸ 4Ε᾿ λέγω, ὅτι ἡ τὸ 4Γ δυναμένη ἡ 
δύο μέσα δυναμένη ἐστίν. 

Κατεσχευάσϑω [γὰρ] τὰ αὐτὰ τοῖς προδεδειγμένοις. 
φανερὸν δή, ὅτι [ἡ] v0 4Γ δυναμένη ἐστὶν ἡ M5, 
καὶ ὅτι ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ ΜΝ τῇ INA δυνάμει. καὶ 
ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ ΕΑ͂ τῇ AB μήκει, αἵ EA, 
AB ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" μέσον 
» 2 M M / M , 2 -" 35$ 
ἄρα ἐστὶ τὸ 4 K, τουτέστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν MN, ΝΕ. πάλιν, ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ E 
τῇ AB μήκει, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΖΕ τῇ EK: 
αἱ ΖΕ, ΕΚ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ E, τουτέστι τὸ ΜΡ, τουτέστι τὸ 
ὑπὸ τῶν MNA. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρος ἡ 4Ε τῇ ΕΖ, 
καὶ τὸ 4Κὶ τῷ ΕΑ ἀσύμμετρόν ἐστιν. ἀλλὰ τὸ μὲν 

1. ἐστίν PB. 6. ἡ] postea ius. F. μέσας P, corr. m. 1. 

7. ῥητῆς] om. F. 10. ἡ — δυναμένη] mg. m.1 P. ἢ} 
(alt.) ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη Vb, e corr. F. 11. ἐστίν] del. 
F, om. V b. 19. κατασκευάσϑω V. γάρ] om. P. 18. ἡ] 
om. PF. 15. E4] AE FVb. | E4] AE' EF, in ras. V. 16. 
εἶσιν B. 17. ἐστίν P. ώἑἧἿΑἀπὸ τῶν ΄ἐκ τῶν F. 18. NET] 
mut.in EN V. 19. Post 4B add. τουτέστιτῇ ΕΚ V. ἐστίν B. 

ΖΕ] EZ P. 20. αἴ καὶ ot BFb. εἰσιν P. 21. MP] 


corr. ex ME m. rec. b. τουτέστιν P. 22. ἡ] ἐστιν ἡ F V. 
23. ἀσύμμετρος F. | 
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. Ergo ΜΞ recta spatio rationali et medio aequalis 
quadrata est [prop. XL], et ΜΞ" — AI'; quod erat 
demonstrandum. 
E LIX. 

Bi spatium recta rationali et recta ex duobus no- 
minibus sexta comprehenditur, recta spatio quadrata 


—. aequalis irrationalis est duobus spatiis mediis aequalis 


quadrata, quae uocatur. 

Spatium enim A4BI'Z/ comprehendatur recta ra- 
lionali 4B et recta.ex duobus nominibus sexta 4 Ζΐ 
in E in nomina diuisa, ita ut maius nomen sit 4E. 
dico, rectam spatio A4I' aequalem quadratam rectam 
esse duobus spatiis mediis aequalem quadratam. 

eomparentur eadem, quae in superioribus demon- 
sbrationibus. manifestum est igitur, esse ME? — AT, 

» H E'z et MN, ΝΗ potentia in- 
commensurabiles esse [p. 176, 
6 sq.] et quoniam ZA, 


K A AB longitudine incommen- 
P mg surabiles sunt [deff. alt. 6], 
| EA et AB ralionales sunt 
M NIE | 


potentia tantum commensu- 
rabiles. itaque ΑΚ, hoc 
es& MN?-- ΝΕ", medium 

z Ó est [prop. XXI]. rursus quo- 
niam Ez, AB longitudine incommensurabiles sunt 
[deff. alt. 6], ZE et EK incommensurabiles sunt [prop. 
XIII]. quare ZE, EK rationales sunt potentia tan- 
tum commensurabiles. itaque E44, hoc est MP siue 
MN ;»« ΝΞ, medium est [prop. XXI]. et quoniam 


E, EZ incommensurabiles sunt, etiam 4K, EA 
12* 
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AK ἐστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπο vOv MN, NA, 
τὸ δὲ EA ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν MNA: ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν MNA τῷ ὑπὸ 
τῶν MN. καί ἐστι μέσον ἕχάτερον αὐτῶν, καὶ αἵ 
MN, ΝΗ͂ δυνάμει εἰσὺν ἀσύμμετροι. 

Ἢ M& ἄρα δύο μέσα δυναμένη ἐστὶ καὶ δύναται 
τὸ AI" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


[41 eo 

᾿Εὰν εὐθεῖα γραμμὴ τμηϑῇ εἰς ἄνισα, và ἀπὸ vOV 

ἀνίσων τετράγωνα μείξονά ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν ἀνί- 
σῶν περιεχομένου ὀρϑογωνίου, 

Ἔστω εὐθεῖα ἡ 48 καὶ τετμήσϑω εἰς ἄνισα 


“κατὰ τὸ Γ, καὶ ἔστω μείξων ἡ AI" λέγω, ὅτι τὰ 


ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ μείζονά ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
AT, 18: 

Τετμήσϑω γὰρ ἡ 48 δίχα κατὰ τὸ 4. ἐπεὶ οὖν 
εὐϑεῖα γραμμὴ τέτμηται εἰς μὲν ἴσα κατὰ τὸ 4,, εἰς 
δὲ ἄνισα κατὰ τὸ I, τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ μετὰ 
τρῦ ἀπὸ I'4 ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 44 ὥστε τὸ ὑπὸ 
τῶν ΑἍΓ, ΓΒ ἔλαττόν ἐστι τοῦ ἀπὸ 441 τὸ ἄρα δὶς 
υπὸ τῶν AI, ΓΒ ἔλαττον ἢ διπλάσιόν ἐστι τοῦ ἀπὸ 
414. ἀλλὰ τὰ ἀπὸ τῶν AD, ΓΒ διπλάσιά [ἐστι] τῶν 
ἀπὸ τῶν 44, AI" τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ μείξονά 
ἐστι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI, I'B: ὅπερ ἔδει δεῖξαι.) 


$. 
To ἀπὸ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων παρὰ ῥητὴν 
2. ἐστι m.2F. τῶν] οἵα. BFb. 3. MN, NX V. τ] 


τό FV. 4. ΜΝ, N A m. 2 V. ἐστι P. μέσον] μέν 
6. δυνάμει V. 8. λῆμμα] m. 2 P. 10: ἴσων V, sed corr. 
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ineommensurabilia sunt [VI, 1; prop. XI]. uerum 
AK—MN?--NAÀ8*5, E4—MN»«NXA. itaque MN? 
- ΝΕ" εὐ MN »« N5 incommensurabilia sunt. et 
utrumque medium est, et MN, N,3 potentia incom- 
mensurabiles sunt. 

Ergo ME recta est duobus spatiis mediis aequalis 
quadrata [prop. XLI], οὐ ME? — AT'*; quod erat demon- 


strandum. 
[Lemma. 


Si recta linea in partes inaequales secatur, qua- 

drata partium inaequalium maiora sunt duplo rectan- 

4 gulo partibus inaequalibus comprehenso. 
| Sit recta 4B et in Γ in partes inaequales 
l4 secetur, et maior sit ΑΓ. dico, esse 

p AI? --DI'B-2A4TD»IB. 

| nam 4B in 4 in duas partes aequales secetur. 
-B iuam quoniam recta linea in Ζ' in partes aequales secta 
est, in l'autem in inaequales, erit A4I'2« I'B -]- 1f? — 4415 
[1L 5]. quare AI'2«I'B « Azf?.itaque2 AI? IB«—2 AZ. 
est autem 4I? -- 'B* —2(42? -- AI?) [II, 9]. ergo 
AI?-J-DB*-2AI€IB;quod erat demonstrandum]. 


LX. 


Quadratum rectae ex duobus nominibus rectae ra- 


1) Cum Euclides iam prop. XLIV yp: 128, 17 hoc lemmate 
tacite usus sit, parum credibile est, id ab eo ipso hic demum 
additum esse. quare puto, lemma ab interpolatore adiectum 
esse, quem fugerit, id iam antea usurpatum esse. facile ad- 
paret res ipsa ex II, 7. 


εἰσι V. ἀνίσων τῆς ὕλης τμημάτων . 12. ἔστω γάρ F. 18. 
μεῖζον τὸ ADT' P. 16. 4] corr. ex B F. 17. γραμμὴ ἡ AB V. 
19. ἀπὸ τῆς Vb. D4]inras V, 4D P. | τὴξ Ad V. 
20. ἔλασσον P, comp. F b. τῆς Ad V. 22. τῆς A 4d V. 
ἐστι] om. P. 24. τῶν] om. P. 828. v9", corr. m. 2, F. 
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παραβαλλόμενον bush ποιεῖ τὴν ἐκ δύο óvo- 
μάτων mp cdm 

Ἔστω ix δύο ὀνομάτων ἡ AB διῃρημένη εἰς τὰ 
ὀνόματα κατὰ τὸ Γ, ὥστε τὸ μεῖξον ὄνομα εἶναι τὸ 
AI, καὶ ἐκκείσϑω δητὴ ἢ 4Ε, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς AB 
ἴσον παρὰ τὴν 4 E παραβεβλήσϑω τὸ 4 ΕΖΗ πλάτος 
ποιοῦν τὴν AH: λέγω, ὅτι ἡ 4H ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶ πρώτη. 

Παραβεβλήσϑω γὰρ παρὰ τὴν ΖΕ τῷ μὲν ἀπὸ 


τῆς 4Γ ἴσον τὸ 40, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΓ ἴσον τὸ .. 


ΚΑ: λοιπὸν ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ ἴσον ἐστὶ 
τῷ ΜΖ. τετμήσϑω ἡ ΜΗ δίχα κατὰ τὸ Ν, καὶ παρ- 
ἄλληλος ἤχϑω ἡ ΝΗ͂ ἱδκατέρᾳ τῶν MA, ΗΖ]. ἑκά- 
τερον ἄρα τῶν ΜΞ, ΝΖ ἴσον ἐστὶ τῷ ἅπαξ ὑπὸ τῶν 
AI'B. καὶ ἐπεὶ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἡ AB διῃρη- 
μένη εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ I, αἱ AI, ΓΒ ἄρα ῥη- 
ταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν 
4, ΓΒ δητά ἐστι καὶ σύμμετρα ἀλλήλοις" ὥστε καὶ 
τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ [σύμμετρόν 
ἐστι τοῖς ἀπὸ τῶν AI, DB: ῥητὸν ἄρα ἐστὶ v0 συγ- 
κείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AI, DB] καί ἐστιν ἴσον 
τῷ 44’ ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 41 4. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 
4 E παράκειται δητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 4 Μ καὶ σύμμετρος 
τῇ 4Ε μήκει. πάλιν, ἐπεὶ αἱ ΑΓ, ΓΒ ῥηταί εἰσι 
δυνάμει μόνον σύμμετροι, μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ 
τῶν 4Γ, ΓΒ, τουτέστι τὸ ΜΖ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 
M A παράκειται" ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ MH ἐστι καὶ ἀσύμ- 
5. τῷ] corr. ex τό τη. 1 F. — 4B] 4 e corr. B. 9. τῷ] 
corr. ex τό m. 1 F. 10. τό] mut. in τῷ m. 1 F. 40] Θ 
e corr. V. τῷ] corr. ex co m. 1 F. 11: ἐστί] m. 29 F. 12, 


δίχα] m. 2 V. 18. NA] N eras. F, & b. . ἑκατέρᾳ — HZ] 
om. P. 14. Post ἄρα del τῶν AH V. ΝΖ] corr, ex ΝΞ 
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. tionali adplieatum latitudinem efficit rectam ex duobus 
nominibus primam. | 
— — fit 4B recta ex duobus nominibus in I' in nomina 
diuisa, iia ut maius nomen sit AI et ponatur ratio- 
4 KM N H τᾶ] ZE, et quadrato 4 85 
! | | | | | aequale rectae 7/4 E adplicetur 
| Ζ ΕΖΗ latitudinem efficiens Z1 H. 
9'4 "5 Ζ2 ἄϊρο, ΔΗ rectam esse ex duobus 
4 lD B nominibus primam. 
nam rectae z/ E adplicetur 4/49 —lAI" et K 4— BI". 
itaque reliquum [II, 4] 2 4A'»« I'B— MZ. iam MH 
in N in duas partes aequales secetur, et ΝΞ parallela 
ducatur. itaque ME — ΝΖ το AI'*«I'B. et quoniam 
AB ex duobus nominibus est in Γ᾽ in nomina diuisa, 
4, ΓΒ rationales sunt potentia tantum commensu- 
rabiles [prop. XXXVI]. itaque A4I?, ΓΒ" rationalia 
sunt et commensurabilia. quare etiam AI" J- ΓΒ" 
[prop. XV]. et AI?-- ΓΒ“ - 2 4. itaque etiam 2.4 
rationale est. et rectae rationali Z/ E adplicatum est; 
quare 21M rationalis est et rectae Z/E longitudine 
commensurabili [prop. XX]. rursus quoniam ATI, 
I'B rationales sunt potentia tantum commensurabiles, 
2A4I'»«I'B, hoc est MZ, medium est [prop. XXI]. 
el rectae rationali M.4 adplicatum est. itaque MH 
. pationalis est et rectae M 4, hoc est Z4 E, longitudine 


m. 1 F. 15. 4Γ, ΓΒ in ras. V. 16. of] καὶ oí V. 18. 

ἐστι] εἰσι BF b. — xo/](alt.) om. V. 19. Post ΓΒ del. καί ἐστιν 

ἴσον F. σύμμετρον — 20. ΓΒ] mg. m. 1 P. 20. ῥητόν — 

21. l'B] om. P. 22. 44] 4e corr. FV, 44 P. τὸ] τῷ F. 
44] corr. ex Z4 m. rec. P. 23. 4M] corr. ex 4H m. 

2F. 27. ἄρα ἐστί BFVb. καί] om. V. ἐστι] om. BFVb. 
σύμμετρος F, corr. m. 2. | 
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uevooc τῇ MA, τουτέστι τῇ ΖΕ, μήκει. ἔστι δὲ καὶ 
ἡ M ῥητὴ καὶ τῇ 4E μήκει σύμμετρος" ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ 4M τῇ ΜΗ μήκει. καί εἰσι ῥηταί: αἵ 
4M, ΜΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ AH. js 
Ζ)εικτέον δή, ὅτι καὶ πρώτη. 
᾿Επεὶ τῶν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ μέσον ἀνάλογόν ἐστι 
τὸ ὑπὸ τῶν 4ΓΒ, καὶ τῶν 40, Κὶ 4 ἄρα μέσον ἀνά- 
λογόν ἐστι τὸ ME. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 4 πρὸς τὸ 
ΜΕ, οὕτως τὸ ME πρὸς τὸ K 4, τουτέστιν ὡς ἡ 24 Κ 
πρὸς τὴν ΜΝ, ἡ ΜΝ πρὸς τὴν MK: τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν 4Κ, KM ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ. καὶ ἐπεὶ 
σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς 4“Γ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΒ, σύμ- 
μετρόν ἐστι καὶ τὸ 4Θ τῷ KA: ὥστε καὶ ἡ 4Κ τῇ 
KM σύμμετρός ἐστιν. καὶ ἐπεὶ μείζονά ἐστι τὰ ἀπὸ 
τῶν AI, ΓΒ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ. usifov ἄρα 
καὶ τὸ 244 τοῦ MZ: ὥστε καὶ ἡ 4 Μ τῆς MH μείξων 
ἐστίν. χαί ἐστιν ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν ΖΚ, KM τῷ ἀπὸ 
τῆς ΜΝ, τουτέστι τῷ τετάρτῳ τοῦ ἀπὸ τῆς ΜΗ͂, καὶ 
σύμμετρος ἡ 4Κὶ τῇ K M. ἐὰν δὲ ὦσι δύο εὐϑεῖαι ἄνι- 
ὅοι, τῷ δὲ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος ἴσον 
παρὰ τὴν μείζονα παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ 
καὶ εἰς σύμμετρα αὐτὴν διαιρῇ, ἡ μείξων τῆς ἐλάσσονος 
μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ ἡ 4 Μ ἄρα 
τῆς ΜΗ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. 
καί εἰσι ῥηταὶ αἱ 4M, MH, καὶ ἡ 4M μεῖξον ὄνομα 
οὖσα σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ 4 Ε μήκει. 
1. MA] AM in ras. V. ἔστιν PB. 8. 4M] MA P. 
καί εἰσι e corr. V. εἶσιν B. 4. 4M, MH ἄρα] e 
corr, V. 5. ἄρα] supra scr. F, om. P. 7. Post ἐπεί add. 


γάρ BVb, E. m. 2. 8. AT, TB m. 2 V. | 10. AK] K 
in ras. V. 13. l'B] ΒΓ in ras. V. 15. KM μήκει ovu- 
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incommensurabilis [prop. XXII]. uerum M Z rationalis 
est et rectae Z1 E longitudine commensurabilis. itaque 
4M, MH longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XII]. et sunt rationales. itaque z/M, M H rationales 
sunt potentia tantum commensurabiles. ergo z1.H ex duo- 
- bus nominibus est [prop. XXXVI]. iam demonstrandum, 
eandem primam esse. quoniam 4.1» ΓΒ medium est pro- 
portionale inter 4 I?, ΓΒ" [cfr. prop. XXI lemma], etiam 
MA medium est proportionale inter ΖΘ, K 4. itaque 
ΖΘ: Μ5-- M5E:KA,hocest[VL1] zZK:MN—MN: MK. 
ilaque ZK»« KM — MN? [VI, 17]. et quoniam 
AI?, ΓΒ" commensurabilia sunt, etiam ΖΘ, Καὶ A4 com- 
mensurabili sunt. quare etiam ΖΚ, KM commen- 
surabiles sunt [VI, 1; prop. XI] οὖ quoniam est 
AI? - ΓΒ —2AI»IB[u.adlemma], erit 447 MZ. 
quare etiam ΖΜ)» MH [VI, 1; V, 14]. et 
AK» KM—MN*—11MH*, 

et ΖΚ, KM commensurabiles sunt. sin datae sunt 
duae rectae inaequales, et quartae parti quadrati mi- 
noris aequale spatium maiori adplicatur figura qua- 
drata deficiens et eam in partes commensurabiles 
diuidit,maior quadrata minorem excedit quadrato rectae 
sibi commensurabilis [prop. XVII]. itaque z/ M? ex- 
cedit ΜΗ" quadrato rectae sibi commensurabilis. et 
4M, MH raüonales sunt, et. maius nomen ΖΜ 
rectae rationali propositae z/ E longitudine commensu- 
rabilis est. 

μετρός ἐστι V. Post ἐστιν add. μήκει m. 2 B. 16. τοῦ 
— ΓΒ] supra scr. F. 18. ἐστί PV b, comp. F. 20. Post 
KM add. μήκει V, m. 2 B. ὦσιν PB. 28. διαιρεὶ b. 


24. Ante μεῖξον ras. 1 litt. F. — 25. τῷ] τό V. 206. καὶ ἡ — 
27. ἐστι] in ras. F. 26. 4M] MH P, HM Fb. 


-. 


10 


15 


20 


186 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ /. 


Ἢ AH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πρώτη" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 
ξα΄. 


Τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ δύο μέσων πρώτης παρὰ ῥη- 
τὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο 
ὀνομάτων δευτέραν. 

Ἔστω ἐκ δύο μέσων πρώτη ἡ 48 διῃρημένη εἰς 
τὰς μέσας κατα τὸ Γ, ὧν μείξων ἡ 4Γ, καὶ ἐκκείσϑω 
ῥητὴ ἡ 4Ε, καὶ παραβεβλήσϑω παρὰ τὴν ΖΕ τῷ ἀπὸ 
τῆς 48 ἴσον παραλληλόγραμμον τὸ ZZ πλάτος ποιοῦν. 
τὴν ZH: λέγω, ὅτι ἡ Zl Η ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ δευτέρα. 

Κατεσκευάσϑω γὰρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρὸ τούτου. καὶ 
ἐπεὶ ἡ AB ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη διῃρημένη κατὰ 
τὸ I', αἱ 4Γ. ΓΒ ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον 
σύμμετροι ῥητὸν περιέχουσαι ὥστε καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
4Γ, ΓΒ μέσα ἐστίν. μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ Z1 A. καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν ZE παραβέβληται" δητὴ ἄρα ἐστίν ἡ ΜΖ 
καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4 E μήκει. πάλιν, ἐπεὶ δητόν ἐστι 
τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ, ῥητόν ἐστι καὶ τὸ ΜΖ. καὶ 
παρὰ ῥητὴν τὴν MA παράκειται" ῥητὴ ἄρα [ἐστὶ] καὶ 
ἡ MH καὶ μήκει σύμμετρος τῇ M 4, τουτέστι τῇ ZzLE* 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν y 4M τῇ ΜΗ μήκει. καί εἰσι 
ῥηταί αἱ ΖΜ, ΜΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον - 
σύμμετροι" ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ ΖΗ. 


1. ὀνομάτω b. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. BFVb, comp.P. 8. 

ξβ΄ F. 4. ῥητῆς B, sed corr. 7. ἔστω] e corr. m. 2 ΒΕ, 9. 
παρὰ τὴν 4E 'παραβεβλήσϑω P. 10. AB] corr. ex 44 m. 
1 b. ἴσον τό P. 12. κατασκευάσϑω V. 14. oí] in ras. 
m. 2 B. εἰσίν B. 16. ἐστέν] ἐστί PB, comp. Es ET Υ. 
17. παράκειται Theon (ΒΕ Ὁ). 19. ἐστι] om. B. ien 


. Supra ser. τήν P. ἐστί] om. BFVb. 21. σύμμετρος μ᾿ 


MA] Μ e corr. V. 2422. ἐστίν) om. V. μήκει τῇ MH V. 
εἰσιν B 
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. Ergo AH ex duobus nominibus prima est [deff. 
alt. 1]; quod erat demonstrandum. 


LXI. 


Quadratum rectae ex duabus mediis primae rectae 
rationali adplieatum latitudinem efficit rectam ex 
duobus nominibus secundam. 

— Sit 4B recta ex duabus medis prima in I'in 
medias diuisa, quarum maior sit A4I', et ponatur ra- 
4 KM N H tionalis ΖΕ, et rectae Ζ E adpli- 
| | | cetur quadrato 4 B? aequale par- 
| DE allelogrammum ZZ latitudinem 
s OA 5 Ζ effcjens 4H. dico, ΖΗ ex duo- 
4 T B bus nominibus secundam esse. 
nam comparentur eadem, quae in priore propositione. 
et quoniam 4B ex duabus mediis prima est in I' 
diuisa, 4Γ, ΓΒ mediae sunt potentia tantum com- 
mensurabiles spatium rationale comprehendentes [prop. 
XXXVII]. quare etiam 4I?, ΓΒ" media sunt [prop. 
XXI]. itaque Z4 medium est. et rectae rationali zZE 
adplieatum est. itaque Mf rationalis est et rectae 
A E longitudine incommensurabilis [prop. XXII]. rursus 
quoniam 2 A4I'»« I'B rationale est, etiam MZ rationale 
est. et rectae rationali M.4 adplicatum est. itaque 
eliam MH rationalis est et rectae M4 longitudine 
commensurabilis [prop. XX], hoc est rectae Z1 E. itaque 
ΖΜ, MH longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XIII]. et sunt rationales. itaque ΖΜ, ΜῊ rationales 
sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 44H ex 
duobus nominibus est [prop. XXXVI]. 


10 


20 


25 


188 ZTOIXEION /. 


- 


ΖΙεικτέον δή, ὅτι καὶ δευτέρα. 

Ἐπεὶ γὰρ τὰ ἀπὸ τῶν AD, ΓΒ μείξονά ἐστι τοῦ | 
δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ. μεῖξον ἄρα καὶ τὸ 4.4 τοῦ 
MZ: ὥστε καὶ ἡ 4M τῆς ΜΗ. καὶ ἐπεὶ σύμμετρόν 
ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ τῷ ἀπὸ τῆς ΓΒ, σύμμετρόν ἐστι 
καὶ τὸ 40 τῷ KA ὥστε καὶ ἡ 4K τῇ ΚΜ σύμμε- 
τρός ἐστιν. καί ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΖΙΚΜ ἴσον τῷ ἀπὸ 
τῆς MN: ἡ 4M ἄρα τῆς ΜΗ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ. καί ἐστιν ἡ MH σύμμετρος τῇ AE 
μήκει. | | 

Ἢ AH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ δευτέρα. 


ξβ. 

Τὸ ἀπὸ τῆς ἐκ δύο μέσων δευτέρας παρὰ 
ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεὶ τὴν ἐκ 
δύο ὀνομάτων τρίτην. 

Ἔστω ἐκ δύο μέσων Sese ἡ AB δηλδημενη εἰς 
τὰς μέσας κατὰ τὸ Γ, ὥστε τὸ μεῖζον τμῆμα εἶναι τὸ 
AT, ῥητὴ δέ τις ἔστω v 4E, καὶ παρὰ τὴν 4Ε τῷ 
ἀπὸ τῆς AB ἴσον παραλληλόγραμμον παραβεβλήσϑω 
τὸ ZZ πλάτος ποιοῦν τὴν ΔΗ λέγω, ὅτι ἡ ΖΗ ἐκ 
δύο ὀνομάτων ἐστὶ ds ! 

Κατεσκευάσϑω τὰ αὐτὰ τοῖς προδεδειγμένοις. un 
ἐπεὶ ἐκ δύο μέσων δευτέρα ἐστὶν ἡ AB διῃρημένη 
κατὰ τὸ I, αἱ AI, ΓΒ ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον 
σύμμετροι μέσον περιέχουσαι" ὥστε καὶ τὸ συγκείμενον 


8. 4) in ras. m. 1 Ρ, 7. ἐστιν] ἐστι BV, comp. Fb. 
" ἐστι] ἐστιν P. | A4KM] K corr.ex Mm. 1 P; AK, KM corr. 
ex AK, NM V. 8. MH] corr. ex MN m. 1 b. δύναται 
μεῖξον Vv. 19. ξβ΄] corr. ex £y F. 1. ὀνομάτων] ΟΟΥΤ. ex 
μέσων m. 9 B. τρίτην] in ras. m. 1 B. 16. ἔστω] in ras. 
m.1B. 18. ἔστω] γεγονέτω V. — AE] inras.m. 1 B. τήν] 
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iam demonstrandum est, eandem secundam esse. 

nam quoniam ZI" --I'B7224LI»I'B [prop. 
LIX lemma], erit etiam z/4 7 MZ. quare etiam 
4M 7 ΜΗ. et quoniam AI?, I'B* commensurabilia 
sunt, etiam 2/0, Καὶ 4 commensurabilia sunt. quare 
etiam ΖΚ, KM commensurabiles sunt [VI, 1; prop. 
XI] et K»«KM-— MN? [cfr. p. 184, 1 sq.]. itaque 
4M"? excedit MH? quadrato rectae sibi commensu- 
rabilis [prop. XVII]; et MH, ZzE longitudine com- 
mensurabiles sunt. 

Ergo ΖΗ ex duobus nominibus secunda est [deff. 
alt. 2]. 

LXII. 


Quadratum rectae ex duabus mediis secundae rectae 
rationali adplicatum latitudinem efficit rectam ex duo- 
bus nominibus tertiam. 

Bib 4B ex duabus mediis secunda in Γ΄ in medias 
diuisa, itia ut maior pars sit AI" rationalis autem sit 
4 KM N H ZE,et rectae 4 E quadrato AB? 

| | | | aequale parallelogrammum ZZ 
| adplicetur latitudinem efficiens 
O4 5 7 AH. dico, ΔΉ ex duobus nomi- 
4 potu nibus tertiam esse. 

comparentur eadem, quae in superioribus demon- 
strationibus. et quoniam 4B ex duabus mediis se- 
eunda est in I'diuisa, AI ΓΒ mediae sunt potentia 
tantum commensurabiles spatium medium comprehen- 


ῥητὴν τήν F. τῷ] corr. ex τό m. 1 F. 20. τήν] corr. ex 


τό m. 1 B, τό F. 22. καὶ κατεσκευάσθω, del. καί, F; κατα- 
σαδυάσϑω γάρ V. καί] postea ins. F. 28. ἐστὶ δευτέρα P. 


24. ΓΒῚ Γ' ἴῃ ras. V. μέσαι ἄρα V. εἰσίν PB. 
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ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ μέσον. ἐστίν. καί ἐστιν 
ἴσον τῷ 4 4᾽ μέσον ἄρα καὶ τὸ 4 4. καὶ παράκειται 
παρὰ ῥητὴν τὴν 4 Ε΄ ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΜΖ καὶ 
ἀσύμμετρος τῇ 4ῈΕ μήκει. διὰ τὰ αὐτὰ δὴ καὶ ἡ 
MH ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμμετρος vij ΜΑ͂, τουτέστι τῇ 
ZA E, μήκει' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν 4M, MH 
καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4Ε μήκει. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός 
ἐστιν ἡ 4Γ τῇ ΓΒ μήκει, ὡς δὲ ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΒ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AI'B, ἀσύμ- 
μέτρον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ τῷ ὑπο τῶν 4ΓΒ.. 
ὥστε καὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΓΒ ἀσύμμετρόν ἐστιν, τουτέστι τὸ 
44 τῷ MZ | ὥδτε καὶ ἡ 4M τῇ MH ἀσύμμετρός 
ἐστιν. καί εἰσι ῥηταί ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν 
ἡ 4Η. | 

Zsxvéov [δή]. ὅτι καὶ τρίτη. 

Ὁμοίως δὴ τοῖς προτέροις ἐπιλογιούμεϑα, ὅτι μεί- 
ξων ἐστὶν ἡ 4M τῆς MH, καὶ σύμμετρος ἡ ZK τῇ 
KM. καί ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν ΖΙΚΜ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς 
MN: ἡ 4M ἄρα τῆς MH μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ οὐδετέρα τῶν 4M, MH σύμ- 
μετρός ἐστι τῇ 4 Ε μήκει. 

H 4H ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τρίτη ὕπερ. 
ἔδει δεῖξαι. 


1. ἐκ τῶν] om. Fb, m. 2 B. ἐστίν) ἐστί PBV Ὁ, comp. F. 

2. παράκειται] ογα. V. 8. τὴν AE omi» B: ἐστίν B. καί} 
om. B. Ζ4ΦΜῬ. 4. δια) καὶ διά F. 6. ῥητή — 7. μήκει] 
mg. m. 2 V. 6. MN V. 8. τῇ ΓΒ — 7 AT'] supra scr. 
m.2 E 0, τῆς] τῶν B. — AI, ΒΑ B. σύμμετρον B, corr. 
m. 2. 10. r0] corr. ex và. V. τῷ |] corr. ex τό m. 2 P. 
AT,TB V. 0111 8] om. P. 412. 4BI'P. ἐστι PBFV, 
comp. b. τό] τῷ F. 18. 44] 44 F et, eras. A4, b. καί 
om. B. 14. ἐστι PBV, comp. Fb. 16. δή] om. P. 11. 
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dentes [prop. XXXVIII]. quare etiam 4I? 4- ΓΒ“ 
3nedium est. est autem 4I? -L D'B! — 44. itaque 
etiam 2/4 medium est. et rectae rationali Z/E ad- 
pliceatum est. itaque MZ rationalis est et rectae ΖΕ 
longitudine incommensurabilis [prop. XXII]. eadem 
de causa etiam JM H rationalis est et rectae M 4, hoc 
est Z1 E, longitudine incommensurabilis. itaque utraque 
4M, MH rationalis est et rectae Z1 E longitudine in- 
commensurabili. et quoniam ΑΓ, ΓΒ longitudine in- 
commensurabiles sunt, οὐ A4I': I'B— ΑΓ: AI'*«I'B 
[prop. XXI lemma], etiam 4I"? et AI'2«I'B incom- 
mensurabilia sunt [prop. XI]. quare etiam AI? -- I'B* 
et 2 4I'»«IJB, hoc est 4144 et MZ, incommensura- 
bilia sunt. quare etiam z/ M, MH incommensurabiles 
sunt [VI, 1; prop. XI]. et sunt rationales. ergo ΖΗ 
ex duobus nominibus est [prop. XXXVI]. 

demonstrandum, eandem tertiam esse. 

eodem igitur modo, quo antea [p. 188, 2 seq.], con- 
cludemus, esse 4M — MH, et Z4K, KM commensu- - 
rabiles esse. et ZK »« KM — ΜΝ", itaque ZM? 
excedit M H? quadrato rectae sibi commensurabilis 
[prop. XVII]. et neutra rectarum ΖΜ, MH rectae 
AZ E longitudine commensurabilis est. 

Ergo ZH ex duobus nominibus tertia est [deff. 
alt. 3]; quod erat demonstrandum. : 


δή] δέ V. πρότερον BFb. ὄτι] corr. ex τι m. rec. P. 19. 
ΖΦ ΚΜ) 4 e corr. V, corr. ex 4 m. rec. P. 21. συμμέτρου] 
c in ras. V. 22. ἐστιν PV. 28. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, 
om. BF V b. 
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ula: : 

“Τὸ ἀπὸ τῆς μείξονος “παρὰ ῥητὴν παφαβαλ- 
λόμενον πλάτος ποιεῖ την ἐκ δύο ὀνομάτων 
τετάρτην. 

Ἔστω μείξων ἡ AB διῃρημένη κατὰ τὸ D' ὥστε 
μείξονα εἶναι τὴν 4Γ τῆς ΓΒ, ῥητὴ δὲ ἡ 4Ε, καὶ 
τῷ ἀπὸ τῆς 4B ἴσον παρὰ τὴν 4 E παραβεβλήσϑω 
τὸ ZZ παραλληλόγραμμον πλάτος ποιοῦν τὴν ZH: 
λέγω, ὅτι ἡ 4Η ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τετάρτη. 

Κατεσκευάσθω τὰ αὐτὰ τοῖς προδεδειγμένοις. καὶ 
ἐπεὶ μείζων -ἐστὶν ἢ 48 διῃρημένη κατὰ τὸ I αἵ AI, 
ΓΒ δυνάμει᾽ εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαν τὸ μὲν EO 
κείμενον ἐκ τῶν ἀπ αὐτῶν τετραγώνων ῥητόν, τὸ δὲ 
ὑπ αὐτῶν μέσον. ἐπεὶ οὖν Qqvóv ἐστι τὸ συγχείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AD, DB, ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ 2 Δ᾽ 
ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ ΔΜ καὶ σύμμετρος τῇ 4Ε μήκει. 
πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ, 
τουτέστι τὸ ΜΖ, καὶ παρὰ ῥητήν ἐστι τὴν MA, ῥητὴ 
ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ MH καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4Ε μήκει" 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΖΜ τῇ ΜΗ μήκει. αἵ 
4M, MH ἄρα δηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 4H. 

ΖΔεικτέον [δή], ὅτι καὶ τετάρτη. 

Ὁμοίως δὴ δείξομεν τοῖς πρότερον, ὅτι μείζων ἐστὶν 


1. ξδ΄ F, et sic deinceps. 6. ῥη supra scr. τή V. δέ 
τὶς V. 1. παρά — 8. 42] mg. m. 1 F. 8. 4H] corr. ex 
AE m.1F. 9. ἡ AH] corr. ex AH Ἐ. 10. κατασκευάσϑω 
V. Dein add. γάρ F V. προδεδειμένοις F, corr. m. 2; προ- 
δεδιδαγμένοις Pe mg. m. 1 yo. προδεδειγμένοις. 12. I'B 
ἄρα V. εἰσὶ σύμμετροι D, corr. m. 2. μέν] supra scr. m. 
1F. 18.0' BEV. 15. AA] corr. ex 44 m. rec, P. 16. 
4M] Ma ΒΥ», "Aa'M F. 17. AL'B P. 18. ἐστι] om. 


LX kr. 
Ego, 1 
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LXTII. 
" Quadratum maioris rectae rationali adplieatum la- 


titudinem efficit rectam ex duobus nominibus quartam. 


Bit maior 4B in I' diuisa, ita ut sit AI'^ I'B, 


et rationalis sit ΖΕ, et quadrato 44 B? aequale rectae 
"2 KM N H ZEadplicetur parallelogrammum 


| AZ latitudinem effieiens ΖΗ. 
dico, Z4H ex duobus nominibus 
94 7" Z quartam esse. 


| . 
A TCR comparentur eadem, quae in 


superioribus demonstrationibus. et quoniam 4B maior 


est in I' diuisa, 4I, ΓΒ potentia sunt incommensu- 


rabiles efficientes summam  quadratorum rationalem, 
rectangulum autem medium [prop. XXXIX]. iam quon- 


τ jam AI*?-L- ΓΒ" rationale est, 71,44 rationale est. 


quare Z4M rationalis est et rectae Z/E longitudine 
commensurabilis [prop. XX]. rursus quoniam 2 AI'*« I'B 
medium est, hoc est ΜΖ, et rectae rationali ΜΖ ad- 
plieatum est, etiam ΜῊ rationalis est et rectae Ζ Εὶ 
longitudine incommensurabilis [prop. XXII]. itaque 


4M, MH longitudine incommensurabiles sunt [prop. 


XIII]. quare z4 M, M H rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles. ergo ΖΗ ex duobus nominibus est 
[prop. XXXVI]. 

demonstrandum, eandem quartam esse. 

iam eodem modo, quo antea, demonstrabimus, esse 


Theon (BFVb). MA] corr. ex Mz m. rec. b, Mz BF. 
Deinde add. παράκειται "Theon (BF V b). 19. ἐστίν V. 20. 
ἐστίν P. 4M] M ecorr m.1F. Ante αἵ del. καί F. 21. 
ἄρα] om. P. 23. δή] om. P. 24. δὴ τοῖς πρότερον ἐπι- 
λογιούμεϑα, ὅτι Theon (BFVb). | 

Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 13 
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ἡ 4M τῆς MH, xol ὅτι τὸ ὑπὸ 4 ΚΜ ἴσον ἐστὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς ΜΝ. ἐπεὶ οὖν ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς 
AI τῷ ἀπὸ τῆς ΓΒ, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὲ 
40 τῷ ΚΑ' ὥστε ἀσύμμετρος καὶ ἡ ΖΚ τῇ KM 
ἐστιν. ἐὰν δὲ ὦσι δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι, τῷ δὲ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ἐλάσσονος ἴσον παραλληλόγραμμον 
παρὰ τὴν μείξονα παραβληθῇ: ἐλλεῖπον εἴδει τετρα- 
γώνῳ καὶ εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διαιρῇ, ἡ μείζων τῆς 
ἐλάσσονος μεῖξον δυνήσεται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ 
μήκει" ἡ 4M ἄρα τῆς MH μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἰσιν αἱ 4M, MH ῥηταὶ δυ- 
νάμει μόνον σύμμετροι; καὶ ἡ ΔΜ σύμμετρός ἐστι 
τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ 4E. 

'H AH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ τετάρτη" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

ξδ΄. 

Τὸ ἀπο τῆς ῥητὸν καὶ uécov δυναμένης πα- 
ρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ την ἐκ 
δύο ὀνομάτων πέμπτην. 

Ἔστω ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἡ 48 διῃρημένη 
εἰς τὰς εὐθείας κατὰ τὸ I', ὥστε μείζονα εἶναι τὴν 
AIT, καὶ ἐχκείσϑω ῥητὴ ἡ 4E, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς AB 
ἴσον παρὰ τὴν AE παραβεβλήσϑω τὸ AZ πλάτος 
ποιοῦν τὴν ΖΗ" λέγω, ὅτι ἡ 4H ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶ πέμπτη. 

1, τῆς] τῇ Υ ΜΝ BV. ὑπὸ τῶν V. | A4KM] supra 
add. K V. 8. τό corr. ex τὰ ὃ F. 4. ἀσύμμετρος] om. 
Theon (BFVb). KM ἀσύμμετρός ἐστιν Theon (BFVb). 

5. ὦσιν BF. 6. Post ἴσον del. παρὰ τὴν μείξονα F. παρ- 
Mei om. V. 7. παρὰ τὴν μείζονα] om. Fb, m. 


8. διαιρεῖ F, διαιρεῖ μήκει V. 10. 4M] corr. ex 
ΣΙ ΓΝ "1b συμμέτρου F. 18. JE] corr. ex 2H F. 14. 
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4M» MH, e 4K»« KM-— MN?. iam quoniam 
—AI*?, ΓΒ" incommensurabilia sunt, etiam ΖΘ, K A4 
ineommensurabila sunt. quare ΖΚ, K M incommen- 
surabiles sunt [VI, 1; prop. XI]. sin datae sunt duae 
rectae inaequales, et quartae parti quadrati minoris 
 sequale parallelogrammum maiori adplicatur figura 
quadrata deficiens et eam in partes incommensurabiles 
diuidit, maior quadrata minorem excedit quadrato 
rectae sibi incommensurabilis [prop. XVIII]. itaque 
4 M? excedit M H? quadrato rectae sibi incommensu- 
rabilis et 24M, MH rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles, et ΖΜ, rationali propositae Z4 E 
commensurabilis est. 
Ergo ΖΗ ex duobus nominibus quarta est [deff. 
alt. 4]; quod erat demonstrandum. 


LXIV. 


Quadratum rectae spatio rationali οὐ medio aequalis 
quadratae rectae rationali adplicatum latitudinem efficit 
rectam ex duobus nominibus quintam. 

Sit .4B recta spatio rationali et medio aequalis 
quadrata in Γ᾽ ἴῃ rectas diuisa, ita ut ΑΓ maior sit, 
4 KM N H et ponatur Z E rationalis, et qua- 

| | | | drato 4B? aequale rectae ΖΕ 
| adplicetur ZZ latitudinem  effi- 
E 94 5S Ζ2 gens ΖΉ. dico, ZH ex duobus 
4 Ll B  mominibus quintam esse. 


ὕπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. BFVb. 17. ἜΔΕΙ ROMAEA ins, 
m.1F 20. ῥητή F, sed corr. ἡ AB] m. 2 V 
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Κατεσκευάσϑω τα αὐτα τοῖς πρὸ τούτου. ἐπεὶ οὖν 
ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἐστὶν ἡ AB διῃρημένη 
κατα τὸ 55 αἱ AI, ΓΒ ἄρα δυνάμϑε εἰσὶν ἀσύμμετροι. 
ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὶ αὐτῶν τέυρας- 

5 γώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ’ αὐτῶν ῥητόν. ἐπεὶ οὖν μέ- 
σον ἐστὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ, 
μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ 244: ὥστε ῥητή ἐστιν ἡ 4M καὶ 
μήκει ἀσύμμετρος τῇ 4 E. πάλιν, ἐπεὶ δητόν ἐστι τὸ 
δὶς ὑπὸ τῶν 4ΓΒ, τουτέστι τὸ MZ, δητὴ ἄρα ἡ ΜΗ 

i0 x«l σύμμετρος τῇ 4Ε. ἀσύμμετρος ἄρα ἡ 4M τῇ 
MH: αἱ 4Μ, ΜΗ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι" ἐκ δύο ius ὀνομάτων ἐστὶν ἡ AH. 

“έγω δή, ὅτι καὶ πέμπτη. : 

Ὁμοίως γὰρ δειχϑήσεται, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν AKM 

15 ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς MN, καὶ ἀσύμμετρος ἡ 4 Καὶ τῇ 
KM μήκει" ἡ 4Μ ἄρα τῆς MH μεῖξον δύναται τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί εἰσιν αἱ 41Μ, MH [ὁη- 
ταὶ] δυνάμει μόνον σύμμετροι; καὶ ἡ ἐλάσσων 5 MH 
σύμμετρος τῇ ΖΕ μήκει. 

20 'H AH ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ πέμπτη: ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

ξε΄. 


Τὸ ἀπὸ τῆς δύο μέσα δυναμένης παρὰ ó9- 

τὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο 
25 ὀνομάτων ἕκτην. 

Ἔστω δύο μέσα δυναμένη ἡ AB διῃρημένη κατὰ 

τὸ Γ,, ῥητὴ δὲ ἔστω ἡ 4Ε, καὶ παρὰ τὴν AE τῷ 


1. κατασκευάσϑω V. Deinde add. γάρ F V. πρὸ τούτου] 
πρότερον, corr. m, 2, F. . 4. TAL MH- F, corr. τῇ. 3. b. 
δέ F. 7. καὶ τό b. 8. τῇ 7 b. 9. AT, ΓΒ Β et corr. 


in ΑΒΓ V. 10. Post 4E dad. μήκει m. 9 'B. 11. 4M] 
in ras. V. 17. συμμέτρου, sed corr., BF b. ῥηταί] om. P, 
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- eomparentur eadem, quae antea. iam quoniam 
AB recta est spatio rationali et medio aequalis qua- 
drata in I' diuisa, 41, ΓΒ potentia incommensurabiles 
sunt efficientes summam quadratorum mediam, rect- 
angulum autem rationale [prop. XL]. iam quoniam 
^AI? -L- LB? medium est, 2/44 medium est. itaque 
Z4 M rationalis est et rectae 71 E longitudine incommen- 
surabilis [prop. XXII]. rursus quoniam 2 4Γ »« ΓΒ, 
hoc est MZ, rationale est, MH rationalis est et rectae 
Z4 E commensurabilis [prop. XX]. itaque ΖΜ, MH 
incommensurabiles sunt [prop. XIII]. quare ΖΜ, MH 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
ZH ex duobus nominibus est [prop. XXXVI]. 

iam dieo, eandem quintam esse. 

nam similiter demonstrabimus, esse 2 K 5« K M — 
MN? et ZK, KM longitudine incommensurabiles. itaque 
Z4 M? excedit M.H? quadrato rectae sibi commensura- 
bilis [prop. XVIII]. et ΖΜ, MH potentia tantum 
commensurabiles sunt, eb minor MH rectae Z1 E lon- 
gitudine commensurabilis est. | 

Ergo ΔΗ ex duobus nominibus est quinta [deff. 
alt. 5]; quod erat demonstrandum. 


LXV. 


Quadratum rectae duobus spatiis mediis aequalis qua- 
dratae rectae rationali adplieatum latitudinem efficit 
rectam ex duobus nominibus sextam. 

Sit 4B recta duobus spatiis mediis aequalis qua- 


20. dH] 4M PBb, ZH in ras. V, mut. in 4M 


m.2F 
m. 2 F. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BV b. 21. δ᾽ b. 
viv] ῥητὲν τήν F. τῷ] corr. ex τό m. 1 F. 
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ἀπὸ τῆς AB ἴσον παραβεβλήσϑω τὸ 4Z πλάτος 


10 


15 


20 


25 


ποιοῦν τὴν ΖΗ λέγω, ὅτι ἡ 4H ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶν ἕκτη. ΡΥ 
Κατεσκευάσθω γαρ τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. καὶ 
ἐπεὶ ἡ 48 δύο μέσα δυναμένη ἐστὶ διῃρημένη κατὰ 
τὸ D, αἱ ADI, ΓΒ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι 
ποιοῦσαι τό τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὶ αὐτῶν τετρα- 
γώνων μέσον καὶ τὸ ὑπὶ αὐτῶν μέσον καὶ ἔτι ἀσύμ- 
μξτρον τὸ ἐκ τῶν ἀπὶ αὐτῶν τετραγώνων συγκείμενον 
τῷ ὑπὶ αὐτῶν ὥστε κατὰ τὰ προδεδειγμένα μέσον. 
ἐστὶν ἑκάτερον τῶν 4.4, ΜΖ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 
ΖΕ παράκειται: δητὴ ἄρα ἐστὶν ἑκατέρα τῶν 4 Μ, 
ΜΗ καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4Ε μήκει. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμε- 
τρόν ἔστι τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
44A τῷ ΜΖ. ἀσύμμετρος ἄρα καὶ ἡ ΔΜ τῇ MH: 
αἱ 4M, MH ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμε- 
too," ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ AH. 

“έγω δή, ὅτι καὶ ἕκτη. 

Ὁμοίως δὴ πάλιν δείξομεν, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν Z4 ΚΜ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ, καὶ ὅτι ἡ 4Κὶ τῇ ΚΜ 
μήκει ἐστὶν ἀσύμμετρος" καὶ διὰ τὰ αὐτὰ δὴ ἡ 4M 
τῆς MH μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ 
μήκει. καὶ οὐδετέρα τῶν 4M, ΜΗ σύμμετρός ἐστι 
τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ 4Ε μήκει. 


[| 


1. ἴσον] ἴσον παραλληλόγραμμον V. 4. κατασκευάσϑω V, 

sed corr. b. δύο] à corr. ex μ F. 6. AI'| TA F. 9. 
τὸ συγκείμενον. ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων Theon (BF Vb). 
10. τῷ] và ἐκ τῶν P. vX] om. b. προδεδειδαγμένα ἘΝ 
corr. m. 1. 12. παράκεινται P. ἐστίν ἐστὶ καί ΒΕΥΡ. 
15. ἐστίν P. 16. MZ] corr. ex ΜΓ τὰ. 1F. 17. 4M] 
corr. ex 4M m. rec. P. 19. δή] om. BV. 20. δή] γάρ 
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4 ΚΜ N 1H drata in I' diuisa, ΖΕ autem 
| | | | rationalis sit, et rectae Z1 E qua- 
E U-r—E— drato 4 B? aequale adplicetur 4Z 
E πς latitudinem efficiens ZH. dico, ZH 
4 lI - B exduobus nominibus sextam esse. 
comparentur enim eadem, quae antea. et quoniam 
“418 recta est duobus spatiis mediis aequalis quadrata 
in I' diuisa, AI, ΓΒ potentia incommensurabiles sunt 
efficientes summam quadratorum mediam et rectangulum 
medium et praeterea summam quadratorum rectangulo 
incommensurabilem [prop. XLI]. quare ex iis, quae 
antea demonstrata sunt, 7/144 et MZ media sunt. et 
rectae rationali Z/E adplicata sunt. quare utraque 
4M, MH rationalis est et rectae ZA E longitudine in- 
commensurabilis [prop. XXII]. et quoniam AI"? -- I'B* 
et 2A4I'2« ΓΒ incommensurabilia sunt, 2144 et MZ 
incommensurabilia sunt. quare etiam ΖΜ, MH in- 
commensurabiles sunt [VI, 1; prop. XI]. itaque 21M, 
MH rationales sunt potentia tantum commensurabiles. 
ergo ΖΗ ex duobus nominibus est [prop. XXXVI]. 
iam dico, eandem sextam esse. 
jam rursus similiter demonstrabimus, esse ZZK 2« KM 
| — MN?, et Z4K, KM longitudine incommensurabiles 
esse. eadem igitur de causa Z/.M? excedit MH? qua- 
drato rectae sibi longitudine incommensurabilis [prop. 
XVIII]. et neutra rectarum z1 M, M H rectae rationali 
propositae z/ E longitudine commgensurabilis est. 


Theon (BF Vb). πάλιν] om. V. Deinde add. τοῖς πρὸ τούτου 
Theon (BFVb). ὅτι] supra scr. F. 21. KM] MH F, corr. 
in KMH m. 2. 292. διὰ ταῦτα ΒΥ. 28, συμμέτρου BF, 
sed corr. : 


e 
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Ἢ Ζ4Η ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἕκτη: ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

E. 

Ἡ τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων μήκει σύμμετρος καὶ 
αὐτὴ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ καὶ τῇ τάξει ἡ 
αὐτή. 

Ἔστω ἐκ δύο ὀνομάτων ἡ AB, καὶ τῇ AB μήκει 
σύμμετρος ἔστω ἡ lf: λέγω, ὅτι ἡ ΓΖ ἐκ δύο ὀνο- 
μάτων ἐστὶ καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ 48. 


᾿Επεὶ γὰρ ἔκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 48, διῃρήσϑω 


εἰς τὰ ὀνόματα κατὰ τὸ E, καὶ ἔστω μεῖζον ὄνομα το 
AE: αἱ AE, ΕΒ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μετροι. γεγονέτω ὡς 7 48 πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ 
AE πρὸς τὴν ΓΖ᾽ καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ΕΒ πρὸς λοιπὴν 
τὴν Z4 ἐστιν, ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ. σύμμετρος 
δὲ ἡ AB τῇ l4 μήκει" σύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ μὲν 
AE τῇ ΓΖ, ἡ δὲ EB τῇ 24. καί εἰσι ῥηταὶ αἱ AE, 
EB: ῥηταὶ ἄρα εἰσὶ καὶ αἱ ΓΖ, Z4. καὶ [ἐπεί] ἐστιν 
ὡς ἡ AE πρὸς ΓΖ, ἡ ΕΒ πρὸς Zzf. ἐναλλὰξ ἄρα 
ἐστὶν ὡς ἡ AE πρὸς EB, ἡ ΓΖ πρὸς Z4. αἱ δὲ 
AE, EB δυνάμει μόνον [εἰσὶ] σύμμετροι" καὶ c6 ΓΖ, 


Ζ4 ἄρα δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι. καί εἰσι ῥηταί". 


ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ D. 
“έγω δή, ὅτι τῇ τάξει ἐστὶν ἡ αὐτὴ τῇ 48. 


|... 1. ὅπερ ἔδεν δεῖξαι] comp. P, om. BF V b. 5. ἐστίν P. 

7] m. 2 B. 7. ἡ — 8. ὀνομάτων] mg. m. 2 B. 11. ὄνομα] 
om. V. 14. ΓΖ] mut. in ΒΖ b. καί) in ras. V. 15. 
Z4] AZ FV. L4] corr. ex EZ F. σύμμετρος — 10. 
μήκει] m. 92 B. 16. ἐστί] om. b, m. 2 B. 17. Z4] corr. 
ex 4Z V. αἵ AE, EB] mg. m. 2 V. 18. εἰσίν B. ἐπεί] 
om. P. 19. πρός ΓΖ -- 20. AE] mg. m. 2 B. 19. τὴν ΓΖ 
BV. ΓΖ — πρός] supra ser. F. τὴν ΖΩ͂ V. ἄρα] om. F. 
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— Ergo ΖΗ ex duobus nominibus sexta est [deff. 
alt. 6]; quod erat demonstrandum. 


LXVI. 


Recta rectae ex duobus nominibus longitudine com- 
mensurabilis et ipsa ex duobus nominibus est et ordine 
eadem. 

Sit 4B ex duobus nominibus, et ΓΖ rectae 4B 
E B longitudine commensura- 
Laid , bilis sit. dico, Df ex 
E 7 quobus nominibus esse et 
ordine eandem ac 4B. 

nam quoniam 4B ex duobus nominibus est, in E 
in nomina diuidatur, et maius nomen sit 4E. itaque 
AE, EB rationales sunt potentia tantum commensu- 
rabiles [prop. XXXVI]. fiat [VI, 12] 4B:I'41 — 4 Ε:ΓΖ. 
itaque etiam ΕΒ: Ζ 4 — AB:I'4 [V, 16; V, 19 coroll.]. 
uerum 418, I'4 longitudine commensurabiles sunt. 
itaque etiam 4E, ΓΖ et EB, Zz longitudine com- 
mensurabiles sunt [prop. ΧΙ]. et 4E, EB rationales 
sunt. itaque etiam ΓΖ, Zz/ rationales sunt. est 
autem A4E:I'Z-— ΕΒ:Ζ24 [Υ, 1l] itaque permu- 
lando [V, 16] 4E: EB—I'Z:Zz. uerum AE, EB 
potentia tantum commensurabiles sunt. itaque etiam 
ΓΖ, Z4 potentia tantum commensurabiles sunt [prop. 
XI]. et sunt rationales. ergo [ΓΖ ex duobus nomi- 
nibus est [prop. XXXVI]. 


iam dico, eam ordine eandem esse ac .4B. 


NE 


20. οὕτως ἡ ΓΖ V. 21. εἰσί] om. P. 28. ΓΖ 4 in 
ras, V. 24, δή] om. V. ὄτι] 0z: καί BF V. 
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'H γὰρ AE τῆς EB μεῖξον δύναται ἤτοι τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. εἰ μὲν οὖν 
ἡ 4Ε τῆς ΕΒ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΓΖ τῆς Ζ4 μεῖξον δυνήσεται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν σύμμετρός ἐστιν ἡ AE 
τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, καὶ ἡ ΓΖ σύμμετρος αὐτῇ ἔσται, 
καὶ δια τοῦτο ἑκατέρα τῶν AB, ΓΖ ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶ πρώτη, τουτέστι τῇ τάξει ἡ αὐτή. εἰ δὲ ἡ ΕΒ 
σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, καὶ ἡ Z4 σύμ- 
μετρός ἐστιν αὐτῇ, καὶ διὰ τοῦτο πάλιν τῇ τάξει ἡ 
αὐτὴ ἔσται τῇ 4.8Β᾽ ἑκατέρα γὰρ αὐτῶν ἔσται ἐκ δύο. 
ὀνομάτων δευτέρα. εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν AE, ΕΒ σύμ- 
μετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, οὐδετέρα τῶν ΓΖ, Z4 
σύμμετρος αὐτῇ ἔσται, καί ἐστιν ἑκατέρα τρίτη. εἰ δὲ 
ἡ AE τῆς EB μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΓΖ τῆς ZZ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν ἡ 4Ε σύμμετρός ἐστι τῇ 
ἐκκειμένῃ ῥητῇ, καὶ ἡ ΓΖ σύμμετρός ἐστιν αὐτῇ, καὶ 
ἐστιν ἑκατέρα τετάρτη. εἰ δὲ ἡ ΕΒ, καὶ ἡ Z4, καὶ 
ἔσται ἑκατέρα πέμπτη. εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν AE, EB, 
xci τῶν ΓΖ, Z4 οὐδετέρα σύμμετρός en τῇ éxx&- 
μένῃ ῥητῇ, καὶ ἔσται ἑκατέρα ἕκτη. 

Ὥστε ἡ τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων μήκει σύμμετρος ἐκ 


1. AE] corr. ex 48 m. 2 F. τῆς] corr. ex τῇ m. 2 F. 

2. ἀσυμμέτρου corr. ex συμμέτρου m. 2 B. ei] corr, ex 
q V. 8. τῆς] corr. ex τῇ m. 2 F. ἀσυμμέτρου b, ἀ- supra 
add. m. 2 F. 4. τῆς] corr. ex τῇ m. 2 V. AZ V. . àv- 
νήσηται b. 5. ἀσυμμέτρου Fb. 7. DL'4] postea add. F, dein 
del. ΒΓ. 8. εἰ postea ins. F. 9. 4Z Fb. 10. Post 
ἐστιν del. ἡ m. 1 P. τοῦτο] corr. ex τοῦ m. 2 F. 11. ἔσται] 
(alt.) ἐστι i5 om. V. 12. ἐστι δευτέρα ber F. 13. οὐδὲ 
οὐδετέρα BF. 14. τρίτη] ῥητή b. εἰ δὲ ἡ] ἡ δέ b. 1. 
τῆς] corr. ex τῇ m. 2 F. συμμέτρου BF, sed corr. 16. Zl] 
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nam .4E? excedit EB? aut quadrato rectae sibi 
commensurabilis aut incommensurabilis. iam si 4E? 
excedit EB? quadrato rectae sibi commensurabilis, 
etiam ΓΖ" excedet Z 41? quadrato rectae sibi commen- 
surabilis [prop. XIV]. et siue AE rationali propositae 
commensurabilis est, etiam ΓΖ ei commensurabilis 
erit [prop. XII]; quare utraque 4B, I'Z ex duobus 
nominibus prima est [deff. alt. 1], hoc est ordine 
eadem. siue EB rationali propositae commensura- . 
bilis est, etiam Z Zl ei commensurabilis est [prop. XII]; 
quare rursus ordine eadem erit ac 418; nam utraque 
earum ex duobus nominibus secunda erit [deff. alt. 2]. 
siue neutra rectarum 4E, EB rationali propositae 
commensurabilis est, neutra rectarum ΓΖ, ZZ ei com- 
mensurabilis est [prop. XIIT], et utraque tertia est 
[deff. alt. 3]. sin 4E? excedit EB? quadrato rectae 
sibi incommensurabilis, etiam I'Z? excedit Ζ 415 qua- 
drato rectae sibi incommensurabilis [prop. XIV]. et 
siue .4E rationali propositae commensurabilis est, 
etiam I'Z ei commensurabilis est [prop. XII], et utraque 
quarta est [deff. alt. 4]. siue EB, etiam Ζ z4 commen- 
surabilis est, οὖ utraque quinta est [deff. alt. 5]. siue 
neuira rectarum 4E, EB, etiam neutra rectarum ΓΖ, 
Z4 rectae rationali propositae commensurabilis est, 
et utraque sexta est [deff. alt. 6]. 

Quare recta rectae ex duobus nominibus longitu- 


.22 E. δυνήσεται Theon (BF Vb). συμμέτρου BF, sed 
corr. 17. ἐστι — 18. ῥητῇ 1 e corr. F. 19. ἐστιν supra 
scr. 1 P, ἔσται F Vb. ἢ] (prius) m. 2 P. καὶ ἔσται 
ὑκατέρα πέμπτη] mg. m. 1 P. 
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| δύο ὀνομάτων ἐστὶ xol τῇ τάξει ἡ avv ὅπερ ἔδει 


ex 


10 


δεῖξαι. 
| &p. 


Ἢ τῇ ἐκ δύο μέσων μήκει σύμμετρος καὶ 


αὐτὴ ἐκ δύο μέσων ἐστὶ καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτή. 
Ἔστω ἐκ δύο μέσων ἡ AB, καὶ τῇ AB σύμμετρος 
ἔστω μήκει ἡ ΓΖ λέγω, ὅτι ἡ D'4 ἐκ δύο μέσων ἐστὶ 
καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ 48. 
᾿Επεὶ γὰρ ἐκ δύο μέσων ἐστὶν y AB, διῃρήσϑω 
εἰς τὰς μέσας κατὰ τὸ E* αἱ AE, EB ἄρα μέσαι εἰσὺ 


δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ γεγονέτω ὡς 7 AB 


πρὸς I, ἡ AE πρὸς I'Z: καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ EB 
πρὸς λοιπὴν τὴν Z4 ἐστιν, ὡς ἡ AB πρὸς L'A. 
σύμμετρος δὲ ἡ 48 τῇ ΓΖ μήκει" σύμμετρος ἄρα 


i5 καὶ ἑκατέρα τῶν AE, EB ἑκατέρᾳ τῶν ΓΖ, ZA. 


20 


25 


“μέσαι δὲ α AE, EB: μέσαι ἄρα καὶ αἱ ΓΖ, ZZ. καὶ 
ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ AE προς ΕΒ, ἡ ΓΖ πρὸς Z4, of 


ὃὲ AE, ΕΒ δυνάμει μόνον σύμμετροί εἰσιν, καὶ αἵ 

ΓΖ, Z4 [ἄρα] δυνάμει μόνον σύμμετροί εἰσιν. ἐδείχ- 

ϑησαν δὲ καὶ μέσαι: ἡ I4 ἄρα ἐκ δύο μέσων ἐστίν. 
“έγω δή, ὅτι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτή ἐστι τῇ 48. 
᾿Επεὶ γάρ ἐστιν ὡς ἡ AE πρὸς EB, ἡ ΓΖ πρὸς 


Z4, καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς AE πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 


AEB, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν IZ 
ἐναλλὰξ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς AE προς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ, 


1. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) om. BFVb. 8. £t] £' in ras. F. 4, 
τῇ} m. 2 B. καὶ αὐτή] om. Theon (BF Vb). 7. ἡ L4 
μήκει V. 8. AB] BA P. 9. διῃρημένη Theon Εν). 

10. εἰς] £e V. — AE] EA F. εἰσίν P. 12. τὴν I'4 V. 
τὴν DZV. 18.Z4]|in ras. V, 42 B. τὴν I V. 14. 


EB τῇ Z4 (corr. ex 4Z V) Theon (BF Vb). 16. μέσαι 


ἀσύ 
ἡ ὃ 
δέ] καί εἰσι μέσαι Theon (BF Vb). καὶ αἴ καί Ὁ. 17. AE] 


σὺ Mya ὉΣ δέ b, sed corr. 18. καὶ ἡ ἡ uiv AE τῇ ΓΖ (zr 9 
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dine commensurabilis ex duobus nominibus est et 
ordine eadem; quod erat demonstrandum. . 


LXVII. 


— Recta rectae ex duabus mediis longitudine com- 
mensurabilis et ipsa ex duabus mediis est et ordine 
eadem. 

Sit 4B ex duabus mediis, et rectae 4.8 longitu- 

dine commensurabilis sit ΓΖ. dico, ΓΖ ex duabus 
mediis esse et ordine eandem ac 4B. 
ES ESRB nam quohiam 44 B ex duabus mediis est, 
(. .—. in E in medias diuidatur. AE, EB igitur 
I' Z4 mediae sunt potentia tantum commensura- 
biles. et fiat 4B:I'4-— AE:I'Z[VI, 12]. itaque 
etiam [V, 19 coroll; V, 16] EB:Zz — 48: ΓΖ. 
uerum 4B, ΓΖ longitudine commensurabiles sunt; 
itaque etiam utraque AE, EB utrique ΓΖ, Zzf com- 
mensurabilis est [prop. XI]. uerum 4E, EB mediae 
sunt. itaque etiam ΓΖ, Z 4 mediae sunt [prop. XXIII]. 
et quoniam est 4E: EB — ΓΖ: Zl, et AE, EB po- 
lentia tantum commensurabiles sunt, etiam ΓΖ, Z zí 
potentia tantum commensurabiles sunt [prop. XI]. 
demonstrauimus autem, easdem medias esse. ergo [ΓΖ 
ex duabus mediis est. 

iam dieo, etiam ordine eam eandem esse ac 4.8. 

nam quoniam est 4E: EB-—I'Z:Z.4, erit etiam 
[prop. XXIlemma].4E?: 4E»« EB—I'Z?^ :Z»« Z A. 


AB B. τὴν EB V. τὴν Z4 V.. 18. εἰσὶ σύμμετροι BF V b. 
.19. ἄρα] om. P. εἰσὶ σύμμετροι BF Vb. 20. AI' ΕΒ, ἐστί 
BVb, comp. F. 22. τὴν EB BV. οὕτως ἡ F. DZ] 
Τά. 28. τὴν Z4 V,ZAF. 34. ΓΖΙΖΙ F. ΓΖ4] 
supra scr. Z m. 92 V. 8. ὡς] ἄρα ὡς F. 
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οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν AEB πρὸς τὸ ὑπο τῶν ΓΖΖ,. 
σύμμετρον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 4Ε τῷ ἀπὸ τῆς ΓΖ᾽ σύμ- 
μετρον ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AEB τῷ ὑπὸ τῶν LZ. 
εἴτε οὖν ῥητόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AEB, καὶ τὸ ὑπο 
τῶν ΓΖ4 ῥητόν ἐστιν [καὶ διὰ τοῦτό ἐστιν ἐκ δύο 
μέσων πρώτη]. εἴτε μέσον, μέσον, καί ἐστιν ἑκατέρα 
δευτέρα. 

Καὶ διὰ τοῦτο ἔσταν ἡ ΓΖ τῇ AB τῇ τάξει ἡ 
αὐτή" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ξη΄. 

H τῇ μείξονι σύμμετρος καὶ αὐτὴ μείξω 
ἐστίν. | 

Ἔστω usitov ἡ AB, καὶ τῇ AB σύμμετρος ἔστω 
ἡ ΓΖ λέγω, ὅτι ἡ I4 μείξων ἐστίν. 

Διῃρήσϑω ἡ 48 κατὰ τὸ Ε' αἵ AE, EB ἄῤα 
δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετραγώνων ῥητόν, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν 
μέσον" καὶ γεγονέτω τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. καὶ ἐπεί 
ἐστιν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἥ τὲ AE πρὸς 


τὴν ΓΖ καὶ ἡ EB πρὸς τὴν Z4, καὶ ὡς ἄρα ἡ AE 


πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ EB πρὸς τὴν Z4. σύμμετρος 
δὲ ἡ AB τῇ I4 σύμμετρος ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν ' 
AE, EB ἑκατέρᾳ τῶν ΓΖ, ZZ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ 
AE πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ EB πρὸς τὴν Z4, καὶ 
ἐναλλὰξ ὡς ἡ AE πρὸς EB, οὕτως 9? ΓΖ πρὸς Z4, 
καὶ συνϑέντι ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΒΕ, οὕτως 
1. ΓΖΖ7) Z4 in tas. m-1 b; ΓΖΖ P, yo. ὙΠ mo 1. 
2. δέ] corr. ex ἄρα m. 2 F. τό — 3. ἄρα] mg. m. 2 F. 4. 
ἐστιν B. 5. ἔσται BF b. καί — 6. πρώτη] om. P. — 5. ἐστιν] 


comp. post ras. 1 litt. F, ἔσται V. 6. εἴτε μέσον τὸ ὑπὸ τῶν 
AEB, μέσον καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ“ Theon (BF Vb). 8. ἔσται} 
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permutando [V 16] erit A4E?: LZ? — AE»« EB:TZ»« ZA. 


uerum A4E?, I'Z? commensurabilia sunt. itaque etiam 


AE»«EB, ΓΖ» «24, commensurabilia sunt [prop. 
XI] itaque siue 4EP« EB rationale est, etiam 


ΓΖ »« 24 raüonale est; siue medium, medium est 


[prop. XXIII coroll], et utraque secunda est .[prop. 
XXXVII — XXXVIIT]. 

Ea de causa ΓΖ, ordine eadem erit ac 4B; quod 
erat demonstrandum. 


LXVIII. 


Recta maiori commensurabilis et ipsa maior erit. 

Bib 4B maior, et rectae 4B commensurabilis sit 
ΓΖ. dico, I4 maiorem esse. 

diuidatur 4B in E. itaque AE, EB i: μνεία in- 
commensurabiles sunt efficientes summam quadratorum 


rationalem, rectangulum autem medium [prop. XXXIX], 


4. .p €t fiant eadem, quae antea. et quoniam est 

| AB:IA-— AE:UZ οἱ AB:DA —EB:ZA 
iz  [efr.p. 204,11 sq.], erit etiam AE: I'Z— EB:Zz 
[V, 11]. uerum 4B, ΓΖ commensurabiles 
sunt. quare etiam utraque A] E, EB utrique 
ΓΖ, Z4 commensurabilis est [prop. XI]. et 


om. Vb. καὶ BFVb. IZ] 44 b. 9. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] 
comp. P, om. BFVb. 10. ξη΄ J É seq. ras. 1 litt, F. 11. 
μείζονι) o eras. b. 14. ὅτι καί BE b. I'4| 4 post ras. 1 
litt. b. ἐστί PV, comp. Fb; ἐστὶ καί B. — 15. AE] corr. ex 
AB F. EE] m. rec. P. go] m. 2 F. 11. δ᾽] δέ F. 

ὑπ᾽ αὐτῶν] corr. ex ὑπὸ τῶν m. 1 P. 18. καὶ γεγονέτω] 
γεγονέτω γάρ P. 19. ve] om. F. 20. EB] BE' FT. τήν] 
om. P. καὶ ὡς ἄρα] ἔστιν ἄρα καὶ oginras. V. ἡ AE — 91. 


. Z4] in ras. V. 21. ΓΖ] EB V. EB] ΓΖ Ὗ. τήν] om. 


Bb. 22. AB] corr. ex EB m. 2 F. 24. τήν] (alt.) om. P. 
26. τὴν EB V. τὴν 24. | 
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ἡ ΓΖ προς τὴν 212: καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς AB 
προς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς 4Z. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι καὶ ὡς τὸ ἀπὸ 
τῆς 48 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς AE, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς D. 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ. καὶ ὡς ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 48 
πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν AE, EB, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ 
πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ΓΖ, ΖΩ καὶ ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν 
ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 48 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ, οὕτως τὰ 
ἀπὸ τῶν AE, ΕΒ πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ΓΖ, Z4. σύμ- 
uevgov δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 4B τῷ ἀπὸ τῆς DI: σύμμετρα 
ἄρα καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 4, ΕΒ τοῖς ἀπὸ τῶν ΓΖ, ΖΖ,. 
καί ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν 4Ε, ΕΒ ἅμα ῥητόν, καὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν ΓΖ, ΖΩ͂ ἅμα ῥητόν ἐστιν. ὁμοίως δὲ καὶ τὸ δὶς 
ὑπο τῶν AE, EB σύμμετρόν ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 


ΓΖ. Ζ4. καί ἐστι μέσον τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AE, EB: 


μέσον ἄρα καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν ΓΖ, Z4. αἱ ΓΖ, Ζ4 
ἄρα δυνάμει ἀσύμμετροί εἰσι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκεί- 
μενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων ἅμα ῥητόν, τὸ 
δὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον" ὅλη ἄρα ἡ ΓΖ ἄλογός ἐστιν 
ἡ καλουμένη μείξων. 

Ἢ ἄρα τῇ μείξονι σύμμετρος μείξων ἐστίν" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

ξϑ'. 

Ἡ τῇ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένῃ σύμμετρος 

[καὶ αὐτὴ] ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἐστέν. 


1. τὴν 4Z] 4B mut. ἴῃ 4Z τι. τθο. P; τὴν Ζ4 FV. 8. 
42] Z4 F. Ἅ. τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ πρός] m.rec.P. 6. τό] (alt.) 
e corr. V. 6. τα τό Fb, et B, corr. m. 2. ἴ. τά] zo PF b, 
et B, sed corr. ΓΖ] ΓΔ F. 8. τὰ] τό F, οὗ B, sed corr. 

9. τα] τό F, et B, sed corr. ΓΖ] EZ b, et F, sed. corr.; * 
I'in ras. B. 11. AE] 4. e corr. Ὁ. ΓΖ] EZ b, et F, sed 
corr. 12. τὰ] τό F. τα] τό PF. 18. ἔσται V. — 15. xot 


"1 εἰ. ΧΙ Υ * 
Edw s 
r- " L7 
7^ A 


TETMR 
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quoniam est 4 E: ΓΖ -- EB: Z4 et permutando [V,16] 
AE:EB —UDUZ:Z24, etiam componendo erit [V, 18] 
» AB:BE-—I'4:4Z. quare etiam A4 B: BE?—If:AZ? 
E ^s cip iam similiter demonstrabimus, esse etiam 
uou cABiSAEB-IDAMSDZS 
quare iin: AB*:AE? -- EB — ΓΖ": ΓΖ" - 243. 
permutando igitur. [V, 16] 

ABD AÀAE?-EBMDZ?--Zi? 
uerum 44B?, DL'7/? commensurabilia sunt. itaque etiam 
AE? -L EB? et ΓΖ3 4- ZZ? commensurabilia sunt 
[prop- XI]. . οὐ 4E? - EB? rationale est, et?) I'Z? 
Ἔ Z4? rationale. eodem modo etiam 2 4 E »« EB 
ei:9 TZ »« Z4 commensurabilia sunt. οὐ 24 E»« EB 
medium est. itaque etiam 2 ΓΖ »« Zz4 médium est 

"[prop. XXIII coroll.].- itaque 1'Z, Zzf potentia incom- : 
mensurabiles sunt [prop. XIII; cfr. p. 206, 15 et 22] effi- 
cientes summam quadratorum rationalem, rectangulum 
autem medium. itaque tota Γ΄ ΖΙ irrationalis est maior, 
ie aa uocatur [prop. XXXIX]: 

-. Ergo recta maiori commensurabilis maior est; quod 
erat demonstrandum. 


LXIX...: 
Recta. rectae spatio rationali et medio aequali qua- 
dratae commensurabilis ipsa spatio rationali et medio 
quadrata aequalis est. 


d). Post Z i; lin. 13 Ángustus non male addidit ἄρα. 
ἐστι μέσον] μέδον δέ V. ᾿ 106. Te supra add. E b. ΓΖ] 
T' in ras. m. 2 P, supra scr. E b. 17. εἰσὶν ἀσύμμετροι BF V v. 
εἶσιν P, — 19. ἡ ὅλη V b. 21. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, 
om. BFVb. 24. ῥητόν} -ov in ras. B. — 25. καὶ αὐτή] om. P. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 14 
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Ἔστω ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη 7 AB, καὶ τῇ 
AB ns ua ἔστω ἡ I'4* δεικτέον, ὅτι καὶ ἡ ΓΟ. 
ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη. ἐστίν. 

ΖΔιῃρήσϑω ἡ AB εἰς τὰς εὐθείας κατὰ τὸ Ε' αἵ 


AE, EB ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ 


μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγ "vov μέσον, 
τὸ δ᾽ ox αὐτῶν ῥητόν᾽ καὶ τὰ αὐτὰ κατεσκευάσϑω 

- /, e , N " Dd e 
τοῖς πρότερον. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι xol αἱ ΓΖ, 
Ζ4 δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, καὶ σύμμετρον τὸ μὲν 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AE, ΕΒ τῷ συγκειμένῳ 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ, Z4, τὸ δὲ ὑπὸ AE, EB τῷ ὑπὸ 
ΓΖ, Z4: ὥστε καὶ τὸ [μὲν] συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν ΓΖ. Z4 τετραγώνων ἐστὶ μέσον, τὸ δ᾽ ὑπὸ τῶν 
ΓΖ, Ζ4 ῥητόν. 

'"Pqvóv ἄρα καὶ μέσον δυναμένη ἐστὶν ἡ I x 
ἔδει δεῖξαι. 

ο΄. 

Ἢ τῇ δύο μέσα δυναμένῃ σύμμετρος δύο 
μέσα δυναμένη ἐστέν. 

Ἔστω δύο μέσα δυναμένη ἡ AB, καὶ τῇ AB 
σύμμετρος ἡ ΓΩ͂' δεικτέον, ὅτι καὶ ἡ ΓΖΩ͂ δύο μέσα 
δυναμένη ἐστίν. 

Ἐπεὶ γὰρ δύο μέσα δυναμένη ἐστὶν ἡ AB, διῃ- 
ρήσϑω εἰς τὰς εὐθείας κατὰ τὸ E' αἵ AE, EB ἄρα 
δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τό τε συγκείμενον 

1, καὶ τῇ AB] supra scr. m. 1 F. — 2. δεικτέον] λέγω M 

8. ἐστί B, comp. F b. 7. δέ F. κατασκευάσϑω b. 8. 
of] ἡ V. 11. 7 P. τῶν AE V. 19. τῶν ΓΖ (corr. ex 
DH) V. μέν] om. P. 18. τετράγωνον P. δὲ F. 15. 
ὕπερ ἔδει δεῖξαν] comp. P, om. BF Vb. 17. o'| seq. ras. 1 
litt. F. 18, καὶ αὐτὴ δύον. 21. ἡ] ἔστω ἡ V. δεικτέον] 


λέγω V. δὴ ὅτι B. 84, κατὰ τὸ E εἰς τὰς εὐθείας V. εὖὐ- 
Peíag| m. 2 B. 
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Bit 4B spatio rationali et medio aequalis quadrata, 
. et rectae .4 B commensurabilis sit ΓΖ. demonstrandum, 
eliam I' spatio rationali et medio aequalem esse 
quadratam. 
2 -diuidatur 4B in rectas in E; itaque 44 E, 
Jj EB potentia incommensurabiles sunt effi- 
i2  clentes summam quadratorum mediam, rect- 
ἰὴ | angulum autem rationale [prop. XL]; et com- 
| "4 parentur eadem, quae antea. iam similiter 
T demonstrabimus, ΓΖ, Zzf potentia incommen- 
surabiles esse et 4E? - EB?, I'Z? - Zzf* commen- 
surabilia et 4E »« EB, ΓΖ »« Z.4 commensurabilia. 
quare etiam I'Z? -]- Z 4? medium est, I'Z»« Z z autem 
rationale. 

Ergo ΓΖ spatio rationali et medio aequalis est 
quadrata; quod erat demonstrandum. 


LXX. 


Recta rectae duobus spatiis mediis aequali quadratae 
commensurabils ipsa duobus spatiis mediis quadrata 
est aequalis. 

Sit 4B duobus spatiis mediis aequalis quadrata, 
et rectae 4B commensurabilis I'Z. demonstrandum, 
etiam ΓΖ duobus spatiis mediis aequalem esse qua- 
dratam. 

: din nam quoniam 4B duobus spatiis mediis 
aequalis est quadrata, in E in rectas diuidatur. 
7; itaque 4E, EB potentia incommensurabiles 
TE | sunt efficientes summam quadratorum mediam 
| et rectangulum medium et praeterea AE? -]- EB?, 


AE»«EB incommensurabilia [prop. XLI]; 
14* 
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ἐκ vOv ἀπ᾽ αὐτῶν [τετραγώνων] μέσον καὶ τὸ ὑπ᾽ 
αὐτῶν μέσον καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τὸ συγκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν AE, ΕΒ τετραγώνων τῷ ὑπὸ τῶν AE, 
EB: καὶ κατεσκευάσϑω τὰ αὐτὰ τοῖς πρότερον. ὁμοίως 
δὴ δείξομεν, ὅτι. καὶ αἵ. ΓΖ, Z4 δυνάμει εἰσὶν ἀσύμ- 
uergou καὶ σύμμετρον τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὶ 
τῶν AE, EB τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ, 
ΖΖ, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AE, EB τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Z4: 
ὥστε καὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ. ΖΖ 
τετραγώνων μέσον ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Ζ4 μέσον 
καὶ «ἔτι ἀσύμμετρον τὸ συγκδίμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 
ΓΖ, Z4 τετραγώνων τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ, ZA. 

Ἢ ἄρα ΓΩ͂ δύο μέσα. δυναμένη ἐστίν: ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. ἱ E 

εἴ - oq. 

Ῥητοῦ καὶ μέσου συντιϑεμένου τέσσαρες 
ἄλογοι γίγνονται ἤτοι ἐκ δύο ὀνομάτων ἢ ἐκ 
δύο μέσων πρώτη ῇ Neal ἢ δητὸν καὶ μέσον 
δυναμένη. | 

Ἔστω δητὸν μὲν τὸ AB, μέσον à τὸ ΓΖ; λέγω; 
ὅτι ἡ τὸ 44 χωρίον δυναμένη ἥτοι ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὴν ἢ ἐκ δύο μέσων πρώτη ἢ pan ἢ ῥητὸν καὶ 
μέσον δυναμένη. 4 

Τὸ γὰρ AB τοῦ ΓΖ ἤτοι uattón ἐστιν ἢ ἢ ἔ ἔλασσον. 
ἔστω πρότερον μεῖξον" καὶ ἐχκείσϑω ῥητὴ ἡ EZ, καὶ 
παραβεβλήσϑω πὰρὰ τὴν ΕΖ τῷ 48 ἴσον τὸ EH 
πλάτος ποιοῦν τὴν EO: τῷ δὲ 4Γ ἴσον παρὰ τὴν EZ 

Ἵ. τετραγώνων] οἴῃ. ῬΡ- ὑπ᾽] τυυῦ, ἴῃ ἀπ᾽ τὴ, ἃ Ε', ἀπ᾿ b. 8. 
A E] (prius) corr. ex 48 m. 2, F. ὅ. ΓΖ] in ras, m.1P. & 
τὸ δέ] ὥστε καὶτό P. 9. ΓΖ, 42 P. 12.70] zó V. «19. LZ 


ἄρα B. [ΓΑ] 4 postea ins. V. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. 
BFVb.  15.0f', B eras. EF... 17. γίγνονται] γίνονται BFYb et, 
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et comparentur eadem, quae antea. iam similiter de- 
monstrabimus, ΓΖ, Z1 potentia incommensurabiles 
esse, οὐ 4E? - ΕΒ", ΓΖ5 -Ἐ Z4? commensurabilia, 
et 4Ε»« EB, ΓΖ»« Ζ4 commensurabilia. | quare 
eliam I'Z? -- Ζ 41" medium est et ΓΖ »« Z4 medium 
et praeterea. ΓΖ' - Zz^. P'Z»« ZZ incommensu- 
rabilia. 

Ergo ΓΖ duobus spatiis. mediis aequalis est SES 
Ee quod erat demonstrandum. ἡ 


| LXXI. | 
Spatis rationali et medio compositis quattuor ir- 
rationales oriuntur, aut recta ex duobus nominibus 
aub ex duabus mediis prima aut maior aut spatio ra- 
tionali et medio aequalis quadrata. 
ER AF SE Θ K. Sit .4 B rationale, ΓΖ 
autem medium. dico, rectam 
spatio. 474 aequalem  qua- 
dratam aut ex duobus nomi- 
nibus esse aut ex duabus 
| mediis primam aut maiorem 
B 4 aut spatio rationali et medio 
aequalem quadratam. | | 
est enim aut 48) ΓΖ aui AB « ΓΖ. si prius 
AB ΓΖ. et ponatur rationalis EZ, et rectae EZ 
spatio 44.B. aequale adplicetur EH latitudinem efficiens 
EO; spatio autem “ΖΓ aequale rectae EZ adplicetur ΘΙ 
latitudinem efficiens € K.. et quoniam 4 B rationale est 


supra add. ym.1, P. ἤτοι] corr. in 7| ze m. rec. P, corr. ex ὃ 

mj V, ex ἡ Fi ἥ τε B. 21. 7] m. 2 F. AA] 4 e corr. V. 

ἤτοι] 3j Vv. 27. τῷ] corr. ex τό m. 1 F. Post EZ add. 
Theon: τουτέστι τὴν ΘΗ (BFVY). | 
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παραβεβλήσϑω τὸ OI πλάτος ποιοῦν τὴν OK. καὶ 
ἐπεὶ ῥητόν ἐστι τὸ AB καί ἐστιν ἴσον τῷ EH, ῥητὸν 
ἄρα καὶ τὸ EH. καὶ παρὰ [ῥητὴν] τὴν ΕΖ παραβέ- 
βληται πλάτος ποιοῦν τὴν EO: ἡ EO ἄρα ῥητή ἐστι 
καὶ σύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ 
τὸ ΓΩ͂ καί ἐστιν ἴσον τῷ OI, μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ 
τὸ ΘΙ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται πλάτος 
ποιοῦν τὴν ΘΚ' ῥητὴ ἄρᾳ ἐστὶν ἡ ΘΚ καὶ ἀσύμμετρος 
τῇ ΕΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ ΓΖ, ῥητὸν δὲ 
τὸ 48. ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ AB τῷ DI: ὥστε 
καὶ τὸ ΕΗ ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ ΘΙ. ὡς δὲ τὸ ΕΗ 
πρὸς τὸ Ol, οὕτως ἐστὶν ἣ ΕΘ πρὸς τὴν ΘΚ' ἀσύμ- 
μδτρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΕΘ τῇ ΘΚ μήκει. καί εἰσιν 
ἀμφότεραι ῥηταί" α ΕΘ, ΘΚ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι" ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ EK 
διῃρημένη κατὰ τὸ O. καὶ ἐπεὶ μεῖξόν ἐστι τὸ AB 
τοῦ ΓΖ, ἴσον δὲ τὸ μὲν AB τῷ ΕΗ, τὸ δὲ ΓΖ τῷ 
ΘΙ, μεῖξον ἄρα καὶ τὸ EH τοῦ ΘΙ καὶ ἡ ΕΘ ἄρα 
μείξων ἐστὶ τῆς ΘΚ. ἤτοι οὖν ἡ EO τῆς OK μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει ἢ τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου. δυνάσθω πρότερον τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ" καί ἐστιν ἡ μέίξων ἡ OE σύμμετρος τῇ ἐκκει- 


μένῃ ῥητῇ τῇ EZ: ἣ ἄρα ΕΚ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ 


1. OI] mut.in OH F, I eras. V. 8. καί] (prius) m. 2 F. 
δητήν] om. P. 4. EG] (prius) O0 E F. ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 
EG Theon (BF Vb). ἐστιν P. 6. OI] I in ras. F. 7. 
OI] I in ras. F. Post παράκειται add. Theon: τουτέστι 
(ιν V) τὴν ΘΗ (BF Vb). 8. ἄρα] corr. ex ἔσται F. 9. 
EZ] Z postea ins. m. 1 V. I'4] eras. V. 11. EH] ZH 
e corr. V. GI| corr. ex GI'P, I in ras. F. 12. OI] I 


in ras. F. 13. ἐστίν D. 15. ÉK] corr. ex EO m. rec. b.. 


16. Post O ras. 1 litt. B. μείξων V, sed corr. 18. ΘΙ 
I e corr, F. καί] m. 2 F. ΘΙ Iinras.F. 20. ἑαυτῇ μήκει 
om.V. 21, ἀσυμμέτρου] συμμέτρῳ F, corr. m. 2; συμμέτρου B, 
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eb 4B — EH, etiam EH rationale est. et rectae EZ 
adplieatum est latitudinem efficiens EO. itaque EO 
rationalis est οὖ rectae EZ longitudine commensurabilis 
[prop. XX]. rursus quoniam I7 medium est et 171 — OI, 
etiam ΘΙ] medium est. .et rectae rationali EZ adpli- 
-eatum est latitudinem efficiens ΘΚ. itaque O K ra- 
tionalis est et rectae EZ longitudine incommensurabilis 
[prop. XXII]. et quoniam I'Z/ medium est, 4B autem 
rationale, 4B et ΓΖ incommensurabilia sunt. quare 
etiam EH, O01 incommensurabila sunt. uerum 
EH:0I — ΕΘ: ΘΚ [VI, 1]. quare etiam E0, OK 
longitudine incommensurabiles sunt [prop. XI]. et 
utraque rationalis est. itaque EO, 9 K rationales sunt 
potentia tantum commensurabiles. ergo E K ex duobus 
nominibus est in € diuisa [prop. XXXVI]. et quoniam 
AB 7 I4 et AB — EH, I'4—01, erit etiam EH 7 ΘΙ. 
ilaque etiam E09 — OK [V, 14]. iam EO? excedit 
ΘΚ" quadrato rectae aut sibi commensurabilis aut 
ineommensurabilis. prius excedat quadrato rectae sibi 
commensurabili; et maior 6 E rationali propositae 
EZ commensurabilis est. ergo EK ex duobus no- 
minibus est prima [deff. alt. 1]. ΕΖ autem rationalis 
est. sin spatium recta rationali et recta ex duobus 
nominibus prima comprehenditur, recta spatio aequalis 
quadrata ex duobus nominibus est [prop. LIV]. itaque 
recta spatio EI aequalis quadrata ex duobus nominibus 
est; quare etiam recta spatio 4[4/ aequalis quadrata 
ex duobus nominibus est. iam uero EO? excedat 9 K* 
quadrato rectae sibi incommensurabilis; et maior ΕΘ 


corr. m. 2. 22. ἐστιν ἡ] ἐστι B. EO F. 23.75] m.2 P. 
] supra scr. b. : 
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“πρώτη. ῥητὴ δὲ ἡ EZ: ἐὰν; δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ 
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ῥητῆς καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτης, ἡ τὸ χωρίον 
δυναμένη ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν. ἡ ἄρα το EI δυνα: 
μένη ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστίν". ὥστε καὶ ἡ τὸ 421 
δυναμένη ἐκ. δύο ὀνομάτων ἐστίν. ἀλλὰ δη δυνάσθω 
ἡ ΕΘ τῆς ΘΚ μεῖζόν τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ESL καί 
ἐστιν ἡ. μδέξαινο. 7 ΕΘ σύμμετῥδᾷ τῇ ἐκκειμένῃ. ῥητῇ 
τῇ ΕΖ μη διδὴ ἧ. ἄρα ἘΚ ἐκ δύο. ὀνομάτων “ ἐστὶ οτε- 
τάρτη. ῥητὴ δὲ ἡ EZ: ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ 
ῥητῆς καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων τετάρτης, ἡ τὸ χωρίον 
δυναμένη ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη. μιδύξων.- d ἄρα TÓ 
EI χωρίον δυναμένη μείξων ἐστίν" ὥστε καὶ ἡ ^ τὸ 4d 
δυναμένη μείξων ἐστίν. oupeit 
᾿Αλλὰ δὴ ἔστω . ἔλασσον: τὸ AB. τοῦ Tf: ini à 
EH ἄρα ἔλασδόν ἐστι τοῦ ΘΙ. ὥστε καὶ ἡ ΕΘ ἐλάσσων 
ἐστὶ τῆς ΘΚ. ἥτοι δὲ ἡ ΘΚ τῆς ΕΘ. μεῖζον δύναται 
τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. " δυ- 
νάσϑω πρότερον τῷ ἀπὸ. συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" xat 
ἐστιν ἡ ἐλάσσων. ἡ ΕΘ. σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ. ῥητῇ 
τῇ ΕΖ μήκει" ἡ ἄρα ἘΚ ἐκ δύο. ὀνομάτων ἐστὶ 'δευ- 
τέρα. ῥητὴ δὲ ἡ EZ: ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ 
ῥητῆς καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων δευτέρας, ἡ τὸ χωρίον 
δυναμένη ἐκ δύο «μέσων ἐστὶ πρώτη. ἡ ἄρα τὸ ΕΤ 
χωρίον δυναμένη ἐκ δύο μέσων ἐστὶ πρώτη" ὥστε καὶ 
ἡ τὸ 44 δυναμένη ἐκ δύο 'μέσων ἐστὶ RU pd 
2. ῥητῶν V. ποι ἢ ἐκ] ἡ ἐκ F. "ἐστὲ P. ὴ Mon] corr. 
ex παρὰ m. 9 P.  EI]Iin ras. F.. 5. δυναμέφψῃ] corr. ex 
ἀδυναμένη V. 6. Ante ἡ ras, 8 litt. Ε΄... € K | corr; ex ΟΣ 
m. 2 F. usifov b. συμμέτρου B, sed corr. ἡ. ἐστιν] 
ἔστι, supra scr. o, B; ἔστω P. ἢ] (prius) om. B. 11. μεῖζον 
V, sed corr. 12. EI|Iin ras. F. 18. eT] O0 K b et corr. 


exODTF. ΕΘ ἄρα b. ἔλασσον Ὁ. 17. συμμέτρου -- ἀπό] mg. 
m.1P. συμμέτρου] ἀσυμμέτρου V, sed α eras. ἀσυμμέτρου] 
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rationali. propositae EZ longitudine commensurabilis 


. est. itaque EK ex duobus nominibus est.quarta [deff. 


alt. 4]. EZ autem rationalis est. sin spatium recta 
rationali et recta ex duobus. nominibus quarta .com- 
prehenditur, recta. spatio aequalis. quadrata irrationalis : 
est maior, quae uocatur [prop. LVII]. itaque recta 
spatio EI aequalis, quadrata. maior est. ergo etiam 
recta spatio 4424. aequalis quadrata maior est. - 
iam uero sit 4B « I'Z. quare etiam. EH « OLI. 
ilaque etiam ΕΘ. «. ΘΚ [VI; 1; V, 14]. uerum OK? .. 
excedit EO? quadrato rectae aut sibi commensurabilis 
aub incommensurabilis. prius excedat. quadrato rectae 
sibi longitudine commensurabili. et minor EO ra- 
lionali propositae EZ longitudine commensurabilis est. 


itaque EK ex duobus nominibus. est. secunda . [ deff. 


ali. 2]. EZ autem rationalis est. | sin spatium recta 
rational et recta ex duobus nominibus secunda com- 
prehenditur, recta spatio aequalis quadrata ex duabus 

AT . medis est prima [prop. LV]. 
COGBEPNNI itaque recta spatio EI aequalis 
quadrata ex duabus mediis est . 
B E prima. ergo eliam recta spatio 


E Z AZaequali quadrata ex duabus 
e ᾿ mediis prima est. iam uero 9 K? 
K AT 


excedat; 9 E? quadrato rectae 
sibi incommensurabilis; et minor EO rationali pro- 
positae EZ eommensurabilis:est. itaque EK ex duobus 
nominibus est quinta [deff. alt. 5]. EZ autem ratio- 


συμμέτρου BV, sed corr. 19. ἡ] prag) m.2 F, om.B. 2]. 
δέ] (alt.) m. 2 TF. περιέχεται P. 3. EI] 1 inras.F. 24, 
χωρίον] om. V. 25. 4 4 χωρίον BFb. 
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δὴ ἡ ΘΚ τῆς OE μεῖξον δυνάσϑω τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ. καί ἐστιν ἡ ἐλάσσων ἡ EO σύμμετρος τῇ ἐκ- 
κειμένῃ δητῇ τῇ EZ: ἡ ἄρα EK ἐκ δύο ὀνομάτων 
ἐστὶ πέμπτη. ῥητὴ δὲ ἡ EZ: ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηταν. 
ὑπὸ ῥητῆς καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων πέμπτης, ἡ τὶ 
χωρίον δυναμένη ῥητον καὶ μέσον δυναμένη ἐστίν. 
ἡ ἄρα τὸ EI χωρίον δυναμένη ῥητὸν καὶ μέσον δυ- 
ναμένη ἐστίν: ὥστε καὶ ἡ τὸ 44 χωρίον δυναμένη 
ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη ἐστίν. 

"Pqvov ἄρα καὶ μέσου συντιϑεμένου τέσσαρες ἄλογοι 
γίγνονται ἤτοι ἐκ δύο ὀνομάτων ἢ ἐκ δύο μέσων πρώτη 
ἢ μείξων ἢ ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


οβ΄. 

Zóo μέσων ἀσυμμέτρων ἀλλήλοις συντιϑ'ε- 
μένων αἷ λοιπαὶ δύο ἄλογοι γέγνονται ἥτοι ἐκ 
δύο μέσων δευτέρα ἢ [ἡ] δύο μέσα δυναμένη. 

Συγκείσϑω γὰρ δύο μέσα ἀσύμμετρα ἀλλήλοις τὰ 
AB, Γ4 λέγω, ὅτι ἡ τὸ 44 χωρίον δυναμένη ἤτοι 
ἐκ δύο μέσων ἐστὶ δευτέρα ἢ δύο μέσα δυναμένη. 

Τὸ γὰρ 48 τοῦ Γ4Ω͂ ἤτοι μεῖξόν ἐστιν ἢ ἔλασσον. 
ἔστω, εἰ τύχοι, πρότερον μεῖξον τὸ 48 τοῦ ΓΖΩ͂' καὶ 


1. OE] supra scr. ἡ b, ΘΗ͂ e corr. F, EO V (E in ras.) 
συμμέτρου F, et B, sed corr. m. 2. 2. ἡ] (prius) om. B. 4. 
ἐστί postea ins. F, ἐστίν P. 7. δυναμένη — 8. χωρίον] in 
ras. F. 9. ῥητόν — δυναμένη ] mg. m. 2 B. στί PBb. 
10. ἀνάλογοι P, sed corr. m. rec. 11, γίνονται F Vb. ἤτοι 
4 V. 12. ἢ ῥητόν] m. 2 V. ὅπερ ἔδει δεῖξαι comp. P, 
om. BFV b. 13. oy', sed corr. m. 2, F. 14. συμμέτρων, 
corr. τὰ. 2, Ε΄, συντεϑέντων Theon (BFVb); συντιϑεμένων 
supra scr. m. 2 B. 15. Post δύο ras. 9 litt. V. γίνονται 
Fb, et supra scr. y, V. ἐκ] ἡ ἐκ V. 16, ἡ] deleo. 11. 
συγκείσϑῶ FV. — cd] τό b. 18. 44] corr. ex ΓΖ m. 2 F.- 
19. 7] ἢ ἡ P. 21. εἰ τύχοι] om. Theon (BF V b). 
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nalis est. sin spatium recta rationali et recta ex 


duobus nominibus quinta comprehenditur, recta spatio 


aequalis quadrata recta spatio rationali et medio ae- 
qualis quadrata est [prop. LVIII]. itaque recta spatio 
EI aequalis quadrata recta spatio rationali et medio 
aequalis quadrata est. quare etiam recta spatio 44 
aequalis quadrata recta spatio rationali et medio ae- 
qualis quadrata est. 

Ergo spatiis rationali et medio eompositis quattuor 
irrationales oriuntur, aut recta ex duobus nominibus 
aut ex duabus mediis prima aut maior aut spatio ra- 
tionali οὖ medio aequalis quadrata; quod erat demon- 
strandum. 

LXXII. 

Duobus mediis sibi incommensurabilibus compositis 
reliquae duae irrationales oriuntur, aut recta ex duabus 
mediis secunda aut duobus spatiis mediis aequalis 
quadrata. 

Componantur enim duo media sibi incommensurabilia 
AB, ΓΖ. dico, rectam spatio 44 zl aequalem quadratam 
aut ex duabus mediis secundam esse aut duobus spatiis 
mediis aequalem quadratam. 

nam aut 4B 7 ΓΖ aut AB« IZ. sit uerbi gratia 
prius 48. ΓΖ, et ponatur recta rationalis EZ, et 

τ r spatio .4B aequale rectae EZ 
ET adplieetur EH latitudinem effi- 
ciens EO, spatio autem ΓΖ ae- 
B 4 quale ΘΙ latitudinem efficiens 


E ——QZ OK. et quoniam utrumque 4 B, 
9 | H IZ medium est, etiam utrumque 
K I EH,O0I medium est. et rectae 
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“ ἐχκείσϑω ῥητὴ ἡ EZ, καὶ τῷ μὲν 418Β ἴσον παρὰ τὴν 


ex 
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EZ παραβεβλήσϑω τὸ EH. πλάτος “ποιοῦν τὴν .EO, 
τῷ δὲ I'4 ἴσον. τὸ ΘΙ πλάτος ποιοῦν τὴν ΘΚ. “ καὶ 
ἐπεὶ μέσον ἐστὶν. ἑκάτερον. τῶν .4 B, ΓΖ, μέσον ἄρα 
καὶ ἐκάτερον τῶν EH, ΘΙ. καὶ παρὰ ῥητὴν. τὴν ZE 
παράκειται πλᾶτος ποιοῦν τὰς ΕΘ, ΘΚ: ἑκατέρα ἄρα τῶν 
ΕΘ. 0 K ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ 
ἀσύμμετρόν ἐστι v0 AB τῷ I'4, "καί ἐστιν ἴσον. τὸ 
μὲν AB τῷ EH, τὸ δὲ ΓΖΔ τῷ OI, ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ καὶ τὸ EH τῷ ΘΙ. ὡς δὲ τὸ EH πρὸς τὸ ΘΙ, 
οὕτως ἐστὶν ἡ EO πρὸς, ΘΚ' ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ. 
ἜΘ τῇ ΘΚ μήκει. αἴ ΕΘ, 0 K ἄρα δηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι᾽ ἐκ δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἣ EK. 
ἤτοι δὲ ἡ ΕΘ τῆς ΘΚ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ συμ- 
μέτρου ἑαυτῇ ἢ. τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. δυνάσϑω; πρό- 
τερον τῷ ἀπὸ συμμέτρου ξαυτῇ μήκει" καὶ οὐδετέρα 
τῶν ΕΘ, ΘΚ σύμμετρός ἐστε τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ" τῇ 
EZ μήκει' ἡ ΕΚ ἄρα ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶ “τρίτη: 
ῥητὴ δὲ ἡ EZ: ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς 
καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων τρίτης, ἡ v0 χωρίον δυνα- 
μένη ἐκ δύο μέσων. ἐστὶ δευτέρα ἡ ἄρα τὸ EI, vovt- 
ἔστι τὸ 44,, δυναμένη ἐκ δύο μέσων ἐστὶ δευτέρα: 
ἄλλα δὴ ἡ ΕΘ. τῆς OK μεῖξον ᾿ δυνάσϑω τῷ ἀπο 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει καὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἕκα- 
τέρα τῶν ΕΘ, ΘΚ τῇ ΕΖ μήκει. ἡ ἄρα ΕΚ ἐκ δύο 
ὀνομάτων ἐστὶν ἕκτη. ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ 
ῥητῆς καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων ἕκτης, ἡ τὸ χωρίον 


1. τις ῥητή F. τῷ] corr. ex τό m. 2P. 2. EH] EZ b. 

3. Post ἴσον add. παρὰ τὴν OH V, del m. 2. 4. ἐπεί — 

ἄρα καί] om. b. 5. τῶν] corr. ex τὸ m. 2b. ΒΗ] ps 
add. O b. OI] OI,supra add. H, b. — «xo/] m. 2 F. 
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rationali EZ adplieata sunt latitudines efficientia E, 
ΘΚ. itaque utraque EO, ΘΚ rationalis est et rectae 
J4EZ longitudine ineommensurabilis [prop. XXII]. et 
quoniam 4 B, ΓΖ incommensurabilia sunt, et 4B — EH, 
I4-— ΘΙ. eliam EH, OI. incommensurabilia sunt. 
uerum ΒΗ: ΘΙ — ΕΘ: ΘΚ [VI, 1]. itaque etiam 
40,0 K longitudine. incommensurabiles | sunt. | prop. 
XI] quare EO, OK rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles. ergo EK ex duobus nominibus est 
prop. XXXVI]. . uerum. ΕΘ" excedit. ΘΚ" quadrato 
rectae aut sibi commensurabilis aut incommensurabilis. 
prius excedat quadrato rectae longitudine eommensura- 
bilis. et neutra rectarum .EO, ΘΚ rectae rationali propo- 
sitae EZ longitudine commensurabilis est; itaque EK 
ex duobus nominibus est tertia [deff. a1t. 8]. uerum EZ 
rationalis est. .sin spatium. recta rationali et recta ex. 
duobus nominibus tertia comprehenditur, recta spatio 
aequalis quadrata ex. duabus mediis est secunda [prop. 
LVI]. itaque recta spatio EI, hoc est 241, aequalis 
quadrata. ex duabus mediis est secunda. iam uero 
ἜΘ" excedat ΘΚ" quadrato rectae sibi incommensu- 
rabilis; et. utraqiüe EO, ΘΚ rectae EZ. longitudine 
ineommensurabilis est. itaque E.K ex duobus nominibus 
est.sexta [deff. alt. 6]. sin spatium recta rationali et 
recta ex duobus nominibus sexta comprehenditur, recta 


παράκειτα P, παράκεινται V. ποιοῦντα Vb. 7. OK ἄρα V. 

ἐστιν P. 8. ἀσύμμετρος P, corr. m. rec, ἐστιν P. | AB] 
supra add. H Υ. ἐστιν) m. 2 F.. 10. πρός] m. 2.F. τό] 
τῷ Ἐ. 11. πρὸς τήν V. 412. εἶσιν P. 14. ἀσυμμέτρου MS 


sed'corr. .. 15. συμμέτρου BV, corr. m. 2. ' 16. ἀσυμμέτρου 
Υ, sed corr.;, &- supra add..b m. 1; 11. ἐστιν P, 18. gel 
corr. ex. ῥητή m. rec. Ὁ. : 26. τῇ] eorr. ex τῆς B. ἐκ} m 
rec, P. πὸ 
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᾿δυναμένη ἡ δύο μέσα δυναμένη ἐστίν" ὥστε καὶ ἡ τὸ 


10 


15 


20 


A4 χωρίον δυναμένη ἡ δύο μέσα δυναμένη ἐστίν. 
[Ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι κἂν ἔλαττον ἦ τὸ AB 
τοῦ ΓΩ͂, ἡ τὸ 44 χωρίον δυναμένη ἢ ἐκ δύο μέσων 
δευτέρα ἐστὶν ἤτοι δύο μέσα δυναμένη]. 
Zo ἄρα μέσων ἀσυμμέτρων ἀλλήλοις συντιϑεμένων 
αἵ λοιπαὶ δύο ἄλογοι γίγνονται ἤτοι ἐκ δύο μέσων 
δευτέρα ἢ δύο μέσα δυναμένη. 


Ἢ ἐκ δύο ὀνομάτων καὶ αἷ μετ᾽ αὐτὴν ἄλογοι οὔτε 
τῇ μέσῃ οὔτε ἀλλήλαις εἰσὶν αἵ αὐταί, τὸ μὲν γὰρ 
ἀπὸ μέσης παρὰ δητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ 
ῥητὴν καὶ ἀσύμμετρον τῇ παρ᾽ ἣν παράκειται μήκει. 
τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων παρὰ ῥητὴν παρᾶ- 
βαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτην. 
τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ἐκ δύο μέσων πρώτης παρὰ ῥητὴν παρα-᾿ 
βαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων δευ- 

, b! M 3 M ^" 3 , ’ , A 
τέραν. τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ἐκ δύο μέσων δευτέρας παρὰ 
δ M , , - N ᾽ 4 3 
ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἔκ δύο Ovo- 
μάτων τρίτην. τὸ δὲ ἀπὸ τῆς μείζονος παρὰ ῥητὴν 

, , " Ἁ , 2 , 
παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων 
τετάρτην. τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ῥητὸν καὶ μέσον δυναμένης 
παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο 
ὀνομάτων πέμπτην. τὸ δὲ ἀπὸ τῆς δύο μέσα δυνα- 
μένης παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν 


1. ἡ δύο] δύο BV. ὥστε καὶ ἡ] ἡ ἄρα V. 2.A4Bb. χω- 
ρέον] om. V. 5] om. BFV. δύο] 8 P,óvom.rec. μέσας F. 
8. ὁμοίως - ὅ. δυναμένη] om. P. 4. τὸ Ad χωρίον] τὸ 
χωρίον τὸ Al V. 7] om. F. 5. ἤτοι δύο μέσα], 7 ῥητὸν 
καὶ μέσον B. 66. ἡ δύο F. 7. γίνονται PFV b. ἦτοι 9 v. 
8. ἢ ἢ ἡ V. δύο] in ras, m. 1 P. 9. ογ΄, y in ras, F. 
αἴ supra scr. b. 11. ἀπὸ τῆς F. 12. τῇ] corr. ex 
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'spalio aequalis quadrata recta est duobus spatiis mediis 

aequalis quadrata [prop. LIX]. quare recta spatio 4 Zl 
aequalis quadrata recta duobus spatiis mediis aequalis 
quadrata esi. 

Ergo duobus spatiis mediis sibi incommensura- 
bilibus compositis reliquae duae irrationales oriuntur, 
aut recta ex duabus mediis secunda aut duobus spatiis 
mediis aequalis quadrata. 

* Recta ex duobus nominibus et irrationales ab ea 
deriuatae neque mediae neque inter se eaedem sunt. 
nam quadratum mediae rectae rationali adplicatum 
latitudinem efficit rationalem et rectae, cui adplicatum 
est, longitudine incommensurabilem [prop. XXII]. qua- 
dratum autem rectae ex duobus nominibus rationali 
adplicatum latitudinem efficit rectam ex duobus no- 
minibus primam [prop. LX]. quadratum autem rectae 
ex duabus mediis primae rational adplicatum latitu- 
dinem efficit rectam ex duobus nominibus secundam 
[prop. LXI]. quadratum autem rectae ex duabus mediis 
secundae rationali adplicatum latitudinem efficit rectam 
ex duobus nominibus tertiam [prop. LXIIJ]. quadratum 
autem maioris rationali adplicatum latitudinem efficit 
rectam ex duobus nominibus quartam [prop. LXIII]J. 
quadratum autem rectae spatio rationali et medio ae- 
qualis quadratae rationali adplicatum latitudinem efficit 
rectam ex duobus nominibus quintam [prop. LXIV]. 


τήν V. qw] corr. ex 5j. F. 13. 0i] δ᾽. P. παραβαλό- 
μενον P. 15. τὸ δέ — 19. τρίτην] mg. m. 2 V. 16. eret] 
οἵη. ἡ. 17. δέ] δ᾽ P4319, δέ] à* P. 91. óé] δ᾽ | AEN 

τό] e corr. V. δέ] δ᾽ P. 24. πλάτος corr. ex πάτος m. 1 £3 


10 


15 


3 
20 


994 ! ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ /. 


ἐκ δίο ὀνομάτων ἕχτην. τὰ δ᾽ εἰρημένα πλάτη δια- 
φέρει τοῦ τε πρώτου καὶ ἀλλήλων, τοῦ μὲν πρώτου, 
ὅτι ῥητή ἐστιν, ἀλλήλων δέ, ὅτι τῇ τάξει οὐκ εἰσὶν 
αἴ αὐταί: ὥστε καὶ αὐταὶ αἵ ἄλογοι διαφέρουσιν ἀλλήλων. 


" ογ΄: l5. 1 

Ἐὰν ἀπὸ ῥδητῆξ δητὴ ἀφαιρεθῇ δυνάμει 
μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῇ, ἡ λοϊπὴ ἄλογός 
ἐστιν καλείσϑω δὲ ἀποτομή. 

᾿ἀπὸ γὰρ ῥητῆς τῆς AB ῥητὴ ἀφῃρήσϑω ἡ ΒΓ 
δυνάμει uóvov σύμμετρος οὖδα τῇ ὅλῃ λέγω, ὅτι ἣ 
λοιπὴ ἢ ΑΓ ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ἀποτομή. | 

Ἐπεὶ yo ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AB τῇ ΒΓ μήκει, 
καί ἐστιν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν BI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
AB πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AB, BI, ἀσύμμετρον ἄῤα ἐστὶ 
τὸ ἀπὸ vio 4B τῷ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. ἀλλὰ τῷ μὲν 


ἀπὸ τῆς AB σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ τε- 
τράγωνα, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν 48, BI' σύμμετρόν ἐστι τὸ 


δὶς ὑπὸ τῶν 48. ΒΓ. καὶ ἐπειδήπερ τὰ ἀπὸ τῶν 
AB, ΒΓ ἴσα ἐστὶ τῷ δὶς υπὸ τῶν AB, BI^ μετὰ τοῦ 
ἀπὸ Γ΄, καὶ λοιπῷ ἄρα τῷ ἀπὸ τῆς AI' ἀσύμμετρά 
ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AB, BI. ῥητὰ δὲ τὰ ἀπὸ τῶν AB, 


1, τὰ δ᾽] ἐπεὶ οὖν τά Theon (BEY). εἰρημένα εἰ- e 

corr. V. 3, τῇ] om. F.. 4. ὥστε] δῆλον ὡς Theon (BP Y) 

5. Seq. δευτέρα τάξις ἑτέρων λόγων (om: b) τῶν κατὰ ἀφαΐί- 
θέσιν PBVb (uidetur fuisse in Εἰ, sed sust. reparatio); ἀρχὴ 
τῶν κατ᾽ ἀφαίρεσιν ἑξάδων m. 92 B. ογΊ postea add. F (ab 
initio haec prop. à praecedentibus dirempta non erat) 7. 
vj] om. b. 7) λοιπή] λοιπὴν F. 8. ἐστι BV, comp. F b. 

δέ] δή B. 9. ῥητῆς] διττῆς F. ΒΓῚ ΓΒ TF. 11. ἡ 
καλουμένη] καλείσϑω δέ V. 19. ἀσύμμετρος corr. ex ἄρα 
σύμμετρος m. rec..P, ex σύμμετρος m. 2 B. ἡ ABI τῇ BI 
ἀσύμμετρός ἐστι Υ͂. 18. τήν] τάς Ἐ. 14. ἀσύμμετρον] -ον 
e corr. V, eorr. ex -og m. rec. P. 16. σύμμετρα — τῶν. 
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quadratum autem rectae duobus spatiis mediis aequalis 


 quadratae rationali adplicatum latitudinem efficit rectam 


ex duobus nominibus sextam [prop. LXV]. latitudines 
autem, quas significauimus, differunt et ἃ prima et 
inter se, a prima, quia ea rationalis est, inter se autem, 
quia ordine non sunt eaedem. ergo etiam ipsae rectae 
irrationales inter se differunt. 


LXXIII. 


Si ἃ recta rationali rationalis aufertur potentia 
tantum toti commensurabilis, reliqua irrationalis est, 
uocetur autem apotome. 

AÀ rationali enim 4B rationalis auferatur BI' po- 
lentia tantum toti commensurabilis. dico, reliquam 
ATI' irrationalem esse apotomen, quae uocatur. 

E | nam quoniam 4B, BI' longi- 
E P udine incommensurabiles sunt, et 
es& 4B: BI'— AB': AB »« ΒΓ [prop. XXI lemma], 
etiam 4 B?, AB»« BI' incommensurabilia sunt [prop. 
XI]. uerum 4B? et AB?-- BI? commensurabilia 
sunt [prop. XV], οὐ 4B»« BI, 2 AB»« BI' commen- 
surabilia [prop. VI] et quoniam est [1], 1] 

AB? -- BI? —2A4B»« BI'- D 4I, 
etiam 4I", 4B? -- BI? incommensurabilia sunt [prop. 
XIII, XVI]. uerum .4B* -- BI* rationale est. ergo 


- 


.mg. m. 2 B. 17. rà | τό corr. ex τά m. 1 b. τό] τῷ b. 


18. ΒΓ] e corr. V. καὶ ἐπειδήπερ τά] τὰ ἄρα Theon 
(BF V). 19. ἴσα] VU MUR Theon (BF Vb). ILeTO, τοῦ 
ἀπὸ Γ΄ 4] om. Theon (BF Vb). 20. καί] in ras. V. σύμ- 
μετρὰ DB, corr. m. 2. 21. Post BI'add. Theon: ἐπεὶ καὶ τὰ 
ἀπὸ τῶν AB, ΒΤ' ἴσα ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI' μετὰ τοῦ 


ἀπὸ (τοῦ add. V) ΓΑ (BFVb). 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 15 
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ΒΓ’ ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ AI* καλείσϑω δὲ ἀποτομή. 


10 


1ὅ 


ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 
οδ΄. 

Ἐὰν ἀπὸ μέσης μέση ἀφαιρεϑῇ δυνάμει 
μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ. μετὰ δὲ τῆς 
ὕλης ῥητὸν περιέχουσα, 9) λοιπὴ ἄλογός ἐστιν' 
καλείσϑω δὲ μέσης ἀποτομὴ πρώτη. 

"Amo γαρ μέσης τῆς 4B μέση ἀφῃρήσθω ἡ ΒΓ 
δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ 48, μετὰ δὲ τῆς 
AB ῥητον ποιοῦσα τὸ ὑπὸ τῶν AB, BI* λέγω. ὅτι: 
ἡ λοιπὴ 1 AT' ἄλογός éovw: PAS. δὲ μέσης, ἀπο- 
τομὴ πρώτῃ. 

᾿Επεὶ γὰρ αἱ 48. ΒΓ μέσαι εἰσίν, μέσα ἐστὶ καὶ 
τὰ ἀπὸ τῶν 48, BI. ῥητὸν δὲ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, 
ΒΙ᾽ ἀσύμμετρα ἄρα τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ τῷ δὶς ὑπο 
τῶν 48, BI" καὶ λοιπῷ ἄρα τῷ ἀπὸ τῆς AI' ἀσύμ- 
μετρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI, ἐπεὶ κἂν τὸ 
ὅλον ἑνὶ αὐτῶν ἀσύμμετρον ἦ καὶ τὰ ἐξ e ἀρχῆς μεγέϑη 
ἀσύμμετρα ἔσται. ῥητὸν δὲ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI" 
ἄλογον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς AI" ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ AI" 
καλείσϑω δὲ μέσης ἀποτομὴ πρώτη. 


, 


0€ . 


'Edv ἀπὸ μέσης μέση ἀφαιρεϑῇ δυνάμει 
μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλη, μετὰ δὲ τῆς 


1. ἄλογον in ras. V. ἐστιν ἄρα b. ἐστὶν ἡ AT] καὶ 
τὸ ἀπὸ τῶν AI" ὥστε kel 2-AT' in ras, m. 2 V. 2. ὅπερ 
ἔδεν δεῖξαι} comp. P, om. BFVb. 8. οδ΄] corr. ex οε΄ F. 

6. περιέχῃ Theon (BVb, περιέχει F). ἐστι PBV, comp. 
7. μέση V (seq. ras. 1 litt.) et P, corr. m. rec. 10. 
ποιοῦσα] PFV», περιέχουσα B et mg. m. 1 Fb, add. yo. Post 
ὅτι add. καί b, m. 2 F. 11. ἐστι BV, comp. T. καλεῖται P. 
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AT' irrationalis est [def. 4]; uocetur autem apotome; 
quod erat demonstrandum. 


LXXIV. 


— Si a recta media aufertur media potentia tantum 

commensurabilis toti, cum tota autem spatium rationale 

comprehendens, reliqua irrationalis est; uocetur autem 

. prima apotome mediae. 

À media enim 4.8 media auferatur BI' potentia 
tantum rectae 4B commensurabilis, cum 4B autem 
spatium rationale comprehendens 4B »« BI' [yprop. 
XXVII]. dico, reliquam AI' irrationalem esse, uocetur 
autem prima apotome mediae. 

-Β nam quoniam 4.18, BI' mediae sunt, eiiam 
48", BI? media sunt. uerum 2 4B »« ΒΓ xa- 
tionale est. itaque 4B? - BI? et 2 4B»« ΒΓ 
incommensurabilia sunt. quare etiam 24 B2« BI' 

|I reliquo [cfr. II, 1] 4I? incommensurabile est, 

| quoniam, si totum alterutri incommensurabile est, 

4 etiam magnitudines ab initio sumptae incommen- 

surabiles erunt [prop. XVI] uerum 2.4 B»« ΒΓ xa- 

lionale est. quare ΑΓ" irraüonale est. ergo “4 Γ 

irrationalis est [def. 4]; uocetur autem prima apotome 

mediae. 
LXXV. 

Si a media media aufertur potentia tantum toti 

commensurabils, cum tota autem spatium medium 


μέση seq. ras. 1 htt. V, supra scr, e F. 18, εἰσί V, comp. 
Fb. ἐστί) m. 2 F. 14. Ante δέ del. vo P. 15. ἄρα 
ἐστέ b. τῷ -- 10. ΒΓ] mg. m. 1 P. 17. ἐστι] corr. ex 
» F. τῶν] om. P. 21. δέ] δή P. μέση Fb. 22. 
F, sed corr. 
T5 
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ὅλης μέσον περιέχουσα, ἡ λοιπὴ ἄλογός Pop. 
καλείσϑω δὲ μέσης ἀποτομὴ δευτέρα. 

"Amo γὰρ μέσης τῆς AB μέση ἀφῃρήσϑω ἡ ΓΒ 
δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ τῇ 48. μετὰ 
δὲ τῆς ὅλης τῆς 4,1Β μέσον περιέχουσα τὸ ὑπὸ τῶν 
AB, BI* λέγω, ὅτι ἡ λοιπὴ ἡ 4 ἄλογός ἐστιν κα- 
λείσϑω δὲ μέσης ἀποτομὴ δευτέρα. 

᾿Εχκείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ Zl, καὶ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 
AB, ΒΓ ἴσον παρὰ τὴν 41 παραβεβλήσϑω τὸ ΖΕ 
πλάτος ποιοῦν τὴν ΖΗ, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ 
ἴσον παρὰ τὴν ZI παραβεβλήσϑω τὸ Z0 πλάτος 
ποιοῦν τὴν ZZ: λοιπὸν ἄρα τὸ ΖΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς AI. καὶ ἐπεὶ μέσα καὶ σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν 
AB, BI, μέσον ἄρα καὶ τὸ 4 Ε. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 
21 παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν ZH: ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἣ 4H καὶ ἀσύμμετρος τῇ ZI μήκει. πάλιν, ἐπεὶ μέσον 
ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓΙΓ, καὶ τὸ δὶς ἄρα ὑπὸ τῶν 
AB, BI' uécov ἐστίν. καί ἐστιν ἴσον τῷ 40" καὶ 
τὸ 4160 ἄρα μέσον ἐστίν. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν 411 
παραβέβληται πλάτος ποιοῦν τὴν ZZ: ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ 4Z καὶ ἀσύμμετρος τῇ Z1 μήκει. καὶ ἐπεὶ αἱ AB, 


1. περιέχῃ Theon (BFb, περιέχει ἘΝ. ἐστι BV, comp... 
Fb. 2. μέση V, P (corr. m. rec), F (supra scr. c m. 2). 8. 
μέση] supra scr. m. 1 V. —I'B]e corr. V. ὅ, δὲ τῆς] δέ P. 

6. ὅτι ἡ] ὅτι καί V. ἐστι PBV, comp. b. 7. μέση P 
(corr. m. rec), F (corr. m. 2), e corr. V. 8. ZzK b, et F V, 
sed corr. 9. ZI|Iinras. B, 4K FVb (in V corr.) AE] 
E in ras. B. 10. 4H] cor ex ΗΔ m. ἃ F. 11. 4K 
FVb, sed corr. Ante ΖΘ del. AE πλάτος ποιοῦν τὴν AH 
(corr. ex Hf m. 2), τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI' (supra scr. 
m. 2) ἴσον παρὰ τὴν AK (corr. ex 2) παραβεβλήσϑω ΠῚ 19; 
AZ] Z in ras. F. ΖΕ] ZO F. ἐστί) om. F. 13. καὶ 
σύμμετρα] om. Theon (BF Vb). ἐστιν P. 14. καί] (alt.) postea 
ins. m. 1 F. 15. 41] 4K FVb, sed corr. παράκειται] 
om. b. Ante 4H del. Z F. 16. Post ΖΗ del. Z F. Z1] 


EC 
- 
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- eomprehendens, reliqua irrationalis est; uocetur autem 
mediae apotome secunda. 

À media enim 4B media auferatur ΓΒ potentia 
tantum toti 4B commensurabilis, cum tota autem AB 
amedium comprehendens 4B »« BI' [prop. XXVIII]. 

-  dieo, reliquam ΑΓ irrationalem esse, uocetur autem 
"mediae apotome secunda. 

ῥ ponatur enim rationalis ZI, et quadratis 4B? J- BI? 

-  gequale rectae Ζ1 adplicetur 4 Ε' latitudinem efficiens 

wecp p 4H,spatio autem 2 AB»« ΒΓ 

on C HETSUHERTRRRNES aequale rectae 711 adplicetur 

τ ς. ΛΠ 20 latitudinem efficiens ΖΖ. 

itaque reliquum ZE — AI? 

ΠῚ, 7]. et quoniam A4B?, BI? 

media sunt et commensura- 

EU. Θ᾽ E bilia, etiam Z/ E medium est.) 

et reetae rationali Z/7 adplicatum est latitudinem ef- 

fieiens ΖΗ. itaque 44H rationalis est et rectae ΖΓ 

longitudine incommensurabilis [prop. XXII]. rursus 

quoniam 4B »« BI' medium est, etiam 2 4B »« ΒΓ 

medium est [prop. XXIII coroll.. et est — 210. itaque 

etiam ΖΘ medium est. et rationali 4/7 adplieatum 

est latitudinem efficiens ZZ. quare Z1Z rationalis est 

et rectae 2/1 longitudine incommensurabils [prop. 

XXII] et quoniam 4B, BI' potentia tantum com- 


1) Sequitur ex prop. XV et prop. XXIII coroll. ceterum 
idem tacite usurpatur p. 226, 13 sq. 


4K FVb, sed corr. 17. καὶ τό — 18. ΒΙ in ras. F. 18. 
ἐστίν] ἐστί PB V, comp. b; cum proximis sustulit rep. in F. 

19. ἐστί PBV, comp. Fb. 4Κ FVb, sed corr. 20. παρά- 
κειται F. ZLH B, corr. 1. 2. 21. 4H F. AI] A4K b, 
et V, sed corr.; corr. ex ZI m. 2 F. 
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BI δυνάμει μόνον σύμμετροί εἰσιν, ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν $ AB τῇ ΒΓ μήκει: ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ 
ἀπὸ τῆς 48 τετράγωνον τῷ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. ἀλλὰ 
τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 48 σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AB, 
BI, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AB, BI' σύμμετρόν ἐστι τὸ δὶς 
ὑπὸ τῶν 4B, BI" ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ δὲς 
ὑπὸ τῶν AB, BI' τοῖς ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ. ἴσον δὲ 
τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ τὸ 4Ε, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 
AB, ΒΓ τὸ 4Θ' ἀσύμμετρον ἄρα [ἐστὶ] τὸ ΖΕ τῷ 
40. ὡς δὲ τὸ 4Ε πρὸς τὸ 40, οὕτως ἡ ΗΖ πρὸς 
τὴν 42: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΗΖ τῇ AZ. καί 
εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί: αἵ ἄρα Hz, 412 ῥηταί εἰσι 
δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἡ ZH ἄρα ἀποτομή ἐστιν. 
δητὴ δὲ ἡ 41' τὸ δὲ ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀλόγου περι- 
ἐχόμενον ἄλογόν ἐστιν, καὶ ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός 
ἐστιν. καὶ δύναται τὸ ΖΕ ἡ AI" ἡ 4Γ ἄρα ἄλογός 
ἐστιν καλείσϑω δὲ μέσης ἀποτομὴ δευτέρα. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


, 


os'. 
'"E&v ἀπὸ εὐθείας εὐθεῖα ἀφαιρεϑῇ δυνάμει 
, , Ci " dU N A m e 
ἀσύμμετρος ovGc τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης 
ποιοῦσα τὰ μὲν ἀπ᾿ αὐτῶν ἅμα ῥητόν. τὸ δ᾽ vx 
αὐτῶν μέσον, ἡ λοιπὴ ἄλογός ἐστιν" καλείσϑω 
δὲ ἐλάσσων. 
"Amo γὰρ εὐϑείας τῆς AB εὐϑεῖα ἀφῃρήσϑω ἡ ΒΓ 


ΤΥ ΒΥ ΣΕ Ἐς AENEU σύμμετρος b. 2. καὶ 
τῇ P. 8. τῆς 48] om. b. — 4. ἐστιν FP. — 5. và] corr. ex 
τό m. 1F. 6. ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ (om. V) vo ἀπὸ τῶν 48, E 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB,BI' Theon (BF Vb). 7. ὑπό] ὑ- in ras. 
1P. ἴσον -- 8. 'BIj mg. m. 2 B. 38. τὸ] τῷ EF. Ὁ. ἐστί] 
om. BFVb. 11. HZ] 24H P. 44Ζ] corr. ex Zd V. 12. 
εἰσι] εἰσιν B. 18. ἐστι BV, comp. Fb. 14. 41) 4K FV b, 
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mensurabiles sunt, 4B, BI'longitudine incommen- 
surabiles sunt. itaque dh AB?, AB»« BI' incom- 
mensurabilia sunt [prop. XXI jeunes prop. XIJ. uerum 
485, AB*-- BI? commensurabilia sunt [prop. XV] 
et 4B»« ΒΓ, 2 AB»« BI' coumensurabilia [prop. VI]. 


itaque 2 4B »« BI' et AB? -|- BI? incommensurabilia 
sunt [prop. XIII]. est autem ZE-— AB?-- ΒΓ", 


40 —24A4B»« BI. itaque ΖΕ, 40 incommensura- 
bilia sunt. uerum ZE:70-H4:Z4Z [VI, 1]. 
itaque H7, 412 incommensurabiles sunt [prop. XI]. 
et utraque rationalis est. itaque Hi, 4Z rationales 
sunt potentia tantum commensurabile. quare ZH 
apotome est [prop. LXXIIIJ. uerum Ζ΄1 rationalis est. 
spatium autem recta rationali et irrationali compre- 
hensum irrationale est [prop. XX], et recta ei aequalis 
quadrata irrationalis est. et AI" — ΖΕ. ergo AI' 
irrationalis est [def. 4]; uocetur autem mediae apotome 
secunda; quod erat demonstrandum. 


LXXVI. 


8i a recta aufertur recta potentia incommensura- 
bilis toti et cum tota efficiens summam quadratorum 
rationalem, rectangulum autem medium, reliqua irratio- 
nalis est; uocetur autem minor. 
| | A recta enim .4B recta au- 
d E B feratur BI' potentia toti incom- 


Sed corr. — 15. ἐστι P V, comp. F b. digo αὐτό Theon (BF V b). 
16. ἐστιν ἐστι ῬΒΥ͂, comp. Fb. ἡ AT] (alt) m. 2 F. 
17. ἐστι PBV, comp. Fb. δέ] δὲ ἐκ F. μέση P, et V, 

corr. m. 2. ὅπερ ἔδει δεῖξαι  οοαρ. P, om. BFVb. 22. 

δέ F. 28, ἐστι BV, comp. Ε b. . 
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δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὕλῃ ποιοῦσα τὰ προκεί- 
μενα. λέγω, ὅτι ἡ λοιπὴ ἡ 4Γ ἄλογός ἐστιν ἡ κα- 


10 


1ὅ 


20 


λουμένη ἐλάσσων. 

᾿Επεὶ γὰρ τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, 
ΒΓΓ τετραγώνων ῥητόν ἐστιν, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, 
BI' μέσον. ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI* καὶ ἀναστρέψαντι λοιπῷ 
τῷ ἀπὸ τῆς 4Γ ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ. 
ῥητὰ δὲ τὰ ἀπὸ τῶν AB, BI* ἄλογον ἄρα τὸ ἀπὸ 


τῆς 4Γ'’ ἄλογος ἄρα ἡ AI" καλείσϑω δὲ ἐλάσσων. 


ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
οζ΄. 

᾿Εὰν ἀπὸ εὐθείας εὐθεῖα ἀφαιρεϑῇ δυνάμει 
ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ; μετὰ δὲ τῆς ὅλης 
ποιοῦσα τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραγώνων μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν, 
ἡ λοιπὴ ἄλογός ἐστιν" καλείσϑω δὲ ἡ μετὰ ῥητοῦ 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦθδα. 

Am γὰρ εὐϑείας τῆς AB εὐϑεῖα ἀφῃφήσϑω 7 ΒΓ 
δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ AB ποιοῦσα τὰ προκεί- 
ASA λέγω, ὅτι ἡ λοιπὴ ἡ 4Γ ἄλογός ἐστιν ἡ προει- 
φημένη. 


: ^ ? P 
᾿Επεὶ γὰρ τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν. 


AB, ΒΓ τετραγώνων μέσον ἐστίν, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 


1. οὖσα ἀσύμμετρος, V. τὰ προκείμενα] μετὰ τῆς ὅλης 
τῆς AB τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, BI' ἅμα ῥητόν, 
τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI' ἅμα μέσον Theon (BF Vb). 4. 
μέν} m. 2 V. AB] B in ras. m. 2. P. 5. BI] ΓΒ P. 

τετραγώνων] [] eras. V. ἐστι PBV, comp. Fb. — ó£ 95) 
à V. 6. τῶν} m. rec. P. AB] jn ras. m. 1 P. 
ἀσύμμετρα ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ (m.92 ΕἾ τῷ ἀπὸ «τῆς AP 
(haec 4 uerba om. F) Theon (BFY b). 9. Mg. yo. ῥητὸν δὲ 
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mensurabilis et proposita efficiens [prop. XXXIII]. dico, 
reliquam 4 Γ΄ irrationalem esse minorem, quae uocatur. 

nam quoniam 4B? -|- BI ? rationale est, οὐ 2 4B»« ΒΓ 
medium, incommensurabilia sunt 4B? J- BI? et 
24B»« BI. et e contrario reliquo [II, 7] AI" in- 
ceommensurabile est 4 B? -]- BI? [prop. XVI]. uerum 
AB? -]- BI? rationale est. itaque 4I" irrationale est. 
ergo A4I' irrationalis est [def. 4]; uocetur autem minor; 
quod erat demonstrandum. 


LXXVII. 


8S1 a recta aufertur recta potentia incommensura- 
bilis toti, cum tota autem efficiens summam quadra- 
torum mediam, duplum autem rectangulum rationale, 
reliqua irrationalis est; uocetur autem recta cum 
rationali totum medium efficiens. 

À recta enim .4B auferatur recta BI' potentia 
rectae 4B incommensurabilis proposita efficiens [prop. 
XXXIV]. dieo, reliquam AI' irrationalem esse, quam 
significauimus. 

nam quoniam 4 B? -]- BI? medium est, 24B»« ΒΓ 


τὸ συγκείμενον Fb. ἄρα] ἐστι P. 10. ἄλογος — 4 ΤΊ om. P. 
11. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFVb. . 12. οη΄ F. 11. 
ἐστι PBV, comp. Fb. δὲ ἡ] δέ ΒΡΥΡ. Supra μετὰ scr. ἀπό 
comp. m. 4 b. 19. 4B] corr. ex AT" m. 2 F. 20. ἀσύμ- 
μετρος οὖσα δυνάμει ἊΣ τῇ ὅλῃ τῇ Theon (BF Vb). τὰ 
προκείμενα) τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 48, ΒΙ͂' τε- 
τραγώνων μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ δητόν Theon 
(BFVb) 21. ἐστι BV, comp. F. ἡ προειρημένη] καλείσϑω 
ἐπολείεαι B) δὲ ἡ (om. Vb) μετὰ δητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα 
heon (BFVb). 24. ἐστί ῬΒΥ͂, comp. Fb. 
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AB, BI' ῥητόν, ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν AB, 

ΒΓ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ' καὶ λοιπὸν ἄρα τὸ ἀπὲ 

τῆς AI' ἀσύμμετρόν ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ. 

καί ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΙΓ δητόν᾽ τὸ ἄρα ἀπὸ 
τῆς 4Γ ἄλογόν ἐστιν ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ AI" κα- 

λείσϑω δὲ ἡ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. 

ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


οη΄. 

Ἐὰν ἀπὸ εὐθείας εὐθεῖα ἀφαιρεϑῇ δυνάμει 
ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης 
ποιοῦσα τό τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν 
τετραγώνων μέσον τό τὲ δὶς ox αὐτῶν μέσον 
καὶ ἔτι τὰ ἀπ᾿ αὐτῶν τετράγωνα ἀσέίμμετρα 
τῷ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν, ἡ λοιπὴ ἄλογός ἐστιν" κα- 
λείσϑω δὲ ἡ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. 

"Amó γὰρ εὐϑείας τῆς 488 εὐϑεῖα ἀφῃρήσϑω ἡ 
ΒΓ δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ 48 ποιοῦσα τὰ προ- 
κείμενα" λέγω, ὅτι ἡ λοιπὴ ἡ 4Γ ἄλογός ἐστιν ἡ κα- 
λουμένη T μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. 

'"Exxsío0c γὰρ ῥητὴ ἡ 41, καὶ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 
AB, ΒΓ ἴσον παρὰ τὴν 41 παραβεβλήσϑω τὸ AE 
πλάτος ποιοῦν τὴν 4H, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ 
ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ 240 [πλάτος ποιοῦν τὴν AZ]. 
λοιπὸν ἄρα τὸ ΖΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς AI" ὥστε 

2. ΒΙ᾽ τετράγωνα BFb. ΒΓ] Β m.2 V. καί] om. P. 

8. σύμμετρον F. — 4. καί — δίς] δητὸν δὲ vo V. δητόν] 
om. V. ὃ. δὲ ἢ] δέ b. 7Κ. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. BF'Vb, 
comp. P. 8.09 F. 10. δέ] om. P. 11. τε] in ras. V, 
μέν BFb. ἀπ᾽ ἀπὸ τῶν V. 12. τε] in ras. V, δέ BF b. 

13. καὶ ἔτι} ἔτι τε Theon (BFV p). 14. ἡ] λέγω ὅτι ἡ V. 

ἐστι BV, comp. Fb. 15. 7] om. FVb. 17. τὰ προκεί- 


μενα] τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AB, ΒΤ' τετραγώνων 
μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI' μέσον ἔτι τε (om. V, m. 2 F) 
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., autem rationale, 418" -ἰ BI? et 2 4B»« ΒΓ in- 
commensurabilia sunt. itaque etiam reliquum [II, 1] 
AI? et 2 4B »« BI' incommensurabilia sunt [prop. 
XVI]. et 2 4B »« ΒΓ rationale est. itaque AI? 

I'irrationale est. ergo ΑΓ irrationalis est [def. 4]: 
— uocetur autem recta cum rationali totum medium 
"B efficiens; quod erat demonstrandum. 


LXXVIII. 


Si ἃ recta aufertur recta potentia incommensurabilis 
toti, cum tota autem efficiens eb summam quadratorum 
mediam et duplum rectangulum medium praetereaque 
summam quadratorum duplo rectangulo incommensura- 
bilem, reliqua irrationalis est; uocetur autem recta 
cum medio totum medium efficiens. 

Α recta enim 4B recta auferatur BI' potentia 
rectae 4B incommensurabilis proposita efficiens [prop. 
XXXV] dico, reliquam ΑΓ irrationalem esse, quae 
uocetur recta cum medio totum medium efficiens. 

ponatur enim rationalis ZI, et quadratis AB? -|- BI? 
aequale rectae Z/I adplicetur Z/E latitudinem efficiens 
ΖΗ, spatio autem 2 4B»« ΒΓ 


EE Z2 Ἢ 

aequale auferatur ΖΘ. itaque 
I Θ p reliqum ZE — 5. ΠῚ; 1]. 
i4 quare AI' spatio Z E quadrata 
E Τ' Β 


aequalis est, et quoniam 4B? 


τὰ ἀπὸ τῶν AB, BI' ἀσύμμετρα τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AB, BI' Theon 

(BF Vb). 18. ἐστι BV, comp. f. 4 καλουμένη] καλείσϑω 

δέ Theon (BF Vb). 19. μέσου] supra scr. F. 20. A1] AK 

in ras. Vi item lin. 21. 21. ἴσον icov τὸ AE V. τήν 

corr. ex ῥητήν m. 1 P, ῥητὴν τήν V, m. 2 Β. τὸ 4E] om. 
28. πλάτος — 472] om. P. 
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ἡ ΑΓ δύναται τὸ ΖΕ. καὶ ἐπεὶ vo συγκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν 48. ΒΙΓ τετραγώνων μέσον ἐστὶ καί 
ἐστιν ἴσον τῷ 4E, uécov ἄρα ἐστὶ] τὸ 4 Ε. καὶ 
παρὰ ῥητὴν τὴν AI παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν ΖΗ" 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ A4H καὶ ἀσύμμετρος τῇ 411 μήκει. 
πάλιν, ἐπεὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ μέσον ἐστὶ καί 
ἐστιν ἴσον τῷ 40, τὸ ἄρα 410 μέσον ἐστίν. καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν ZI παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν ZZ 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 4 Z καὶ ἀσύμμετρος τῇ ZI μήκει. 
καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν AB, ΒΙΓ, ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ A4 E τῷ 
40. ὡς δὲ τὸ 4Ε πρὸς τὸ 40, οὕτως ἐστὶ καὶ ἡ 
A4H πρὸς τὴν 412: ἀσύμμετρος ἄρα ἡ AH τῇ AZ. 
καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί: αἱ HA, AZ ἄρα ῥηταί 
εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. ἀποτομὴ ἄρα ἐστίν ἡ 
ZH: ῥητὴ δὲ ἣ ΖΘ. τὸ δὲ ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀποτομῆς 
περιεχόμενον [ὀρϑογώνιον] ἄλογόν ἐστιν, καὶ ἡ δυνα- 
μένη αὐτὸ ἄλογός ἐστιν. καὶ δύναται τὸ ΖΕ 9$ AI" 
ἡ ΑΓ ἄρα ἄλογός ἐστιν: καλείσϑω δὲ ἡ μετὰ μέσου 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


o9". 
Τῇ ἀποτομῇ μία [μόνον] προσαρμόξει εὐθεῖα 
ῥητὴ δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὕλῃ. 


1. AI'] 4Γ μεῖξον b. καί] m. 2 F. 8. ἐστί) om. P. 

4. AI] 4Kinras. V, itemlin.5,8,9; 4H P. — 5. σύμμετρος 
B, corr. m..2. 1. τῷ] corr. ex τό m. 1 F. ἐστίν] ἐστί PB V, 
comp.Fb. 9. ἐστίν PB. καί] (prius) om. B. 10. ἀσύμμετρός F. 
ἐστιν P. 11. τό] correx τῷ m. 2 F. τῷ] corr. ex τό m. 

2 F. 19, 40] (alt) 0, add. Z m. 2, F. ἐστίν PB. καί] 
om. P. 13. τήν] om. b. AH] A in ras. V, Η4 ἘΡ. 414. 
ἄρα] τι. 2 F. 18. εἰσιν P. 16. ZO] ZK inras. V. δέ] δ΄ P. 
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J- BI? medium est et — ΖΕ, 4E medium est. et 
rationali 4/7 adplicatum est latitudinem efficiens ΖΗ. 
itaque ΖΗ rationalis est et rectae Z/I longitudine 
ineommensurabilis [prop. XXII] rursus quoniam 
24B»« BI' medium est et — 70, 410 medium est. 


et rationali ZI adplicatum est latitudinem efficiens 


4Z. ilaque Z/Z rationalis est et rectae Z/I longi- 
tudine incommensurabilis [prop. XXII]. et quoniam 
AB? - BI? οἱ 2 4B »« BI' incommensurabilia sunt, 
etiam Z E, 4/0 incommensurabila sunt. uerum 
Z4E:40-—24H:24Z [Vl 1]. itaque ΖΗ, ZZ in- 
commensurabiles sunt [prop. XI]. et utraque rationalis 
est. itaque ΗΖ, 412 rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles. quare ZH apotome est [prop. 
LXXIII]. ZO autem rationalis est. spatium autem 
recta rational et apotome comprehensum irrationale 
est [prop. XX], et recta ei potentia aequalis irrationalis 
est. est autem 4I" — ΖΕ. ergo AI'irrationalis est; 
uocetur autem recta cum medio totum medium efficiens. 
quod erat demonstrandum. 


LXXIX. 


Apotomae una tantum congruit recta rationalis 
potentia tantum toti commensurabilis. 


17. ὀρϑογώνιον] om. P. ἐστι PBV, comp. Fb. 18. 


ἐστι PBV, comp. Fb. 19. ἐστι BV, comp. Fb. ἢ] om. P. 


20. , ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. BFVb. 21. o9"] corr. 
ex z^" m, 9 F. 22. μόνον] om. P, μόνη V et F supra scr. 
ov m. 1. 
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Ἔστω ἀποτομὴ ἡ 4B, προσαρμόξουσα δὲ αὐτῇ ἡ 


ΒΓ' αἵ ΑΓ, ΓΒ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 


uergov λέγω, ὅτι τῇ AB ἑτέρα οὐ προσαρμόξει ῥητὴ. 


δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, προσαρμοξέτω ἡ Bzft καὶ of 
AA, AB ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
καὶ ἐπεί, ᾧ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν 44, AB τοῦ δὶς 
ὑπὸ τῶν A4, 4B, τούτῳ ὑπερέχει καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
ΑΓ, ΓΒ τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI,I'B: τῷ γὰρ αὐτῷ τῷ 


ἀπὸ τῆς 4B ἀμφότερα ὑπερέχει" ἐναλλὰξ ἄρα, ᾧ ὑπερ-: 


ἔχει τὰ ἀπὸ τῶν 44, 48 τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ, 
τούτῳ ὑπερέχει [καὶ] τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 4B τοῦ 
δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ. τὰ δὲ ἀπὸ τῶν 44, 48 τῶν 
ἀπὸ τῶν AI,I'B ὑπερέχει δητῷ" δητὰ γὰρ ἀμφότερα. 
καὶ τὸ δὶς ἄρα ὑπὸ τῶν 424, 4B τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΑΙ, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον" μέσα 
γὰρ ἀμφότερα, μέσον δὲ μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ. 
τῇ ἄρα 48 ἕτέρα οὐ προσαρμόξει ῥητὴ δυνάμει μόνον 
σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ. 

Μία ἄρα μόνη τῇ ἀποτομῇ προσαρμόξει δητὴ δυ- 
νάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


π΄. 
Τῇ μέσης ἀποτομῇ πρώτῃ μέα μόνον προῦσ- 
αἀρμόξει εὐθεῖα μέση δυνάμει μόνον σύμμετρος 


8. ῥητή] m. ἃ F. ὅ. , προσαρμοξέσϑω Ῥ. καί] om. B. 

6. AB B4 im 9. τῷ ἀπὸ τῆς} τό F. 10. AB — ὑπερ- 
ἔχει] ἀπ ἀμφοτέρων ὑπεροχῆς τῷ ἀπὸ τῆς AB BF b; in B del. 
m. 92, mg. τῷ γὰρ αὐτῷ — ὑπερέχει m. 2. 46] ὡς Ὁ. 11. A4, 
4 B] AT, DBF,corrm.2. ἀπό — 12. ὑπερέχει] i in ras. F. 12. 
καί] om. P. 4B] m. 2 F. 14. ῥητά] corr. ex ῥητή V et 
m. rec. B. Post ydo add. εἰσιν F V b, ἐστιν B. — 15. τό] corr. 
ex τῶ m. 1 F. ἄρα] om. V. 171. Post γάρ add. εἰσιν V b, 


i 
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Sit 4B apotome, ei autem congruens BI. 
itaque ΑΓ, ΓΒ rationales sunt potentia tantum 
eommensurabiles [prop. LXXIII]. dico, nullam 
TB aliam rationalem potentia tantum toti commen- 
surabilem rectae 4B congruere. 
| nam si fieri potest, congruat Β 4. itaque etiam 
T 44, 4B rationales sunt potentia tantum com- 
—7 mensurabiles [prop. LXXIII]. et quoniam 
CAZ? -- AB?) —2 A2 7« 4B —(AI?--I'B?) 5-2 ΑΓ; ΓΒ 
(nam utrumque excedit eodem ῬΑ A B? Π|,,1]}, per- 
mutando erit 
CAZP 4- 4B?) —- (AI? -- DB?) — —9 A44»- AB 2 AT» TB. 
uerum 4l 215 -ἰ- 4 B? excedit AI* -]- ΓΒ" spatio rationali; 
nam utraque rationalia sunt. itaque etiam 2 44»« AB 
excedit 2 4I'»« ΓΒ spatio rationali; quod fieri non 
potest; nam utrumque medium est [prop. XXI], me- 
dium autem non excedit medium spatio rationali [prop. 


XXVI] itaque rectae 4B nulla alia rationalis po- 


tentia tantum toti commensurabilis congruit. 

Ergo una tantum recta rationalis potentia tantum 
toti commensurabilis apotomae congruit; quod erat 
demonstrandum. 


LXXX. 


Mediae apotomae primae una tantum congruit recta 
media potentia tantum toti commensurabilis, cum tota 
autem spatium rationale comprehendens. 


ἐστιν ΒΡ. 18. τῇ] corr. ex τά m. 2 F. ῥδητῆι V. 20. 
μία — 91. 04g] bis F, ,sed corr. 20. μόνον BF b. πσροσ- 
αρμόσει BF V b. 21. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} comp. P, om. BF Vb. 

22. πα΄ F, et sic deinceps. 23. μέσης] corr. ex μέσηϊ m. 
rec. P, μέσηι BF V, μέση b. μία] om..b. 


10 


1ὅ 


20 
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οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ἀν ῥητὸν περι- 
ἔχουθδα. : 

Ἔστω γὰρ μέσης ἀποτομὴ πρώτη ἧ AB, καὶ τῇ. 
AB προσαρμοξέτω ἡ ΒΓ’ «t AI, ΓΒ ἄρα μέσαι εἰσὶ 
δυνάμει μόνον σύμμετροι ῥητὸν περιέχουσαι τὸ ὑπὸ 
τῶν AI, I'B: λέγω, ὅτι τῇ 48 ἕτέρα οὐ προσαρμόζει 
μέση δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ 
τῆς ὕλης ῥητὸν περιέχουσα. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, προσαρμοξέτω καὶ ἡ 48᾽ αἵ ἄρα . 
Ad, AB μέσαι εἰσὶ δυνάμει μένον μον τὰ ῥητὸν 
AST MALE τὸ ὑπὸ τῶν 44, 4B. καὶ ἐπεί, ᾧ ὑπερ- 
ἔχει τὰ ἀπὸ τῶν 424, 4B τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν A4, AB, 
τούτῳ ὑπερέχει χαὶ τὰ ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ τοῦ δὶς ὑπὸ 
τῶν AI, DB' τῷ γὰρ αὐτῷ [πάλιν] ὑπερέχουσι τῷ 
ἀπὸ τῆς 48’ ἐναλλὰξ ἄρα, ᾧ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν 
A4, AB τῶν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ, τούτῳ ὑπερέχει καὶ 
τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 48 τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ. 
τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 4B τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AI, 
ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ" ῥητὰ γὰρ ἀμφότερα. καὶ τὰ ἀπὸ 
τῶν 44, 48 ἄρα τῶν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ [τετραγώνων] 
ὑπερέχει ῥητῷ" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον" μέσα γάρ ἐστιν 
ἀμφότερα, μέσον δὲ μέσου οὐχ ὑπερέχει ῥητῷ. 

Τῇ ἄρα μέσης ἀποτομῇ πρώτῃ μία μόνον προῦΞ- 
αρμόξει εὐθεῖα μέση δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα 
τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὕλης ῥητὸν περιέχουσα" ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


8. μέση B Vb, om. F, 4. προσαρμόξει F, corr, m. 2. αἴ] 
corr ex εἰ m. 1 F. ἄρα AI, ΓΒ BFVb. εἰσίν B. 5. 
σύμμετρος V, corr. m. 1. 6. προσαρμόσει V. 8, περιέχουσαι 
V, corr. m. 1. 10, 47] m. 2 F. εἰσιν LB. 12. τὰ] corr. 
ex τό m. 2 F. τοῦ] τῶν F. | AT, I'B F. — 18. ὑπερεῖχε Ὁ, 
corr. m. 1. 14. τῷ] corr. ex τὸ V. πάλιν] om. P. ὑπερ- 
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A Sit enim 4B mediae apotome prima, et rectae 
| AB congruat BI. itaque AI', ΓΒ mediae sunt 
1B potentia tantum commensurabiles spatium rationale 

comprehendentes 41I'2«I'B [prop. LXXIV]. dico, 

rectae 4B nullam aliam mediam potentia tantum 
ΤΡ toti commensurabilem congruere cum tota spatium 
^4 rationale comprehendentem. 

nam si fieri potest, etiam ΖΒ congruat. 421,41B 
igitur mediae sunt potentia tantum commensurabiles 
Spatium rationale comprehendentes 4.2 »« 4B [prop. 
LXXIV]. et quoniam est 
CAZP -" 4B?) —2 442« 4B —(AI?--D'B?)-—2 AU-&I'B 
(nam eodem spatio 4B? excedunt [II, 7]),. permutando 
erit 
CAZP - 4B?) —- (AI? -DB*) 2 442 AB——2 4Γ;»«ΓΒ. 
uerum 2.42 »« 4B excedit 2 AI'»« ΓΒ spatio rationali; 
nam utrumque rationale est. itaque etiam 4 Zf* -]- 1 B? 
excedit 4Γ"- ΓΒ" spatio rationali; quod fieri non 
potest; nam utraque media sunt [prop. XXIV], medium 
autem non excedit medium spatio rationali [prop. XXVI]. 

Ergo mediae apotomae primae una tantum recta 
media congruit potentia tantum toti commensurabilis, 
eum tota autem spatium rationale comprehendens; 
quod erat demonstrandum. 


Boo LBF. τῷ] τά b. 15. τά] καὶ τά LB. 17. τό] 
TX P. 18. τὸ δέ --- 19. ΓΙΒῚ καί V. 230. τετραγώνων] om, P. 

21. ὑπερέξει P, £ supra scr. B. 22. δέ] γάρ L. 28. μέση 
iT PII LBF V b. 25. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 16 
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10 


15 


20 


25 


πα΄. as 
Τῇ μέσης ἀποτομῇ δευτέρᾳ uta μόνον προσ- 
αρμόξει εὐθεῖα μέση δυνάμει μόνον σύμμετρος 
τῇ ὅλῃ; μετὰ δὲ τῆς ὅλης μέσον περιέχουσα. 
Ἔστω μέσης ἀποτομὴ δευτέρα ἡ AB καὶ τῇ AB 
προσαρμόζουσα ἡ BI" αἵἷ ἄρα AI, ΓΒ μέσαι εἰσὶ 
δυνάμει μόνον σύμμετροι μέσον περιέχουσαι τὸ ὑπὸ 
τῶν AI,I'B: λέγω, ὅτι τῇ 48 évégo οὐ προσαρμόσει 


iR μέση δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, 


μετὰ δὲ τῆς ὅλης μέσον περιέχουσα. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, προσαρμοξέτω ἡ Bzt* καὶ αἵ A zt, 
248 ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι μέσον 
περιέχουσαι τὸ ὑπὸ τῶν 44, 41B. καὶ ἐκκείσθω ῥητὴ 
ἡ EZ, καὶ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 4, ΓΒ ἴσον παρὰ τὴν 
EZ παραβεβλήσϑω τὸ EH πλάτος ποιοῦν τὴν ΕΜ’ 
τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ OH 
πλάτος ποιοῦν τὴν O M* λοιπὸν ἄρα τὸ Ε΄ 4 ἴσον ἐστὶ 
τῷ ἀπὸ τῆς 48’ ὥστε ἡ 48 δύναται τὸ EA. πάλιν 
δὴ τοῖς ἀπὸ τῶν 44, 4B ἴσον παρὰ τὴν ΕΖ παρα- 
βεβλήσϑω τὸ EI πλάτος ποιοῦν τὴν EN* ἔστι δὲ xol — 
τὸ EA ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς AB τετραγώνῳ᾽ λοιπὸν ἄρα 
τὸ ΘΙ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 4B. καὶ ἐπεὶ 
μέσαι εἰσὶν αἱ AT, ΓΒ, μέσα ἄρα ἐστὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 
ΑΙ, ΓΒ. καί ἐστιν ἴσα τῷ EH: μέσον ἄρα καὶ τὸ 
ΕΗ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται πλάτος ποιοῦν 


2. μέση uel μέσῃ LBFV b. μόνη V. 6. μέση uel 
μέσῃ LBF b, e corr. V. δευτέρα] om. b. AB] B in ras. 
m.1P. xol δὴ AB] om. V. 6. ἡ] δὲ ἡ V. oí] supra 
scr. m. rec. b. εἰσίν LBP. 7. τό] τά ἬΝ 8. τῶν] om. b. 

προσαρμόξει LBb. 11. 4B F. καί] om. B. 12. εἰσίν 
B. 16. 4B, ΒΓ b. 20. EI] supra ser. Z F.  &ozw L. 
21. καὶ λοιπόν V. 22. ἴσον — 94. τῷ EH] mg. m. 1 F. 
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LXXXI. 


Mediae apotomae secundae una tantum recta media 
eongruit potentia tantum toti commensurabilis, cum 
tota autem spatium medium comprehendens. 

E “3 pu Sit 4B mediae apotome 
----..------.--.. 
secunda et rectae 4B congruens 


j | E BI. itaque AI, ΓΒ mediae 
sunt potentia tantum commen- 
surabiles medium comprehen- 
dentes AI'«I'B [prop. LXXV]. 

jn ἊΣ dico, rectae 4B nullam aliam 


rectam mediam congruere po- 
ΤΠ ΞΕ. ΩΝ tentia tantum toti commensu- 
rabilem, cum tota autem medium comprehendentem. 
nam si fieri potest, congruat Bf. itaque etiam 
A A, 4 B mediae sunt potentia tantum commensurabiles 
medium comprehendentes 47/1 »« ZB [prop. LXXV]. 
et ponatur rationalis EZ, et quadratis AI? -- I'B? 
aequale rectae EZ adplicetur EH latitudinem efficiens 
EM; spatio autem 2 4I'2«I'B aequale auferatur O.H 
latitudinem efficiens 9 M. itaque reliquum EA — AB* 
ΠῚ, 7]. itaque 4B spatio EA aequalis est quadrata. 
- jam rursus quadratis 4.412 -Ε 4B? aequale rectae EZ 
adplieetur EI latitudinem efficiens EN. est autem 
EA — AB. itaque reliquum 061 — 2 44 »« 4 B [IL 1]. 
et quoniam ΑΓ, ΓΒ mediae sunt, etiam AI" J- I'B? 
media sunt. et 4I?^--I'-—EH. quare etiam EH 
medium est. et rectae rationali EZ adplicatum est 
latitudinem efficiens E.M. itaque EM rationalis est 


, 22. ἐστίν L. Post ἐπεὶ del m. 1: ἴσον ἐστὶ τῷ δίς P. 28. 
ἐστίν L, εἰσί Fb. 24. EH] seq. ἴσον ἐστὶ τῷ EH F. 


16* 


s 
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τὴν EM: ῥητὴ ἄρα ἐστὴὲν ἡ EM καὶ ἀσύμμετρος τῇ 


ΕΖ μήκει. πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν AI, 
ΓΒ, καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ μέσον éovív. xo. 
ἐστιν ἴσον τῷ OH: καὶ τὸ ΘΗ ἄρα μέσον ἐστίν. καὶ 


5 παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν 


ΘΙΜ' ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΘΜ καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΕΖ 
μήκει. καὶ ἐπεὶ αἱ ΑΓ, ΓΒ δυνάμει μόνον σύμμετροί 
εἰσιν, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὴν ἡ AT τῇ ΓΒ μήκει. ὡς 
δὲ ἡ 4Γ πρὸς τὴν ΓΒ, οὕτως ἐστὶ τὸ ἀπὸ τὴς AI 


10 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AI, DB: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ TO: 


ἀπὸ τῆς 4Γ τῷ ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ. ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ 
τῆς 4 σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ, τῷ δὲ 
ὑπὲ τῶν AI, ΓΒ σύμμετρόν ἐστι τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΑΙ, DB: ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ 


15 τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ. καί ἐστι τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 


AI, ΓΒ ἴσον τὸ EH, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ 
ἴσον τὸ HO: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ EH τῷ ΘΗ. 
ὡς δὲ τὸ ΕΗ πρὸς τὸ ΘΗ, οὕτως ἐστὴν ἡ EM πρὸς 
τὴν ΘΜ’ ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΕΜ τῇ MO μήκει. 


20 χαί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί: α EM, ΜΘ ἄρα ῥηταί 


εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 
ΕΘ, προσαρμόξουσα δὲ αὐτῇ ἡ ΘΜ. ὁμοίως δὴ δεί- 
ἕομεν, ὅτι καὶ ἡ ΘΝ αὐτῇ προσαρμόξει" τῇ ἄρα ἀπο- 
τομῇ ἄλλη καὶ ἄλλη προσαρμόξει εὐϑεῖα δυνάμει μόνον 


οδ σύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 


Τῇ ἄρα μέσης ἀποτομῇ δευτέρᾳ μία μόνον προῦσ- 


1. EM] (alt.) EN L?, ME b. 2. ἐστίν L. 8. δὲς ἄρα V. 
ἐστίν] L, comp. Fb, ἐστί PBY. 4. τῷ O H] om. L, m. 
2 B. ἐστίν L, comp. Fb, ἐστί PBV. 6. ἐστίν L. 
I'B| in ras. V. “ἀσύμμετροί F, sed corr. 9. ἐστίν L, ἄρα 
ἐστί Β. 10. ἀσύμμετρον -- 11. DB] m2 9 10. ἐστὶ 
καί B. 11. AI'] (prius) y (non F, habuit B). 12. ἐστιν P. 


ELEMENTORUM LIBER X. 245 


οὐ rectae EZ longitudine incommensurabilis [prop. 
XXII] rursus quoniam .4I'»« ΓΒ medium est, etiam 
9 4P»«I'B medium est [prop. XXIII coroll.]. et 
ΘΗ --2 4Γ»« ΓΒ. itaque etiam 0H medium est. 
et rectae rationali EZ adplieatum est latitudinem ef- 
ficiens ΘΜ. itaque ΘΙΜ raüionalis est et rectae EZ 
longitudine incommensurabilis [prop. XXII]. et quon- 
iam .4I', ΓΒ potentia tantum commensurabiles sunt 
AT et ΓΒ longitudine incommensurabiles sunt. uerum 
ADI:DLB-—AI?:AIDI«IB[prop. XXI coroll]. quare 
AI? et AI'»« ΓΒ incommensurabilia sunt [prop. XI]. 
uerum AI", A41?-- ΓΒ" commensurabilia, et 4I'2« ΓΒ, 
9 4Γ;»« ΓΒ commensurabilia. quare 4I? J- D'B?, 
2 AI'»« ΓΒ ineommensurabilia sunt [prop. XIII]. est 
autem EH — 4Γ"- ΓΒ", HO—2AI' IB. itaque 
EH, 9H incommensurabilia sunt. est autem EH: ΘΗ 
— EM:09M [VI,1] itaque E.M, MO longitudine in- 
commensurabiles sunt [prop. XI] et utraque rationalis 
est. quare EM, MO rationales sunt potentia tantum 
commensurabiles. itaque ΕΘ apotome est [prop. LXXIIT], 
ei autem congruens ΘΙ. iam similiter demonstrabimus, 
eliam ΘΙΝ ei congruere. itaque apotomae rectae di- 
uersae congruunt potentia tantum toti commensurabiles; 
quod fieri non potest [prop. LXXIX |]. 

Ergo mediae apotomae secundae una tantum recta 


15. ἐστιν P. 17. HO] in ras. V. | EH] mut. in HE m. 
1 V, HE Bb. 18. 16] (alt.) om. b. 19. MO] in ras. m. 
1B, ΘΜ P. 20. ἄρα] postea ins. m. 1 V. 21. εἰσι) om. g. 

σύμμετροι] -o. e corr. P. 28. ON] Ν in ras. V. πσροσ- 
αρμόττει V. ἀποτομῇ vj EO V. 94. μόνον] supra scr. 
m, 1 F. 26. ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον] om. V. 26. μέσῃ 
BF V b. 
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αρμόξει εὐθεῖα μέση δυνάμει μόνον σύμμετρος οὖσα 
τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης μέσον TEQUE ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι. 
| πβ΄. - - 
b Τῇ ἐλάσσονι μία μόνον προσαρμόξει ev) cta 
δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ ποιοῦσα μετὰ 
τῆς ὅλης τὸ μὲν ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων 
δητόν, τὸ δὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον. 
Ἔστω ἡ ἐλάσσων ἡ 48, καὶ τῇ 48 προσαρμόξουσα 
10 ἔστω ἡ ΒΓ᾽' αἵ ἄρα AI, ΓΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι 
ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν τετρα-᾿ 
γώνων ῥητόν, τὸ δὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον" λέγω, ὅτι 
τῇ 48 ἕτέρα εὐθεῖα οὐ προσαρμόσει τὰ αὐτὰ ποιοῦσα. 
Εἰ γὰρ δυνατόν, προσαρμοξέτω ἡ Β “1 καὶ αἵ 44, 
i5 4B ἄρα δυνάμει siclv ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὰ προ- 
εἰρημένα. καὶ ἐπέί, ᾧ. ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν AZ, AB 
τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ, τούτῳ ὑπερέχει καὶ τὸ δὶς 
ὑπὸ τῶν A44, 4B τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ, τὰ δὲ 
ἀπὸ τῶν 44, AB τετράγωνα τῶν ἀπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ 
20 τετραγώνων. ὑπερέχει ῥητῷ" ῥητὰ γάρ ἐστιν ἀμφότερα" 
καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 248 ἄρα τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 
ΑΙ, ΓΒ ὑπερέχει δητῷ" ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον' μέσα 
γάρ ἐστιν ἀμφότερα. 
Τῇ ἄρα ἐλάσσονι ἱ'μία μόνον προσαρμόξει εὐθεῖα 
25 δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ καὶ ποιοῦσα τὰ μὲν 
1. εὐθεῖα -- μόνον] om. P. 2. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. 
P, om, BFVb. 4. a'|.corr. ex zy' F. 5. μόνη V, μόνη F. 
9. ἡ] (prius) ins. m. 2 F. 10. ἄρα] supra scr. m. 1 V. 
σύμμετροι F. 13. vj] corr. ex ἡ m. 2 F. ἑτέραι εὐ- 
ϑείαι F. προσαρμόξει b. 14. καί] om. B. αἱ om. b. 
15. Ante sícív ras. 4 litt. V. τα] τό V, et F, corr. m. 2. 


προειρημένα 1 uiv ἀπὸ τῶν 44, AB (m. 2 F) τετράγωνα 
(-γώνων FV) ἅμα ῥητόν, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AZ, 4B μέσον 
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media congruit potentia tantum toti commensurabilis, 
eum tota autem spatium medium comprehendens; quod 
erat. demonstrandum. 


LXXXII. 


᾿ς . Rectae minori una tantum recta potentia toti in- 
commensurabilis congruit cum tota efficiens summam 
quadratorum rationalem, rectangulum autem duptum 
medium. | 

Sit 4B minor, et rectae 4B congruat BI. itaque 
ΑΓ, ΓΒ potentia incommensurabiles sunt efficientes 
* δ p 4 8ummam quadratorum ratio- 
E— — — ———34  malem, rectangulum autem du- 
plum medium [prop. LXXVI]. dico, rectae 4B nullam 
aliam rectam congruere eadem efficientem. 

nam si fieri potest, congruat Bf. itaque etiam 
A4, 4B potentia incommensurabiles sunt efficientes, 
quae diximus [prop. LXXVI]. et quoniam est [II, 7; 
efr. p. 238, 1 sq.] 
CAZP 4 - 4B?) — (AI?-- DB?) -- 2 442«4B-—-2 AIXI'B, 
et 4.42 - 4B? excedit AI? -- ΓΒ" spatio rationali 
(nam utraque rationalia sunt), etiam 2 421 »« AB 
excedit 2 4I'»« ΓΒ spatio rationali; quod fieri non 
potest [prop. XXVI]; nam utrumque medium est. 
— Ergo rectae minori una tantum recta congruit po- 
tentia toti incommensurabilis et cum tota efficiens 


Theon (BF Vb). 16. τα] in ras. m. 1 P. 17. τό] τά B; 
τῷ F, sed corr. m. 1. 18. ὑπό — δέ] mg. m. 2 B. τοῦ 
ὅς, 10. 4B] ecorr. m. 1 F. 19. 4 4] 4 ecor.m.1 V. 20. 
ὑπερέχει) m. 2 B. εἰσιν Ὁ. 21. ἄρα] m. 2 B, om, FVb. 

23. ἐστιν] m. 2 F. 24. ἄρα] om. P. , Ante m^ del. τῇ 
AB m. 2 V. μόνη V. 25. δυνάμει μόνον F Vb. σύμ- 
μετρος F Vb, et B, corr. m. 2. καί] om. V. τα] τό PF V. 


10 
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ἀπ᾽ αὐτῶν τετράγωνα ἅμα ῥητόν, τὸ δὲ δὶς om αὐτῶν 
ἐνέσον᾽ om ἔδει δεῖξαι. 


, 


πγ΄. 

Τῇ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιούσῃ μία 
μόνον προσαρμόζει εὐϑεῖα δυνάμει ἀσύμμετρος 
οὖσα τῇ ὅλῃ; μετὰ δὲ τῆς ὅλης ποιοῦσα τὸ μὲν 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽’ αὐτῶν τετραγώνων 
μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν δητόν. 

Ἔστω ἡ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ 48, 
καὶ τῇ 48 προσαρμοξέτω ἡ BI* αἱ ἄρα ΑΙ, ΓΒ 
δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὰ προκείμενα" 
λέγω, ὅτι τῇ 48 ἕτέρα οὐ προσαρμόσει τὰ αὐτὰ 
ποιοῦσα. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, προσαρμοξέτω ἡ B: καὶ at 44, 
A4B ἄρα εὐϑεῖαι δυνάμει" εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι 
τὰ προκείμενα. ἐπεὶ οὖν, ᾧ ὑπερέχει τὰ ἀπὸ τῶν AZ, 
248 τῶν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ, τούτῳ ὑπερέχει καὶ τὸ 
δὶς ὑπὸ τῶν 44. 4B τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΓΙ, ΓΒ 
ἀκολούϑως τοῖς πρὸ αὐτοῦ, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AA, 
28 τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 41, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ ῥητὰ 
γάρ ἐστιν ἀμφότερα᾽ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν A4, AB ἄρα 
τῶν ἀπὸ τῶν AI, ΓΒ ὑπερέχει ῥητῷ ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον μέσα γάρ ἐστιν ἀμφότερα. οὐκ ἄρα τῇ AB. 
ἑτέρα προσαρμόσει εὐθεῖα δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα 


1. τετράγωνον. Ῥ, “τετραγώνων V et F, corr. m. 2. — Post 
ῥητόν add. μετὰ τῆς ὅλης ΔἸ ον E ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. Ρ, 
om. BFVbhb. . 8. πδ΄ EF. 4. μετὰ vov V. Post tee add. 
καΐ m. 2 F. 5. μόνη V. 10. καὶ τῇ AB] om. B. προσ- 
αρμόξουσα V b, προσαρμόξουσα δέ Β, , ἀρμόξουσα F. 11. τὰ 
προκείμενα] τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν (70 τῶν AT, ΓΒ τε- 
τραγώνων μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 4Τ', ΓΒ ῥητόν Theon 
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summam quadratorum rationalem, rectangulum autem 
duplum medium; quod erat demonstrandum. 


LXXXIII. 


Rectae cum rationali totum medium efficienti una 
tantum recta congruit potentia toti incommensurabilis, 
cum tota autem summam quadratorum mediam efficiens, 
rectangulum autem duplum rationale. 

Sit 4 B recta cum rationali totum medium efficiens, 
eb rectae 4B congruat BI. itaque AI ΓΒ potentia 
» $ incommensurabiles sunt propo- 
| I——— — —-—4 gita efficientes [prop. LXXVIT]. 
dieo, reetae 4B nullam aliam congruere eadem effi- 
cientem. 

nam si fieri potest, congruat B4. itaque eliam 
A44, 4B rectae potentia incommensurabiles sunt pro- 
posita efficientes [prop. LXXVII]. iam. quoniam, sicut 
in priore propositione [p. 246, 16 sq.] 

(AZ -- AB?) - (AT? --D B?) 2 44» 4B 5-29 AD» TB, 
et 2.44 »« 4B excedit 2 AI'2« ΓΒ spatio rationali 
(nam utrumque rationale est) etiam 4 2132 -"- 4 B? ex- 
cedit 4I" - ΓΒ" spatio rational; quod fieri non 
potest; nam utraque media sunt [prop. XXVI]. itaque 
rectae 4.8 nulla alia recta congruet potentia toti in- 
commensurabili, cum tota autem efficiens, quae dixi- 


(BFVb) 12. λέγω — 16. προκείμενα] om. P. 12. ταῦτα V. 

14. E 4 e corr.m. 1 b. 10. τὰ προκείμενα] τὸ μὲν συγ- 
κείμενον * τῶν ἀπὸ τῶν 44, 4B τετραγώνων μέσον, τὸ δὲ 
δὶς ὑπὸ τῶν AZ, AB (AB, BA 9) ῥητόν Theon (BF Vb). τὰ] 
eorr. ex τό F. 18. Post ΓΒ uacat una linea et spat. 6 litt. b. 
. 91. ἐστι») om. V, m. 2 F. 28. γάρ, εἰσιν V. 
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250 ΣΤΟΙΧΕΊΩΝ /'. 


τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης ποιοῦσα τὰ προειρημένα" 


μία ἄρα μόνον προσαρμόσει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


πδ΄. 


ΤῊ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιούσ ία 
ὴ ὦ μ μ : 7) Ww 


, , 9 " , ? , 
μόνη προσαρμόξει εὐϑεῖα δυνάμει ἀσύμμετρος 
οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης ποιοῦσα τό T6 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ’ αὐτῶν τετραγώνων 
, , c ? 2 ^ , E 9 , 
μέσον τὸ τε δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον xai ἔτι ἀσύμ- 
μετρον τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν. 

Ἔστω ἡ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ .4 B, 
προσαρμόξουσα δὲ αὐτῇ ἡ BI" αἵ ἄρα AI, ΓΒ δυ- 
νάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὰ προειρημένα. λέγω, 
ὅτι τῇ AB ἕτέρα οὐ προσαρμόσει ποιοῦσα τὰ προει- 
φημένα. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, προσαῤμοξέτῶ ἡ Β4, ὥστε καὶ 
τὰς 44, 4B δυνάμει ἀσυμμέτρους εἶναι ποιούσας τά 
τε ἀπὸ τῶν 44, 4B τετράγωνα ἅμα μέσον καὶ τὸ 
δὶς ὑπὸ τῶν 44, 4B μέσον καὶ ἔτι τὰ ἀπὸ τῶν AZ, 
A B ἀσύμμετρα τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AZ, 4B' καὶ ἐκκείσϑω 
ῥητὴ ἡ ΕΖ, καὶ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ ἴσον παρὰ 
τὴν ΕΖ παραβεβλήσθω τὸ EH πλᾶτος ποιοῦν τὴν 

1, τὰ προειρημένα] τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραγώνων μέσον, τὸ δὲ δὲς ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν Theon (BF V). 

2. μία ἄρα] τῇ ἄρα μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιούσῃ μέα 
BVb et F, om. uée. προσαρμόξει Vb, καὶ τὰ ἑξῆς F. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFVb. 8. πδ΄] 510 τῇ. 2 Ε, 5. 
μόνον͵ BF b. Post ᾿δυνάμει del μόνον m. A F. 8. v0 ze] 
καὶ τό Theon (BF Vb). ὑπὸ τῶν b. ἀσύμμετρος. F, se 
corr. 9. τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν dm αὐτῶν τῷ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν 
Theon (ΒΕῪ Ὁ). 11. ov:5] om. Theon (BF Vb). 12. τὰ 
προξιρημένα] τό τὲ (μέν F) συγπείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τε- 
τραγώνων μέσον καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ (ὑπ᾿ αὐτῶν V) 


μέσον, ἔτι (corr. ex ἐστι F) δὲ τὰ ἀπὸ τῶν ATI, ΓΒ τετράγωνα 
(τά add. F) ἀσύμμετρα τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AI, ΓΒ "Theon (BF V b). 


LESS «^. 
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mus. ergo una tantum congruet; quod erat demon- 
strandum. 
LXXXIV. 

Reetae cum medio totum medium efficienti una 
tantum congruit recta potentia toti incommensurabilis, - 
cum tota autem efficiens summam quadratorum mediam 
et duplum rectangulum medium praetereaque summae 
quadratorum incommensurabile. 

" z r Sit 4 B recta cum medio 
Lata Ton ERR totum medium efficiens, ei 
E 9 M N autem congruens BI. itaque 
| AI', ΓΒ potentia incom- 
mensurabiles sunt efficien- 
les, quae diximus [prop. 
à rad H I [XXVIII]. dico, rectae 4B 
nullam aliam congruere efficientem, quae diximus. 
nam si fieri potest, congruat Bf, ita ut etiam 
424, 48 potentia incommensurabiles sint efficientes 
A ZP -- 4 B* medium et 2 4 4 »« 4B medium et prae- 
lerea 4.415 - 485. 2424 »« AB incommensurabilia 
[prop. LXXVIIIJ. et ponatur rationalis EZ, et qua- 
dratis 4I"? -- ΓΒ" aequale rectae EZ adplicetur EH 
latitudinem efficiens E M, spatio autem 2 AI'2« IB ae- 
quale rectae EZ adplicetur ΘΗ latitudinem efficiens 9 M. 


13. Post προσαρμόσει add. Theon: δυνάμει ἀσύμμετρος οὖσα 
τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης (BF Vb). προειρημένα] -δι- in ras. 
m. 1 P, προκείμενα Theon (BF V b). 16. εἶναι ἀσυμμέτρους 
BFV, εἰσιν ἀσυμμ. b. τά τε] τό τε P, τὰ μέν ΒΕ, τό τε 
συγκείμενον 6 corr. V. 17, ἀπό] ἐκ V. 44, 48] ἴῃ ras. V. 
: Nero P et V (supra -ov ras. est). ἅμα) supra scr, V. 

pei ep scr. V. 18. ὑπό — 4B | ὑπ᾽ αὐτῶν Υ. τα] 
om. 19. Post 418 del. m.2 τετράγωνα V. ἀσύμμετρον P, 
20. roig] corr. ex τούς m. 1 V. 
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EM, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ ἴσον παρὰ τὴν EZ 


παραβεβλήσϑω τὸ ΘΗ πλάτος ποιοῦν τὴν 0 M* λοιπὸν 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 48 ἴσον ἐστὶ τῷ EA: ἡ ἄρα AB 
δύναται τὸ E. πάλιν τοῖς ἀπὸ τῶν 44, 4B ἴσον" 
παρὰ τὴν ΕΖ παραβεβλήσϑω τὸ ΕΙ πλάτος ποιοῦν 
τὴν ΕΝ. ἔστι δὲ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς AB ἴσον τῷ E. 
λοιπὸν ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 44, 4B ἴσον [ἐστὶ] τῷ 
ΘΙ. καὶ ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ συγχδίμενον ἐκ τῶν ἀπὸ 
τῶν AI, ΓΒ καί ἐστιν ἴσον τῷ ΕΗ, μέσον ἄρα ἐστὶ 


10 καὶ τὸ EH. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται πλάτος 


1ὅ 
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ποιοῦν τὴν EM: ῥητὴ ἄρα ἐστὴν ἡ EM xoi ἀσύμ- 
μέτρος τῇ ΕΖ μήκει. πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ δὶς 
ὑπὸ τῶν 4, ΓΒ καί ἐστιν ἴσον τῷ ΘΗ, μέσον ἄρα 
καὶ τὸ OH. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται 
πλάτος ποιοῦν τὴν ΘΜ' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΘΜ καὶ 
ἀσύμμετρος τῇ ΕΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρα ἐστι 
τὰ ἀπὸ τῶν 4Γ, ΓΒ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΓ, ΓΒ, ἀσύμ- 
μετρόν ἐστι καὶ v0 EH τῷ ΘΗ ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ 
καὶ ἡ EM τῇ ΜΘ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί: 
αἱ ἄρα EM, ΜΘ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ EO, προσαρμόξουσα δὲ αὐτῇ ἡ 
OM. ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτε ἡ EO πάλιν ἀποτομή 
ἐστιν, προδσαρμόξουσα δὲ αὐτῇ ἡ ΘΝ. τῇ ἄρα ἀποτομῇ ' 
ἄλλη καὶ ἄλλη προσαρμόξει ῥητὴ δυνάμει μόνον σύμ- 
μετρος οὖσα τῇ ὅλῃ" ὅπερ ἐδείχϑη ἀδύνατον. οὐκ ἄρα 
τῇ AB ἕτέρα προσαρμύσει εὐϑεῖα. 


1. παρὰ -- 2. παραβεβλήσϑω] ἀφῃρήσϑω V. 9. ΗΘ B. 
MO inras. V, ON F. λοιπὸν --- 6. EN] mg. m. 1F. 4. 
τοῖς μέν P. 8. τήν] bis V. 7. ἐστί]. ἐστίν P, om. FVb, 
m. 2 B. 9. τῷ] vo F. μέσον — 10. EH] mg. m. 2 γ᾽ 
om. καί. 18, τῷ] corr. ex τό V, τό F. OH] Ηθ’ F. 15. 
ῥητή — OM) mg. m. 1 P (ἐστὶ τῇ). 17. ἀσύμμετρον — 18. 
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itaque reliquum [I], 7] 4B* — EA. quare 4B spatio 
ΕΖ aequalis est quadrata. rursus quadratis 4 Zf* -- 41 B? 
aequale rectae EZ adplicetur EI latitudinem efficiens 
EN. uerum etiam 4B? — E 4. itaque reliquum [II, 7] 
| 24242«4B-—9I. 

et quoniam AI* -- I'B? medium est, et 4I? 4- Il'B'— EH, 
eliam EH medium est. et rectae rationali EZ adpli- 
catum est latitudinem efficiens E.M. itaque EM ra- 
bionalis est et rectae EZ longitudine incommensura- 
bilis [prop. XXII]. rursus quoniam medium est 
2AI' «I B,et2 AI':« ΓΒ — ΘΗ, etiam 0 H medium 
est. et rationali EZ adplicatum est latitudinem efficiens 
0M. itaque OM rationalis est et rectae EZ longi- 
tudine incommensurabilis [prop. XXII]. et quoniam 
AI?--I'B? et 2AI'«I'B incommensurabilia sunt, 
etiam EH, OH incommensurabilia sunt. itaque etiam 
EM, MO longitudine incommensurabiles sunt [VI, 1; 
prop. XI]. et utraque rationalis est. itaque E M, MO 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles. quare 
EO apotome est [prop. LXXIII] et 9 M ei congruens. 
jam similiter demonstrabimus, rursus EO apotomen 
esse, ei autem congruentem (JN. itaque apotomae 
diuersae rectae congruunt potentia tantum toti com- 
mensurabiles; quod demonstratum est fieri non posse 
[prop. LXXIX]. itaque rectae 4B nulla alia recta 
pogroet. 


OH]|]mg.m.1V. 18. ἄρα ἐστί BFb. OH] HO'F- ἐστίν 

PB. . 19. μήκει] om. b. 21. προσαρμόττουσα V. 22. OM] 

H0 b, «οὐ F, corr. ex MO. 28. ἐστι PB V, comp. Fb. 24. καὶ 

ἄλλη ῥητή P. ῥητή] m. 2 B. 95. ἀδύνατον ἐδείχϑη V. 
26. Post 4B del εὐθεῖα m. 1 V. πσροσαρμόξει b. 
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Τῇ ἄρα 48 μία μόνον προσαρμόξει εὐϑεῖα δυνάμει 
9. “τ ἢ 5 - "v 1 N - Dd » 
ἀσύμμετρος οὖσα τῇ ὅλῃ, μετὰ δὲ τῆς ὅλης ποιοῦσα 
τά τὲ ἀπ᾽ αὐτῶν τετράγωνα ἅμα μέσον καὶ τὸ δὶς ὑπ᾽ 
αὐτῶν μέσον καὶ ἔτι τὰ ἀπ’ αὐτῶν τετράγωνα ἀσύμ- 


5 μέτρα τῷ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι 
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Ὅροι τρίτοι. 

α΄. Ὑποχειμένης ῥητῆς καὶ ἀποτομῆς, ἐὰν μὲν ἡ ὅλη 
τῆς προσαρπδεουσηβ μεῖζον δύνηται τῷ ἀπὸ EoHHerQor 
ἑαυτῇ μήκει, καὶ ἡ ὅλη σύμμετρος ἢ τῇ θά 
δητῇ μήκει, καλείσϑω ἀποτομὴ πρώτη. 

β΄. '"E&v δὲ 7 προδαϊμύξουσα σύμμετρος 7] τῇ ἐκ- 
κειμένῃ ῥδητῇ μήκει, καὶ ἡ ὅλη τῆς προσαρμοζούσης 
μεῖξον δύνηται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καλείσϑω 
ἀποτομὴ δευτέρα. 

γ΄. Ἐὰν δὲ μηδετέρα σύμμετρος ἢ τῇ ἐκκειμένῃ 
ῥητῇ μήκει, ἡ δὲ ὅλη τῆς προσαρμοξούσης μεῖζον δύ- 
νηται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καλείσϑω ἀποτομὴ 
τρίτη. 

δ΄. Πάλιν, ἐὰν ἡ ὅλη τῆς προσαρμοξούσης μεῖξον 
δύνηται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ [μήκει], ἐὰν μὲν 
ἡ ὅλη σύμμετρος ἡ τῇ ἐκκειμένῃ δητῇ μήκει, καλείσϑω, 
ἀποτομὴ τετάρτη. 

᾿Εὰν δὲ ἡ προσαρμόξουσα, πέμπτη. 
ς΄. ᾿Εξὰν δὲ μηδετέρα, ἕκτη. 


1 μόνη V. προσαρμόσει BF V. 3. τά] om. b, τό P. 
τετράγωνον P. μέσα V. 4. καὶ ἔτι] ἔτι τε BFVb. 5. 


δίς 1 om. b. αὐτῶν eras. B. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. BV. 
6. ὅροι τρίτοι] P V, mg. m. 2 B, om. F; zs' b, mg. m. 2 B. 
numeros om. eodd. 7. ἡ] om. B. 8. δύναται g. ἀσυμ- 


μέτρου BV, sed corr. — 9. ἢ] supra scr. m. 1 b, om. V. 11. 
εἰ V. 19. καὶ ἡ — 18. ἑαυτῇ] om. Fb, mg. m. 2 B. 12. 


CM 
dax 
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Ergo rectae 44 B una tantum congruit recta potentia 
toti ineommensurabilis, cum tota autem efficiens sum- 
mam quadratorum mediam et duplum rectangulum me- 
dium praetereaque summam quadratorum duplo rectan- 
gulo incommensurabilem; quod erat demonstrandum. 


Definitiones tertiae. 


1. Datis recta rationali et apotome, $i tota qua- 
drata congruentem excedit quadrato rectae sibi com- 


 mensurabilis, et tota rationali propositae longitudine 


eommensurabilis est, uocetur apotome prima. 

2. Sin congruens rationali propositae longitudine 
commensurabils est, et tota quadrata congruentem 
excedit quadrato rectae sibi commensurabilis, uocetur 
apotome secunda. 

9. Bin neutra rationali propositae longitudine com- 
mensurabilis est, et tota quadrata congruentem excedit 
quadrato rectae sibi commensurabilis, uocetur apotome 
tertia. . 

4. Rursus si tota quadrata congruentem excedit 
quadrato rectae sibi incommensurabilis, 51 tota rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, uocetur 
apotome quarta. 

5. Sin congruens ei commensurabilis est, quinta. 

6. Sin neutra, sexta. 


καί] supra scr. m. 1 V. 18. δύναται PV. ῬΡοβὺ καλείσϑω 
ras. 2 htt. V. 15. e£ V. 16. ἡ δὲ ὅλη — 17. ἑαυτῇ] om. 
Fb, m. 2 B. . 16. δύναται V. 19. ἡ] mv. 2 B. τῆι προσ- 
αρμοξούσηι B, sed corr. (ante τῆν ras. 1 litt.). 20. συμμέτρου 
B, Corr. m. 9. μήκει] om. P. μέν] supra scr. m. 1 F. 21, 
7| m. 2 B. 24. -o« £- in ras. m. i P 


10 


15 


256 ZTOIXEISN /'. 
πε΄. τ 

Εὑρεῖν τὴν ποὸώτην Gro OA 

᾿Εχκείσϑω ῥητὴ ἢ 4, καὶ ὭΣ A μήκει σύμμετρος 
ἔστω ἡ BH: ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΒΗ. καὶ ἐκκείσθωσαν 
δύο τετράγωνοι ἀριϑμοὶ o ΖΕ, EZ, ὧν ἡ ὑπεροχὴ ὃ 
Z4 μὴ ἔστω τετράγωνος" οὐδ᾽ ἄρα 0 ΕΖ πρὸς τὸν 
22 λόγον ἔχει. ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετρά- 
γῶνον ἀριϑμόν. καὶ πεποιήσϑω ὡς ὃ ΕΖ πρὸς τὸν 
2Ζ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BH τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ΗΓ  τετράγωνον᾽ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 
BH τῷ ἀπὸ τῆς HI. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς BHr 
ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΗΓ’ ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 
HI. καὶ ἐπεὶ ὁ ΕΖ πρὸς τὸν A4Z λόγον οὐκ ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδ᾽ 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΓ λόγον ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽" 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὲν ἡ BH τῇ ΗΓ μήκει. καί εἰσιν 
ἀμφότεραι ῥηταί" αἱ BH, HI' ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 


μόνον σύμμετροι" ἡ ἄρα BI' ἀποτομή ἐστιν. 


20 


|. 95 


“έγω δή, ὅτι καὶ πρώτη. , 

Ὧι, γὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς BH τοῦ ἀπὸ τῆς 
HI, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς Θ. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ ΕΖ 
πρὸς τὸν Z4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ΗΓ, καὶ ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ Z4 E πρὸς 
τὸν ΕΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΗΒ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ. 

1. πε΄} om. BFb. 8. ῥητή] n m. 2 B. μήκει] om. V. 4. 
ἔστω] ἔσται F, corr. m. 1; ἔστω μήκει V. ἐστίν P. BH] 
cor ex HB V. 5. ἢ] m. 2 F. 6. 4Z BVb. οὐκ F V. 

1. AZ] "ZA! F. 8. πεποιείσϑω F. ὃ] m. 2 F. 10. 
τετράγωνον] om. V. σύμμετρος V, corr. m. 1. ἐστέν V. 
1l. HB F. HI'| supra scr. 9 bs ΘΙ Ε΄, sed oorr. (?). 


ῥητόν — ΒΗῚ m. 2 B. 13. HT'] in ras. Y, corr. ex *T'4 
nbul.b. 14. &oiduóg] om. V. ἀριϑμόν] om, V. οὐδέ 


4i 
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Inuenire apotomen primam. 

Ponatur rationalis 44, et rectae 4 longitudine com- 
mensurabilis sit BH. itaque etiam BH rationalis est. 
et ponantur duo numeri quadrati ZE, EZ, quorum 
Bot Τί H differentia Zz/ quadratus 


| E-——i 


b | Bue numerus ne sit [prop. 
E Z 4 XXVIII lemma I]. itaque 
Ε4: 41 rationem non habet, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum. etfiat EZ: 4Z — BH?:HI"? 
[prop. VI coroll] itaque ΒΗ", HI" commensurabilia 
sunt [prop. VI]. uerum ΒΗ" rationale est. itaque 
eliam HI" rationale est. quare etiam HI" rationalis 
est. et quoniam EZ: 412 rationem non habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum, ne BH? - 
quidem ad HI? rationem habet, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum. itaque BH, HT' lon- 
gitudine incommensurabiles sunt. et utraque rationalis 
est. itaque BH, HI'raüonales sunt potentia tantum 
commmensurabiles. ergo BI'apotome est [prop. LXXITIT]. 
Iam dico, eandem primam esse. 
sit enim 6? — B H?—- HI? [prop. XIII lemma]. et 
quoniam est 
Hd:ZA4--BH?:HI*, 
eliam conuertendo [V, 19 coroll.] est 
AE:EZ-—HBi:9G. 
uerum ZE: EZ rationem habet, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum; nam uterque quadratus 


FVb. διό, ἄρα] supra scr. m. 1 V. HrI]ecor. V. 17. 

BH|HBq. 18. εἰσιν P. 19. ἐστι V, comp. b, εἰσι comp. g. 
22. 0] in spat. 2 litt. g. EZ4]2A4E V. 28. vóv].zó b. 
42 ΒΥ". 24. 2 ΕἸ in ras. m. 1 P. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 17 
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. 6 δὲ AE πρὸς τὸν EZ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος 
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ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ ἑκάτερος γὰρ τε- 
τράγωνός éovw: καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΗΒ ἄρα πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς Θ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ BH τῇ 
Θ μήκει. καὶ δύναται ἡ BH τῆς ΗΓ usitfov τῷ ἀπὸ 
τῆς Θ᾽ ἡ BH ἄρα τῆς ΗΓ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
/, "C M , , , e er e , 
συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. καί ἔστιν ἡ 04 ἢ BH συμ- 
ueroos τῇ ἐκχκειμένῃ ῥδητῇ μήκει τῇ 4. ἡ BI' ἄρα 
ἀποτομή ἐστι πρώτη. 

Εὕρηται ἄρα ἡ πρώτη ἀποτομὴ ἡ BI" ὕπερ ἔδει. 
εὑρεῖν. ' 
πε΄. 

Εὑρεῖν τὴν δευτόραν ἀποτομήν 
᾿Εχκείσϑω ῥητὴ ἢ 4 xol τῇ 4 σύμμετρος μήκει 
ἡ ΗΓ. ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΗΓ. καὶ ἐκκείσϑωσαν δύο 
τετράγωνοι ἀριϑμοὶ οἵ 4Ε, EZ, ὧν ἡ ὑπεροχὴ ὁ AZ 
μὴ ἔστω τετράγωνος. καὶ πεποιήσϑω ὡς ὃ ZZ πρὸς τὸν 
ΖΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΗ͂ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΗΒ τετράγωνον. σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΗ τε- 
, - 2 M -“ , δ Ἁ X Ἁ 9 A 
τράγωνον τῷ ἀπὸ τῆς HB τετραγώνῳ. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς ΓΗ. ῥητὸν ἄρα [ἐστὶ] καὶ τὸ ἀπὸ τῆς HB: ῥητὴ ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΒΗ. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆς Η Γ τετράγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΗΒ λόγον οὐκ ἔχει. ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 
τετράγωνον ἀριϑμόν, ἀσύμμετρός ἐστιν ἣ ΓΗ͂ τῇ ΗΒ 
μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί: αἱ ΓΗ, HB ἄρα 
1. EZ]iuras. V. Post λόγον 6]. οὐκ F. 2, τετράγωνος] 
τετράγωνον F, sed corr. 8. ἐστι PBV, comp. Fb. ἄρα] om. φ. 
4. Θ] HO b. $5. BH] HB P. 8. vie] τῇ b. — 7. 0. x] 
OH b; HO. ἡ F. 8. ἀσυμμέτρου P, et eras. &- W. — 4] 
(prius) om. BVb. 9. μήκει] om. F. τῇ 4 μήκει ΒΥ. 418. 


ms ] om. F, in figura πε΄. 14. ,τήν] supra scr. m. 1 ES 15. 
ἀσύμμετρος P, corr. m. rec.; σύμμετρος ἔστω V. 16. ἐστὶν 
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est. itaque etiam H B? : 9? rationem habet, quam nu- 
merus quadratus ad numerum quadratum. quare BH, 9 
longitudine commensurabiles sunt [prop. IX]. est. 
autem BH? —— HI? — 9?. itaque BH quadrata ex- 
cedit HI' quadrato rectae sibi longitudine commensu- 
rabilis. et tota BH rationali propositae 4 commen- 
surabilis est. itaque ΒΙΓ apotome prima est [deff. 
tert. 1]. 
Ergo inuenta est BI' apotome prima; quod erat in- 
ueniendum. 


LXXX VI. 


Inuenire apotomen secundam. 

Ponatur rationalis 4 et rectae A4 longitudine com- 
mensurabihs HI. itaque HI' rationalis est. et po- 
nantur duo numeri quadrati ZE, EZ, quorum differentia 
ZZ numerus quadratus ne sit [prop. XXVIII lemma I]. 
et fiat ZZ: 4E τ- ΓΗ": HB? [prop. VI coroll.]. itaque 
ΓΗ", H B? commensurabilia sunt [prop. VI] uerum 
I'H? rationale est. quare etiam HB? rationale est. 
itaque etiam B H rationalis est. et quoniam HI":HB* 
rationem non habei, quam 

ἐπ το! numerus quadratus ad nume- 
5 1 H rum quadratum, ΓΗ͂ et HB 
longitudine incommensurabiles 
sunt [prop. IX]. et utraque 
πὸ -τ--. rationalis est. itaque ΓΗ͂, ΗΒ 


17. τετράγωνοι] om. F, ins. m. 2 ante δύο. ὁ] 
18. πεποιείσϑω F. AZ FVb. 20. σύμμετρος P, 
rec. 21. τετραγώνῳ] om. V. 22. ἐστί] om. BF V b. 
στιν] ἄρα Ξ ἐστιν (sic) b, ἄρα ἐστίν V; ἄρα add. m. 2 F. 
HB] BH BF. 26. μήκει] e corr. V. HB] B e corr. V. 
om. Pg. 


P^ 


e n 
[251] 
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ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἡ BI' ἄρα &zo- 
τομή ἐστιν. ; 

“έγω δή, ὅτι καὶ δευτέρα. 

Ὧν γὰρ μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς BH τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΗΓ, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς Θ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ 
τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HI, οὕτως 0 Ez ἀριϑμὸς 
πρὸς τὸν 412 ἀριϑμόν, ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς O, οὕτως ὁ AE 
πρὸς τὸν ΕΖ. καί ἐστιν ἑκάτερος τῶν ΖΕ, ΕΖ τε- 
τράγωνος" τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ 
λόγον ἔχει, ὃν τετράγῶνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν: σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ BH τῇ Θ μήκει. καὶ 
δύναται ἡ ΒΗ τῆς ΗΓ μεῖξον τῷ ἀπὸ τῆς Θ' ἡ BH 
ἄρα τῆς ΗΓ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ 
μήκει. καί ἐστιν ἡ προσαρμόξουσα ἡ ΓΗ͂ τῇ ἐχκειμένῃ 
δητῇ σύμμετρος τῇ 4. ἡ ΒΓ ἄρα ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Εὔρηται ἄρα δευτέρα ἀποτομὴ ἡ BI" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 

zt. 

Εὑρεῖν τὴν τρίτην ἀποτομήν. 

᾿Εχκείσϑω ῥητὴ ἡ 4, καὶ ἐκκείσϑωσαν τρεῖς ἀριϑμοὶ 
of E, ΒΓ, ΓΖΩ͂ λόγον μὴ ἔχοντες πρὸς ἀλλήλους. ὃν 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, ὁ δὲ 
ΓΒ πρὸς τὸν B λόγον ἐχέτω, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 

2. ἐστι PBV, comp. Fb. 8. δή] om. V. — 6. ἀριϑμός] 
om. V. 7. ἀριϑμόν) om. V. 8. οὕτως] s τῶν (corr. ex 
τό) F. | ó] Supra scr. F. 428] Ez F. 12. ἐστίν ἐστὶ 
μήκει Υ. μήκει om. FVb, m. 2 B. καὶ δύναται) m. 2 
supra ser. B, -óvo- inras. V, καί ἐστιν Fb, Bm. 1. 18. μεέζων 
Fb et B, sed corr. m. 2; seq. ras. 6 litt. V. tQ] in ras. m. 
1 B, τοῦ b. τῆς] om. V. ἡ BH — 14. συμμέτρου mg. 


m. 1 V (συμμέτρου etiam in textu) 14. ἀσυμμέτρου b, corr. 
m, rec. 15. σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ lheon (BF Vb). 
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rationales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
BI'apotome est [prop. LXXIII]. 

Iam dico, eandem secundam esse. 

sit enim 9? — BI?--HI* [prop. XIII lemma]. iam 


quomamest ppe.HpT?.. EJ: 4Z, 

eonuertendo [V, 19 coroll] erit BH?:0? — AE; EZ. 
et uterque ZZE, EZ quadratus est. itaque BH?: 6? 
rationem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. itaque B H, O longitudine commensurabiles 
sunt [prop . IX]. et ΒΗ"-- HI? — 9*. quare BH 
quadrata excedit HI' quadrato rectae sibi longitudine 
eommensurabilis. et congruens ΓΗ rationali propositae 
AA commensurabilis est. itaque BI' apotome est se- 
eunda [deff. tert. 2]. | 

Ergo inuenta est apotome secunda BI'; quod erat 

demonstrandum. 


LXXXVII. 

Inuenire apotomen tertiam. 

Ponatur rationalis .4, et ponantur tres numeri E, 
BI,lIZ4 rationem itat se non habentes, quam nu- 

y merus quadratus ad mumerum 
PSOE MED quadratum, ΓΒ autem ad ΒΖ 


| ' ; rationem habeat, quam numerus 
(K quadratus ad numerum quadra- 
! (E tum, et fiat E: BI'— 43: ZH? 
E r [prop. XXVIII lemma I], et 


BI:I4-—ZH*?:H0*. iam quon- 


16. μήκει τῇ 4 ,Bb, τῇ 4 μήκει V. ἄρα] ἄρα ῥητή F. 
ἐστιν PB. 17. ἄρα ἡ V.  BI'] φ (de F nonliquet) ὄπερ 
ἔδει δεῖξαι] φ et comp. P ὅπερ ἔδει εὑρεῖν V, om. Bb. . 19. 
πε΄ F (euan.) 21. ἡ ῥητὴ ἡ P. 22. L4] corr. ex zi m. 2 F. 
24. I'B] corr. ex ΓΖ m. rec. b | 
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πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, καὶ πεποιήσϑω ὡς μὲν ὃ E 
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πρὸς τὸν ΒΓΓ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ τετράγωνον, ὡς δὲ 0 ΒΓ πρὸς τὸν 
ΓΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ΗΘ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ὁ E πρὸς τὸν BI, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH τε- 


; , " , » , r1 ' 3.8 - , 
τραγῶνον., GvuuevQov ἄρα ἔστι τὸ ἀπὸ τῆς 4 verQc- 


yovov τῷ ἀπὸ τῆς ΖΗ τετραγώνῳ. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς 4 τετράγωνον. ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ZH: 
δητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ. καὶ ἐπεὶ ó E πρὸς τὸν ΒΓ 
λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμόν, οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸς τὸ 
ἀπὸ τῆς ΖΗ [τετράγωνον] Aóyov ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν: ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν ἡ A τῇ ΖΗ μήκει. πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ ΒΓ 
πρὸς τὸν ΓΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH τετράγωνον πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ, σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ 
τῷ ἀπὸ τῆς ΗΘ. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ZH: ῥητὸν 
ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς HO' ῥητὴ ἄρα ἐστὴν ἡ HO. καὶ 
ἐπεὶ ὃ ΒΓ πρὸς τὸν ΓΖ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετρά- 
yovog ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδ᾽ ἄρα 
τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν 
τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" ἀσύμ- 
μξτρος ἄρα ἐστὶν y ZH τῇ HO μήκει. καί εἰσιν ἀμ- 
φότεραι ῥηταί of ZH, HO ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι" ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΘ. ' 

“έγω δή, ὅτι καὶ τρίτη. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς μὲν ὃ E πρὸς τὸν BI, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ, ὡς 

1. πεποιείσϑω F. 4. ZH] corr. ex AH F. 6. A τετρα- 
yovov| 4 V.  ".éoví(] om. V. τετράγωνον) om. V. — 8. ce- 
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iam est E: BI'— Z:LH?, 453 et ZH? commensura- 


bilia sunt [prop. VI]. uerum 4? rationale est. itaque 


etiam ZH? rationale est. quare ZH rationalis est. 
et quoniam £: BI' rationem non habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum, ne A4? quidem ad 


ΖΗ" rationem habet, quam numerus quadratus ad 


numerum quadratum. itaque 4, ZH longitudine in- 
eommensurabiles sunt [prop. IX]. rursus quoniam est 
BI:IA4-—ZzH?: ΗΘ, 

ZH? et HO? commensurabilia sunt [prop. VI]. uerum 
ZH? rationale est; itaque etiam HO rationale est. 
quare ΗΘ rationalis est. et quoniam BI': ΓΖ rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum, ne ZH? quidem ad H6? rationem habet, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
quare ZH, HO longitudine incommensurabiles sunt 
[prop.lX]. et utraque rationalis est. itaque ZH, ΗΘ 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
ZO apotome est [prop. LXXIII]. 

Iam dico, eandem tertiam esse. 

nam quoniam est E: ΒΓ τὸ 4£?^:ZH?, BI: IZ -Ξ 
ZH?:0H?, ex aequo [V, 22] E:I'4-—4:0H*. 


τραγώνῳ] om. V. δέ] ἐστι, add. δέ m. 2, V. 9. τετρά- 
yovov| om. V. — 12. οὐδέ b. 18. τετράγωνον] om. PES D 
vj] corr. ex τῆς D, τῆς F. 16. τόν] om. B. 17. H0]e 
corr, F. 18. τῷ] πρὸς τό F b. ῥητόν — ZH] mg. m. 1 V. 
19. ἄρα καί] in ras. V. enr τή — ΗΘ] mg. m. 1 F. ἐστίν] 
om. b. 21. οὐδὲ b. 22. τὸ] (alt.) supra 801. m. 1 F. H6] 
H eras. V. 24. ZH] HZ F. — 25. αἴ — εἰσι} mg. m. 2 B, 
in textu of εἰσι. εἰσιν P. 271. τρίτη] corr. ex ῥητή m. 1 P. 
28. οὕτω B. 
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03 ὁ ΒΓ πρὸς τὸν ΓΩ͂, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς 


τὸ ἀπὸ τῆς OH, δι᾿ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ E πρὸς τὸν 


I4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς OH. ὁ 
δὲ E πρὸς τὸν I'4 λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος 


ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν: οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆν ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνοβ 
ἀφιϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρφυϑμόν' ἀσύμμετρος ἄρα 
ἡ 4 τῇ HO μήκει. οὐδετέρα ἄρα τῶν ZH, HO σύμ- 
μετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ δητῇ τῇ 4 μήκει. ᾧ οὖν 


μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ τοῦ ἀπὸ τῆς HO, ἔστω. 
τὸ ἀπὸ τῆς K. ἐπεὶ ovv ἐστιν ὡς ὁ ΒΓ πρὸς τὸν ΓΖ. 


οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ, ἀναστρέ- 
ψαντι ἄρα éoviv ὡς 0 ΒΙΓ πρὸς τὸν B, οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς ΖΗ τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K. ὁ δὲ 
ΒΓ πρὸς τὸν B λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ καὶ τὸ ἁπὸ τῆς ZH ἄρα 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 


πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. σύμμετρός ἄρα ἐστὶν ἡ ZH 


τῇ K μήκει, καὶ δύναται ἡ ΖΗ τῆς HO μεῖξον τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ οὐδετέρα τῶν ΖΗ, ΗΘ 
σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥδητῇ τῇ .4 μήκει" ἡ ΖΘ 
ἄρα ἀποτομή ἐστι τρίτη. | 

Εὕρηται digo ἡ τρίτη ἀποτομὴ ἡ Z6: ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


cz. 
Εὑρεῖν τὴν τετάρτην ἀποτομήν. 
᾿Εχκείσϑω ῥητὴ ἡ 4 καὶ τῇ 4 μήκει σύμμετρος 
ἡ BH: ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ BH. καὶ ἐκκείσϑωσαν 


1. τόν] om. P. οὕτω B. 8. ΘΗῚ corr. ex H0 V. 4. 
τὸν L'4] corr. ex lm. 2 F. 9; éorw V. -. 11. BI'] ras. 2 
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uerum Εἰ: ΓΖ rationem non habet, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum; itaque ne A4? quidem 
ad HO? rationem habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. quare 4, ΗΘ longitudine in- 
commensurabiles sunt [prop. IX]. itaque neutra recta- 
rum ZH, HO rational propositae A4 commensurabilis 
- est longitudine. iam sit ZH? -:- H6? — K? [prop. XIII 
lemma]. quoniam igitur est ΒΓ: ΓΖ — ZH?:H0*, conuer- 
tendo [V, 19 eoroll] est BI: Bz4—ZH?:K*. uerum 
BI:Bz rationem habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. itaque etiam Z H?: K? rationem 
habet, quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
quare Z H, K longitudine commensurabiles sunt [prop. 
IX], οὐ ZH quadrata excedit ΗΘ quadrato rectae sibi 
commensurabilis. et neutra rectarum Z H, HO rationali 
propositae 44 longitudine commensurabilis est. itaque 
ZO apotome est tertia [deff. tert. 3]. 
Ergo inuenta est apotome tertia ZO; quod erat 
demonstrandum. 


LXXXVIII. 


Inuenire apotomen quartam. 
Ponatur rationalis 4 et rectae A4 longitudine com- 
mensurabils BH. itaque etiam BH rationalis est. 


litt. V, corr. ex BE F. τόν] om. P. I4] eras. V, corr. 
EE ΠΡ m. 15b. .12 τό] (alt. supra scr. m. 1 b. 18. ΒΓῚ] 
corr. ex ΓΒ V. 15. πρός] zo0v P. 16. ἄρα] supra scr. F. 
19. τῇ K — ἡ ΖΗ) ΤΩΡ. τη, 1 P. Post μεῖξον add. Theon: 
τῷ ἀπὸ τῆς K. ἡ ἄρα ΖΗ τῆς ΗΘ d tea δύναται (BVb, F 
mg. m. 1). 28. ἡ] om. F V. τρίτη ] om. F. ὕπερ ἔδει 
δεῖξαι] comp. P, om. ΒΡ. 24. δεῖξαι) οὐρεῖν Vg: 85. πζ' 
F, et sic deinceps. 27. wr^** b. 28. ἄρ P, corr. m. 2. 
ἐστίν PBV. καί] (prius) corr. ex κα P, om. TV. 
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δύο ἀριϑμοὶ οἱ 42. ΖΕ, ὥστε τὸν ΖΕ ὅλον πρὸς 
ἑχάτερον τῶν 412, ΕΖ λόγον μὴ ἔχειν, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. καὶ πεποιήσϑω 
ὡς 0 4Ε πρὸς τὸν ΕΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς BH τε- 
τράγωνον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HI" σύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
vC ἀπὸ τῆς BH τῷ ἀπὸ τῆς HI. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς BH: ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς HI" ῥητὴ ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΗΓ. καὶ ἐπεὶ ὃ 4E πρὸς τὸν ΕΖ Aóyov οὐκ 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν,. 
οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΓ λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀρυϑμύν᾽" 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΗ τῇ ΗΓ μήκει. καί εἰσιν 
ἀμφότεραι ῥηταί: αἱ ΒΗ, ΗΓ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι᾽ ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ BI. 

[A4éyo δή, ὅτι καὶ τετάρτη]. 

Ὧι ovv μεῖξόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ τοῦ ἀπὸ τῆς 
HI, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς O. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ὁ AE 
πρὸς τὸν ΕΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ΗΓ, καὶ ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ Ez πρὸς 
τὸν ZZ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς HB πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ. 
ὁ δὲ ΕΖ πρὸς τὸν 412 λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆς ΗΒ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος. 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν ἡ BH τῇ Θ μήκει. καὶ δύναται ἡ BH τῆς ΗΓ 
μεῖξον τῷ ἀπὸ τῆς Θ᾽ ἡ ἄρα ΒΗ τῆς ΗΓ μεῖξον δύ- 
ναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί ἐστιν ὅλη ἡ ΒΗ 

2. EZ] eras. V. μή] οὕι. φ. 4. τόν] mg. n. 1 P. ὅ. 
πρός] om. g. ΗΓῚ BI'supra sor. H b. ἐστίν P, et V 
del v. 8. ἐστίν] ἐστὶ καί F V. 9. πρὸς — 10. τῆς (prius)] 


om. g laeuna relicta. 9. ἀριϑμόν] om. V. 10. οὐδέ b. 
11. ἀριϑμός] om. V. ἀριϑμόν] om. V. 412. ἐστίν] om. F V. 
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A1 


fr F ^ 8 ponantur duo numeri Z/Z, 

me ΖΕ, iia ut totus ΖΕ ad 
£n d Z E utrumque ZZ, EZ rationem 
non habeat, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. et fiat ΖΕ: EZ — BH?:HI"? [prop. VI 
eoroll]. itaque ΒΗ", HI" commensurabila sunt 
[prop. VI]. uerum BH? rationale est. itaque etiam 
HI* rationale est. quare HI' rationalis est. et 
quoniam Z4 E: EZ rationem non habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum, ne BH? quidem 
ad HI" rationem habet, quam numerus quadratus ad 
numerum quadratum. quare ΒΗ, HI' longitudine in- 
commensurabiles sunt [prop. IX]. et utraque ratio- 
nalis est. itaque BH, HI' rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles. ergo BI'apotome est [prop. 
LXXIII]. iam sit 9? — B.H?—- HI? [prop. XIII lemma]. 
quoniam igitur est E: EZ — BH?:HI", etiam conuer- 
lendo [V, 19 coroll] est EZ:4Z — BH?:0?. uerum 
E4:242 rationem non habet, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum. itaque ne B H? quidem ad 9? 
rationem habet, quam numerus quadratus ad numerum 
quadratum. quare BH, Θ᾽ longitudine incommensura- 
biles sunt [prop. IX]. est autem BH? —- HI* — €*. 
itaque B.H quadrata excedit HI' quadrato rectae sibi 


0 


I—— 


ΒΗ μη ῳ μήκει] om. FV. καί — 18. ῥηταί} mg. m. 
1V. 18. εἰσιν P. — 14. σύμμετρον ovx v.  BI'] B e corr. g, 
BH P. 15. λέγω — τετάρτη] om. PB, καί g. δή] om. V. 

17. ἐστιν] om. V. 18. πρὸς τὸν EZ] τοῦ ἀπὸ τῆς EZ b, 
corr. mg. m. 1. πρὸς τό] τοῦ b. 19. ΗΓ] H in ras. m. 
1 B. ᾿ἀναστρέψαι g. 20. τόν] om.P,«ó b. BH V. 2891. 
EZ] in ras. m.1 B. 22. οὐδέ Vb. 24. ἀριϑμόν]ὔ om. V. 

ἄρα] in ras. V. 125. BH] (alt. mut. in HB V, HB BFb. 

27. συμμέτρου b, corr. m. rec. ἑαυτῇ μήκει B. ἡ 04m qj V. 
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συμμετρος τῇ ἐκκδιμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ 4. ἡ ἄρα BD 
ἀποτομή ἐστι τετάρτη. 
Εὕρηται ἄρα ἡ τετάρτη ἀποτομή" ὕπερ ἔδει δείξαι. 


πϑ'. 

Εὑρεῖν την πέμπτην ἀποτομήν. 

᾿Εχκκείσϑω ῥητὴ ἡ 4, καὶ τῇ 4 μήκει σύμμετρος 
ἔστω ἡ ΓΗ͂' ῥητὴ ἄρα [ἐστὶν] ἡ ΓΗ. καὶ ἐκκείσθωσαν 
δύο ἀριϑμοὶ οἱ Z4Z, ΖΕ, ὥστε τὸν AE πρὸς ἑχάτερον 
τῶν ZZ, ΖΕ λόγον πάλιν μὴ ἔχειν, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ καὶ πεποιήσϑω 
ὡς ὃ ΖΕ πρὸς τὸν EZ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΗ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς HB. ῥητὸν ἄρα xal τὸ ἀπὸ τῆς HB: 
ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ BH. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ὁ AE 
πρὸς τὸν ΕΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ͂ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
HI, ὃ δὲ ΖΕ πρὸς τὸν ΕΖ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τε- 
τράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδ᾽ 
ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς BH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΓ λόγον ἔχει, 
ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽" 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΒΗ τῇ ΗΓ μήκει. καί εἰσιν 
ἀμφότεραι ῥηταί" α ΒΗ, ΗΓ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι ἡ BI' ἄρα ἀποτομή ἐστιν. 

“έγω δή, ὅτι καὶ πέμπτη. 

"Qu γὰρ μεῖζόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς BH τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΗΓ, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς Θ. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ 
τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HI, οὕτως ὁ ZLE πρὸς τὸν 


1. ΒΓ ἄρα B. .3. ἐστιν». 8. ἡ] καὶ ἡ Ε, ἡ ΒΓ Β. ὅπερ 


ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFV b. ri ἐστίν] om. P. 8. 7 


ZE) EZF. ZE] AE in ras. V. | 9. τῶν] τὸν g. πάλιν) 
om. Fb. 10. πεποιείσϑω F. A1. τόν) om. P. 12. Post 
HB add. σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΗΓ (CH V) τῷ ἀπὸ 
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incommensurabilis. et tota BH rationali propositae 
.4 eommensurabils est longitudine. itaque BI' apo- 
iome est quarta [deff. tert. 4]. 

Ergo inuenta est quarta apotome; quod erat de- 
monstrandum. 


LXXXIX. 

Inuenire apotomen quintam. 

Ponatur rationalis 4, et rectae 44 longitudine com- 
mensurabilis sit I'H. itaque I'H rationalis est. et 
ponantur duo numer ZZ, ΖΕ, ita ut 
4 E rursus ad neutrum numerorum ZZ, 
Z E rationem habeat, quam numerus qua- 
E dratus ad numerum quadratum. et fiat 
| ΖΕ: Ε4 —IH*:HB?. itaque etiam H B? 
|. rationale est [prop. VI]. quare etiam 

BH rationalis est. et quoniam est 

AE: EZ — BH?: HI?, et AE: EZ rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum, ne B H? quidem ad HI? rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. itaque 
BH, HI' longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
IX] οὐ utraque rationalis est. quare BH, HI' ra- 
lionales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
BI'apotome est [prop. LXXIIT]. 

Iam dico, eandem quintam esse. 

sit enim 0? — BH? —- HI"? [prop. XIII lemma]. 
quoniam igitur est 

DEHSCHI?-—-E:EZ, 
vüc BH. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΓῊ b, mg. FV. ῥητόν -- H B] 
mg. V. ἄρα — 13. ῥητή] om. P. 15. HI] I' in ras. V. 


16. οὐδ᾽ ἄρα] οὐδέ P. 18. τετράγωνον] τετράγωνος b, sed corr. 
21. ἐστι BV, comp. Fb. 26. HI'— p. 270, 1. EZ] in ras. F. 
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EZ, ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ὁ ΕΖ πρὸς τὸν AZ, 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΒΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ. ὁ δὲ ΕΖ 
πρὸς τὸν 42 λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς BH 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Θ λόγον ἔχει. ὃν τετράγωνος ἀριϑιμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
ΒΗ τῇ Θ μήκει. καὶ δύναται ἡ ΒΗ͂ τῆς ΗΓ μεῖξον 
τῷ ἀπὸ τῆς O: ἡ ΗΒ ἄρα τῆς ΗΓ μεῖξον δύναται 
τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. καί ἐστιν ἡ προσ- 
αρμόξουσα ἡ ΓΗ σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ 4 
μήκει" ἡ ἄρα ΒΙΓ ἀποτομή ἐστι πέμπτη. 

Εὕρηται ἄρα ἡ πέμπτη ἀποτομὴ ἡ BI" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


, 


aq. 


Εὑρεῖν τὴν Εν LA DMU 

᾿Εκκείσϑω δητὴ ἡ 4 καὶ τρεῖς ἀφιϑμοὶ oí E, Br, 
ΓΖ λόγον μὴ ἔχοντες πρὸς ἀλλήλους. Ov τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀφιϑμόν᾽ ἔτι δὲ χαὶ ὁ ΓΒ 
πρὸς τὸν B4 λόγον μὴ ἐχέτω. ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" καὶ πεποιήσϑω ὡς μὲν O 
E πρὸς τὸν BI, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4 }πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ, ὡς δὲ ὁ ΒΓ πρὸς τὸν ΓΖ, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ. 

Ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ὃ E πρὸς τὸν BI', οὕτως τὸ 
ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ZH, σύμμετρον ἄρα τὸ 
ἀπὸ τῆς 4 τῷ ἀπὸ τῆς ΖΗ. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὲ τῆς 
A' ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ͂' ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ 

1. ἀναστρέψαντι — 2. EZ] e corr. F. 1. ἐστίν] om. 
BFb EZ] ΔΕ. 4 HBF. 7.0) HOF. BH] 
HB BFV. μεῖξον] om. P. 8. ἄρα HB V. BH P. δυ- 


ναται] om. V. 9. ἀσυμμέτρου] ἀ- in ras. V, m. 2 B. ἑαυτῇ 
δυναται V. 10. Post ΓΗ eras. καὶ &- V. 11. ΒΓ ἄρα b. 


oM 
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 eonuertendo [V, 19 coroll] est ΕΖ: 212 — BH?:0*. 
uerum ΕΖ : 212 rationem non habet, quam numerus 
- quadratus ad numerum quadratum. itaque ne BH? 

quidem ad 6? rationem habet, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum. quare BH, O longitudine 
incommensurabiles sunt [prop. IX]. est autem 

BH? — HI? — 9*, 
itaque HB quadrata excedit HI' quadrato rectae sibi 
incommensurabilis. et congruens ΓΗ͂ rationali pro- 
positae .4 longitudine commensurabilis est. itaque 
BI'apotome est quinta [deff. tert. 5]. 
Ergo inuenta est apotome quinta BI'; quod erat 

demonstrandum. 


XC. 


- Inuenire apotomen sextam. 

Ponatur rationalis 4 et tres numeri E, ΒΓ, ΓΖ 
inter se rationem non habentes, quam numerus qua- 
Y dratus ad numerum quadratum; et 

L——L———————4 praeterea ne ΓΒ quidem ad ΒΖ 
Z e H : 
rationem habeat, quam numerus 
Bm. quadratus ad numerum quadra- 
| t Cdi ium. et fiat E: BIl'— 43: ΖΗ", 
B gern BDU:D4Z-ZH?: H0*, 
iam quoniam est E: ΒΓ τὸ A4?:ZH?, erunt 43, 
Z H? commensurabilia [prop. VI]J. uerum A? rationale 
est. itaque etiam ZH? rationale est. quare etiam 


12. ὅπερ ἔδει δεῖξαι comp. P, om. BFVb. — 16. συγκείσϑω 
- B, corr. m. 2. Post E eras, B F. 18. I'B] supra add. 
ELM B. BTI'V. 19. B2f| corr. ex BI'm. rec. P. 20. πε- 
ποήσθϑω P, sed corr.; πεποιείσϑω F. μὲν 0] ὁ μέν V. 22. 
τόν) om. B. 28. HO] ΘΗ b. 26. ῥητόν — 94. ZH] 
mg. V. 227. xot] ἐστὶ καί BF b. ἐστίν PB. 
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ἡ ZH. καὶ ἐπεὶ ὁ E πρὸς τὸν ΒΓ λόγον οὐκ ἔχει. 


ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, 
οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ .4 τῇ ZH μήκει. πάλιν, ἐπεί 
ἐστιν ὡς ὃ ΒΓ πρὸς τὸν ΓΖά, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ 
πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ, σύμμετρον ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ZH 
τῷ ἀπὸ τῆς ΗΘ. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ZH: ῥητὸν 
ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς HO' ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ ΗΘ. καὶ 
ἐπεὶ ὁ ΒΓ πρὸς τὸν ΓΖ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀρυϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν, οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ 
τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν τετρά- 
γῶνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὴὶν ἡ ZH τῇ ΗΘ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι 
δηταί: αἵ ZH, ΗΘ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μετροι᾽ ἣ ἄρα ΖΘ ἀποτομή ἐστιν. 

“έγω δή. ὅτι καὶ ἕκτη. 

Ἐπεὶ γάρ ἐστιν ὡς μὲν ὃ Ε πρὸς τὸν ΒΓ, οὕτως 
τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ, ὡς δὲ ὃ ΒΓ 
πρὸς τὸν I'4, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΗΘ, δι᾽ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς 0 E πρὸς τὸν ΓΖ, οὕτως 


τὸ ἀπὸ τῆς Α πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO. 0 δὲ E πρὸς 
τὸν ΓΖ λόγον οὐκ ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς 


τετράγωνον ἀριϑμόν᾽ οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς .4 πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΗΘ λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς 
πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 
A τῇ ΗΘ μήκει" οὐδετέρα ἄρα τῶν ZH, ΗΘ σύμ- 
μετρός ἐστι τῇ 4 δητῇ μήκει. ᾧ οὖν μεῖξόν ἐστι 

1. HZ P. 8. οὐδέ Vb. ὅ. ἐστί. ΑἹ Kg. τῇ] 


τῆς F. 6. ἡ ΒΓ πρὸς τήν B.  ". ἄρα ἐστί V. 11. οὐδέ V. 
15. σύμμετρον μόνον V. 16. ἐστι BV, comp. Fb. 17. à] 
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ZH rationalis est. et quoniam E: BI' rationem non 
habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum, ne 4? quidem ad Z H* rationem habet, quam 
numerus quadratus ad numerum quadratum. itaque 
4A, ZH longitudine incommensurabiles sunt [prop. IX]. 
rursus quoniam est 

| BI:Iu-— ΖΗ: HO, 

ZH: et H6? commensurabilia sunt [prop. 1]. uerum 
ΖΗ" rationale est; quare etiam H0? rationale est. 
itaque HO rationalis est. et quoniam BI':I'4 ra- 
lionem non habet, quam numerus quadratus ad nu- 
merum quadratum, ne ZH? quidem ad HO? rationem 
habet, quam numerus quadratus ad numerum quadratum. 
itaque ZH, HO longitudine incommensurabiles sunt 
[prop. IX]. et utraque rationalis est. itaque ΖΗ, ΗΘ 
rationales sunt potentia.tantum commensurabiles. ergo 
ZO apotome est [prop. LXXIIT]. 

Iam dieo, eandem sextam esse. nam quoniam est 
E:BI-— A4*:ZH, BI:I'A4 — ZH?: HO*, ex aequo 
[V,22] est E: ΓΖ — A4*: H0?. uerum E:I'Z rationem 
non habet, quam numerus quadratus ad numerum qua- 
dratum. itaque ne 4? quidem ad ΗΘ“ rationem habet, 
quam numerus quadratus ad numerum quadratum. quare 
4, HO longitudine incommensurabiles sunt [prop. IX]. 
ergo neutra rectarum Z H, HO rationali 4 commensu- 
rabilis est longitudine. iam sit K? — ZH? —— H6? [prop. 


supra scr. m. 1 P. 21. ἐστὶν ἄρα E. 24. οὐδ᾽ — 26. 

ἀριυϑμόν] mg. m. 2 B. 24. οὐδ᾽ ἄρα] οὐδέ b. A] 4 ἄρα b. 
25. HO] mut. in 9H m. 2 V, ΘΗ b. 21, οὐδετέρα ἄρα] 

καὶ οὐδετέρα BVb. 98. τῇ Α ᾿δητῇ] τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ A 

. b et.e corr. F (post A4 del. ῥητῇ). ᾧ] ὡς b. οὖν] οὐ Ρ 
corr. m. 2. 
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τὸ ἀπὸ τῆς ZH τοῦ ἀπὸ τῆς ΗΘ, ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς K. 
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ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ὃ ΒΓ πρὸς τὸν IZ, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς ZH πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς HO, ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν 


ὡς 0 ΓΒ πρὸς τὸν Bi, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ZH πρὸς 


τὸ ἀπὸ τῆς K. ὃ δὲ ΓΒ πρὸς τὸν B λόγον ovx 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν᾽" 
οὐδ᾽ ἄρα τὸ ἀπὸ τῆς ΖΗ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς K λόγον 
ἔχει, ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν" 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΗ τῇ K μήκει. καὶ δύναται 
ἡ ΖΗ τῆς ΗΘ μεῖξον τῷ ἀπὸ τῆς Κ' ἡ ΖΗ ἄρα τῆς 
HO μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 
καὶ οὐδετέρα τῶν ZH, ΗΘ σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκει- 
μένῃ ῥητῇ μήκει τῇ 4. ἡ ἄρα ΖΘ ἀποτομή ἐστιν ἕκτη. 

Εὔρηται ἄρα ἡ ἕκτη ἀποτομὴ ἡ ΖΘ' ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


y 


Go. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ &zo- 
τομῆς πρώτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη ἀποτομή 
ἐστιν. 

Περιεχέσϑω γὰρ χωρίον τὸ 48 ὑπὸ ῥητῆς τῆς 4Γ 

M ? d , - , er € M 
καὶ ἀποτομῆς πρώτης τῆς 441 λέγω. Ovi ἡ τὸ .4B 
χωρίον δυναμένη ἀποτομή ἐστιν. 

Ἐπεὶ γὰρ ἀποτομή ἐστι πρώτη ἡ 44, ἔστω αὐτῇ 
προσαρμόξουσα 9 ΔΗ αἱ AH, H4 ἄρα ῥηταί εἰσι 
δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ ὅλη ἡ AH σύμμετρός 
ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ δητῇ τῇ AI, καὶ ἡ AH τῆς ΗΖ 
μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει" ἐὰν 

8. ἄρα] om. F. 4. l'B]| ΒΓ FB. B4] supra add. I' 
1 b, 4B corr. ex Bz uel ΒΓ V. 5. τῆς] τοῦ φ. 8. 
ει} οὐκ ἔχει P. 10. τῷ] corr. ex τό m. 1 F. 7] in ras. 


Ld 11. συμμέτρου B, corr. m. 2. 18. τῇ 4 μήκει V. 
14. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFVb. Seq. demonstr. 


E 
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XIII lemma]. quoniam igitur est ΒΓ: ΓΖ — ΖΗ": ΗΘ’, 


.conuertendo ΓΝ, 19 coroll] est 


DB:BA-—ZH?:K-* 

uerum ΓΒ: Β 4, rationem non habet, quam numerus 
quadratus ad numerum quadratum. itaque ne ZH? 
quidem ad Κα rationem habet, quam numerus qua- 
dratus ad numerum quadratum. quare ZH, K longi- 
tudine incommensurabiles sunt [prop. IX]. est autem 
ΖΗ"-- ΗΘ — K?. itaque ZH quadrata excedit HO 
quadrato rectae sibi incommensurabilis. et neutra 
reetarum ZH, HO rationali propositae 44 commensu- 
rabilis est longitudine. itaque ΖΘ apotome est sexta 
[deff. tert. 6]. 

Ergo inuenta est apotome sexta ΖΘ; quod erat 


demonstrandum. 
XCI. 


$1 spatium comprehenditur recta rationali et apo- 
tome prima, recta spatio aequalis quadrata apotome est. 

Spatium enim 4B ratio- 
nali A4I' et apotome prima 
A441 comprehendatur. dico, 
DI—— 8 Ὁ I ^ rectam spatio 4B aequalem 
quadratam apotomen esse. 

nam quoniam 4.2] apo- 
tome est prima, ei congruens 
sii Z4H. itaque 4H, ΗΖ 
rationales sunt potentia tan- 
tum commensurabiles [prop. 


A 4 Ἤν A 


MED (6 oUP. οὐ BYb.'et zie deinceps: 
alt. u. app. 16. αἱ F, αβ΄ B Vb, et sic deinceps. 19. ἐστι 
BV, comp. Fb. 29. τὸ] τῷ V. — 21. 7] m. 2 F. 28. γάρ] 
om. b, m. 2 B. πρώτη ἐστίν ΒΕΥ. 24, AH, H 4] in ras. 
m. 2 V. 27. ἀσυμμέτρου F, et V, sed corr. 

18* 
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ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς 44H ἴσον παρὰ 
τὴν AH παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, sig 
σύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ. τετμήσϑω ἡ ZH δίχα κατὰ 
τὸ E, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH ἴσον παρὰ τὴν AH παρα- 
βεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ 
τῶν AZ, ΖΗ' σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AZ τῇ ΖΗ. 
καὶ διὰ τῶν E, Z, H σημείων τῇ .AI' παράλληλοι 
ἤχϑωσαν αἵ ΕΘ, Ζ1, ΗΚ. 

Καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ AZ τῇ ΖΗ μήκει, 
καὶ ἡ AH ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν AZ, ΖΗ σύμμετρὸβ ἐστι 
μήκει. ἀλλὰ ἡ AH σύμμετρός ἐστι τῇ AI" καὶ ἕχα- 
τέρα ἄρα τῶν AZ, ΖΗ σύμμετρός ἐστι τῇ ΑΓ μήκει. 
καί ἐστι δητὴ ἡ AI" ῥητὴ ἄρα καὶ ἑἕξκατέρα τῶν AZ, 
LH: ὥστε καὶ ἑκάτερον τῶν AI, ZK ῥητόν ἐστιν. 
καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν 9 4Ε τῇ ΕΗ μήκει, καὶ ἡ 
ΖΗ ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν ΖΕ, EH σύμμετρός ἐστι μήκει. 
ῥητὴ δὲ ἡ A4H καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΑΓ μήκει ῥητὴ 
ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν 4 E, EH καὶ ἀσύμμετρος τῇ AT 
μήκει" ἑκάτερον ἄρα τῶν 410, ΕΚ μέσον ἐστίν. 

Κείσϑω δὴ τῷ μὲν AI ἴσον τετράγωνον τὸ 4M, 
τῷ δὲ ΖΚ ἴσον τετράγωνον ἀφῃρήσϑω κοινὴν γωνίαν 
ἔχον αὐτῷ τὴν ὑπὸ ΛΟΜ τὸ NA' περὶ τὴν αὐτὴν 
ἄρα διάμετρόν ἐστι và 4Μ, NA τετράγωνα. ἔστω 
αὐτῶν διάμετρος ἡ ΟΡ, καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. 
ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZH περιεχόμενον 

1. μέρει] -ερ- in ras. DB. τοῦ ἀπό] m. 2 F. 2. τήν] 
corr. ex τῆς m. 2 F. — 4H] 4 in ras. F. — 3. διαιρεῖ] supra 
add. μήκει m. ἃ V, διελεῖ BF, διέλη b. 4. τῷ] «o F. 6. 
ZH](alt) HZF. 8. ἤχϑωσαν ἴχϑο: in ras. m. 1 P 2d 
mut.in ZH m. ἃ F. 9. τῇ] τῆς ΒΕ. 11. ἀλλ᾽ F. AT])T 
corr, m. 1 F. 13. ἐστιν P. 14. 4Π ATP, I in E Y. 


ἐστιν] ἐστι BV, comp. Fb. 15. καί] (alt.) om. V. 19. 
ἐστί PBV, comp. ' Fb. 20. καὶ κείσϑω V. 22. 40, OM 
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LXXIII] οὐ tota ΑΗ rationali propositae A4I' com- 
mensurabilis est, et 4 H quadrata excedit H Ζ' quadrato 
rectae sibi longitudine commensurabilis [deff. tert. 1]. 
itaque si quartae parili quadrati //H? aequale rectae 
AH adplieatur spatium figura quadrata deficiens, in 
partes commensurabiles eam diuidit [prop. XVII]. 


- seeetur ΖΗ in duas partes aequales in E, et quadrato 


EH? aequale rectae ΑΗ adplicetur spatium figura 
quadrata deficiens, οὐ sit 4Z»« ZH. ilaque 4Z, ZH 
commensurabiles sunt. et per puncta E, Z, H rectae - 
AI' parallelae ducantur EO, ZI, HK. 

et quoniam 4Z, ZH longitudine commensurabiles 
sunt, etiam 4H uirique 4Z, ZH commensurabilis est 
[prop. XV]. uerum ΔΗ, AI' commensurabiles sunt. 
quare etiam utraque 42, ZH rectae AT' longitudine 
commensurabilis est [prop. XII]. et 411 rationalis 
est. quare etiam utraque 4Z, ZH ralüonalis est. 
itaque etiam utrumque 4I, ΖΚ rationale est [VI, 1; 
prop. XI]. et quoniam ΖΕ, EH longitudine commen- 
surabiles sunt, etiam Z/H utrique Z/ E, EH longitudine 
commensurabilis est [prop. XV]. uerum Z/ H rationalis 
est et rectae A4I' longitudine incommensurabilis. quare 


.etiam utraque ΖΕ, EH ralionalis est et rectae ΑΓ 


longitudine incommensurabilis [prop. XIII]. ergo 
utrumque ΖΘ, EK medium est [prop. XX]. 

ponatur igitur quadratum 4M — 41, et spatio 
ZK aequale auferatur quadratum N,5 communem an- 
gulum habens 40M. itaque quadrata 4M, NX 


PF, τῶν AO, OM Bb. 238. ἐστι] εἰσι V. τετράγωνα] om.- V. 


25. τό] in ras. V. τῶν m. 2 F. περιεχόμενον] -ον in 
ras. V, | 
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ὀρϑογώνιον τῷ ἀπὸ τῆς EH τετραγώνῳ, ἔστιν ἄρα 
ὡς ἡ 4Ζ πρὸς τὴν EH, οὕτως ἡ EH πρὸς τὴν ZH. 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AZ πρὸς τὴν ΕΗ, οὕτως τὸ 41 προς 
τὸ EK, ὡς δὲ ἡ ΕΗ πρὸς τὴν ZH, οὕτως ἐστὶ τὸ 
ΕΚ πρὸς vo KZ: τῶν ἄρα AI, ΚΖ μέσον ἀνάλογόν 
ἐστι τὸ EK. ἔστι δὲ καὶ τῶν 4M, ΝΗ μέσον ἀνά- 
λογον τὸ ΜΝ, ὡς ἐν τοῖς ἔμπροσϑεν ἐδείχϑη, καί 
ἐστι τὸ [μὲν] 41 τῷ 4M τετραγώνῳ ἴσον, τὸ δὲ KZ 
τῷ NA καὶ τὸ ΜΝ ἄρα τῷ EK ἴσον ἐστίν. ἀλλὰ 
τὸ μὲν EK τῷ 40 ἐστιν ἴσον, τὸ δὲ ΜΝ τῷ 4: 
τὸ ἄρα ZK ἴσον ἐστὶ τῷ TX γνώμονι καὶ τῷ INA. 
ἔστι δὲ καὶ τὸ AK ἴσον τοῖς 4M, NE τετραγώνοις" 
λοιπὸν ἄρα τὸ 418 ἴσον ἐστὶ τῷ ΣΤ. τὸ δὲ ΣΤ τὸ 
ἀπὸ τῆς ΑΝ ἐστι τετράγωνον: τὸ ἄρα ἀπὸ τῆς AN 
τετράγωνον ἴσον ἐστὶ và 4B: ἡ AN ἄρα δύναται 
τὸ 48. ; 

“έγω δή; ὅτι 3 AN ἀποτομή ἐστιν. 

᾿Επεὶ γὰρ δητόν ἐστιν ἑκάτερον τῶν AIL, ΖΚ, καί 
ἐστιν ἴσον τοῖς 4M, NAR, καὶ ἑκάτερον ἄρα τῶν 4M, 
NA ῥητόν ἐστιν, τουτέστι τὸ ἀπὸ ἑκατέρας τῶν 40, 
ON: καὶ ἑἕχατέρα ἄρα τῶν 40, ON ῥητή ἐστιν. 
πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ 440 καί ἐστιν ἴσον τῷ 41,3, 
μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΛΞ. ἐπεὶ οὖν τὸ μὲν 45 
μέσον ἐστίν, τὸ δὲ ΝΙ δητόν, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
τὸ A4 τῷ NA' ὡς δὲ τὸ AA πρὸς τὸ NA, οὕτως 
ἐστὶν ἡ 40 πρὸς τὴν ΟΝ’ ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ 


2. τήν] (prin) om. P. 6. Post ἀνάλογον. ras. 8 litt. V. 1. 

Β. 8. μέν] om. BF Vb. 9. τό] τῷ b. ΜΝΊΕΚ 

in ras. V. EX] MN in ras. V. ἔστιν ἴσον Υ. 10. τό] 
(prus) τῷ V. τῷ ἴσον ἐστὶ τό V. τῷ 4] in ras. m. 
1: D. ἐστιν ἴσον] om. V, ἴσον ἐστίν F. τῷ δὲ ΜΝ ἴσον 
Ἔα τὸ AA" ἴσον ἄρα τὸ 4κ τῷ V. 12. ἴσον] om. V (supra 


TM 
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eireum eandem diametrum posita sunt [VI, 26]. sit 
OP diametrus eorum, et describatur figura [efr. uol. I 
p. 1397 not.. iam quoniam est 4Ζ »« ZH — ΕΗ", 
erit [VI, 17] AZ: EH — EH:ZH. uerum AZ: EH 
—AI:EK ei EH:ZH — EK:KZ [VI, 1]. itaque 
EK medium proportionale est inter 41, KZ. est 
autem etiam M.N medium proportionale inter 4 M, N 5, 
sicuti supra [prop. LIII lemma] demonstratum est, 
et 41— AM, ΚΖ - ΝΞ. itaque etiam MN — EK. 
est autem EK — 410, MN— 4332 [I, 43]. itaque 
AK — TOoX-4- NEA. uerum etiam A4K — A4M-- ΝΕ. 
itaque reliquum 4B — ΣΤ. est autem ZT-—A4N?*. 
quare 4N? — 4B. ergo ΑΝ quadrata spatio 48 
aequalis est. 

Iam dico, ΔΝ apotomen esse. 

nam quoniam utrumque 441, ΖΚ rationale est, et 

41. AM, ZK — NR, 

etiam utrumque 4M, NA, hoe est 403, ΟΝ", ra- 
lionale est. quare etiam utraque 40, ON rationalis 
est, rursus quoniam 2/0 medium est, et 40 — 4,5, 
etiam 44,4 medium est. iam quoniam ΖΞ medium est, 
INN autem rationale, 4,5 et NN, incommensurabilia 
sunt. uerum Δ: ΝΞ τὸ 40:NO [VI, 1]. itaque 
40, ON longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XI]. et utraque rationalis est; itaque 40, ON ra- 


est ras.) 18. Z ΤΊ corr. ex BI' V. τὸ δὲ Z/T] supra scr. 
m. 1 P. τό] corr. ex. τῷ FV. — 15. ἐστί] postea ins. F. 

τῷ] τό F. 11. xol ἡ P. 19. ἐστι V. ἴσον] ἴσα Bb, 
om. V. NA ἴσα V. 20. ἐστι BV, comp. Fb. 21. ἐστι 
PBV, comp. Fb. 28. ἐστί] ἐστίν P, om. V. — 24. ἐστίν] ἐστί 


. PBVb, comp. F. . 25. NE| (prius) corr.ex NK m. 1b. - τό] 
(tert) in ras. m. 1 P.- 
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AO τῇ ΟΝ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραν ῥηταί αἵ 
40, ON ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 


ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ AN. καὶ δύναται τὸ 4B χωρίον" 


e 


ἡ ἄρα τὸ 48 χωρίον δυναμένη ἀποτομή ἐστιν. 
᾿Εὰν ἄρα χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ τὰ ἑξῆς. 


αβ΄. 

Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀπο- 
τομῆς δευτέρας, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη μέσης 
ἀποτομή ἐστι πρώτη. 

Χωρίον γὰρ τὸ 41Β περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
AT καὶ ἀποτομῆς δευτέρας τῆς 4.41 λέγω, ὅτι ἡ τὸ 
AB χωρίον δυναμένη μέσης ἀποτομή ἐστι πρώτη... 

Ἔστω γὰρ τῇ 444 προσαρμόξουσα ἡ A4H* αἵ ἄρα 
AH, HZ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ 
προδαρμόξουσα ἡ 4} σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχκειμένῃ 
ῥητῇ τῇ AI, ἡ δὲ ὅλη ἡ AH τῆς προσαρμοζούσης 
τῆς Η Ζ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει: 
ἐπεὶ οὖν ἡ AH τῆς Η 4 usitov δύναται τῷ ἀπὸ συμ- 


«μέτρου ἑαυτῇ, ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς 


HA ἴσον παρὰ τὴν AH παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει 
τετραγώνῳ, εἰς σύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ. τετμήσϑω 
οὖν ἡ 4Η δίχα κατὰ τὸ Ε' καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH ἴσον 
παρὰ τὴν 4Π| παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 


2. ON] NO e corr. V. εἶσιν V, sed v del. 4. τὸ AB 
ἄρα V. 5. καὶ τὰ ἑξῆς] καὶ ἀποτομῆς πρώτης, ἡ τὸ χωρίον 
δυναμένη ἀποτομή ἐστιν Theon (ΒΕ ΥΡ). 8. μέση BFVb 
et P, sed corr. m. 1. 11, Az] AB b; δὲ 44 P, corr. m. 1. 

19. AB] corr. ex 4z1 V. μέση BF b, et V, corr. m. 2. 14, 
H4] AH F. δυναμένη V, corr. m. 2. 16. τῆς] om. F. 
17. Η 47] eras. V. Ante συμμέτρου ras. 1 litt. V. 18. 
AH] H in ras. V. τῆς corr. ex τῇ m. 2 V. 19. cov] 


n ψ Ἐν, 
E "RET T 3^ 


κυ. 
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tionales sunt potentia tantum commensurabiles. quare 
AN apotome est [prop. LXXIII]. et quadrata spatio 


AB est aequalis. itaque recta spatio 4B aequalis 


quadrata apotome est. 


Ergo si spatium comprehenditur recta rationali, 
et quae sequuntur. 


XCII. 


S1 spatium recta rationali et apotome secunda com- 
prehenditur, recta spatio aequalis quadrata mediae 
apotome est prima. 

Spatium enim 44B recta rationali A4I' et apotome 
secunda .4 z/ comprehendatur. dico, rectam spatio 4B 
aequalem quadratam mediae apotomen primam esse. 

nam ΖΗ rectae 471 congruens sit. itaque ΑΗ, 
H2 raüonales sunt potentia tantum commensurabiles 


A 4 E Z g [prop. LXXIIIJ, et congruens 
| | | Z4 H rationali propositae AI' 
r | y Commensurabilis est, tota au- 
eio: tem A4H quadrata excedit 

p NO 


congruentem H7/ quadrato 
rectae sibi commensurabilis 
longitudine [deff. tert. 2]. iam 
quoniam 4H? excedit ΗΖ, 
quadrato rectae sibi commen- 
surabilis, si 1.215 aequale rectae 4H adplicatur spatium 
figura quadrata deficiens, in partes commensurabiles 
eam diuidit [prop. XVII]. iam ZH in puncto E in 
duas partes aequales secetur. et quadrato E H* aequale 


τῷ b. 20. AH] H e corr. V. 21. διελεῖ Theon (BF Vb). 
Dein add. μήκει V. 22. 4H] ecom.m.2 V. EH] OH E. 
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καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZH: σύμμετρος ἄρα ἐστὶν 
ἡ 42 τῇ ΖΗ μήκει. καὶ ἡ AH. ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν AZ, 
ΖΗ σύμμετρός ἐστι μήκει. ῥητὴ δὲ ἡ AH καὶ ἀσύμ- 
μετρος τῇ ΑΓ μήκει: καὶ ἑκατέρα ἄρα τῶν AZ, ΖΗ 
ῥητή ἐστι καὶ ἀσύμμετρος τῇ 4 μήκει" ἑκάτερον ἄρα 
τῶν AI, ΖΚ μέσον ἐστίν. πάλιν, ἐπεὶ σύμμετρός 
ἐστιν ἡ 4Ε τῇ EH, καὶ ἡ 4H ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν Zl E, 
ΕΗ σύμμετρός ἐστιν. ἀλλ᾽ ἡ 4Η σύμμετρός ἐστι τῇ 
AI μήκει [δητὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν ΖΕ, EH καὶ 
σύμμετρος τῇ 4Γ μήκει]. ἑκάτερον ἄρα τῶν 440, EK 
ῥητόν ἐστιν. 

Συνεστάτω οὖν τῷ μὲν 41 ἴσον πετράψιονοῦ τὸ 
AM, τῷ δὲ ΖΚ ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ NA περὶ τὴν 
αὐτὴν γωνίαν ὃν τῷ 4M τὴν ὑπὸ τῶν AOM- περὶ 
τὴν αὐτὴν ἄρα ἐστὶ διάμετρον và 4M, NA τετράγωνα. 
ἔστω αὐτῶν διάμετρος ἡ ΟΡ, καὶ καταγεγράφϑω τὸ 
σχῆμα. ἐπεὶ οὖν τὰ 41, ΖΚ μέσα ἐστὶ καί ἐστιν ἴσα 
τοῖς ἀπὸ τῶν 40, ON, καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 40.0Ν 
[ἄρα] μέσα ἐστίν: καὶ α 40, ON ἄρα μέσαι εἰσὶ 
δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ ἐπεὶ τὸ ὑπὸ τῶν 4Ζ, 
ΖΗ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΕΗ, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AZ 
πρὸς τὴν EH, οὕτως ἡ EH πρὸς τὴν ZH: ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν ἡ AZ πρὸς τὴν ΕΗ, οὕτως τὸ AI πρὸς τὸ EK. 
ὡς δὲ ἣ ΕΗ πρὸς τὴν ΖΗ, οὕτως [ἐστὶ] τὸ ΕΚ πρὸς 
τὸ ZK: τῶν ἄρα AI, ΖΚ μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ 

1. ἀσύμμετρος b, sed corr. 2. Post μήκει add. καὶ διὰ 
τῶν Ε, Ζ, Η σημείων τῇ 41' παράλληλοι. ἤχϑωσαν αἵ ΕΘ, ZI, 
ΗΚ (corr. ex ΖΚ V). καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ AZ τῇ ΖΗ 
μήκει Ὁ, V mg. m. 1, F mg., sed euan. 4. ἄρα] om. FV. 6. 
AI] mui. in AZ FE AZ bi^ ZH b, et e corr. F. ἐστί BV, 
comp. Fb. 1. ἡ AH] HAF. 8 ἐστι] m. 2 B. 9. ῥητή 


— 10. μήκει] om. P. 9. 4E, EH] E bis in ras. V. 10. 
καὶ ἕκατερον b. 11. ἐστι ΡΒΥ͂, comp. Fb. 12. rà] corr. 


μές. 
E 
dw 
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- rectae 4H spatium adplicetur figura quadrata deficiens, 
et sit 4Z »« ZH. itaque A4Z, ZH longitudine com- 
- mensurabiles sunt. itaque etiam 4H utrique 4Z, ZH 


longitudine commensurabilis est [prop. XV]. uerum 
-AH rationalis est et rectae A4I' longitudine incom- 
mensurabilis. itaque etiam utraque 44Z, ZH rationalis 
est et rectae A4I' longitudine incommensurabilis [prop. 
XIIIJ. quare utrumque 41, ΖΚ medium est [prop. 
XX]. rursus quoniam z/ E, EH commensurabiles sunt, 
eliam ZH utrique ΖΕ, EH comm*nsurabilis est 
[prop. XV].) uerum ZH, AI'longitudine commen- 
surabiles sunt. ergo utrumque ΖΘ, EK rationale est. 

iam construatur quadratum 4M —- AI, et spatio 
ΖΚ aequale auferatur ΝΞ in eodem angulo ΟΜ 
positum, quo 44M. itaque quadrata 4M, ΝΞ circum 
eandem diametrum posita sunt (VI, 26]. sit OP 
eorum diametrus, et describatur figura [cfr. uol I 
p. 197 not] iam quoniam 41, ZK media sunt et 
AI-— A40?, ZK — ON?, eiiam 4035, ON? media sunt, 
quare etiam 740, ΟΝ mediae sunt potentia tantum 
commensurabiles. et quoniam A4Z»« ZH — ΕΗ", erit 
[VL17] 4Z: EH — EH:ZH. uerum AZ: EH— ATI: EK 


1) Hoe promptius ex prop. VI coneludi poterat; nam 
ΖΗ -—94E-—2EH. 


ex ó V, τό F. 14. ὃν τῷ AM] ecorr.F. τήν] τῷ P. τῶν] 
om. V. 15. ἐστιν ἄρα V. 17. Post ἐστί hr TURO καὶ 
σύμμετρα ἀλλήλοις (BFVb; in V post καί ras. 1 Jitt.). σον F. 

19. ἄρα] om. P. μέσαι εἰσί V, sed corr. ἐστί PB, pere 
Fb. καί} corr. ex óv- V. αἵ — 20. óv-] mg. m. 2 V. 

19. εἰσί] εἰσὶν λέγω ὅτι καί. 20. uóvov]eras. V. σύμμετρα 
V, corr. m. 2. καὶ ἐπεί] ἐπεὶ γάρ P. 21. ἐστί] supra scr. 
m.1 F. ἐστίν]. corr. ex (cov m. 1 F. 23. AI] AH P.. 94. 
ἐστί] om. P. 25. ΖΚ] (alt) Z corr. ex K m. 1 V. 
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EK. ἔστι δὲ καὶ τῶν AM, NA τετραγώνων μέσον 
ἀνάλογον τὸ M N* καί ἐστιν ἴσον τὸ μὲν AI τῷ AM, 
τὸ δὲ ΖΚ τῷ NA' καὶ τὸ ΜΝ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ ΕΚ. 
ἀλλὰ τῷ μὲν ΕΚ ἴσον [ἐστὶ] τὸ 40, τῷ δὲ ΜΝ ἴσον 
τὸ AA ὅλον ἄρα τὸ Ζ4Κὶ ἴσον ἐστὶ τῷ T DX γνώμονι 
καὶ τῷ INE. ἐπεὶ οὖν ὅλον τὸ AK ἴσον ἐστὶ τοῖς 
AM, NAE, ὧν τὸ ZK ἴσον ἐστὶ và TX γνώμονι 
καὶ τῷ INN, λοιπὸν ἄρα τὸ 48 ἴσον ἐστὶ τῷ T2. 
τὸ δὲ ΤΙΣ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ANN- τὸ ἀπὸ τῆς AN ἄρα. 
ἴσον ἐστὶ τῷ AB χωρίῳ" ἡ ΑΝ ἄρα δύναται τὸ AB 
χωρίον. | 

“έγω [δή], ὅτι ἡ AN μέσης ἀποτομή ἐστι πρώτη. 

Ἐπεὶ yap. ῥητόν ἐστι τὸ EK καί ἐστιν ἴσον τῷ 
AH, ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ AB, τουτέστι τὸ ὑπὸ τῶν 
40, ΟΝ. μέσον δὲ ἐδείχϑη τὸ ΝΕ" ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ A4 τῷ ΝΗ ὡς δὲ τὸ ΑΞ πρὸς τὸ ΝΗ, 
οὕτως ἐστὶν ἡ 40 πρὸς ΟΝ' at 40, ON ἄρα ἀσύμ- 
μετροί εἰσι μήκει. αἷ ἄρα 40, ΟΝ μέσαι εἰσὶ δυνάμει 
μόνον σύμμετροι ῥητὸν περιέχουσαι" ἡ ΑΝ ἄρα μέσης 
ἀποτομή ἐστι “πρώτη᾽ καὶ δύναται τὸ AB χωρίον. 

Hc ἄρα τὸ 48 χωρίον δυναμένη Hee ἀποτομή 
ἐστι πρώτη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


αγ΄. 
Ἐὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀπο- 


1. EK] EIF. ΝΕῚ MN F, sed corr. 8. ZK] corr. ex 
KZm.1V. 4. τῷ] τό V. ἐστί) γα. ῬῸ τό] τῷ V. τῷ]τόν. 
ἴσον ἐστί Bb. — 5. τό] (prius) τῷ Vg. 1. ὧν] 0v g. ἐστί] 
m. 2 F. 8. TZ] in ras. V. 9. τὸ δὲ ΤΣ ἐστι] τουτέστι Β. 
10. ἐστίν P. 10] τὸ ἀπὸ τῆς P; τὸ ἀπὸ τῆς AN mg. m. 

1 b. 12. δὴ] om. P. — μέση PBF b, μέσης φ, e corr. m. 2 V. 
ἐστιν P. 18. τὸ EK — 14. τῷ 4,3] in ras. F. 18, ἐστι» 
ἐστι b. . Post ἴσον add. τῷ (τό F) ΝΜ τουτέστι Fb, m. 2 V. 


πο αν τ 
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[VI 1] et [id.]] EH:ZH — EK:ZK. quare EK me- 
dium est proportionale inter 4I, ZK. uerum etiam 


"MN medium est proportionale inter 4M, ΝΞ [prop. 


LIIIlemma] et 41— 4M, ZK — NA. quare etiam 


 MN-EK. uerum 40 — EK, AE— MN [I, 43]. 


quare Zz/ K — TX - NA. iam quoniam A4K — 1. Μ- ΝΕ, 
quorum ΖΚ — ΥΦΧ - ΝΕ, erit reliquum 4B — TZ. 
sed ΤΣ - 4N?. itaque 4N?* — AB. ergo AN qua- 
drata spatio 4B aequalis est. 

Iam dico, ΔΝ mediae esse apotomen primam. 
nam quoniam Εἰ Καὶ raüonale est, οὐ EK — 4,5, etiam 
“ΖΞ rationale est, hoc est 440 2« ON. demonstrauimus 
autem, ΝΞ medium esse [u. p. 282, 18]. quare A45, 
NA incommensurabilia sunt. est autem 
i AR NAE -—40:0N 
[VL 1] quare 40, ON longitudine incommensura- 
biles sunt [prop. ΧΙ]. itaque 40, ON mediae sunt 
potentia tantum commensurabiles spatium rationale 
comprehendentes. itaque 4N mediae apotome est prima 
[prop. LXXIV]. et est 4N?*— AB. 

Ergo recta spatio 4B aequalis quadrata mediae 
apotome est prima; quod erat demonstrandum. 


XCIII. 


$i spatium recta rationali et apotome terlia com- 


16. ἐστίν P. τῷ NA] m. 2 B. ὡς δέ] καὶ ὡς ἄρα B. 

AT. ἐστίν] om. V. πρὸς τήν KV. ἄρα — 18. μήκει] δυ- 
νάμει εἰσὶ μόνον σύμμετροι in ras. V, mg. add. m. rec.: ἄρα 
μήκει εἰσὶν ἀσύμμετροι" τὰ δὲ ἀπ᾽ αὐτῶν τετράγωνα σύμμετρα" 
oí AO, ON ἄρα. 17. σύμμετροι F. 19. AN] ON b, 
AH F. μέση BF Vb. 21. ἡ — χωρίον] om. g. àvvo-] 
in spatio 9 litt. F. μέση BFb. 2422. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. 
P, om. BFV b. 
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τομῆς τρέτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη Mis 
ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Χωρίον γὰρ τὸ 48 περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 4Γ 
καὶ ἀποτομῆς τρίτης τῆς 441 λέγω, ὅτε ἡ τὸ AB 
χωρίον δυναμένη μέσης ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Ἔστω γὰρ τῇ 44 προσαρμόζουσα ἡ 4Η’ αἱ AH, 
HZ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ 
οὐδετέρα τῶν AH, ΗΖ σύμμετρός ἐστι μήκει τῇ ἐκ- 
κειμένῃ ῥητῇ τῇ ΑΓ, ἡ δὲ ὅλη ἡ AH τῆς προσαρμο- 
ξούσης τῆς 4Η μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ. ἐπεὶ οὖν ἡ AH τῆς ΗΔ μεῖζον δύναται τῷ 
ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
ἀπὸ τῆς ΔΉ ἴσον παρὰ τὴν AH παραβληϑῇ ἐλλεῖπον 
εἴδει τετραγώνῳ, εἰς σύμμετρα αὐτὴν διελεῖ. τετμήσθω 
οὖν 1 A4H δίχα κατὰ τὸ E, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH ἴσον 
λυ τὴν 4Η παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 
καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ,ZH. καὶ ἤχϑωσαν διὰ τῶν 
E, Z, H σημείων τῇ AI' παράλληλον αἵ EO, ZI, ΗΚ’ 
σύμμετροι ἄρα εἰσὶν αἱ AZ, ZH* σύμμετρον ἄρα καὶ 
τὸ 41 τῷ ΖΚ. καὶ ἐπεὶ α AZ, ΖΗ σύμμετροί εἰσι 
μήκει. καὶ ἡ AH ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν AZ, ΖΗ σύμ- 
μετρός ἐστι μήκει. ῥητὴ δὲ ἡ ΑΗ καὶ ἀσύμμετρος 
τῇ 4Γ μήκει" ὥστε καὶ a6 AZ, ΖΗ. ἑκάτερον ἄρα τῶν 


1. μέση BF Vb. ὅ. μέση BFb, et V,corr.m.2. ἐστιν Ῥ. 
9. -αρμοξ-} in ras. V. 10. ἀσυμμέτρου Ὁ. 11. ἐπεί — 12. 
ἑαυτῇ] punctis notat. V. 11. H4] Z4H.P 12. τοῦ] corr. 
ex τῷ m. 1 b. 14. διελεῖ μήκει V. 15. τῷ] τό g. 18. 
H] om. V. ZI] mut. in IZ V. 19. εἰσίν si- e corr. V. 
20. εἰσιν P. 28. ὥστε καὶ αἵ AZ, ZH] xol ἑκατέρα ἄρα 
(supra scr. m. 1 V) τῶν AZ, ZH δητῇ ἐστι καὶ ἀσύμμετρος τῇ 
ΑΤ' μήκει" καί Theon (BF V b). 
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prehenditur, recta spatio aequalis quadrata mediae 


apotome est secunda. | 
Spatium enini 4B recta rationali A4I' et apotome 
terlia 421 comprehendatur. dico, rectam spatio 4B 
aequalem quadratam mediae apotomen esse secundam. 
nam 4 Η rectae 421 congruens sit. itaque ΔΉ, 
H4 rationales sunt potentia tantum commensurabiles, 
A U^ 5:7 et neutra rectarum 4 H, ΗΖ 
| — 1 | | [P rationali propositae 4} ΓΓ lon- 
gitudine commensurabilis est, 
B (O0 I ', tota autem 44H congruentem 
0 ΖΗ excedit quadrato rectae 
Sibi commensurabilis [deff. 
E tert. 8]. quoniam igitur 4H? 
excedit Z/ H? quadrato rectae 
sibi commensurabilis,si 11 ΗΠ 
M aequale rectae 4H adplicatur 
spatium figura quadrata deficiens, in partes commen- 
surabiles eam diuidet [prop. XVII]. iam ZH in E 
in duas partes aequales secetur, et quadrato EH? 
aequale rectae 4H adplicetur spatium figura quadrata 
deficiens, et sib 42». ZH. οὖ per puncta E, Z, H 
rectae A4I' parallelae ducantur ΕΘ, ZI, HK. itaque 
AZ, ZH commensurabiles sunt. quare A47, Z K com- 
mensurabilia sunt [VI, 1; prop. XI] et quoniam AZ, 
ZH longitudine commensurabiles sunt, etiam ΑΗ 
utrique 4Z, Z H longitudine commensurabilis est [prop. 
XV] uerum 4H rationalis est et rectae AI' longi- 
tudine incommensurabilis. quare etiam 4Z, ZH [prop. 
XIII] itaque utrumque 41, ΖΚ medium est [prop. 
XX] rursus quoniam ΖΕ, EH longitudine commen- 
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AI, ΖΚ μέσον ἐστίν. πάλιν, ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν T] 
AE τῇ ΕΗ μήκει, καὶ ἡ 4Η ἄρα ἑκατέρᾳ τῶν 4 E, 
EH σύμμετρός ἐστι μήκει. δητὴ δὲ ἡ ΗΖ καὶ ἀσύμ- 
uergog τῇ 4Γ μήκει" ῥητὴ ἄρα καὶ ἑκατέρα τῶν AE, 
EH καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΑΓ μήκει" ἑκάτερον ἄρα τῶν 
40, ΕΚ μέσον ἐστίν. καὶ ἐπεὶ αἱ AH, Η 4 δυνάμει 
μόνον σύμμετροί εἰσιν, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ μήκει ἡ 
AH τῇ H4. ἀλλ᾽ ἡ μὲν AH τῇ AZ σύμμετρός ἐστι 
μήκει, ἡ δὲ 4Η τῇ EH: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ AZ 
τῇ ΕΗ μήκει. ὡς δὲ ἡ 42 πρὸς τὴν ΕΗ, οὕτως ἐστὶ 
τὸ AI πρὸς τὸ EK: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ AI 
τῷ ΕΚ. ! 

Συνεστάτω οὖν τῷ μὲν AI ἴσον τετράγωνον τὸ 
AM, τῷ δὲ ΖΚ ἴσον ἀφῃφήσϑω τὸ NA περὶ τὴν αὐτὴν 
γωνίαν ὃν τῷ 44M: περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα διάμετρόν 
ἐστι τὰ ΔΜ, ΝΕ. ἔστω αὐτῶν διάμετρος ἡ ΟΡ, καὶ 
καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν AZ, 
ΖΗ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH, ἔστιν ἄρα ὡς ἡ AZ 
πρὸς τὴν EH, οὕτως ἡ EH πρὸς τὴν ΖΗ. ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν ἢ AZ πρὸς τὴν EH, οὕτως ἐστὶ τὸ AI πρὸς τὸ 
EK: ὡς δὲ ἡ ΕΗ πρὸς τὴν LH, οὕτως ἐστὶ τὸ EK 
πρὸς τὸ LK: καὶ ὡς ἄρα τὸ AI πρὸς τὸ ΕΚ, οὕτως 
τὸ ΕΚ πρὸς τὸ ZK' τῶν ἄρα AI, ΖΚ μέσον ἀνά- ὁ 
λογόν ἐστι τὸ ΕΚ. ἔστι δὲ καὶ τῶν AM, NA τετρα- 


5 γώνων μέσον ἀνάλογον τὸ MN: καί ἐστιν ἴσον vo 


μὲν AI và AM, τὸ δὲ ΖΚ τῷ NA: καὶ τὸ ΕΚ ἄρα 


1. ἐστίν] ἐστί P B V, comp. F b. ἐστιν] ἐστι V. 8. μήκει] 

om. B. AH F, H4 in ras. V. 4. ῥητή — 5. μήκει] m. 
2 B. 5. καὶ ἑκάτερον V. 6. EK] OK P. ἐστί BV, 
comp. Fb. δυνάμεις, c euan,, V. 7. εἰσὶ σύμμετροι V. 
ἐστίν V. μήκει] om. V. 8. AH] H in ras. V, deinde 
add. μήκει m. 2. Ha] uH. ἀλλ᾽ — 9. τῇ EH]. mg. 


EC 
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surabiles sunt, etiam ΖΗ utrique ΖΕ, EH longitudine 
commensurabilis est [prop. XV; cfr. p. 283 not.]. 
uerum ΗΖ, rationalis est et rectae AI' longitudine 
incommensurabilis. quare etiam utraque ZE, EH 
rationalis est et rectae A4I' longitudine incommensu- 
rabilis [prop. XIII]. itaque utrumque 2/0, EK medium 
est [prop. XX]. et quoniam 4, HZ potentia tantum 
commensurabiles sunt, 4H et HZ longitudine incom- 
mensurabiles sunt; uerum 4H, AZ et 4Η, EH lon- 
gitudine commensurabiles sunt. quare 4Z, EH lon- 
gitudine incommensurabiles sunt [prop. XIII]. est 
aulem 42: EH — AI: EK [VI, 1]. ergo AI, EK 
incommensurabilia sunt [prop. ΧΙ]. 

construatur igitur quadratum 4M — AI, et au- 
feratur spatio Z K aequale NE in eodem angulo po- 
situm, quo 44M. itaque 4M, ΝΕ circeum eandem 
diametrum posita sunt [VI, 26]. sit OP eorum dia- 
metrus, et figura describatur [cfr. uol. I p. 18 not.]. iam 
quoniam est 4Z»«Z H — ΕΗ", erit AZ: EH — EH:ZH 
[VI 17]. est autem A4Z: EH — AI:EK [VI, 1], et 
EH:ZH -—EK:ZkK [id.]. quareetiam AI: EK — EK:ZK. 
itaque EK medium est proportionale inter AI, ZK. 
uerum etiam MN medium est proportionale inter qua- 
drata 4M, NX [prop. LIII lemma]. et A41 — 4M, 


m..1P. . Post μέν ras. 1 Jit. V. AZ μήκει V. ἐστιν V. 
9. Sos om. V. ἄρα] supra scr. m. 1 F. 10. AZ] 


supra scr. z£ b.  EHjinras. V. 11, τό] (pr.) τὸ ἀπὸ τῆς F. 


τό] τήν b. EK]EA supra scr. K b. ἀσύμμετρον — 12. 

EK|]om.P. 1], Ἐσὲ} v0| m. 2 F. Ὁ 18. vr] corr. ex vó m. 

EF. τετραγώνων P, sed corr. 15. ὄν] supra scr. m. 1 F. 
A τό F. 17. ὑπό] ἀπὸ b. 22. καὶ ὡς — 23. τὸ ZK] 
mg. m, 9 B. 23. τὸ ΖΚ] ΖΚ PB. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 19 


10 


15 


20 


25 


290 ZTOIXEIQSN /'.. 


ἴσον ἐστὶ và ΜΝ. ἀλλὰ τὸ uiv ΜΝ ἴσον ἐστὶ và A&, 
τὸ δὲ ΕΚ ἴσον [ἐστὶ] τῷ 410: καὶ ὅλον ἄρα τὸ AK 
ἴσον ἐστὶ τῷ ΥΦΧ γνώμονι καὶ τῷ ΝΞ. ἔστι δὲ καὶ 
τὸ ΑΚ ἴσον τοῖς 4M, ΝΕ" λοιπὸν ἄρα τὸ AB ἴσον 
ἐστὶ τῷ ΣΤ, τουτέστι τῷ ἀπὸ τῆς ΑΝ τετραγώνῳ" 
7) AN ἄρα δύναται τὸ AB χωρίον. 

“έγω, ὅτι ἡ ΑΝ μέσης ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

᾿Επεὶ γὰρ μέσα ἐδείχϑη τὰ 41, ΖΚ καί ἐστιν ἴσα 


τοῖς ἀπὸ τῶν 40, ΟΝ, μέσον ἄρα καὶ ἑκάτερον τῶν. 


ἀπὸ τῶν 40, ΟΝ’ μέση ἄρα ἑκατέρα τῶν 40, ON. 
καὶ ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ AI τῷ ΖΚ, σύμμετρον ἄρα 
καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 40 τῷ ἀπὸ τῆς ON. πάλιν, ἐπεὶ 
ἀσύμμετρον ἐδείχϑη τὸ 41 τῷ ΕΚ, ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ καὶ τὸ 4M τῷ ΜΝ, τουτέστι τὸ ἀπὸ τῆς 40 
τῷ ὑπὸ τῶν 40, ON: ὥστε xol ἡ 40 ἀσύμμετρός 
ἐστι μήκει τῇ ΟΝ' αἱ A40, ON ἄρα μέσαι εἰσὶ δυ- 
νάμει μένον σύμμετροι. 

“έγω δή, ὅτι καὶ μέσον περιέχουσιν. 

Ἐπεὶ γὰρ μέσον ἐδείχϑη τὸ ΕΚ καί ἐὄτιν ἴσον 
τῷ ὑπὸ τῶν 40, ΟΝ, μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ 
τῶν 40, ON: ὥστε αἱ 40, ΟΝ μέσαι εἰσὶ δυνάμει 

, , J , t P d ’ 
μόνον σύμμετροι μεσον περιέχουσαι. ἡ ΑΝ ἄρα ueong 
ἀποτομή ἐστι δευτέρα" καὶ δύναται τὸ AB χωρίον. 

Ἢ ἄρα τὸ AB χωρίον δυναμένη μέσης ἀποτομή 
ἐστι δευτέρα" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

1. τό] corr. ex τῷ m. rec. P. τῷ] corr. ex τό m. rec. P. 

2. AER] 4 EF. τό] corr. ex z m. rec. P. ἐστί] P, om. 
BFVb. τῷ] corr. ex τό m. rec. P. — Post ΖΘ in b adp. :c-, 
deinde spatium 1 lin. uacat. 8. ΝῊ] mut. in ΝΖ m. rec. B. 

4. ἴσον] (prius) m. 2 FV. 6. AN] AM P5; AN F, corr. 
m.2. (6. AN] 4 eras. V. 7. μέση BFVb. ἐστιν P. 11. 


σύμμετρον] (prius) σύμμετρος F. 12. τῆς] corr. ex τῶν F. 
Post 4O add. ON B et supra m. 1 P. “τῆς corr. ex 


Us 


"wx 
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ZK—NKA itaque etiam EK — MN. uerum MN—A45 
[I 43], EK — 40. quare eliam ΖΚ — ΥΦΧ- ΝΕ. 
est autem etiam 
AK — AM -- ΝΕ. 

itaque reliquum 4.B — Σ᾽ T — AN". ergo 4 N quadrata 
spatio 418 aequalis est. 

dico, 4.N mediae apotomen esse secundam. nam 
quoniam demonstrauimus, 41, Z K media esse, et 
41-- - 403, LK — ON?, etiam utrumque 403, ON? 
medium est. quare utraque 40, ON media est. et 
quoniam 41, ΖΚ commensurabilia sunt [VI, 1; prop. XI], 
etiam 405, ON? commensurabilia sunt. rursus quon- 
iam demonstrauimus, 41 et EK incommensurabilia 
esse, etiam 4M et ΜΝ, hoc est 40? et 402« ON, 
incommensurabila sunt. quare etiam 40, ON lon- 
gitudine incommensurabiles sunt [VI, 1; prop. XI]. 
ergo 40, ΟΝ mediae sunt potentia tantum commen- 
surabiles. iam dico, easdem spatium medium com- 
prehendere. nam quoniam demonstrauimus, E K medium 
esse, et EK — 40»« ON, etiam 40»« ON medium 
est. quare 40, ΟΝ mediae sunt potentia tantum 
commensurabiles medium comprehendentes. itaque ΑΝ 
mediae apotome est secunda [prop. LXXV]. οὐ spatio 
AB aequalis est quadrata. 

Ergo recta spatio .4B aequalis quadrata mediae 
apotome est secunda; quod erat demonstrandum. 


τῶν F. 14. ἐστ P.  MN]NMP. 1ὅ. τῷ] corr. ex τό 
τη. $F. 16. εἰσίν P. 18. περιέχουσαι V. 19. γάρ] om. 
Fb, m. 2 B. 20. μέσον — 21. ON (prius) | mg. V. 29. 
σύμετρι!ι P. ΑΝ b. μέση BFVb. 29. ἔστιν P. χωρίον] 
om. Theon (BF Vb). 24. μέση BFVb. 48. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] 
comp. P, om. BF Vb. 

19 
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"Ev χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀπο- 
τομῆς τετάρτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη ἐλάσσων 
ἑστέν. 

Χωρίον γὰρ τὸ 48 περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
ΑΓ καὶ ἀποτομῆς τετάρτης τῆς 441 λέγω, ὅτι ἡ τὸ 
AB χωρίον δυναμένη ἐλάσσων ἐστίν. 

Ἔστω γὰρ τῇ 44 προσαρμόζουσα ἡ Z4 H* at ἄρα 
AH, HA ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ ἡ 
AH σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχκειμένῃ δητῇ τῇ 4Γ μήκει, 
ἡ δὲ ὅλη ἡ AH τῆς προσαρμοζούσης τῆς ZH μεῖξον 
δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. ἐπεὶ οὖν 
ἡ AH τῆς HZ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει, ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς 
AH ἴσον παρὰ τὴν AH παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει 
τετραγώνῳ, εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διελεῖ. τετμήσϑω 
οὖν ἡ ZH δίχα κατὰ τὸ E, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH ἴσον 
παρὰ τὴν AH παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ, 
καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZH: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶ 
μήκει ἡ AZ τῇ ΖΗ. ἤχϑωσαν οὖν διὰ τῶν E, Z, H 
παράλληλοι ταῖς AI, ΒΩ «t EO, ZI, ΗΚ. ἐπεὶ οὖν 
ῥητή ἐστιν d AH καὶ σύμμετρος τῇ 4Γ μήκει, ῥητὸν 
ἄρα ἐστὶν ὅλον τὸ AK. πάλιν, ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν 
q» AH τῇ AD μήκει, καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί, μέσον 
ἄρα ἐστὶ τὸ 4 Κα. πάλιν, ἐπεὶ ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ AZ 
τῇ ΖΗ E pier, ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ AI τῷ ΖΚ. 


9. τετάρτης ἀποτομῆς Υ. 4. ἐστί BV, comp. F b. his 
ῥητῆς τῆς] corr. ex τῆς m, 2 F, ῥητῆς V. 6. 44] AB b, 
Z in ras. m. 1 D. ἡ] supra scr. P. *. AB] om. Bb, m. 
2 V. 8. 44] mut. in 4B m. 2 F, 4B b. — 11. AH] HA V. 

12, δυναμένη P. συμμέτρου Β, corr. m. 2. 15. ἴσον] 


, 


μέσον g. 16. ἀσύμμετρον P, σύμμετρα b. διελεῖ μήκει V. 
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XCIV. 


81 spatium recta rationali et apotome quarta com- 

prehenditur, recta spatio aequalis quadrata minor est. 

Spatium enim 4B rationali AI' et apotome quarta 

A Zl comprehendatur. dico, rectam spatio 4 B aequalem 
quadratam minorem esse. 

sit enim ΖΗ rectae 4:4] congruens. itaque 4H, 

H 4 rationales sunt potentia tantum commensurabiles, 

» /abch Mi A et AH rationali propositae 

AI' longitudine commensu- 

: | | j rabilis est, tota autem. 4H 

mw c8 eI quadrata congruentem ΖΗ 

Me we 70 excedit quadrato rectae sibi 


| 74 longitudine | incommensura- 
PR ΚΑ ὅσος IT, 
gr 
T 


Zi Y 5 bilis [deff. tert. 4]. 1am quon- 
L/ iam 4H? excedit Η 212 qua- 

| drato rectae sibi longitudine 

P ad incommensurabilis, si 121 H? 
aequale rectae 4 H adplicetur spatium figura quadrata 
deficiens, in partes incommensurabiles eam diuidet [prop. 
XVIII]. 4H igitur in E in duas partes aequales se- 
cetur, οὐ quadrato EH? aequale rectae 4H adplicetur 
spatium figura quadrata deficiens, et sit 4Z »« ZH. 
itaque 42, ZH incommensurabiles sunt. iam per E, 
Z, H rectis AI', ΒΩ parallelae ducantur EO, ZI, 
HK. quoniam igitur 4H rationalis est et rectae AT 
longitudine commensurabilis, 4 K rationale est. rursus 


17.EH|]Eecorr. V. 19.éev(vy PV. 20. μήκει] om. V. ΖΗ] 
HZ F. διῶ P. E,Z]Z, EPFb,inras. m. 2 B. 21. 
Bz| eras. V, ΓΒ b. 28. ὅλον] supra scr. m. 1 b. ᾿ £2. 
ἐστ P. 56, ἀσύμμετρον] ἀ- del F. . ἄρα ἐστί F. 
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συνεστάτω ovv τῷ uiv AI ἴσον τετράγωνον τὸ AM, 
τῷ δὲ ΖΚ ἴσον ἀφῃρήσϑω περὶ τὴν αὐτὴν γωνίαν 
τὴν ὑπὸ τῶν 40M τὸ NA. περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα διά- 
μδτρόν ἐστι τὰ AM, ΝΕ τετράγωνα. ἔστω αὐτῶν 
διάμετρος ἡ ΟΡ, καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. ἐπεὶ 
οὖν τὸ ὑπὸ τῶν AZ. ΖΗ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH, 
ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AZ πρὸς τὴν EH, οὕτως 
ἡ EH πρὸς τὴν ΖΗ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AZ πρὸς τὴν 
ΕΗ, οὕτως ἐστὶ τὸ AI πρὸς τὸ EK, ὡς δὲ ἡ EH 
πρὸς τὴν ZH, οὕτως ἐστὶ τὸ ΕΚ πρὸς τὸ ΖΚ' τῶν 
ἄρα AI, ΖΚ μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ΕΚ. ἔστι δὲ 
καὶ τῶν 4M, NAE τετραγώνων μέσον ἀνάλογον τὸ MN, 
καί ἐστιν ἴσον τὸ μὲν AI τῷ AM, τὸ δὲ ΖΚ τῷ ΝΕ’ 
καὶ τὸ ΕΚ ἄρα ἴσον ἐστὶ τῷ MN. ἀλλὰ τῷ μὲν ΕΚ 
ἴσον ἐστὶ τὸ 440, τῷ δὲ ΜΝ ἴσον ἐστὶ τὸ AR" ὅλον 
ἄρα τὸ ZK ἴσον ἐστὶ τῷ ΥΦΧ γνώμονι καὶ τῷ ΝΕ. 
ἐπεὶ ovv ὅλον τὸ AK ἴσον ἐστὶ τοῖς AM, ΝΞ τετρα- 
γώνοις, ὧν τὸ 4Κὶ ἴσον ἐστὶ τῷ ΥΦΧ γνώμονι καὶ 
τῷ NA τετραγώνῳ, λοιπὸν ἄρα τὸ 48 ἴσον ἐστὶ τῷ 
ΣΤ, τουτέστι τῷ ἀπὸ τῆς ΑΝ τετραγώνῳ" ἡ AN ἄρα 
δύναται τὸ AB χωρίον. 
“έγω, ὅτι ἡ AN ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ἐλάσσων. 
᾿Επεὶ γὰρ ῥητόν ἐστι τὸ AK καί ἐστιν ἴσον τοῖς 
ἀπὸ τῶν 40, ON τετράγωνοις, τὸ ἄρα συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν 40, ΟΝ ῥητόν ἐστιν. πάλιν, ἐπεὶ 
τὸ ZK μέσον ἐστίν, καί ἐστιν ἴσον τὸ ΖΚ τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν 40. ΟΝ, τὸ ἄρα δὶς ὑπὸ τῶν 40, ON μέσον 
2, Post ΖΑ ras. 1 litt. F. 8. vró»] om. BFV. — 4ON 
o et, supra scr. M, b. τό] ecorr.m.rec.b. 4. ἐστι] εἰσι P. 
5. 7] m. rec. P. , *. AZ] AH, supra scr. Z, b. — cv] 


om. P. 8. AZ] Z in ras. F. — 9. οὕτως] οὕτως ἐστὶν ἡ EH 
πρὸς τὴν LH: ἀλλ᾽ ὡς uiv ἡ AZ πρὸς τὴν EH, οὕτως b. 
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quoniam ΖΗ, AT' longitudine incommensurabiles sunt, 


et utraque rationalis est, Z/ K medium est [prop. XXI]. 
rursus quoniam .4Z, ZH longitudine incommensura- 
biles sunt, 41 et ZK incommensurabilia sunt [VI, 1; 
prop. XI] iam construatur quadratum 44M — AT, et 
spatio ΖΚ aequale auferatur ΝΞ in eodem angulo 
positum 4OM. itaque quadrata 4M, NX circum 
eandem diametrum posita sunt [VI, 26]. sit OP 
eorum diametrus, et describatur figura [cfr. uol I 
p. 131 not] iam quoniam 42 »« ZH — EH", erit 
AZ:EH - ΕΗ: ΖΗ [VI li] est autem AZ: EH 
— AI: EK, EH:ZH — EK:ZK [VI, 1]. quare EK 
medium est proportionale inter 41, ZK. uerum etiam 
MN:-medium est proportionale inter quadrata 44M, 
INA [prop. LIII lemma], οὐ 41 — AM, ΖΚ — ΝΕ. 
quare etiam EK — MN. uerum Z0 — EK, 45 —- MN 
[I, 49]. itaque ΖΚ — TX-L-N*E. iam quoniam 
est 4K — AM -- NE, quorum ΖΚ —TOX-- ΝΕ, 
ert 4B — ΣΤ — AN?. ergo AN quadrata spatio 
AB aequalis est. 

dieo, 4N irrationalem esse minorem, quae uocatur. 
nam quoniam .4 Καὶ rationale est, οὐ ΑΚ — 40? -- ON?, 
“405- ON? rationale est. rursus quoniam ZK medium 
est, οὐ 2 Kk —2 407« ON, 2 407« ON medium est. 


ἐστί] om. V. — AI] supra scr. Γ b. EH] E e corr. F, 
ras. 2 litt. V. 10. ἐστί] om. V. 11. ἔστιν P. 12. τε- 
τραγώνω»ν]ὔ om. V. 18. AI] AI'P. NE|Ninras V. 14, 
ἴσον ἐστί] ἐστιν ἴσον F, ἴσον. τῷ] (alt.) τό corr. in τόν (Ὁ) V. 
45. ἐστί] om. V. τό] τῷ V. 04 B. τῷ] corr. ex 
T0 m. 1 V, τό P. ἐστί] om. V. τό] τῷ P. 20, τε- 
τραγώνῳ] om. V. 22. AH F. ἀνάλογος F b. 24. van] 
τοῦ P. 25. ON τετραγώνων V. ἐστι BVb, comp. F. - 
ἐστίν) comp. F, ἐστί PBVb. τὸ ziK]om.V. τῷ] ecorr. V: 
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ἐστίν. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρον ἐδείχϑη τὸ 41 và ΖΚ, / 
ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 400 τετράγωνον τῷ 
ἀπὸ τῆς ΟΝ τετραγώνῳ. αἱ 40, ΟΝ ἄρα δυνάμει 
εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων ῥητόν, τὸ δὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν 
μέσον. ἡ AN ἄρα ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη ἐλάσσων" 
καὶ δύναται τὸ AB χωρίον. 

Ἢ ἄρα τὸ AB χωρίον δυναμένη ἐλάσσων ἐστίν" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


Qs. 

᾿Εὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀπο- 
τομῆς πεμπτής, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη [ἡ] ΟΣ 
ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. 

elu γὰρ τὸ AB περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 
ΑΤἧ καὶ ἀποτομῆς πέμπτης τῆς 44 λέγω, ὅτι ἡ τὸ 
AB χωρίον δυναμένη [ἡ] μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον 
ποιοῦσά ἐστιν. 

Ἔστω γὰρ τῇ 44 προσαρμόζουσα ἡ ZH: αἱ ἄρα 
AH, H4 ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ 7 
προσαρμόζουσα ἡ ΗΖ σύμμετρός ἐστι μήκει τῇ ἐχκει- 
μένῃ ῥητῇ τῇ AI, ἡ δὲ ὅλη ἡ AH τῆς προσαρμο- 
ξούσης τῆς ZH μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου 
ἑαυτῇ. ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΗ 
ἴσον παρὰ τὴν AH παραβληϑῇ ἐλλεῖπον εἴδει τετρα- 


1. ἐστί BV b, comp. F. 3. σύμμετρον B, corr. m. 2, ἄρα 
ἐστέ V. τετράγωνον om. V. 8. ἀσύμμετροέ εἰσι δυνάμει V, 
deinde del m. 2: διὰ τὸ δεύτερον ϑεώρημα τοῦ βιβλίου. 6. 
E F. ἀνάλογος P, sed corr. 7. AB] B corr. ex I' m. 2 F. 

ἐστί B. 9. ὅπερ ἔδει δεῖξαι comp. P, om. BFVb. 12. 
7] ὍΣ om. FVb, m. 2 B. 18. ἐστι BY, comp. F b. 16. 

ἢ] om. FYb, m. 2 B. 20. HA] im ras. m. 1 1, HE 
μήκει] om. V. 921. ΑΓ μήκει). 22. συμμέτρου B, corr. m. 2. 


* aU bul 
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οὐ quoniam demonstrauimus, A41 et Ζ Καὶ incommensu- 
rabilia esse, etiam 40", O N? incommensurabilia sunt. 
itaque 40, ON potentia incommensurabiles sunt ef- 
fielentes summam  quadratorum rationalem, duplum 
autem rectangulum medium. quare 4 N irrationalis est 
minor, quae uocatur [prop. LXXVI]. et 4N?— AB. 

Ergo recta spatio 4B aequalis quadrata minor 
est; quod erat demonstrandum. 


XCV. 

8i spatium recta rationali οὐ apotome quinta com- 
prehenditur, recta spatio aequalis quadrata recta est 
cum rationali totum medium efficiens. 

Spatium enim 4B recta rationali AI' et apotome 
quinta 421 comprehendatur. dico, rectam spatio 4B 
aequalem quadratam rectam esse cum rationali totum 
medium efficientem. 

nam Z1/H rectae 4471 congruens sit. itaque AH, 
H4 rationales sunt potentia tantum commensurabiles, 

A m. Ez et congruens HZ rationali 
| | | | propositae .4I' longitudine 
5 su | ᾿ commensurabilis est, tota au- 
B 9.61 ilem AH quadrata excedit 

0 congruentem ΖΗ quadrato 
rectae sibi incommensurabilis 
[deff. tert. 5]. itaque si fH? 
aequale rectae 4H adplicatur 
spatium figura quadrata de- 
jy cens, in partes incommen- 
surabiles eam diuidet [prop. 
XVII]. ΖΗ igitur in puncto E in duas partes aequales 
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γώνῳ, εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διελεῖ. τετμήσθω οὖν ἡ 
AH δίχα κατὰ τὸ E σημεῖον, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς EH 
ἴσον παρὰ τὴν AH παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει τε- 
τραγώνῳ καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ, LH: ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ AZ τῇ ΖΗ μήκει. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρός 
ἐστιν ἣ AH τῇ ΓΑ μήκει, καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί, 
μέσον ἄρα ἐστὶ τὸ AK. πάλιν, ἐπεὶ δητή ἐστιν ἡ 


AH καὶ σύμμετρος τῇ 4Γ' μήκει; ῥητόν ἐστι τὸ AK. 
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συνεστάτω ovv τῷ uiv AI ἴσον τετράγωνον τὸ AM, 
τῷ δὲ ΖΚ ἴσον τετράγωνον ἀφῃρήσϑω τὸ NA περὶ 
τὴν αὐτὴν γωνίαν τὴν ὑπὸ 40M: περὶ τὴν αὐτὴν 
ἄρα διάμετρόν ἐστι và AM, ΝΕ τετράγωνα. ἔστω 
αὐτῶν διάμετρος ἡ ΟΡ, καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. 
ὁμοίως δὴ δείξομεν, ὅτι ἡ ΑΝ δύναται τὸ AB χωρίον. 

“έγω, ὅτι ἡ AN ἡ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον 
ποιοῦσα ἐστιν. | 

᾿Επεὶ γὰρ μέσον ἐδείχϑη τὸ AK καί ἐστιν ἴσον 
τοῖς ἀπὸ τῶν 40. ΟΝ, τὸ ἄρα συγκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν 40, ΟΝ μέσον ἐστίν. πάλιν, ἐπεὶ ῥητόν 
ἐστι τὸ 41 K καί ἐστιν ἴσον τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 40, ON, 
καὶ αὐτὸ ῥητόν ἐστιν. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ 
AI τῷ ΖΚ, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 40 
τῷ ἀπὸ τῆς ΟΝ. αἱ 40, ON ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμ- 
μετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραγώνων μέσον, τὸ δὲ δὶς ox αὐτῶν ῥητόν. ἡ 
λοιπὴ ἄρα ἡ AN ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη μετὰ 


1. Post διελεῖ del. μήκει V. 3. AH] H e corr. m. 1 V. 

4. τό] corr. ex τῷ P. — 5. τῇ supra scr. m. 1 b. — Post 
μήκει add. καὶ ἤχϑωσαν διὰ τῶν E, Z, H τῇ AI' (4 b) παραλ- 
ληλοι αἴ EO, ZI, HK b, mg. FV. ὅ. ΓᾺ] in ras. V, AT' P. 
8. Aute σύμμετρος ras.1 litt. V. ἄρα ἐστί Vb, m.2 F. 9. 
ἐστάτω b, ἔστω V. 10. τετράγωνον] supra sor. F. τὸ NA] 
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. gecetur, et quadrato EH? aequale rectae AH adplicetur 
spatium figura quadrata deficiens et sit 4Z »« ZH. 
itaque 4Z, ZH longitudine incommensurabiles sunt. 
et quoniam ΑΗ, I'4 longitudine incommensurabiles, 
et utraque rationalis est, 4 K medium est [prop. XXI]. 
— rursus quoniam Z/H rationalis est et rectae AI' lon- 
gitudine commensurabili, Ζ Κα rationale est [prop. 
XIX] construatur igitur quadratum 4M — AI, et 
spatio Z K aequale auferatur quadratum ΝΞ in eodem 
angulo 40M positum. itaque quadrata 4M, NA 
eireum eandem diametrum posita sunt [VI, 26]. sit 
OP eorum diametrus, et describatur figura [uol. I 
p. 137 not.]. eodem igitur modo demonstrabimus, 
esse 4 N? — AB. 

dieo, 4N rectam esse cum rationali totum medium 
efficientem. quoniam enim demonstrauimus, 4 Καὶ me- 
dium esse, et 4.K — 40? - ΟΝ", 40? 4J- ON? medium 
est. rursus quoniam Z/K rationale est, et 

AK —92 40 ON, 

hoe et ipsum rationale est. et quoniam 41, ΖΚ in- 
commensurabilia sunt, etiam 403, ON? incommensu- 
rabilia sunt. quare 40, ON potentia incommensu- 
rabiles sunt efficientes summam quadratorum mediam, 
duplum autem rectangulum rationale. itaque reliqua 


om. Theon (BFVb). 11. ὑπὸ τῶν BF b. AOM τὸ ΝΞ 
(ΜΞ φὴ Theon (BF V). 19. ἐστι] εἰσι in ras. m. 2 V. τα] 
in ras. m. 2 V. AMj|.inras m. 2 V. 18, συγκείμενον" 
om. V. 19. ἐστί BV, comp. Fb. 21. αὐτό] τὸ δὶς ἄρα ὑπὸ 
τῶν ΛΟ, ON Theon (BF Vb. ἐστι PBV, comp. Fb. 22, 
AI] mut. in 4E m. 2 IE 4B b.t.223. ΟΝῚ (prius) e corr. V. 

25. ἡ] om. B. 26. καλουμένῃ] κα- supra scr. m. 1 b. ἡ 
pero. b. 
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δητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα καὶ δύναται τὸ AB 
χωρίον | 

Ἡ τὸ AB ἄρα TD δυναμένη μετὰ ῥητοῦ μέσον 
τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


7 


ας. 

᾿Εὰν χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀπο- 

τομῆς ἕκτης. ἡ τὸ χωρίον δυναμένη μετὰ μέσου 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἐστιν. 

Χωρίον γὰρ τὸ AB περιεχέσϑω ὑπὸ ῥητῆς τῆς 4Γ 

καὶ ἀποτομῆς ἕχτης τῆς 44 λέγω, ὅτι ἡ τὸ AB 


χωρίον δυναμένη [ἡ] μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά 


ἐστιν. ἷ 
Ἔστω γὰρ τῇ 44 προσαρμόξουσα ἡ A4 H* αἱ ἄρα 
AH, ΗΖ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ 
οὐδετέρα αὐτῶν σύμμετρός ἐστι τῇ ἐχκειμένῃ ῥητῇ τῇ 
AT μήκει, ἡ δὲ ὅλη ἡ AH τῆς προσαρμοζούσης τῆς 
ΖΗ μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. 
ἐπεὶ οὖν ἡ AH τῆς Hl μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ μήκει. ἐὰν ἄρα τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
ἀπὸ τῆς 4H ἴσον παρὰ τὴν AH παραβληϑῇ ἐλλεῖπον 
εἴδει τετραγώνῳ, εἰς ἀσύμμετρα αὐτὴν διελεῖ, τετμήσϑω 
οὖν ἡ 4H δίχα κατὰ τὸ E [σημεῖον], καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 
EH ἴσον παρὰ τὴν AH παραβεβλήσϑω ἐλλεῖπον εἴδει 


8. ἄρα τὸ AB V. ἄρα] om. PB, m. 2 F. χωρίον 
ἄρα Β. 4. ὕπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. BFVb. 6. 
ὑπ᾿ P. 8, ἐστι BV, comp. Fb. 9. 48] ABI'P. 10. ἕκτης 
τῆς] corr. ex ἕκτης m. rec. P. 11. ἡ] om. BF Vb. 14. 
καὶ οὐδετέρα] in ras. F. 15. αὐτῶν] τῶν AH, H4 BVb, e 
corr. F. 16. τῆς] (alt.) τῆν F. — 17. συμμέτρου | P. ἑαυτοῦ F. 

18. ἐπεί --- 19. μήκει} mg. m. 2 B. 19. ἑαυτῆς B, ἑαυτοῦ F. 

τοῦ} τῷ b. 20. AH] 4H B. παραβόάλωμεν Β, παρα- 
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ΑΝ irrationalis est cum rationali totum medium ef 

fieiens, quae uocatur [prop. LXXVII]. et 4N? — AB. 

Ergo recta spatio 4B aequalis quadrata recta cum 

rationali totum medium efficiens est; quod erat de- 

monstrandum. | 
| XCVI. 

Si spatium recta rationali et sexta apotome com- 
prehenditur, recta spatio aequalis quadrata recta est 
cum medio totum medium efficiens. 

Spatium enim 4B rationali AI' et sexta apotome 
A 4 comprehendatur. dico, rectam spatio 4 B aequalem 
quadratam rectam esse cum medio totum medium 
efficientem. 

nam Z4H rectae 47/ congruens sit. itaque 4}, 
ΗΖ rationales sunt potentia tantum commensurabiles, 
4 4 E ZH etneuira earum rationali pro- 
| | | positae A4I' longitudine com- 
| | mensurabilis est, tota autem 
I ΔΗ congruentem Z/H quadrata 
9 E. τ excedit quadrato rectae sibi 
longitudine incommensurabilis 
[deff. tert. 6]. iam quoniam 
AH* excedit H4? quadrato 
rectae sibi incommensurabilis 
longitudine, si 1 4515 aequale 
rectae ΑΗ adplicatur spatium figura quadrata deficiens, 
in partes incommensurabiles eam diuidet [prop. XVIII]. 
AH igitur in puncto E in duas partes aequales se- 
cetur, et quadrato EH? aequale rectae A4H adplicetur 


| 
ÉÍ6 


Pilénero: F. παραβάλλωμεν Vb. 22. σημεῖον] om. P. :zà] 
τὸ F. 28, ἴσον) om. V. ἴσον ἐλλεῖπον V 
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τετραγώνῳ, καὶ ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν AZ, ZH: ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ AZ τῇ LH μήκει. ὡς δὲ ἡ AZ πρὸς 
τὴν ΖΗ, οὕτως ἐστὶ τὸ AI πρὸς τὸ ZK* ἀσύμμετρον 


| ἄρα ἐστὶ τὸ AI τῷ ΖΚ. καὶ ἐπεὶ αἱ AH, AT' ῥηταί 


εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, μέσον ἐστὶ τὸ 4Κ. 
πάλιν, ἐπεὶ αἱ ADI, 4H ῥηταί εἰσι καὶ ἀσύμμετροι 


μήκει, μέσον ἐστὶ καὶ τὸ 4 K. ἐπεὶ οὖν αἱ AH, HA 
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δυνάμει μόνον σύμμετροί εἰσιν, ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν 
ἡ AH τῇ HZ μήκει. ὡς δὲ ἡ AH πρὸς τὴν H 4, 
οὕτως ἐστὲ τὸ A4K πρὸς τὸ KA: ἀσύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ τὸ AK τῷ KA. συνεστάτω οὖν τῷ μὲν AI 
ἴσον τετράγωνον τὸ 4M, τῷ δὲ ΖΚ ἴσον ἀφῃρήσθω 
περὶ τὴν αὐτὴν γωνίαν τὸ ΝΞ" περὶ τὴν αὐτὴν ἄρα 
διάμετρόν ἐστι τὰ 4 M, NE τετράγωνα. ἔστω αὐτῶν 
διάμετρος T, O P, καὶ καταγεγράφϑω τὸ σχῆμα. ὁμοίως 
δὴ τοῖς ἐπάνω δείξομεν. ὅτι ἣ ΙΝ δύναται τὸ AB 
χωρίον. 

Aéyo, ὅτι ἡ AN [ἢ] μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον 


“ποιοῦσα ἐστιν. 


᾿Επεὶ γὰρ μέσον ἐδείχϑη τὸ AK καί ἐστιν ἴσον 
τοῖς ἀπὸ τῶν 40, ΟΝ, τὸ ἄρα συγκείμενον ἐκ τῶν 
ἀπὸ τῶν 40. ON μέσον ἐστίν. πάλιν, ἐπεὶ μέσον 
ἐδείχϑη τὸ AK καί ἐστιν ἴσον τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 40, 
ON, καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 40. ΟΝ μέσον ἐστίν. καὶ 
ἐπεὶ ἀσύμμετρον ἐδείχϑη τὸ AK τῷ AK, ἀσύμμετρα 
[ἄρα] ἐστὶ καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 40, ΟΝ τετράγωνα τῷ 
δὶς ὑπὸ τῶν 40. ON. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ 


1. ἀσύμμετρον P, corr. m. 1. 2. ZH] HZ F. 8. AI] 
ἀπὸ AIF,  4.éot(v P. AI] corr. ex AI' m, rec. Ῥὶ 5. 
AK] corr. ex zK m. rec. P. 6. πάλιν — "7. 4K] om. P. 

10. KZ] 4K V. 11. KZ] eorr.ex 4 K V. 12. ἀφῃρήσϑω 


E 
E 
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spatium figura quadrata deficiens, et sit 4Z »« ΖΗ. 
itaque 4Z, ZH longitudine incommensurabiles sunt. 
est autem 4Z: ZH — AI:ZK [VI, 1]. itaque AI, 


ZK incommensurabilia sunt [prop. XI]. et quoniam 


AH, AT' rationales sunt potentia tantum commensu- 
rabiles, 4.K medium est [prop. XXI]. rursus quoniam 
AI, 4H ralüonales sunt et longitudine incommensu- 
rabiles, etiam Z/ K medium est [id.]. quoniam igitur 
AH, Hz potentia tantum commensurabiles sunt, 4H 
et Hz longitudine incommensurabiles sunt. est autem 
AH:H4-— AK:KA4 [VI, 1. itaque AK, Kz in- 
commensurabilia sunt [prop. XI]. construatur igitur 
quadratum 4 M — ATI, et spatio ZK aequale auferatur 
NA in eodem angulo positum. itaque quadrata 4M, 
NA cireum eandem diametrum posita sunt [VI, 26]. 
sit OP eorum diametrus, et describatur figura [uol. I 
p. 191 not]. eodem igitur modo, quo supra, demon- 
strabimus, esse 44N? — AB. 

dico, ΔΝ rectam esse cum medio totum medium 
effieientem. nam quoniam demonstrauimus, 4K me- 
dium esse, et 4 K — 40?-|- ON?, A40? -- ON? medium 
est. rursus quoniam demonstrauimus z/ K medium esse, 
et Z4 K π- 2 20 ».ΟΝ, etiam 240 »« ON medium 
est. et quoniam demonstrauimus, 4K et 4 Καὶ incom-. 
mensurabilia esse, etiam 40? -- ON? et 2 40»«ON 
incommensurabilia sunt. et quoniam 4.11, ΖΚ incom- 


τὸ NAE V. 18. περί — γωνίαν] om. Fb, mg. m. 2 B. αὐτήν] 


(prius) αὐτὴν τὴν ὑπὸ AO M V. τὸ ΝΕ] om. V. 14. ἐστι] 
εἶσι V. τετράγωνα] om. V. 16. δύναται — 18. AN] mg. 
m. 9 V. 18. j] (alb) om. P. 50, ἴσον] m. 2 F. 22. 
ἐστί PBV b, comp. F. 24. ἐστί PBV, comp. Fb. 26. ἀρα] 
om, BFV b. 
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AI τῷ ΖΚ, ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 40 τῷ 
ἀπὸ τῆς ΟΝ' αἵ 40, ΟΝ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμ- 
μξτροι ποιοῦσαι τό τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν 
τετραγώνων μέσον καὶ τὸ δὶς ox αὐτῶν μέσον ἔτι τε 
τὰ ἀπ᾽’ αὐτῶν τετράγωνα ἀσύμμετρα τῷ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν. 
q ἄρα AN ἄλογός ἐστιν ἡ καλουμένη μετὰ μέσου 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα᾽ x«l δύναται τὸ 48 χωρίον. 

Ἢ ἄρα τὸ χωρίον δυναμένη μετὰ μέσου μέσον τὸ 
ὅλον ποιοῦσά ἐστιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


af. 

To ἀπὸ ἀποτομῆς παρὰ ῥητὴν παραβαλλό- 
μενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν πρώτην. : 

Ἔστω ἀποτομὴ ἡ AB, ῥητὴ δὲ ἡ ΓΖ, καὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς 48 ἴσον παρὰ τὴν I'4 παραβεβλήσϑω τὸ ΓΕ 
πλάτος ποιοῦν τὴν I'Z' λέγω, ὅτι ἡ ΓΖ ἀποτομή ἐστι 
πρώτη. 

Ἔστω γὰρ τῇ AB προσαρμόξουσα ἡ ΒΗ͂' αἱ ἄρα 
AH, HB ῥδηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ 
τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH ἴσον παρὰ τὴν I'4 παραβεβλήσϑω 
τὸ ΓΘ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς BH τὸ K A. ὅλον ἄρα τὸ ΓΑ 
ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH, HB: ὧν τὸ ΓΕ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς AB: λοιπὸν ἄρα τὸ Ζ. ἴσον ἐστὶ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ. τετμήσϑω ἡ ΖΜ δίχα 
κατὰ τὸ Ν σημεῖον, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ N τῇ ΓΖ 
παράλληλος ἡ ΝΕ ἕκάτερον ἄρα τῶν ΖΩ͂, AN 
ἴσον ἐστὶ τὼ ὑπὸ τῶν AH, HB. καὶ ἐπεὶ τὰ ἀπὸ 


2. ON] (prius NOP. 8. τε] μέν BEVb. συγκείμενον] 
m. 9 V. 4 καί] ins. m. 1 V. -écw]e-inras V. 6. AN] 
corr. ex AN. B. 7. ποιοῦσαι q. 8. χωρίον] AB BFb, AB 
χωρίον V. 9. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] : «ὦ P. 11. ἀπό] om. b. 
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— mensurabilia sunt, etiam 40?, ON? incommensurabilia 
sunt. itaque 40, ON potentia incommensurabiles 
sunt efficientes summam quadratorum mediam et duplum 

- reetangulum medium et praeterea quadrata et duplum 
reetangulum incommensurabilia. itaque ΔΝ irrationalis 
est eum medio totum medium efficiens, quae uocatur 
[prop. LXXVIII]. et 4N?* — AB. 

Ergo recta spatio illo aequalis quadrata recta est 
eum medio totum medium efficiens; quod erat demon- 
strandum. 


XCVII. 


Quadratum apotomes rectae rationali adplicatum 
latitudinem efficit apotomen primam. 

Sit 4 B apotome, ΓΖ autem rationalis, et quadrato 
AB? aequale rectae ΓΖ adplicetur ΓΕ latitudinem 
effüciens ΓΖ. dico, ΓΖ primam esse apotomen. 

M» TREES nam BH rectae 4 B congruens 
ACTI UE sit. itaque.4 H, H B rationales sunt 


T Z NK 31M potentia tantum commensurabiles 
| | | | [prop. LXXIII]. et rectae ΓΖ ad- 
| ; L A plicetur I'O — AH?, K A — ΒΗ“. 


itaque totum I'4 — AH? 4- H B*. 
quorum ΓΕ -- 4 Β΄. itaque reliquum Z4 —2 4H »« HB 
ΠῚ, 7]. iam ΖΜ in puncto N in duas partes aequales 
secetur, et per N rectae ΓΖ parallela ducatur NN X. 
itaque ΖΞ — AN — AH »« HB. et quoniam AH? 4- ΗΒ; 


E xa P.cor.m.1 .17. 48] Bin ras. V. BHJ|.HB 

πον: 10; AH] corr. ex 421 m. 1 F.. 22.241], ΔΖ P. 
23. τῶν] om. P. δῦ. ΖΞ] SZF.  AN]corr.ex NA V. 
26. τῷ ἅπαξ ὑπό V. 
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᾿ τῶν AH, ΗΒ ῥητά ἐστιν, καί ἐστι τοῖς ἀπὸ τῶν AH, 
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HB ἴδον τὸ 4M, ῥητὸν ἄρα ἐστὶ τὸ Z4 M. καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν ΓΩ͂ παραβέβληται πλάτος ποιοῦν την ΓΜ’ 
ῥητὴ ἄρα ἐστὴν ἡ ΓΜ καὶ σύμμετρος τῇ L' μήκει. 
πάλιν, ἐπεὶ μέσον ἐστὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB, καὶ 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ ἴσον τὸ Ζ.4, μέσον ἄρα τὸ 
ZA. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν I'4 παράκειται πλάτος ποιοῦν 
τὴν ΖΜ' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἣ ΖΜ καὶ ἀσύμμετρος τῇ 
I4 μήκει. καὶ ἐπεὶ τὰ μὲν ἀπὸ τῶν AH, HB δητά 
ἐστιν, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ μέσον, ἀσύμμετρα 
ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν AH, HB τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, 
HB. καὶ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν AH, ΗΒ ἴσον ἐστὶ τὸ 
ΓΑ, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB τὸ Z4: ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ 4M τῷ Z4. ὡς δὲ τὸ 4M πρὸς τὸ 
ZA, οὕτως ἐστὶν ἡ I'M πρὸς τὴν ΖΜ. ἀσύμμετρος 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΜ τῇ ΖΜ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι 
ῥηταί αἱ ἄρα ΓΜ, ΜΖ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι: ἡ ΓΖ ἄρα ἀποτομή ἐστιν. 

“έγω δή, ὅτι καὶ πρώτη. 

᾿Επεὶ γὰρ τῶν ἀπὸ τῶν 4Η, ΗΒ μέσον ἀνάλογόν 
ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AH, HB, καί ἐστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆς 
AH ἴσον τὸ ΓΘ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΗ ἴσον τὸ K A, 
τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ τὸ N A, καὶ τῶν ΓΘ, KA 
ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ N 4: ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
ΓΘ πρὸς τὸ ΝΖ, οὕτως τὸ N A4 πρὸς τὸ Κα. ἀλλ᾽ 
ὡς μὲν τὸ ΓΘ πρὸς τὸ N 4, οὕτως ἐστὶν ἡ ΓΚ πρὸς 


1. ῥητά — 2. HB] mg. m. 2 B. 1. ἐστιν] ἐστι PBV b, 
comp. F. καί ἐστι τοῖς] τοῖς δέ V. 8. παράκειται Theon 
(BF Vb); παραβέβληται supra add. m. 2 B. 6. τῷ] corr. ex 
τό FV. 8. ἐστίν] ἐστὶ καί F. καὶ ἀσύμμετρος] bis b. 10. 
ἐστι BV, comp. b, εἰσι F? μέσα P, et F, cotr. di 1... 11: 
ἄρα] om. B. ἐστίν P. 12. καί] καί ἐστι BFVb. ἐστί] 
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rationale est, οὐ Z4 M — AH? -- ΗΒ", 4M rationale 
" est, οὖ rectae rationali ΓΖ adplicatum est latitudinem 
effieiens I'M. itaque I'M rationalis est et rectae I'4 
longitudine commensurabilis [prop. XX]. rursus quon- 
jam medium est 2 4H »« ΗΒ, et Z44—2 AH»« ΗΒ. 
Z.4 medium est. et rectae rationali ΓΖ, adplicatum 
est latitudinem efficiens Z.M. itaque ΖΜ rationalis 
est et rectae I7 longitudine incommensurabilis [prop. 
XXII]. et quoniam 4H? -- HB? rationale est, 2 4H»« HB 
autem medium, 4H? 4- ΗΒ" et 2 AH »« HB incom- 
mensurabilia sunt. et 
DI'4-— AH?--HB',Z4—24A4H 7» HB. 
itaque z4ZM, Z4 incommensurabila sunt. est autem 
AM:ZA—IM:ZM [VI, 1]. itaque I'M, ΖΜ 
longitudine incommensurabiles sunt [prop. XI] et 
utraque rationalis est. itaque I'M, MZ rationales sunt 
potentia tantum commensurabiles. ergo ΓΖ apotome 
est [prop. LXXIIT]. 
iam dico, eandem primam esse. quoniam enim 
AH »« HB medium est proporlionale inter 4H? et 
HB? [prop. XXI lemma], et I'O — AH?, KA— BH?, 
NA4-—A4H»«HB, erit etam NAA medium propor- 
ülionale inter ΓΘ, Κα. quare Il'O: NA4 — N A4: K A. 
est autem ΓΘ: NZ4L— I'K: NM et NA:K 4A— NM:KM 
-[VI, 1]. itaque I'KX2«KM— MN?[VI,11] —£2ZM*. 
om. BFVb. 18, HB] corr. ex AB τὰ. 1 Ὁ, HB ἴσον V. 15. 
τήν] om. B. 18. ἐστι BVb, comp. F. 21. ἐστι) (alt.) ἐστιν P. 
τῷ ] corr. ex τό m.1F. 22. τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ ἴσον τὸ 
ΕΝ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΗ ἴσον τὸ KA* καί κτλ. Theon (BF Vb). 
24. NA] e corr. V. ἔστιν — 25b. πρὸς τὸ NA] mg. m. 
PP. 25. NA] corr. ex AN V. ovrog — 26. N A] mg. 
m. 2 B. 26. NA] corr. ex AN V. ἐστίν] m. 2 F. ἡ] 


ras. 1 litt. b. 
90* 
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viv NM* ὡς δὲ τὸ NA πρὸς τὸ KA, οὕτως ἐστὶν 
ἡ ΝΜ πρὸς τὴν ΚΜ' τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΚ, ΚΜ 
ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς IN M, τουτέστι τῷ τετάρτῳ μέρει 
τοῦ ἀπὲ τῆς ΖΜ. καὶ ἐπεὶ σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ 
τῆς 4H τῷ ἀπὸ τῆς ΗΒ, σύμμετρόν [ἐστι] καὶ τὸ ΓΘ 
τῷ ΚΑ. ὡς δὲ τὸ ΓΘ πρὸς τὸ KA, οὕτως ἡ ΓΚ 
πρὸς τὴν KM: σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΚ τῇ KM. 
ἐπεὶ οὖν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοί εἰσιν αἱ ΓΜ, ΜΖ, καὶ 


3 - , ^ , - , 
τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΜ ἴσον παρὰ τὴν 
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DM παραβέβληται ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ τὸ ὑπὸ 
τῶν ΓΚ, ΚΜ, καί ἐστι σύμμετρος ἡ ΓΚ τῇ KM, 
ἡ ἄρα ΓΜ τῆς ΜΖ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ μήκει. καί ἐστιν ἡ ΓΜ σύμμετρος τῇ ἐχκειμένῃ 
δητῇ τῇ l4 μήκει' ἡ ἄρα ΓΖ ἀποτομή ἐστι πρώτη. 
Τὸ ἄρα ἀπὸ ἀποτομῆς παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον 
πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν πρώτην ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


αη΄. 

Τὸ ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς πρώτης παρὰ ῥητὴν 
παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν δευ- 
τέραν. 

Ἔστω μέσης ἀποτομὴ πρώτη ἡ 48, ῥητὴ δὲ ἡ ΓΖ,,, 
καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4Β ἴσον παρὰ τὴν I'4 παραβεβλήσϑω 
τὸ ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΖ᾽ λέγω, ὅτι ἡ ΓΖ ámo- , 
τομή ἐστι δευτέρα. 

Ἔστω γαρ τῇ AB προσαρμόξουσα ἡ ΒΗ͂' αἱ ἄρα 
AH, HB μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι ῥητὸν 
περιέχουσαι. καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH ἴσον παρὰ τὴν 


1. ὡς δέ — 2. KM] om. F, uidetur fuisse in mg. 2. Post 
prius K M add. καὶ ὡς ἄρα ἡ ΓΚ πρὸς τὴν N M (MN F), οὕτως ἡ 
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et quoniam 4. Η3, H B? commensurabilia sunt, etiam 
ΓΘ, K.4 commensurabilia sunt. est autem 
I0:KA4-DIK:KM 
 I[VL1] itaque ΓΚ, KM commensurabiles sunt [prop. 
XI] iam quoniam sunt duae rectae inaequales I'M, 
ΜΖ, et 1ZM? aequale spatium rectae I'M ad- 
plicatum est ΓΚ». K M figura quadrata deficiens, et 
LK, KM commensurabiles sunt, I'M? excedit MZ? 
quadrato rectae sibi commensurabilis longitudine [prop. 
XVII]. et I'M rationali propositae I'4/ longitudine 
commensurabilis est. itaque ΓΖ apotome est prima 
[deff, tert. 1]. 
Ergo quadratum apotomes rectae rationali adpli- 
catum latitudinem efficit apotomen primam; quod erat 
demonstrandum. 


XCVIII. 


Quadratum mediae apotomes primae rectae rationali 
adplieatum latitudinem efficit apotomen secundam. 
Sit 4 B mediae apotome prima, ΓΖ autem rationalis, 
et quadrato 4B? aequale rectae ΓΖ adplicetur ΓΕ 
latitudinem efficiens ΓΖ. dico, ΓΖ apotomen esse 
secundam. 
nam BH rectae AB congruens sit. itaque AH, 
- HB mediae sunt potentia tantum ^commensurabiles 


NM zoóg τὴν KM FVb. 8. τουτέστιν P. 4. σύμμετρος LÍ 
corr. m. rec. ἐστιν Ῥ. 5. ἐστι] om. P. 11. ἐστιν P. 


ἀσύμμετρος F. 12. I'M] MT' e corr. V; KM supra scr, 
Eg b. MZ| ZM FE. ἀσυμμέτρου b, «- add. m. 2 F. 15. 
παρὰ ῥητήν) om. V. 16. ὅπερ ἔδει δεῖξαν] comp. P, om. 
BF V b. 21. μέση BF V b. 29. Post παρὰ del. ῥη m. 1 P. 
ΤΩ l'M F. 23. ΓΕῚ corr. ex I'O m. rec. P. 26, BH] 
corr, ex ZH m. 2 V. «f ἄρα] ἄρα ἡ F. 26. εἰσίν B. 
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ΓΖ παραβεβλήσϑω τὸ ΓΘ πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΑ, 
τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΗΒ ἴσον vo KA πλάτος ποιοῦν τὴν 
KM: ὅλον ἄρα τὸ I'4 ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH, 
HB: μέσον ἄρα καὶ τὸ I'4. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν I'4 
παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν I'M: ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
7 ΓΜ καὶ ἀσύμμετρος τῇ D μήκει. καὶ ἐπεὶ τὸ ΓΑ 
ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH, ΗΒ, ὧν τὸ ἀπὸ τῆς AB 
ἴσον ἐστὶ τῷ ΓΕ, λοιπὸν ἄρα τὸ δὶς ὑπὸ τῶν AH, 
ΗΒ ἴσον ἐστὶ τῷ ZA. δητὸν δέ [ἐστι] τὸ δὶς ὑπὸ 
τῶν AH, HB' ῥητὸν ἄρα τὸ Z4. καὶ παρὰ ῥητὴν 
τὴν Z E παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν ZM: ῥητὴ ἄρα 
ἐστὶ καὶ ἡ Ζ Μ καὶ σύμμετρος τῇ Izd μήκει. ἐπεὶ οὖν 
τὰ μὲν ἀπὸ τῶν AH, HB, τουτέστι τὸ ΓΖ. μέσον 
ἐστίν, τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ, τουτέστι τὸ Ζ A, 
δητόν, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ I4 τῷ Ζ.4. ὡς δὲ τὸ 
I'4 πρὸς τὸ ZA, οὕτως ἐστὶν ἡ ΓΜ πρὸς τὴν ZM* 
ἀσύμμετρος ἄρα ἡ ΓΜ τῇ ΖΜ μήκει. καί εἰσιν ἀμ- 
φότεραι ῥηταί: αἱ ἄρα I'M, ΜΖ ῥδηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι" ἡ ΓΖ ἄρα ἀποτομή ἐστιν. 

“έγω δή, ὅτι καὶ δευτέρα. 

Τετμήσϑω γὰρ ἡ ΖΜ δίχα κατὰ τὸ Ν, καὶ ἤχϑω 
διὰ τοῦ Ν τῇ ΓΖΩ παράλληλος ἢ NA ἑκάτερον ἄρα. 
τῶν ZA, NA ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AH, HB. καὶ 
ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν 4Η, ΗΒ τετραγώνων μέσον ἀνά- 


1. τὸ ἄρα βεβλήσϑω φ. τὸ ΓΘ] om. V, supra est ras. 
DK] DK «0 lO V. 8. DA] T4 b. — 4. Post HB add. 
καί ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν AH, HB μέσα καὶ ἴσα τῷ ΓᾺ V. 5. 
ῥητή] -τή in ras. P. 6. ἡ ΓΜ καί] m. 2 F. 8. ἐστὶ τῷ 
ΓΕ] τῷ ΤῈ ὧν φ. 9. ἐστι] om. P. 10. ἄρα] ἐστι καί V, 
supra add. ἄρα m. 2; ἄρα καί F? (καί φ). 12. ἐστίν B. 14. 
ἐστί PBF V, comp. b. HB δητόν V. ZA] I'A, supra Scr. 
Z, b. 15. ῥητόν] om. V. ἄρα] m. 2 F. 16, πρὸς τό 
τῷ D, corr. m. 2. ἐστίν] om. V.. 117. ἀσύμμετρος — ΖΜ 
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spatium rationale comprehen- 


πο —- urea cM dentes [prop. LXXIV]. οὐ qua- 
I Z NK HM drato AH? àequale rectae ΓΖ 
| | | adplicetur ΓΘ latitudinem efficiens 
| | I'K, quadrato autem H B? aequale 

. b o-580.4 


K. latitudinem efficiens K M. 
quare totum ΓΔ — AH? -- HB'. quare etiam ΓΔΑ 
medium est. et rectae rationali ΓΖ adplicatum est 
latitudinem efficiens I'M. itaque I'M rationalis est 
et rectae I'7/ longitudine incommensurabilis [prop. 
XXII]. et quoniam est 
DA-—AH*--FHB', 

quorum 4B? — ΓΕ, erit reliquum 2 4H»« HB —Z4A 
[II, 7]. uerum 2 4H»« HB ratüonale est. itaque Z 4 
rationale est. et rectae rationali ΖΕ adplicatum est 
latitudinem efficiens Z M. itaque etiam Z M rationalis 


est et rectae ΓΖ longitudine commensurabilis [prop. 


XX] quoniam igitur 4H? -ἰ- ΗΒ", hoe est ΓΖ, me- 
dium est, et 2 4H »« HB, hoc est Z 4, rationale, ΓΖ 
et ZA incommensurabilia sunt. est autem 
IA:ZA-—DM:ZM 
[VL 1] itaque I'M, ZM longitudine incommensura- 
biles sunt [prop. XI]. et utraque rationalis est. itaque 
I'M, MZ rationales sunt potentia tantum commen- 
surabiles. ergo I'Z apotome est [prop. LXXIII]. 
iam dico, eandem secundam esse. ZM enim in Ν 
in duas partes aequales secetur, et per NN rectae ΓΖ 
parallela ducatur ΝΞ. itaque ΖΞ - NA4— AHP«HB. 


mg. m. 2 B. 18, ἄρα] φ, post MZ hab. F. 19. ἐστι B V b, 
comp. F. 20. ὅτι ἐστί V b. δευτέρα ἐστίν B. 28. ZA] 
Z in ras. B. 24. ἐπεί) ἔτι B (supra est ras.). 
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λογόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AH, HB, καί ἐστιν ἴσον τὸ 
μὲν ἀπὸ τῆς AH τῷ ΓΘ, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AH, HB. 
τῷ NA, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΗ τῷ ΚΑ, καὶ τῶν ΓΘ, 
ΚΑ ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ΝΑ͂' ἔστιν ἄρα ὡς 
τὸ ΓΘ πρὸς τὸ ΝΖ, οὕτως τὸ NA προς τὸ K 4. 
ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ΓΘ πρὸς τὸ N 4, οὕτως ἐστὶν ἡ ΓΚ 
πρὸς τὴν ΝΜ, ὡς δὲ τὸ NAA πρὸς τὸ KA, οὕτως 
ἐστὶν 1] ΝΜ πρὸς τὴν ΜΚ' ὡς ἄρα ἡ ΓΚ πρὸς τὴν 
NM, οὕτως ἐστὶν ἡ NM πρὸς τὴν KM: τὸ ἄρα ὑπὸ 
τῶν ΓΚ, KM ἴσον ἐστὲ τῷ ἀπὸ τῆς ΝΜ, τουτέστι 
τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΜ [xol ἐπεὶ σύμ- 
μετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς AH τῷ ἀπὸ τῆς BH, σύμμε- 
τρόν ἐστι καὶ τὸ ΓΘ τῷ ΚΑ, τουτέστιν ἡ ΓΚ τῇ K M]. 
ἐπεὶ ovv δύο εὐϑεῖαι ἄνισοί εἰσιν αἴ ΓΜ, ΜΖ, καὶ 
τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ΜΖ ἴσον παρὰ τὴν 
μείζονα τὴν I'M παραβέβληται ἐλλεῖπον εἴδει τετρα- 
γώνῳ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΚ, KM καὶ εἰς σύμμετρα αὐτην 
διαιρεῖ, ἡ ἄρα ΓΜ τῆς ΜΖ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ μήκει. καί ἐστιν ἡ προσαρμόξουσα 
ἡ ΖΜ σύμμετρος μήκει τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ D: ἡ 
ἄρα ΓΖ ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Τὸ ἄρα ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς πρώτης παρὰ ῥητὴν 
παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν δευτέραν" 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

G9". 

Τὸ ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς δευτέρας παρὰ 
δητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν 
τρίτην. 

1. ἐστιν] ἐστι V. ἴσον] supra scr. m. 1 V. 2. τῷ] in 
ras. V. 3. τῷ] τῶν mut. in τό m. 1 V. τό] τῷ P. τῷ] 


τό PV. τῶν] τῷ b. ὅ. τὸ Pd (alt) mg. m. 2 PF. πρὸς 
τὸ ΚΑῚ τὸ NA g. Deinde del. m. 1: ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ΓΘ πρὸς 
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et quoniam .4 H »« ΗΒ medium est proportionale inter 


— AH? οὐ HB? [prop XXI lemma], et AH? — ΓΘ, 


AH »« HB— NA, BH*^— KA, eiiam ΝΖ me- 
dium est proportionale inter ΓΘ, K 4. itaque erit 
D0:NA-—NA:KA4. uerum I'O: NA — Ul'K:NM, 
NA:KA4—NM:MK [VL1]. quare 'K: NM— NM: KM. 
ilaque I'K »« K M — N M? [VI 17], hoe est —1ZM*. 
lam quoniam sunt duae rectae inaequales I'M, MZ, 
eb 1 ΜΖ" aequale maiori I'M adplicatum est spatium 
I'K»«KM figura quadrata deficiens et eam in partes 
commensurabiles') diuidit, I'M? excedit MZ? quadrato 
rectae sibi commensurabilis longitudine [prop. XVII]. 
et congruens ZM rationali propositae ΓΖ longitudine 
commensurabilis est. itaque ΓΖ apotome est se- 
cunda [deff. tert. 2]. 

Ergo quadratum mediae apotomes primae rectae 
- rationali adplieatum latitudinem efficit apotomen se- 
cundam; quod erat demonstrandum. 


IC. 


Quadratum mediae apotomes secundae rectae ra- 
tionali adplicatum latitudinem efficit apotomen tertiam. 
1) Nam AH? et B H? commensurabilia sunt, et 


AH?.BH*-—I'O06:KA-IK: KM 
[VI, 1]; tum u. prop. XI. 


τὸ ΝΑ, οὕτως τὸ NA πρὸς τὸ KA V. 8. ΝΜῚ IN in ras, V, 

9. ἐστίν om. V. 11. τοῦ] τῷ F. καὶ ἐπεί — 18. 
KM] om. P. 19. ἐστι om. Fb. Post BH del. οὕτως 
m 1 V. 13. ἐστι] supra scr. m. 1 F V. 14. δύο εὐϑεῖαι] 


— suprascr.m.1F. καὶ τῷ] τῷ δέ BFVb. 15. τῆς] e corr. V. 


MZ] corr. ex ZM V. 17. τό] mut. in τῷ m. 2 P. 18. 
τῆς] corr. ex τῇ m. rec. V. 20. Mg. yo. ἀσύμμετρος τχ..1 Ῥ, 

I4] ΓΖ μήκει φ. 29. πρώτης] om. P. 24. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι) τ᾿ P, om. BF Vb. 
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Ἔστω μέσης ἀποτομὴ δευτέρα ἣ AB, ῥητὴ δὲ ἡ 
ΓΖ, καὶ τῷ &mo τῆς AB ἴσον παρα τὴν I'4 παρα- 
βεβλήσϑω τὸ ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΖ᾽ λέγω, ὅτι 
7? ΓΖ ἀποτομή ἐστι τρίτη. , 

Ἔστω γὰρ τῇ AB προσαρμόξουσα ἡ BH' αἵ ἄρα 
AH, HB μέδαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι μέσον 
περιέχουσαι. καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH ἴσον παρα τὴν 
ΓΖ παραβεβλήσϑω τὸ ΓΘ πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΚ, 
τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΗ ἴσον παρὰ τὴν ΚΘ παραβεβλήσϑω 
τὸ Καὶ πλάτος ποιοῦν τὴν KM: ὅλον ἄρα τὸ IA ἴσον 
ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH, HB [καί ἐστι μέσα τὰ ἀπὸ 
τῶν AH, HB]: μέσον ἄρα καὶ τὸ ΓΑ͂. καὶ παρὰ ῥητὴν 
τὴν ΓΖΩ͂ παραβέβληται πλάτος ποιοῦν τὴν I'M: ῥητὴ 
ἄρα ἐστὶν ἣ I'M καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΓΖ μήκει. καὶ 
ἐπεὶ ὅλον τὸ ΓΖ ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH, HB, 
ὧν τὸ ΓΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς 48, λοιπὸν ἄρα τὸ 
AZ ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ. τετμήσϑω 
οὖν ἡ ΖΜ δίχα κατὰ τὸ Ν σημεῖον, καὶ τῇ D παράλ- 
ληλος ἤχϑω ἡ NE: ἑκάτερον ἄρα τῶν ZE, NA ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ. μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν 
AH, HB: μέσον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ Ζ.4. καὶ παρὰ ῥητὴν 
τὴν ΕΖ παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν ΖΜ' ῥητὴ 
ἄρα καὶ ἣ ΖΜ καὶ ἀσύμμετρος vij Df μήκει. καὶ 
ἐπεὶ αἱ AH, HB δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι, ἀσύμ- 
μετρος ἄρα [ἐστὶ] μήκει ἡ 4H τῇ ΗΒ’ ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς AH τῷ ὑπὸ τῶν AH, HB. 
ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH σύμμετρά ἐστι τὰ ἀπὸ τῶν 


1. μέση BV. δευτέρα] in ras. V. 4. τρίτη ἐστίν 
BF V b. 9. K0] corr. ex I'O V. 10. KM] corr. ex KA 
m. 1H I'4] corr. ex KA V. 11. καί — 12. HB] om. 
FVb, m. 2 B. 18. δητόν P. 17. AZ] corr. ex Z4 V. — 21. 


ELEMENTORUM LIBER X. 915 


Sit 4B mediae apotome secunda, ΓΖ autem ra- 
lionalis, et quadrato 4 B? aequale rectae ΓΖ adplicetur 
ΓΕ lattudinem effciens ΓΖ. dico, ΓΖ apotomen 
lertiam esse. 

nam BH rectae AB congruens sit. itaque AH, HB 


mediae sunt potentia tantum commensurabiles spatium 


» pg Ἢ  Nedium comprehendentes [prop. 
preme | LXXV]. et quadrato 4H? ae- 
I Z ΝᾺ M quale rectae ΓΖ adplicetur ΓΘ 

| | | latitudinem efficiens ΓΚ, quadrato 
q—ECEW autem BH? aequale rectae ΚΘ 
EAT adplicetur K 4 latitudinem effi- 
ciens KM. itaque totum I'4— AH?-- ΗΒ". et 
AH? - HB? medium est. itaque etiam 14 medium 
est. et rationali I'Z/ adplieatum est latitudinem ef- 
fieiens I'M. quare I'M rationalis est et rectae ΓΖ 
longitudine incommensurabilis [prop. XXII]. et quon- 
iam est I'4— AH? - ΗΒ", quorum ΓΕ — 485, 
erii reliquum 4Z2 - 2 ΜΗ »«ΗΒ [1], T] iam 
ΖΜ in puncto N in duas partes aequales se- 
cetur, et rectae ΓΖ parallela ducatur ΝΞ. itaque 
Zu —NA-—AH»«HB. uerum AH »« HB medium est. 
itaque etiam Z4 medium est. et rectae rationali EZ 
adplicatum est latitudinem efficiens ZM. quare ZM 
rationalis est et rectae I'7/ longitudimme incommensu- 
rabilis [prop. XXII]. et quoniam 4H, HB potentia 
lantum commensurabiles sunt, 4H et HB longitudine 
incommensurabiles sunt. quare etiam A4H* et 4H»« HB 
incommensurabilia sunt [prop. XXI lemma, prop. XI]. 


ZA|corr.ex Zzím.rec. P, mut.in 4Z V. 2428. καί] (primum) 
ἐστιν V. 25. ἐστί] om. P." AH] Η in ras. V. τῇ] om. b. 
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AH, HB, và δὲ ὑπο τῶν AH, HB τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 
AH, HB: ἀσύμμετρα ἄρα ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν AH, HB 
τῷ δὶς υπὸ τῶν AH, ΗΒ. ἀλλὰ τοῖς μὲν ἀπὸ τῶν 
AH, ΗΒ ἴδον ἐστὶ τὸ ΓΖ, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, 
ΗΒ ἴσον ἐστὶ τὸ Z4: ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΖ 
τῷ Ζ4. ὡς δὲ τὸ ΓΑ͂ πρὸς τὸ Z4, οὕτως ἐστὶν ἡ 
ΓΜ πρὸς τὴν ZM* ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΜ τῇ 
ΖΜ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί: αἱ ἄρα I'M, 
ΜΖ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἀποτομὴ 
ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ. | 

“έγω δή, ὅτι xol τρίτη. 

᾿Επεὶ γὰρ σύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς AH τῷ ἀπὸ 
τῆς HB, σύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ΓΘ τῷ ΚΑ ὥστε 
καὶ ἡ ΓΚ τῇ KM. καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν AH, HB 
μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AH, HB, καί ἐστι 
τῷ μὲν ἀπο τῆς AH ἴσον τὸ ΓΘ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς HB 
ἴσον τὸ K 4, τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ ἴσον τὸ N A, 
καὶ τῶν ΓΘ, KA ἄρα μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ Ν Δ᾽ 
ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΓΘ πρὸς τὸ NA, οὕτως τὸ NA 
πρὸς τὸ ΚΑ. ἀλλ᾽ ὡς μὲν τὸ ΓΘ πρὸς τὸ NA, 
οὕτως ἐστὶν ? ΓΚ πρὸς τὴν N M, ὡς δὲ τὸ N A4 πρὸς 
τὸ KA, οὕτως ἐστὶν ἡ NM πρὸς τὴν ΚΜ' ὡς ἄρα 
ἡ ΓΚ προς τὴν ΜΝ, οὕτως ἐστὶν ἡ ΜΝ πρὸς τὴν 
KM: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΚ, KM ἴσον ἐστὶ τῷ [ἀπὸ 
τῆς ΜΝ, τουτέστι τῷ] τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς Z M. 
ἐπεὶ οὖν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοί εἰσιν αἱ ΓΜ, MZ, καὶ 
τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΜ ἴσον παρὰ τὴν 
ΓΜ παραβέβληται ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ καὶ εἰς 

1. r0] σύμμετρόν ἐστι τό Theon (BFVb). 2. Post H B 


del. τὸ Z4 V. ἀσύμμετρα — 3. ΗΒ] om. P. 2. ἀσύμμετρα 
— 5. ZA] mg. m. 1 V. 2. ἄρα] om. b. ἐστιν ἄρα V. ἀπό] 
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. uerum ΔΗ et AH? ]- HB, AHx« HBet2 AH»«HB 
X eommensurabilia sunt. itaque 4H?-]- HB? et2 AH»« HB 
incommensurabilia sunt [prop. XIII]. est autem 
DA—AH?--HB?*, ZA—2 AH »« HB. 
quare ΓΖ, Z.4 incommensurabila sunt. est autem 
'AÀA:Z4-—I0IM:ZM [VI, 1. quare I'M, ΖΜ lon- 
gitudime incommensurabiles sunt [prop. XI]. et utraque 
rationalis est. itaque I'M, MZ rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles. ergo I'Z apotome est [prop. 
LXXIII]. 

Tam dico, eandem tertiam esse. nam quoniam 4 H?, 
ΗΒ" commensurabilia sunt, etiam ΓΘ, K 4 commen- 
surabilia sunt. quare etiam I'K, K M commensura- 
biles sunt [VI, 1; prop. XI]. et quoniam A4H»« HB 
medium est proportionale inter 4H? et HB? [prop. 
XXIlemmaà], et 10 — 4H*, Kk A— ΗΒ", NA—AH« HB, 
etiam Ν᾿ Δ medium est proportionale inter ΓΘ, Καὶ A. 
itaque ΓΘ: N44 — ΝΖ: Κα 3. est autem 

I0:NA-—IK:NM, NA:KA— NM:KM 
[VL 1]. quare ΓΚ MN — MN:KM. itaque [VI, 11] 
IK»«KM-—MN?*-—1ZM: quoniam igitur duae 
rectae inaequales sunt I'M, MZ, et 1ZM? aequale 
rectae I'M spatium adplicatum est figura quadrata 
deficiens et eam in partes commensurabiles diuidit, 


ὑπό B. 4. ΤᾺ corr. ex ΓΖ m. rec. Elo τῷ τό: V; - 82:0] 
(prius mut.inzó V. 1. lDUC'M])HI'b ΖΜ), ΜΖΤΤΌ, ΤΙΜ b. 
8. Post Z.M eras. μή V. 9. MZ] ZM F. 12. σύμμετρος 
P. ᾿ξ m. rec. 13. ἄρα iov V. — KA] AP. 14. KM 
σύμμετρός ἐστι V. τῶν] (}0.) οἴῃ. ἢ. 15. ἐστι] (prius) ἐστιν P. 
17. ὑπό] ἀπό F. 20. τὸν KAP. 21. NM] MN bg. 22. 
ΚΑ NK? P. MNF. ὡς — 38. viv KM] punctis del. V. 
23. MN]-NM V. ἐστίν] om. V. MN|N2M V. 24. 
ἀπό — 25. τῷ] mg. m. 1 PF. | 
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σύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ. ἡ ΓΜ ἄρα τῆς ΜΖ μεῖξον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ οὐδετέρα τῶν 
ΓΜ, ΜΖ σύμμετρός ἐστι μήκει τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ 
ΓΖ ἡ ἄρα ΓΖ ἀποτομή ἐστι τρίτη. 

Τὸ ἄρα ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς δευτέρας παρὰ ῥητὴν 
παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν τρίτην᾽ ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 


, 


ο΄. 

Τὸ ἀπὸ ἐλάσσονος παρὰ ῥητὴν παραβαλλό- 
μενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν τετάρτην. | 

Ἔστω ἐλάσσων ἡ AB, ῥητὴ δὲ ἡ D, xol τῷ ἀπὸ 
τῆς AB ἴσον παρὰ ῥητὴν τὴν I'4 παραβεβλήσϑω τὸ 
ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΖ᾽ λέγω, ὅτι ἡ ΓΖ ἀποτομή 
ἐστι τετάρτη. 

Ἔστω γὰρ τῇ 48 προσαρμόξουσα ἡ Β΄ αἵ ἄρα 
AH, ΗΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AH, ΗΒ τετραγώνων 
ῥητόν. τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ μέσον. καὶ τῷ 
μὲν ἀπὸ τῆς AH ἴσον παρὰ τὴν ΓΩ͂ παραβεβλήσϑω 
τὸ ΓΘ πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΚ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΒΗ 
ἴσον το KA πλάτος ποιοῦν τὴν ΚΜ' ὅλον ἄρα τὸ 
ΓΔ ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH, HB. καί ἐστι τὸ. 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AH, ΗΒ ῥητόν: ῥητὸν 
ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ΓΖ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΓΖ παρά- 
κειται πλάτος ποιοῦν τὴν I'M: ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ ΓΜ 
καὶ σύμμετρος τῇ ΓΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ ὅλον τὸ ΓΑ 
ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπο τῶν AH, HB, ὧν τὸ ΓΕ ἴσον ἐστὶ 


1: σύμμετρον IR MZ|ZMP. 38. μήκει] om, b. 4. 
ἐστιν P. — 5. τό] corr. ex τῷ m. 2 F. ἀπὸ] m. 2 F. παρὰ 
ῥητήν] mg.m.2 V. 6. Te ἔδει δεῖξαι) om. BF Vb, comp. P. 
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I'M? excedit MZ? quadrato rectae sibi commensura- 


- bilis. et neutra rectarum I'M, M Z rationali propositae 


I'4 longitudine commensurabilis est. itaque I'Z apo- 
tome est tertia [deff. tert. 3]. 

Ergo quadratum mediae apotomes secundae rectae 
rationali adplieatum latitudinem efficit apotomen se- 
cundam; quod erat demonstrandum. 


C. 

Quadratum minoris rectae rationali adplicatum lati- 
tudinem efficit apotomen quartam. 

Sit 4B minor, [ΓΖ autem rationalis, et quadrato 
AA B" aequale rationali ΓΖ adplicetur ΓΕ latitudinem 
effieiens ΓΖ. dico, ΓΖ apotomen quartam esse. 

nam BH rectae 4B congruens sit. itaque 4H, HB 
potentia incommensurabiles sunt efficientes 4H? -]- HB? 
rationale, 24H »« HB autem me- 


A H^ .H 
| peel dium [prop. LXXVI]. | et qua- 
Eu NK 2M drato AH? aequale rectae ΓΖ 
| | adplieetur I'O latitudinem  effi- 
ὅδ | ciens ΓΚ, οὐ KA— BH? latitu- 
Z4 E ΞὀΘ A 


dinem efficiens, K M. itaque totum 


 IDIA-—AH?--HB?. et AH? - HB? rationale est. 


quare etiam 1'4 rationale est. et rationali D'// ad- 
plicatum est latitudinem efficiens I'M. itaque I'M 


- rationalis est et rectae I'7/ longitudine commensura- 
- bilis [prop. XX]. et quoniam totum 14 — AH* -- HB*, 


11. ἐλάσσων] é- in ras. m. 1 P. 14. ἐστιν P. τετάρτη 
ΠΥ — 15. ydo] m. 2 F. 16. HB] supra scr. m. 1 P. 
19. μέν] om. V. SIL OAM] ΓΙᾺ Ὁ, 25. καί] om. Fb, 
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τῷ ἀπὸ τῆς 4B, λοιπὸν ἄρα τὸ Z4 ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς 
ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ. τετμήσϑω οὖν ἡ ΖΜ δίχα κατὰ 
τὸ Ν σημεῖον, καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ IN ὁποτέρᾳ τῶν IA, 
MA παράλληλος ἡ INA" ἑκάτερον ἄρα τῶν ZE, NA 
ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AH, HB. καὶ ἐπεὶ τὸ δὶς ὑπὸ 
τῶν ΑΗ, ΗΒ μέσον ἐστὶ καί ἐστιν ἴσον τῷ Ζ 4, καὶ 
τὸ ZA ἄρα μέδον ἐστίν. καὶ παρὰ δητὴν τὴν ΖΕ 
παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν ΖΜ' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΖΜ καὶ ἀσύμμετρος τῇ Dd μήκει. καὶ ἐπεὶ vo μὲν 
συγχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AH, HB ῥητόν ἐστιν, 
τὸ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν 4Η, ΗΒ μέσον, ἀσύμμετρα [ἄρα] 
ἐστὶ τὰ ἀπὸ τῶν AH, ΗΒ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ. 
ἴσον δέ [ἐστι] τὸ I'4 τοῖς ἀπὸ τῶν AH, HB, τῷ δὲ 
δὶς ὑπὸ τῶν AH,HB ἴσον v0 Ζ.4 ἀσύμμετρον ἄρα 
[ἐστὶ τὸ I'4 τῷ Ζ4. ὡς δὲ τὸ I'A πρὸς τὸ Z4, 
οὕτως ἐστὶν ἡ I'M προς τὴν MZ: ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΓΜ τῇ ΜΖ μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί" 
αἱ ἄρα I'M, MZ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ. 

A£yo [δή], ὅτι καὶ τετάρτη. 

᾿Επεὶ γὰρ αἱ AH, ΗΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, 
ἀσύμμετρον ἄρα καὶ τὸ ἀπὸ τῆς AH τῷ ἀπὸ τῆς HB. 
χαί ἐστι τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH ἴσον τὸ ΓΘ, τῷ δὲ ἀπο 
τῆς ΗΒ ἴσον τὸ Καὶ 4' ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΘ τῷ 


5 KA. ὡς δὲ τὸ ΓΘ πρὸς τὸ ΚΖ, οὕτως ἐστὶν ἡ ΓΚ 


πρὸς τὴν ΚΜ' ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΚ τῇ ΚΜ 
μήκει. καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν 4Η, ΗΒ μέσον ἀνά- 
λογόν ἐστι τὸ ἱπὸ τῶν AH, ΗΒ, καί ἐστιν ἴσον τὸ 
μὲν ἀπὸ τῆς AH τῷ ΓΘ, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΗΒ τῷ K A, 


1. cà] (alt.) τῶν P. 2. οὖν] ovv καί P. 3. vov Ν 
σημείου V. — 5. τῶν] om. P. — 6. τῷ corr. ex zó m. 1 B. 
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— quorum ΓΕ — 48", erit reliquum Z44—2 A4H»« HB 


[II, 7]. iam Z.M in puncto N in duas partes aequales 
secetur, eb per Ν utrique ΓΖ, M A4 parallela ducatur 
NAE. itaque ΖΞ — NA— AH »« HB. et quoniam 
2A4H»«HB medium est et 2 4H »« H B — Z 4, eliam 
ZA medium est. et rectae rationali ZE adplicatum 


est latitudinem efficiens Z M. itaque Z M rationalis 


est et rectae I longitudine 1ncommensurabilis [prop. 
XXII]. et quoniam A4 H*-]- ΗΒ" rationale est,2 4H?« HB 
autem medium, A4H?-- ΗΒ" e 24H »« H B incom- 
mensurabila sunt. uerum I'4 — AH?-- HB? et 
LZA-—2AH»« HB. quare ΓΖ, Z4 incommensurabilia 
sunt. est autem 1'4:Z4 — I'M: MZ [VI, 1]. quare 
I'M, MZ longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XI]. et utraque.rationalis est. itaque I'M, MZ ra- 
tionales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
I'Z apotome est [prop. LXXIII]. 

Iam dieo, eandem quartam esse. nam quoniam 
AH, HB potentia incommensurabiles sunt, etiam 4 Η 5 
et ΗΒ" incommensurabilia sunt. et I'9 — AH, 
KA-—HB? quare ΓΘ, Καὶ 4 incommensurabilia sunt. 
uerum ΓΘ: K A—I'K:KM [VL 1]. itaque ΓΚ, ΚΜ 
longitudine incommensurabiles sunt [prop. XI]. et 


7. ἐστί PB V, cou; Fb. 10. πέστε PBV, comp. Fb. 11. 
ἄρα] om. P. 18. b. ἐστι] om. P. 14. τὸ] corr. ex 
TO m. 1 F. 15. teu] om. P. τό] in ras. m. 1 P. — Supra 
IA τῷ ras. est in V. ΓΑ ZA P. ZA] IAP. 16. πρὸς 
τήν} τῇ ΡΕ ZMF. ἀσύμμετρος — 17. MZ] om. P. 20. 
δὴ] om. FVb, m. 2 B. 29. ἄρα] ἐστι V. HB] corr. ex 
BH m.92 V. 9: 16] corr. ex τῷ m. 1 F. 26. l'Á] KTI'P. 

97. μήκει} mg. m. 2 V. 98. τό] (alt. τῷ P V. 29. μὲν] 
om. V. τῷ] τό P et 2» corr m. i. τό] τῷ P. τῷ] τό P. 
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τὸ δὲ ὑπὸ τῶν 4H, HB τῷ ΝΑ, τῶν ἄρα ΓΘ, Κα 
μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ ΝΑ͂' ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ΓΘ 
πρὸς τὸ NA, οὕτως τὸ NA πρὸς τὸ KA. ἀλλ᾽ ὡς 
μὲν τὸ ΓΘ πρὸς τὸ N A4, οὕτως ἐστίν ἡ ΓΚ πρὸς τὴν 
ΝΜ, ὡς δὲ τὸ NA πρὸς τὸ ΚΑ, οὕτως ἐστὶν ἡ ΝΜ 
πρὸς τὴν KM: ὡς ἄρα y ΓΚ πρὸς τὴν ΜΝ, οὕτως 
ἐστὶν ἡ ΜΝ πρὸς τὴν KM: τὸ ἄρα ὑπὸ τῶν ΓΚ, 
KM ἴδον ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΜΝ, τουτέστι τῷ τετάρτῳ 
μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΜ. ἐπεὶ οὖν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοί 
εἰσιν αἱ ΓΜ, ΜΖ, καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς 
ΜΖ ἴσον παρὰ τὴν I'M παραβέβληται ἐλλεῖπον εἴδει. 
τετραγώνῳ τὲ ὑπὸ τῶν ΓΚ, KM καὶ εἰς ἀσύμμετρα 
αὐτὴν διαιρεῖ, ἡ ἄρα ΓΜ τῆς ΜΖ μεῖξον δύναται τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί ἐστιν ὅλη ἡ ΓΜ σύμ- 
Meroog μήκει τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ D ἡ ἄρα ΓΖ 
ἀποτομή ἐστι τετάρτη. 
Τὸ ἄρα ἀπὸ ἐλάσσονος καὶ τὰ ἑξῆς. 


ρα΄. 

Τὸ ἀπὸ τῆς μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον 
ποιούσης παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος 
ποιεῖ ἀποτομὴν πέμπτην. | 

Ἔστω 1 μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ 48, 
ῥητὴ δὲ ἡ ΓΖΩ͂, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς AB ἴσον παρὰ τὴν 
ΓΖ παραβεβλήσϑω τὸ ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΖ᾽ 
λέγω. ὅτι ἡ ΓΖ ἀποτομή ἐστι πέμπτη. 

Ἔστω γὰρ τῇ 4B προσαρμόξουσα ἡ BH' αἱ ἄρα 


1. ὑπό] corr. ex ἀπό V. τῶν] (alt) τῷ b. 3. N A] 

AN F. οὕτως — 4. N 4] mg. m. 2 B. '8. KA] KA' F. 
4. μέν) om. V. Did m. 2 F. 6. àg] καὶ ὡς b, mg. V. 
ἄρα — 7. τὴν KM] mg. V. 6. τήν] (alt) τό p. 8. NMP. 
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E quoniam 4H »« H B inter 4 H?*, H B? medium est pro- 
portionale [prop. XXIlemma], et 4H? —I'0, HB? — K A, 


AH »« HB — N A, inter ΓΘ, K 4 medium proportio- 
nale es& ΝΖ. itaque I'O: N44 — N 4:K A. uerum 
TO0:NA-—UK:NM, NA:KA—NM:KM [VI, 1]. 


itaque DK: MN — MN:KM. quare LK »« KM — MN? 


[VI, 17] —12M?. iam quoniam sunt duae rectae 
inaequales I'M, MZ, et 1 MZ? aequale rectae ΓΜ, 
adplicatum est ΓΚ »« K M figura quadrata deficiens et 
eam in partes incommensurabiles diuidit, I'M? excedit 
MZ? quadrato rectae sibi incommensurabilis [prop. 
XVIII]. et tota I'M rationali propositae I'z/. com- 
mensurabilis est longitudine. itaque ΓΖ apotome est 
quarta [deff. tert. 4]. 
Ergo quadratum minoris, eb quae sequuntur. 


CI. 

Quadratum rectae cum rationali totum medium 
efficientis rectae rationali adplicatum latitudinem efficit 
apotomen quintam. 

Sit .4 B recta cum rationali totum medium efficiens, 
ΓΖ autem rationalis, et quadrato 44 B? aequale rectae 
ΓΖ adplicetur I'E latitudinem efficiens ΓΖ. dico, ΓΖ 
apotomen quintam esse. 

nam ΒΗ͂ rectae 4B congruens it itaque rectae 


10. καὶ τῷ) τῷ δέ FV. τοῦ] m. 2 F. 12, τό] τῷ b. 14. 
συμμέτρου Pb et V, sed corr. ἐστιν] om. Vg. 1. μήκει] 
ἐστι V. 11. καὶ τὰ ἑξῆς] παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος 
ποιεῖ ἀποτομὴν τετάρτην Theon (BFVb). 22. ἡ] (prius) 
om. V. 23. ῥητή — AB] mg. m. 1P. τῷ] 6 corr. P. 24. 

D4| 4I'F. ΡΖ] corr. ex ΓΖ P. 26. ΓΖ] ZI' e corr. V, 


'AI' g. 26. γάρ] m. 2 F. 
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AH, HB εὐϑεῖαι δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι 
τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων. 
μέσον, τὸ δὲ δὶς ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν. καὶ τῷ μὲν ἀπὸ 
τῆς AH ἴσον παρὰ τὴν ΓΖ παραβεβλήσϑω τὸ ΓΘ, 
τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΗΒ ἴσον τὸ Κα ὅλον ἄρα τὸ ΓΑ 
ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH, HB. τὸ δὲ συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AH, ΗΒ ἅμα μέσον ἐστίν. μέσον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΖ. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΓΖ παράκειται 
πλάτος ποιοῦν τὴν I'M: ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΜ καὶ 
ἀσύμμετρος τῇ ΓΖ. καὶ ἐπεὶ ὅλον τὸ I'A ἴσον ἐστὶ 
τοῖς ἀπὸ τῶν AH, ΗΒ, ὧν τὸ ΓΕ ἴσον ἐστὶ τῷ ἀπὸ 
τῆς 48, λοιπὸν ἄρα τὸ Ζ4 ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ 
τῶν AH, ΗΒ. τετμήσϑω οὖν ἣ ΖΜ δίχα κατὰ vo Ν, 
καὶ ἤχϑω διὰ τοῦ Ν ὁποτέρᾳ τῶν ΓΖΩ͂, MA παραλ- 
ληλος ἡ NA: ἑκάτερον ἄρα τῶν ΖΞ, NA ἴσον ἐστὶ 
τῷ ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ. καὶ ἐπεὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΗ, 
HB ῥητόν ἐστι καί [ἐστιν] ἴσον τῷ ZA, ῥητὸν ἄρα 
ἐστὶ τὸ ZA. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ΕΖ παράκειται 
πλάτος ποιοῦν τὴν ZM: ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΜ καὶ 
σύμμετρος τῇ l4 μήκει. καὶ ἐπεὶ τὸ μὲν I'4 μέσον 
ἐστίν, τὸ δὲ ZA ῥητόν, ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ΓΖ 
τῷ Z4. ὡς δὲ τὸ I'4 πρὸς τὸ ZA, οὕτως ἡ I'M | 
πρὸς τὴν MZ: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΜ τῇ MZ 
μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί: αἵ ἄρα ΓΜ, ΜΖ 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἀποτομὴ ἄρα 
ἐστὲν ἡ ΓΖ. 


8. μέν] om. V. ὅ. Post δέ ras. 2 litt. V. ΗΒ] mut. 
in 4B m. 2 F, in ras. V. DA] 4 in ras. m. 1 P, corr. ex -. 


4 B. 6. τὸ δέ — T. ἀπὸ τῶν] τὰ δὲ ἀπὸ τῆς V.  ". ἐστίν] 
ἐστί PB, comp. F V; εἶναι V, supra scr. ἐστι. m. 1, 8. IA] 
mut. in AT m. 1 F. 9. .TMJ LH g. - équj] δη- om. g. 


11, DE] BA B. 18. οὖν] om. Vg. 14. καί — N] supra 
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— AH, HB potentia incommensurabiles sunt efficientes 
summam quadratorum mediam, duplum autem rectan- 
gulum rationale [prop. LXXVII]. 
| et rectae ΓΖ adplicetur 1— ΑΗ“, 
| KA-—HBPB?. itaque totum 
4 E H 04 DA— AH? -r-HB-: 
ι----- uerum 4H? -- HB? medium est; 
τ EE itaque etiam I'4 medium est. et 
rationali ΓΖ adplicatum est latitudinem efficiens I'M. 
itaque I'M rationalis est et rectae I/ incommensu- 
rabilis [prop. XXII]. et quoniam I4— AH? 4- HB*, 
quorum ΓΕ — AB?, erit reliquum Z4 —2A4H7»« HB 
[IL 7]. iam ΖΜ in N 1n duas partes aequales secetur, 
et per Ν utrique ΓΖ, M 4 parallela ducatur Nx. 
quare ZZ — NA4— AH?«HB. et quoniam 2 4H?« HB 
rationale est, οὐ 24 H»5« HB —Z 4, Z A rationale est. 
et rationali EZ adplicatum est latitudinem efficiens 
ZM. itaque Z M rationalis est et rectae ΓΖ longi- 
tudine commensurabils [prop. XX]. et quoniam I4 
medium est, Z4 autem rationale, I'4 et Z4 incom- 
mensurabilia sunt. est autem 1I'4:Z4 — I'M: MZ 
[VI 1]. quare I'M, MZ longitudine incommensura- 
biles sunt [prop. XI]. et utraque rationalis est. itaque 
I'M, MZ rationales sunt potentia tantum commen- 
surabiles. ergo ΓΖ apotome est [prop. LXXIII]. 


ser, m. 1 P. 17. ἐστιν] om. P. ZA] Z (uel E) corr. 
ex N V, item lin. 18. 18. EZ] e corr. m. 1 V. 19. ZM] 
(alt) ZH b. 20. ἀσύμμετρος B, supra c ras. est in V. ΓΛ] 
eorr. ex ΓΖ b; Il'Z V, Z eras. 21. ἐστίν] ἐστί PBF V, 
comp. b. 23. τήν] τό V. ἐστίν] ἐστὶ καί Vg. 24: IM, 
ΜΖ ἄρα. - 
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Aéyo δή, ὅτι καὶ πέμπτη. 3 

Ὁμοίως γὰρ δείξομεν, ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν ΓΚΜ ἴσον 
ἐστὶ τῷ ἀπὸ τῆς ΝΜ, τουτέστι τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ 
ἀπὸ τῆς ΖΜ. καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς 
AH τῷ ἀπὸ τῆς ΗΒ, ἴσον δὲ τὸ μὲν ἀπὸ τῆς AH 
τῷ ΓΘ, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς ΗΒ τῷ ΚΑ, ἀσύμμετρον ἄρα 
vo ΓΘ τῷ ΚΑ. ὡς δὲ τὸ ΓΘ προς τὸ K A4, οὕτως ἡ 
ΓΚ πρὸς τὴν ΚΜ’ ἀσύμμετρος ἄρα ἡ ΓΚ τῇ ΚΜ 
μήκει. ἐπεὶ οὖν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοί εἰσιι αἱ I'M, MZ, 
καὶ τῷ τετάρτῳ μέρει τοῦ ἀπὸ τῆς ΖΜ ἴσον παρὰ τὴν 
ΓΜ παραβέβληται ἐλλεῖπον εἴδει τετραγώνῳ καὶ εἰς 
ἀσύμμετρα αὐτὴν διαιρεῖ, ἡ ἄρα ΓΜ τῆς ΜΖ μεῖξον 
δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καί ἐστιν. ἣ προσ- 
αρμόξουσα ἡ ΖΜ σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ Lt: 
ἡ ἄρα ΓΖ ἀποτομή ἐστι πέμπτη ὅπερ ἔδει δεῖξαι 


οβ΄. 

Τὸ ἀπὸ τῆς μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον 
ποιούσης παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος 
ποιεῖ ἀποτομὴν ἕκτην. 

Ἔστω ἡ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ AB, 
ῥητὴ δὲ ἡ I4, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς AB ἴσον παρὰ τὴν 
ΓΖ παραβεβλήσϑω τὸ ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΖ᾽ 
λέγω, ὅτι ἡ ΓΖ ἀποτομή ἐστιν ἕκτη. 

Ἔστω γὰρ τῇ 48 προσαρμόξουσα ἡ ΒΗ͂' αἱ ἄρα 
AH, ΗΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τό τὲ 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων μέσον καὶ 


1. δή] τι. F. 2. ΓΑ, KM FV. A4 écwu]om.Vg. 5. 
AH] (alt. 4 e corr. F. δ ΓΘῚ Θ ἴῃ ras.m.1 P. 8. τήν] 
om. P. ΑΜΊΓΜΡ 6.8 in ras. ἄρα ἐστίν Vg. | KM] 
I'M P et in ras. B. | 9. εἰσι P, corr. m. 1, 10. ΖΜ) MZ 


ELEMENTORUM LIBER X. 391 


am dieo, eandem quintam esse. nam similiter 
] 
/«. demonstrabimus, esse ΓΚ». K M — N.M* —£ZM"*. et 


᾿ς quoniam .4H?, H B* incommensurabilia sunt, et 4 H* 


— I0, HB'— KA, ΓΘ ei KA incommensurabilia 
unt. est autem I1'O:K 4 — I'K:KM [VI, 1]. quare 
- ΓΚ, KM longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
XI]. iam quoniam sunt duae rectae inaequales I'M, 
MZ, eti 1ZM? aequale rectae I'M adplieatum est 
Spatium figura quadrata deficiens et eam in partes 
incommensurabiles diuidit, I'M? excedit MZ? quadrato 
rectae sibi incommensurabils [prop. XVIII]. et con- 
gruens ΖΜΟ rationali propositae ΓΖ commensura- 
bilis est. 

Ergo ΓΖ apotome est quinta [deff. tert. 5]: quod 
erat demonstrandum. 


CII. 


Quadratum rectae cum medio totum medium effi- 
cientis rectae rationali adplicatum latitudinem efficit 
apotomen sextam. 

Bib 4B recta cum medio totum medium efficiens, 
ΓΖ autem rationalis, et quadrato 44 B? aequale rectae 
ΓΖ adplicetur ΓΕ latitudinem efficiens ΓΖ. dico, 
I'Z apotomen sextam esse. | 

nam ΒΗ͂ rectae AB congruens sit. itaque AH, 
HB potentia incommensurabiles sunt efficientes sum- 


P, et V (Ὁ), sed corr. m. 1. 18. ἑαυτῇ μήκει V. 14. ZM] 
MZ P. 15. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} om. BF V b. In hac pag. 
et sequenti multi loci euan. in F. 21. παρα] παρὰ ῥητήν Vg. 
τήν] supra scr. m. 1 V. 22. τήν] τη b. 24. ἁρμόξουσα, 
supra scr. προσ m. 1, F. ΗΒ Ρ. 25. Post HB ras. 5 
litt. V. Supra τὲ scr. μὲν m. ib. . 
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τὸ δὶς ὑπὸ τῶν ΑΗ, ΗΒ μέσον καὶ ἀσύμμετρον. τα 
ἀπὸ τῶν AH, HB τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ. παρα- 
βεβλήσϑω οὖν παρὰ τὴν L4 τῷ μὲν ἀπὸ τῆς AH 
ἴσον τὲ ΓΘ πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΚ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς 


5 BH τὸ K 4: ὅλον ἄρα τὸ ΓΖ ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν 
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AH, HB: μέσον ἄρα [ἐστὶ] καὶ τὸ ΓΖ. καὶ παρὰ 
ῥητὴν τὴν DI'4 παράκειται πλάτος ποιοῦν τὴν ΓΜ' 
ῥητη ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΜ καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΓΖ μήκει. 
ἐπεὶ οὖν τὸ I'4 ἴσον ἐστὶ τοῖς ἀπὸ τῶν AH, HB, 
ὧν τὸ ΓΕ ἴσον τῷ ἀπὸ τῆς AB, λοιπὸν ἄρα τὸ ΖΑ 
ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, HB. καί ἐστι τὸ δὶς 
ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ μέσον" καὶ v0 ZA ἄρα μέσον ἐστίν. 
καὶ παρα ῥητὴν τὴν ΖΕ παράκειται πλάτος ποιοῦν 
την ΖΜ' ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΜ xol ἀσύμμετρος τῇ 
ΓΖ μήκει. καὶ ἐπεὶ τὰ ἀπὸ τῶν AH; ΗΒ ἀσύμμετρά 
ἐστι τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, H B, καί ἐστι τοῖς μὲν ἀπὸ 
τῶν AH, ΗΒ ἴσον τὸ ΓΑ, τῷ δὲ δὶς ὑπὸ τῶν AH, 
ΗΒ ἴσον τὸ Ζ4, ἀσύμμετρον ἄρα [ἐστὶ] τὸ I'A τῷ 
Z4. ὡς δὲ τὸ ΓΑ πρὸς τὸ ZA, οὕτως ἐστὶν 2 ΓΜ 
πρὸς τὴν MZ: ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΜ τῇ ΜΖ 
μήκει. καί εἰσιν ἀμφότεραι ῥηταί. αἱ I'M, ΜΖ ἄρα 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἀποτομὴ gc . 
ἐστὶν ἡ ΓΖ. 

“έγω δή. ὅτι καὶ ἕκτη. 

᾿Επεὶ γὰρ τὸ Z4 ἴσον ἐστὶ τῷ δὶς ὑπὸ τῶν AH, 
ΗΒ, τετμήσϑω δίχα ἡ ΖΜ κατὰ τὸ Ν, καὶ ἤχϑω διὰ 
τοῦ Ν τῇ. I' παράλληλος ἡ NA ἕκάτερον ἄρα τῶν 


1. ΤΠ ΣΟῚ ῥητόν F. καί καὶ ἔτι V, ἔτι δέ BF b. ἀσύμ- 


μετρα ΒΕΥ͂Ρ. τα] τό P 5. Post K.4 add. πλάτος ποιοῦν 
τὴν KM mg.m.2 V. 6. ἐστί] om. P. 8. ἐστίν] ἐστὶ καί V. 
10. ἴσον ἐστί Vg. τῷ] τό φ. 11. ἐστι] γίνεται V. δές] 


corr. ex δέ m. 2 P. 12. ἐστί PB V, comp. Fb. 16. τοῖς] 


ΘΟ." 


ELEMENTORUM LIBER X, 329 


Z wNxkM mam quadratorum mediam οὐ 
| | | | 2 AH»«HB medium et 4H? --HB*, 
t — 2 AH »« HB incommensurabilia 
- , prop. LXXVIII]. iam rectae ΓΖ 
4 B  H  Aadplcetur I'O— AH?  latitu- 
dinem effieiens ΓΚ et ΚΖ — ΒΗ", itaque totum 
I4-A4H?--HB?. quare etiam Γ᾽ Δ medium est. 
et rationali ΓΖ adplicatum est latitudinem efficiens 
I'M. itaque I'M rationalis est et rectae I'z/ longi- 
tudine incommensurabilis [prop. XXII]. iam quoniam 
I'A-—.4H?--HB!, quorum ΓΕ — AB*, erit reliquum 
Z4-—2AH»«HB [Il (]. et 24H»« HB medium 
esi. quare etiam Z4 medium est. et rationali ΖΕ 
adplieatum est latitudinem efficiens ΖΜ. quare ΖΜ 
rationalis est et rectae I'7/ longitudine incommensu- 
rabilis [prop. XXII] et quoniam .4H*- HB, 
24H »« HB incommensurabilia sunt, et 
ΓΑ -- ΔΗ - ΗΒ", Ζή -ι 2 ΜῊ »«ΗΒ, 
ΓΑ et Ζ.4 incommensurabilia sunt. est autem [VI, 1] 
I4:Z24-—IM:MZ. quare I'M, MZ longitudine 
incommensurabiles sunt [prop. XI]. et utraque ratio- 
nalis est. itaque I'M, MZ rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles. ergo ΓΖ apotome est [prop. 
LXXIII]. 
Iam dico, eandem sextam esse. nam quoniam est 
ZA4-—24AH7»« HB, recta ΖΜ in N in duas partes 
.aequales secetur, et per N rectae I' parallela du- 


τῷ V. ἀπὸ τῶν] om. P. 17. ΓΑ — 18. ἴσον τό] om. b. 

18. ἐστί] om. P. 19. τό] (alt) om. P. ZA] corr. ex 
Z4? F. 20. τήν] om. P. | MZ]inras. V. | MZ] corr. 
ex ZM V. 21. ἄρα] om. V. 22. εἶσιν P. ἐστιν ἄρα B. 
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ΖΗ, ΝΑ icov ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν AH, HB. καὶ ἐπεὶ 
αἱ AH, ΗΒ δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, ἀσύμμετρον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς AH τῷ ἀπὸ τῆς HB. ἀλλὰ τῷ 
μὲν ἀπὸ τῆς AH ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΘ, τῷ δὲ ἀπὸ 
τῆς ΗΒ ἴσον ἐστὶ τὸ Κα 4' ἀσύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ 
ΓΘ τῷ ΚΑ. ὡς δὲ τὸ ΓΘ πρὸς τὸ ΚΑ, οὕτως ἐστὶν 
5j ΓΚ πρὸς τὴν KM ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΚ 
τῇ KM. καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν AH, HB μέσον ἀνά- 
Aoyóv ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν A H, ΗΒ, καί ἐστι τῷ μὲν ἀπὸ 
τῆς 4Η ἴσον τὸ ΓΘ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς ΗΒ ἴσον τὸ Καὶ A, 
τῷ δὲ ὑπὸ τῶν AH, ΗΒ ἴσον τὸ NA, καὶ τῶν ἄρα 
ΓΘ, KA μέσον ἀνάλογόν ἐστι τὸ NA: ἔστιν ἄρα ὡς 
τὸ ΓΘ πρὸς τὸ ΝΩ͂, οὕτως τὸ NA πρὸς τὸ Καὶ 4. καὶ 
διὰ τὰ αὐτὰ ἡ ΓΜ τῆς ΜΖ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ οὐδετέρα αὐτῶν σύμμετρός 
ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ τῇ Dt ἡ ΓΖ ἄρα ἀποτομή 
ἐστιν ἕκτη" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


97). 

Ἡ τῇ ἀποτομῇ μήκει deo ἀποτομή 
ἐστι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτή. 

Ἔστω ἀποτομὴ ἡ AB, καὶ τῇ AB μήκει σύμμετρος. 
ἔστω ἡ ΓΩ͂' λέγω, ὅτι καὶ ἡ ΓΖ ἀποτομή ἐστι καὶ 
τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ 48. 

᾿Επεὶ γὰρ ἀποτομή ἐστιν ἡ AB, ἔστω αὐτῇ προσ- 


2. εἰσὶ σύμμετροι b. 4. τὸ ἀπὸ τῆς ΓΘ P. 5. ἐστί) 
om. V. 6. τῷ] corr. ex τό m. 2 P. 8. ἀπὸ τῶν] om. P; 
ὑπὸ τῶν supra Scr. o m. 1 b; ὑπὸ τῶν ins. m. 2 F. 11. E 
δὲ ὑπό --- NA) mg.m.2 V. τῷ] «vó V. AH]H ecorr. V. 

ἴσον ἐστί P. 12. NA] N b. 18. IN A] (prius) 4, supra 
add. N m. 2, F. 14, τὰ αὐτά] corr. ex ταῦτα V. MZ 
cor. ex ZM V. 1. ἀσυμμέτρου] corr. ex συμμέτρου m. 2 B. 


᾿ 


» 
k 


ELEMENTORUM LIBER X. 381 


1 catur ΝΞ. itaque Zi — NA4— AHP«HB. et quoniam 
AH, HB potentia incommensurabiles sunt, 4H? et 
- HB? incommensurabilia sunt. est autem ΓΘ — A H?, 


KA4-—HB*. quare ΓΘ, K 4 incommensurabilia sunt. 
est autem ΓΘ: K 4 — Ll'K:KM [VI, 1]. itaque ΓΚ, 
KM incommensurabiles sunt [prop. XI]. . e& quoniam 
AH »« HB medium est proportionale inter 4 H* et 
HB? [prop. XXI lemma], et ΓΘ-- 4H?, ΚΑ τ ΗΒ5, 
ΝΖ — AH »« HB, etiam N.A4 medium est proportionale 
inter ΓΘ, K 4. itaque ΓΘ: NA — N A: K 4. et eadem 
de eausa [cfr. p. 326, 9 sq.] I'M? excedit MZ? qua- 
drato rectae sibi incommensurabilis [prop. XVIII]. et 
neutra earum rationali propositae I'7/ commensura- 
bilis est. 

Ergo ΓΖ apotome est sexta [deff. tert. 6]; quod 
erat demonstrandum.) 


CIII. 


Recta apotomae longitudine commensurabilis apo- 
tome est et ordine eadem. 

Sit 4B apotome, et rectae 4B longitudine com- 
mensurabilis sit ΓΖ. dico, ΓΖ quoque apotomen esse 
et ordine eandem ac 4.8. 

nam quoniam 4B apotome est, B E ei congruens 


[04 

1) In B figura haec est ! de deinde in mg. 
Y ξ 

adiieitur uera addito ἐν ἄλλω. | 


16. ΓΖ) 4 in ras. m. 1 F. 17. ὕπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, 
om. BFV b. 21; σύμμετρος ἔστω μήκει BF b. 28. 7] m. 
2 Pi 24. προσαρμόζουσα ἔστω αὐτῇ V. αὐτῇ ἡ F b. 
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αρμόξουσα ἡ BE: αἵ AE, EB ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει 
μόνον σύμμετροι. καὶ τῷ τῆς AB πρὸς τὴν I4 λόγῳ 
ὁ αὐτὸς γεγονέτω ὃ τῆς ΒΕ πρὸς τὴν ZZ καὶ ὡς 
ὃν ἄρα προς ἕν, πάντα [ἐστὶ] πρὸς πάντα᾽ ἔστιν ἄρα 
καὶ ὡς ὅλη ἡ 4Ε πρὸς ὅλην τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ AB 
πρὸς τὴν ΓΖ. σύμμετρος δὲ 5 AB τῇ DA μήκει. 
σύμμετρος ἄρα καὶ ἣ 4Ε μὲν τῇ ΓΖ, ἡ δὲ ΒΕ τῇ 
2Ζ. καὶ αἴ AE, ΕΒ ῥηταί εἰσι δυνάμει. μόνον σύμ- 
uevoov καὶ αἱ ΓΖ, Ζ4 ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι [ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ. 
“έγω δή, ὅτι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ AB]. 
᾿Επεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ AE πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ 
ΒΕ πρὸς τὴν 4Ζ, ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AE πρὸς 
τὴν EB, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν Z4. ἤτοι δὴ ἡ AE 
τῆς EB μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ 
τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. εἰ μὲν οὖν ἡ AE τῆς ΕΒ μεῖζον 
δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΓΖ τῆς Z4 
μεῖξον δυνήσεται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ 
μὲν σύμμετρός ἐστιν ἡ AE τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει, 
καὶ ἡ ΓΖ, εἰ δὲ ἡ BE, καὶ ἡ 4Z, εἰ δὲ οὐδετέρα 
τῶν AE, EB, καὶ οὐδετέρα τῶν ΓΖ, Z2. εἰ δὲ ἡ 
AE [τῆς EB] μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. 
ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΓΖ τῆς Ζ4 μεῖζον δυνήσεται τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν σύμμετρός ἐστιν ἢ AE 
τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει, καὶ ἡ ΓΖ, εἰ δὲ ἡ ΒΕ, καὶ 
1. ἡ ΒΕ] αὐτῇ ἡ EB g. AE] om.g, AB. 8. δ] (prius) 
om. g. AZ] 248. 4. ἐστί] om. P ἔστιν ἄρα] om. 
Vg. b. ὅλη ἄρα V. 1. ἄρα] ἄρα ἐστί Vg (del. V) καί] 
om. gp. μὲν AE Vg pode AE hab. μέν F). ΒΕ δέ BFb. 
Tj| supra scr. V m. 1. 8. 4Z] Z4 BF. καὶ oi ] καΐ 
εἶσιν αὖ V, αἱ δέ B. εἰσι} om. V. 10. ἀποτομή — 11. 


AB] om. P. 12. οὖν] γάρ Theon (BFV). AE] corr. ex 
EA V. 13. τήν] om. B, m. 2 F. Z4 F. ἄρα] om. V. 
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F^ 
; 


. Sit. itaque .4E, EB rationales sunt potentia tantum 
ED B Eg  ecommensurabile [prop. LXXIII]. 
B |... , fiai BE:4Z — AB:I'4 [VI, 12]. 
r d Z quare etiam ut unum ad unum, 
. ita omnia ad omnia [V,12]. itaque AE: ΓΖ — AB:I'A. 
uerum 4B, I'4 longitudine commensurabiles sunt. 
ilaque etiam AE, ΓΖ et BE, 4Z commensurabiles 
sunt [prop. XI]. uerum .4Z, EB rationales sunt po- 
tentia tantum commensurabiles. itaque etiam ΓΖ. 
Z4 rationales sunt potentia tantum commensurabiles 
[prop. XIII]. 
Iam quoniam est AE:I'Z— BE:42Z, permutando 
[V, 16] est 4E: EB—I'Z:ZZ. AE? igitur EB? ex- 
cedit quadrato rectae aut sibi commensurabilis aut 
incommensurabilis. iam si A4 E? excedit EB? quadrato 
rectae sibi commensurabilis, etiam I'Z? excedet Z f? 
quadrato rectae sibi commensurabilis [prop. XIV]. et 
siue AE rationali propositae longitudine commensu- 
rabilis est, etiam ΓΖ ei commensurabilis est [prop. 
. XII], siue B E, etiam ZZ [id.], siue neutra rectarum 
A E, EB, etiam neutra rectarum ΓΖ, ZZ [prop. XIIT]. 
sin 4E? excedit quadrato rectae sibi incommensura- 
bilis, etiam I'Z? excedet Z1? quadrato rectae sibi 
ineommensurabilis [prop. XIV]. et siue AE rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, etiam I'Z 


14. δὴ] om. P, δέ BV. 165. τῷ] corr. ex vov m. 2P. 16. 

- Ante εἰ ins. καί (Ὁ) m. 2 F. εἰ e corr. V. 17. ἀσυμμέτρου 

D, corr. m. 2; &- Supra add. m. 2 F. τῆς] τῆι F. 18. 

ἀσυμμέτρου Β, et F, sed corr. 19. 4Ε] 40 e corr. F. 20, 

ΓΖ) Zr fr. 21. οὐδετέρα] οὐδετέρα P. 22. τῆς EB| mg. m. 

1 P. δύναται] supra add. cs m. 2 F, δυνήσεται b. συμ- 
μέτρου P, corr. m. 1. 28. τῆς] corr. ex τῇ V. 
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ἡ 4Z, εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν AE, EB, οὐδετέρα τῶν 
ΓΖ, Ζ4. 

"Amorou ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ 
A B: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


οδ΄. 

'H τῇ μέσης ἀποτομῇ σύμμετρος μέσης ἀπο- 
τομή ἐστι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτή. | 

Ἔστω μέσης ἀποτομὴ ἡ 48, καὶ τῇ 48 μήκει 
σύμμετρος ἔστω ἡ ΓΖ λέγω, ὅτι καὶ ἡ ΓΖ μέσης 
ἀποτομή ἐστι καὶ τῇ τάξει ἡ αὐτὴ τῇ 48. 

Ἐπεὶ γὰρ μέσης ἀποτομή ἐστιν ἡ 48, ἔστω αὐτῇ 
προσαρμόξουσα ἡ ΕΒ. αἵ 4E, EB ἄρα μέσαι εἰσὶ 
δυνάμει μόνον σύμμετροι. xol γεγονέτω ὡς ἡ 4B 
πρὸς τὴν ΓΩ͂, οὕτως ἡ BE πρὸς τὴν 4172: σύμμετρος 
ἄρα [ἐστὶ] καὶ 5 AE τῇ ΓΖ, ἡ δὲ ΒΕ τῇ 4Ζ. αἱ δὲ 
AE, EB μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι" καὶ αἱ 
ΓΖ, Z4 ἄρα μέσαι εἰσὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι: 
μέσης ἄρα ἀποτομή ἐστιν ἡ ΓΖ. 

Λέγω δή, ὅτι καὶ τῇ τάξει ἐστὴν ἡ αὐτὴ τῇ A B. 

Ἐπεὶ [γάρ] ἐστιν ὡς ἡ 4Ε πρὸς τὴν EB, οὕτως᾽ 
ἡ ΓΖ πρὸς τὴν Ζ4 [ἀλλ᾽ ὡς μὲν ἡ AE πρὸς τὴν 
EB, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς AE πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB, 


1. οὐδετέρα] (alt.) οὐδὲ οὐδετέρα B V b; οὐδέ m. 2 add. F, sed 
euan. 8. τῇ 4B]om.F. 4. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. Pb, om. B V. 
6. μέσῃ BFVb. μέση BV, et F, corr. m. 2. ἀποτομῆς b 
(c supra add. F m. 2). 7. ἐστιν P. 8. μέση BFb, et V 
(c fuit add. m. 2, sed eras). μήκει] m. 2 B, om. FVb. 9. 
λέγω δή V. μέση B, et F supra add. c m. 2; in V add. c 
m. 2, sed eras. [10. ἐστὲ P. 11. μέση B. αὐτῇ] 7 V, 
αὐτῇ ἡ Fb. 12. j| αὐτῇ ἡ V. | AE] EA BFbh. εἰσίν B. 
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j ei commensurabilis est, siue B E, etiam Z/Z [prop. XII], - 
- giue neutra rectarum 4E, EB, neutra rectarum I'Z, 
Z4 [prop. XIII]. 


Ergo ΓΖ apotome est [prop. LXXIII] et ordine 
eadem ac 4B [deff. tert. 1—6]; quod erat demon- 


— Strandum. 


CIV. 


Recta mediae apotomae commensurabilis mediae 
apotome est et ordine eadem. 

Sit 4B mediae apotome, et rectae 4B 
longitudine commensurabilis sit ΓΖ. dico, 
eliam I'/ mediae apotomen esse et ordine 
| eandem ac 4 B. 

i ^ nam quoniam .4B mediae apotome est, 
sib EB ei congruens. itaque 4 E, EB mediae 
^2 gunt potentia tantum commensurabiles [prop. 


a 


— LXXIV — LXXV]. et fiat [VI, 19] 4B: I4 — BE: ZZ. 


itaque etiam 4E, ΓΖ et BE, 412 commensurabiles 
sunt [V, 12; prop. XI]. uerum .4E, EB mediae sunt 
potentia tantum commensurabiles. itaque etiam ΓΖ 


- Z4 mediae sunt [prop. XXIII] potentia tantum com- 


1 


. mensurabiles [prop. XIII]. ergo ΓΖ mediae est apo- 


tome [prop. LXXIV — LXXV]. 
Iam dico, eam ordine quoque eandem esse ac 4B. 


14. οὕτως --- 4Z] mg.m.1P. 7] ecorr.ex ó m.2 V. 10. 


ἐστί] om. P, ἐστίν B. AE] AE μὲν BF b. 16. καί — 17. 


Fico mg. m.2 B. 17. ΓΖ] Z ecorr. V. 18. μέση B. 
ἀποτομῆς V. 19. λέγω] δεικτέον "Theon (BF V b). δή] 

corr. ex δὲ ὅτι m. 1 F; δέ V. ἐστίν] om. Theon (BF V. 
20. ye io] om. P. οὕτως ἐστίν F. 21. τήν] om. ΒΕ. 
ἀλλ᾽ — p. 886, 2. ZZ] om. P. 
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ὡς δὲ ἡ ΓΖ πρὸς τὴν Z4, ovrog τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ 
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πρὸς τὸ ὑπὸ vOv ΓΖ, Z4], ἔστιν ἄρα καὶ ὡς τὸ ἀπο 
τῆς 4Ε πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AE, ΕΒ, οὕτως τὸ ἀπὸ 
τῆς ΓΖ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Z4 [καὶ ἐναλλὰξ ὡς 
τὸ ἀπὸ τῆς AE πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ, οὕτως τὸ ὑπὸ 
τῶν AE, ΕΒ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, ZZ]. σύμμετρον 
δὲ τὸ ἀπὸ τῆς AE τῷ ἀπὸ τῆς ΓΖ' σύμμετρον ἄρα 
ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ, ZA. 
εἶτε οὖν ῥητόν ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB, ῥητὸν ἔσται 
καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Z4, εἴτε μέσον [ἐστὶ] τὸ ὑπὸ 
τῶν AE, EB, μέσον [ἐστὶ] καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Z A. 

Μέσης ἄρα ἀποτομή ἐστιν ἡ I'Al καὶ τῇ τάξει ἡ 
αὐτὴ τῇ AB: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


οε΄. 

H τῇ ἐλάσσονι σύμμετρος ἐλάσσων ἐστέν. 

Ἔστω γὰρ ἐλάσσων ἡ AB καὶ τῇ 48 σύμμετρος 
ἡ L4: λέγω, ὅτι καὶ ἡ I ἐλάσσων ἐστίν. 

Γεγονέτω γὰρ τὰ αὐτά" καὶ ἐπεὶ αἴ AE, EB δυ- 
νάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι, καὶ αἱ ΓΖ, Zzl ἄρα δυνάμει 
εἰσὶν ἀσύμμετροι. ἐπεὶ ovv ἐστιν ὡς ἢ AE πρὸς τὴν 
EB, οὕτως ἡ ΓΖ πρὸς τὴν Z4, ἔστιν ἄρα καὶ ὡς v0. 
ἀπὸ τῆς 4Ε πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς ΕΒ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
ΓΖ πρὸς τὸ ἀπὲ τῆς ZZ. συνϑέντι ἄρα ἐστὶν ὡς τὰ 
ἀπὸ τῶν AE, ΕΒ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς EB, οὕτως τὰ 
ἀπὸ τῶν ΓΖ, Z4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Ζ 4 [καὶ ἐναλλάξ]" 


1. ΓΖ] (alt) ΖΙ F. 2. og] om. 4. καί — 6. Z4] 
QU. Ῥ, 6. τῶν ] (alt.) om. b. 9. E] B in ras. m. 1 P. 
ἔσται] ἐστι Theon (BF Vb). 10. ἐστί] om. P 11. ἐστί] 
om. P. 12. μέση BVb. 18. ὅπερ ἔδει δεῖξαι} comp. P, om. 
BFVb. 1. τῇ] οοτν. ἴῃ τῆς m.2 F, τῆς Ὁ. ἐλάσσονι] ἐλάσσον. 
F m. 1, ἐλάσσονος b, F m. 9. Deinde del. μήκει F. — 16. γάρ] 
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E. quoniam est AE: EB — ΓΖ:Ζ4 [V, 12; V, 16], erit 
. etiam [prop. XXI lemma] 
AE? : AE»« EB — UZ i LUZ »« Z A. 
uerum 4 E?, ΓΖ" commensurabilia sunt. itaque etiam 
AE »« EB, ΓΖ »« Z4 commensurabilia sunt [V, 16; 
prop. XI] siue igitur 4E»« EB rationale est, etiam 
IZ»«Z24 raüonale est [def. 4], siue AE»« EB me- 
dium est, etiam I'Z»« Zzf medium est [prop. XXIII 
coroll.]. | 
Ergo I'4/ apotome est et ordine eadem ac 48 
[prop. LXXIV —LXXV]; quod erat demonstrandum. 


CV. 

Recta minori commensurabilis minor est. 

Sit enim, 4 B minor et rectae 4B commensurabilis 
ΓΖ. dico, etiam I'Z// minorem esse. 

nam fiant eadem. et quoniam 4 E, E B po- 
tentia sunt incommensurabiles [prop. LXXVI], 
eiiam ΓΖ. Zz/ potentia incommensurabiles 

B sunt [prop. XIII]. iam quoniam est 4E: EB 

E I e DZ:Z4 [V, 12; V, 16], erit etiam 
AE?: EB* — IZ? :Zzf* [VI, 20 coroll.]. itaque 
etiam componendo [V, 18] est 
AE? -- EB? : EB? — -DZ 4-2Z24?:24*. 


τά .I 


. om. Theon (BFVb). 17. ΓΖ] (prius) I'e corr m. 1 F. 

ἐστί PBV, comp. F b. 18. αὐτὰ τοῖς πρότερον V. 19. 
ΓΖ) Ze cor. m. 1 b. 20. τήν] om. Bb. 21. τήν] m. 2 F. 

23. Z4] 4Z B. ἐστίν] supra scr. m. 1 V. τὰ] corr. ex - 
τό m. 1 V. 24. τῶν] τῆς P. οὕτω Bb. 25. Z 4] (prius) 
supra scr. m. 2 F (Z incertum est). καὶ ἐναλλάξ] om. P. 
Dein del. ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΒΕ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Ζ4,, οὕτως τὰ 
ἀπὸ τῶν AE, ΕΒ “πρὸς τὰ ἀπὸ τῶν ΓΖ, ZA V. 

Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 22 
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σύμμετρον δέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς BE τῷ ἀπο τῆς AZ 
σύμμετρον ἄρα καὶ τὸ συγκείμενον ἔκ τῶν ἀπὸ τῶν 
A E, ΕΒ τετραγώνων τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν. 
ΓΖ, Z4 τετραγώνων. ῥητὸν δέ ἐστι τὸ συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AE, ΕΒ τετραγώνων" ῥητὸν ἄρα 
ἐστὶ καὶ τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ, Z4 
τετραγώνων. πάλιν, ἐπεί ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς AE 
πρὸς τὸ ὑπο τῶν AE, EB, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Ζ4, σύμμετρον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 
AE τετράγωνον τῷ ἀπὸ τῆς ΓΖ τετραγώνῳ, σύμ- 
μξτρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB τῷ ὑπὸ τῶν 
ΓΖ, Ζ4. μέσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν AE, EB: μέσον 
ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, Ζ4᾽ αἱ ΓΖ, ZA ἄρα δυ- 
νάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων ῥητόν, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν 
μέσον. 

Ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν ἡ Df: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

es". 

Ἢ τῇ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιούσῃ 
σύμμετρος μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά 
ἐστιν. 

Ἔστω μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ AB 
καὶ τῇ AB σύμμετρος ἡ Γ4 λέγω, ὅτι καὶ ἡ L'A 
μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. 

Ἔστω γὰρ τῇ 48 προσαρμόξουσα ἡ BE: αἵ AE, 
ΕΒ ἄρα δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν 
συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν AE, EB τετραγώνων 


1. ἐστιν P. τό] corr. ex τῷ τὰ. 1 F, ex τά (?) V. 44] 
Ζ4 Ῥ. 38. τετράγωνον Pb et comp. ins. m. 1 V. 4. IA, 
eZ. b. 6. ῥηταί F, sed corr. 6. ἐστί] εἰσί F. — "7. τό] 


E. ELEMENTORUM LIBER X. 339 
uerum B E?, 4/Z? commensurabilia sunt. itaque etiam 
AE?-- EB? et I'Z? -- Z4? commensurabilia sunt 

- [V, 16; prop. XIJ. uerum AE? -]- EB? rationale est 

-.[prop. LXXVI]. itaque etiam I'Z?-- Zzf? rationale 
est [def. 4]. rursus quoniam est 

AE?*: AE» EB — UZ? :UZ»«Z4 
itn XXI lemma], et A4 E?, ΓΖ" commensurabilia sunt, 

eliam A4E»« EB, ΓΖ »« ZZ commensurabilia sunt. . 
AE»«EB autem medium est [prop. LXXVI]. quare 
eliam ΓΖ »« Zzl medium est [prop. XXIII coroll.]. 
ilaque ΓΖ, Zz/ potentia incommensurabiles sunt effi- 
cientes summam quadratorum rationalem, rectangulum 
autem medium. 

Ergo I' 4 minor est [prop LXXVI]; quod erat 
demonstrandum. 


CVI. 


Recta rectae cum rationali totum medium efficienti 
eommensurabilis recta est cum rationali totum medium 
efficiens. 

Sit 4B recta cum rationali totum medium efficiens 
et rectae 4B commensurabili ΓΖ. dico, etiam ΓΖ 
reclam esse cum rationali totum medium efficientem. 

nam BE rectae 4B congruens sit. itaque 4 E, EB 
potentia incommensurabiles sunt efficientes AE? -]- EB? 


om. V. 9. Post Z4 add. καὶ ἐναλλάξ BFb. 18. ἄρα ἐστὶ 
καί BFb. Z4] (alt. Z in ras. m. 1 B. 17. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι comp. P, om. BFb. De additamento in V u. app. 
nr, 24. 19. ποιούσῃ μῆκος F. 20. Ante μετά add. καὶ 
αὐτή ΒΕ, m. 2 V. ποιοῦσα τὸ ὅλον b. 22. ποιοῦσα τὸ 
ὅλον V. 94. τὸ ὅλον μέσον b. 25. BE] E e corr. m. 1 P. 


29* 
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, ' 3 | dece NOS 3 - δ , M 9 * ὅταν 
μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν ῥητόν. καὶ τὰ αὐτὰ κατε- 
σκευάσϑω. ὁμοίως δὴ δείξομεν τοῖς πρότερον, ὅτι αἱ 
ΓΖ, Ζ4 ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ εἰσὶ ταῖς AE, EB, καὶ 

, , 2 P! , - $45 -— " 
συμμετρὸν ἔστι τὸ συγκχείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ vOv AE,. 
ΕΒ τετραγώνων τῷ συγκειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ, 
Ζ4 τετραγώνων, τὸ δὲ ὑπὸ τῶν AE, EB τῷ ὑπὸ 
τῶν ΓΖ, Z4: ὥστε καὶ αἱ ΓΖ, Z4 δυνάμει εἰσὶν 


ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τὸ μὲν συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπὸ ᾿ 
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τῶν ΓΖ, Z4 τετραγώνων μέσον, τὸ δ᾽ ὑπ᾽ αὐτῶν 
ῥητόν. 

Ἢ Γ4 ἄρα μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά 
ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


ot. 

H τῇ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιούσῃ 
σύμμετρος καὶ αὐτὴ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον 
ποιοῦσα ἐστιν. 

Ἔστω μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα , A B, 
καὶ τῇ AB ἔστω σύμμετρος ἡ If: λέγω, ὅτι καὶ ἡ 
ΓΖ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. 

Ἔστω γὰρ τῇ 48 προσαρμόξουσα ἡ ΒΕ, καὶ τὰ 
αὐτὰ κατεσκευάσϑω' αἵ AE, EB ἄρα δυνάμει εἰσὺν 
ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τό τε συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν τετραγώνων μέσον καὶ τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν μέσον 
καὶ ἔτι ἀσύμμετρον vo συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾿ αὐτῶν 
τετραγώνων τῷ ὑπ᾽ αὐτῶν. καί εἰσιν, ὡς ἐδείχϑη, 
αἱ AE, ΕΒ σύμμετροι ταῖς ΓΖ, Zzl, καὶ τὸ συγκεί- 
μενον ἐκ τῶν ἀπὲ τῶν AE, ΕΒ τετραγώνων τῷ συγ- 


8, τῷ] e corr. V. εἰσίν B. 4. 70] τὸ μέν Bb, μέν 
supra scr. m. 2 F. — 5. τῶν ΓΖ -- 6. EB] mg. m. 2 B (τῶν 
AE, EB etiam in textu sunt ἃ m. 1). 6. δ᾽ Fb. 12. ὅπερ 
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A .r medium, AE »« EB autem rationale [prop. 
LXXVII]. et eadem comparentur. similiter 
igitur atque antea [p. 336, 20 sq.] demon- 
A strabimus, esse I'Z:Zz — AE: EB, et 
E |4 AE*-- EB?, ΓΖ" -- Z4? ac ΕΣ. EB, UZ»« ZA 
commensurabilia esse. quare etiam ΓΖ, Z4 
5m potentia incommensurabiles sunt efficientes 
I'Z?--Z2f medium, l'Z»« ZZ autem rationale. 
Ergo.I'/ recta est cum rationali totum medium 
efficiens [prop. LXXVII]; quod erat demonstrandum. 


FTU. MM aid. : 
ΨΩ ir wm 
x E 
lem ) 
-- 
i i i 
? » ^ 
A ΣῚ 
. 


CVII. 


Recta rectae cum medio totum medium efficienti 
commensurabilis οὐ ipsa recta cum medio totum me- 
dium efficiens est. 

Sit 4B recta cum medio totum medium efficiens, 
᾿ et rectae 4B commensurabilis sit ΓΖ. dico, etiam 
I4 rectam esse cum medio totum medium efficientem. 
T4 D nam BE rectae AB congruens sit, et 

eadem comparentur. itaque 4 E, EB potentia 
incommensurabiles sunt efficientes summam 
B quadratorum mediam et rectangulum medium 
| praetereaque summam quadratorum rectangulo 
incommensurabilem [prop. LXXVIII]. sunt 
^L autem, ut demonstratum est [p. 334, 14 sq.], 

A E, EB rectis I'Z, Zzl commensurabiles, et 
AE? -- ΕΒ", UZ? - 243 ac AES« EB, l'Z»« ZA 


ἔδει δεῖξαι} comp. P, om. BFb. De V u. app. nr. 25. 14. 
ποιούσῃ μήκει F. 18. ἔστω ] om. ΒΡ. 21. ἄρα] m. 2 
euan, F. 286. αὐτόν F. 


i 
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κειμένῳ ἐκ τῶν ἀπὸ τῶν ΓΖ, L4, τὸ δὲ ὑπο τῶν 
AE, EB τῷ ὑπὸ τῶν ΓΖ, ZZ: καὶ at ΓΖ, ZA ἄρα 
δυνάμει εἰσὶν ἀσύμμετροι ποιοῦσαι τό τε συγκείμενον 
ἐκ τῶν ἀπ᾽ αὐτῶν τετραγώνων μέσον καὶ τὸ vx αὐτῶν 
μέσον καὶ ἔτι ἀσύμμετρον τὸ συγκείμενον ἐκ τῶν ἀπ᾽ 
αὐτῶν [τετραγώνων τῷ Om αὐτῶν. | 

Ἢ ΓΖ ἄρα μετὰ μέσου μέσον᾽ τὸ ὅλον ποιοῦσά 
ἐστιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


, 


91 . 

"Azó ῥητοῦ μέσου ἀφαιρουμένου ἡ τὸ λοιπὸν 
χωρίον δυναμένη μία δύο ἀλόγων γένεται ey 
ἀποτομὴ ἢ ἐλάσσων. 

"Ano γὰρ ῥητοῦ τοῦ BI' μέσον ἀφῃφήσϑω τὸ Β 4 
λέγω, ὅτι ἡ τὸ λοιπὸν δυναμένη τὸ EI' μία δύο 
ἀλόγων γένεται ἤτοι ἀποτομὴ ἢ ἐλάσσων. 

Ἐκκείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ ΖΗ, καὶ τῷ μὲν ΒΓ ἴσον 
παρὰ τὴν ΖΗ παραβεβλήσϑῳ ὄοδυνν παραλληλό- 
γραμμον τὸ ΗΘ, τῷ δὲ 4B ἴσον ἀφῃρήσϑω τὸ HK- 
λοιπὸν ἄρα τὸ EI' ἴσον “ἐστὶ và A40. ἐπεὶ οὖν ῥητὸν 
μέν ἐστι τὸ BI, μέσον δὲ v0 B4, ἴσον δὲ τὸ μὲν ΒΓ 
τῷ ΗΘ, τὸ δὲ Β4 τῷ ΗΚ, ῥητὸν μὲν ἄρα ἐστὶ τὸ. 
H0, μέσον δὲ τὸ HK. καὶ παρὰ ῥητὴν τὴν ZH 
παράκειται" ῥητὴ μὲν ἄρα ἡ ZO καὶ σύμμετρος τῇ 


1. τὸ δέ — 2. καί] mg. m. 2 F. 8. ve] om. P. ὁ. ze- 
τραγώνων] om. Pisq8, ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFb. 
10. Post ῥητοῦ del. καί F. 11. γίγνεται BFb. 12. ἐλάτ- 
vov PV b. 13. BI'] in ras. V. 14. λοιπὸν χωρίον BF b. 
τὸ ET δυναμένη BF b. 15. λόγων F, corr. m. 9. yc- 
γνεται ΒΕ. ἐλάττων B. 17. Post πάραβε λήσϑω del. τὸ 
HB m.1P,ras.4 litt. V. 18. 4B] e corr. V, ΒΩ P. 19. 
ἘΓῚ ΓῈ 8. A40] 04 F. 20. μέν] (prius) 'om. b. 21. 
ῥητὸν) bis b. — 23. παράκεινται BF. ἄρα ἐστίν BF b. 


E cw 
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 eommensurabilia. quare etiam ΓΖ, Z4 potentia in- 


commensurabiles sunt efficientes summam quadratorum 


. mediam et rectangulum medium praetereaque summam 


quadratorum rectangulo incommensurabilem. 
Ergo ΓΖ recta est cum medio totum medium ef- 
fieiens [prop. LXXVIII]; quod erat demonstrandum. 


CVIIT. 


.. Bpatio medio a rationali ablato recta reliquo spatio 
aequalis quadrata alterutra rectarum irrationalium est 
aut apotome aut minor. | 

nam a spatio rationali BI' medium auferatur B Z. 
dico, rectam reliquo EI' aequalem quadratam alter- 
utram rectarum irrationalium esse aut &potomen aut 
minorem. 

ponatur enim rationalis Z H, et spatio BI' aequale 
rectae ZH adplicetur rectangulum HO, spatio autem 
4B aequale auferatur H K. itaque reliquum EI'— 440. 
iam quoniam BI' ra- 
tionale est, B Z/ autem 
medium, et BI'— ΗΘ, 
B4 — HK, ΗΘ ratio- 
nale est, ΗΚ autem 
medium. et rationali 
ZH adplicata sunt. 
cl | ;- n ' jtaque ZO rationalis 

est et rectae ZH lon- 
gitudine commensura- 


Á E B 


bilis [prop. XX], ZK autem rationalis et rectae ZH 


longitudine incommensurabilis [prop. XXII]. quare 


Z0, ZK longitudine incommensurabiles sunt [prop. 
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ΖΗ μήκει, ῥητὴ δὲ ἡ ΖΚ καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΖΗ 
μήκει" ἀσύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΖΘ τῇ ΖΚ μήκει. αἵ 
ΖΘ, ΖΚ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΘ, προσαρμόζουσα δὲ αὐτῇ ἡ 
KZ. vov δὴ ἡ ΘΖ τῆς ΖΚ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἢ οὔ. 

Ζυνάσϑω πρότερον τῷ ἀπὸ συμμέτρου. καί ἐστιν 
ὅλη ἡ ΘΖ σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ΖΗ: 
ἀποτομὴ ἄρα πρώτη ἐστὶν ἡ ΚΘ. τὸ δ᾽ ὑπὸ ῥητῆς 
καὶ ἀποτομῆς πρώτης περιεχόμενον ἡ δυναμένη ἀπο- 
τομή ἐστιν. ἡ ἄρα τὸ 40, τουτέστι το EI, δυναμένη 
ἀποτομή ἐστιν. 

Εἰ δὲ ἡ ΘΖ τῆς ΖΚ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ; καί ἐστιν ὅλη ἡ ΖΘ σύμμετρος τῇ ἐκ- 
κειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ZH, ἀποτομὴ τετάρτη ἐστὶν ἡ 
ΚΘ. τὸ δ᾽ ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀποτομῆς τετάρτης περι- 
ἐχόμενον ἡ δυναμένη ἐλάσσων ἐστίν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


o9". 

"Azó μέσου ῥητοῦ ἀφαιρουμένου ἄλλαι δύϊο 
ἄλογοι γίνονται ἤτοι μέσης ἀποτομὴ πρώτη ἢ 
μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. 

"Amo γὰρ μέσου τοῦ ΒΓ ῥητὸν ἀφῃρήσθω τὸ B. 
λέγω, ὅτι ἡ τὸ λοιπὸν τὸ ΕΓ δυναμένη μία δύο ἀλόγων 


1. ZH] (prius) HZ F. 2. Post μήκει (alt) add, καί 
ur ἀμφότεραι ῥηταί b. 3.20] OZ ΒΕ. εἰσιν P. — 4. 
δέ] δ΄ P. ^5. ΖΑ g. δή] P, δέ BFb, et supra scr. m. 2 V. 
ΘΖ], ΖΘ b. 6. ἀσυμμέτρου I ἢ ov] ἑαυτῇ ἢ τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου BFb. $4 — 14. συμμέτρου] mg. m. 1 per. 7. τῷ 
corr. ex τό m. 1 b, m. rec. P. ἀσυμμέτρου P. 8. ΘΖ 
corr, ex ZO V, ΖΘ F. 9. δέ ΒΕ. 10. περιεχόμενον 
om. BF b. Ij. 7] ins. m. 1 B. 70]. (prius) ins. m. 2 V. 
13. OZ] inras. Ὁ, ZO F. τῆς] τῆι b. συμμέτρου V, corr. 
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- XIII]. itaque ΖΘ, Z K rationales sunt potentia tantum 
" eommensurabiles. quare ΚΘ apotome est [prop. 
LXXIIIJ, KZ autem ei congruens. iam ΘΖ" excedit 
ZK? quadrato rectae aut commensurabilis aut incom- 
mensurabilis. 
Prius excedat quadrato commensurabilis. et tota 
OZ ralWonali propositae ZH longitudine commensu- 
rabilis est. quare ΚΘ apotome est prima [deff, tert. 1]. 
recta autem spatio comprehenso recta rationali et 
apotome prima aequalis quadrata apotome est [prop. 
XCI]. ergo recta spatio 40, hoc est EI', aequalis 
quadrata apotome est. 
sin ΘΖ" excedit Z K? quadrato rectae sibi incom- 
mensurabilis, et tota ΖΘ rationali propositae ZH 
longitudine commensurabilis est, ΚΘ apotome est 
quarta [deff. tert. 4]. recta autem spatio comprehenso 
recta rationali et apotome quarta aequalis quadrata 
. minor est [prop. XCIV]; quod erat demonstrandum. 


CIX. 


Spatio rationali a medio ablato aliae duae rectae 
irrationales oriuntur aut mediae apotome prima aut . 
recta eum rationali totum medium efficiens. 

A medio enim BI' rationale auferatur Bf. dico, 
rectam spatio reliquo EI' aequalem quadratam alter- 
utram rectarum irrationalium esse aut mediae apotomen 
τη. ἢ. 14. OZ BF. 15.ZH] corr ex ZO m. 1 F.  dzo- 
τομὴ ἄρα BF b. 16. δέ B. 17. Post ἐστίν add. ἡ ἄρα τὸ 
(om. b) 40, τουτέστι τὸ ΕΤ᾽, δυναμένη ἐλάσσων ἐστίν BF, mg. 
m. 1 b. ὅπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. BF b. 19. Post 
ἀπό add. τοῦ b, m. 2 F. 20. γίγνονται B. μέση Β. 22. 


ἀπό) corr. ex ὑπό V. ἀπό — BA] bis b. 28. μία] om. b. 
Aoyov b 
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γένεται ἤτοι μέσης ἀποτομὴ πρώτη ἢ μετὰ ῥητοῦ ue 
τὸ ὅλον ποιοῦσα. 

᾿Εκκείσϑω γὰρ δητὴ ἡ ZH, καὶ παραβεβλήαδω 
ὁμοίως τὰ χωρία. ἔστι δὴ ἀκολούϑως ῥητὴ μὲν ἡ ΖΘ 
καὶ ἀσύμμετρος τῇ ΖΗ͂ μήκει, ῥητὴ δὲ ἡ ΚΖ καὶ σύμ- 
μἱξτρος τῇ ΖΗ μήκει: α ΖΘ, ΖΚ ἄρα ῥηταί εἰσι 


δυνάμει μόνον σύμμετροι᾽ ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΘ, 


προσαρμόξουσα δὲ ταύτῃ ἡ ΖΚ. ἤτοι δὴ ἡ ΘΖ τῆς 
ΖΚ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ 
ἀπὸ ἀσυμμέτρου; | 

Ei uiv oov ἡ OZ τῆς ΖΚ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ, καί ἐστιν ἣ προσαρμόζουσα ἡ ΖΚ 
σύμμετρος τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ΖΗ, ἀποτομὴ 
δευτέρα ἐστὶν ἡ ΚΘ. ῥητὴ δὲ ἡ ZH: ὥστε ἡ τὸ 4Θ, 
τουτέστι τὸ EI, δυναμένη μέσης ἀποτομὴ πρώτη ἐστίν. 

Εἰ δὲ ἡ ΘΖ τῆς ΖΚ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου, καί ἐστιν ἡ προσαρμόξουσα ἡ ΖΚ σύμμετρος 
τῇ ἐκκειμένῃ δητῇ μήκει τῇ ΖΗ, ἀποτομὴ πέμπτη ἐστὶν 
ἢ ΚΘ' ὥστε ἡ τὸ EI' δυναμένη μετὰ ῥητοῦ μέσον 
τὸ ὅλον ποιοῦσα ἐστιν ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


οι΄. 
'"Amó μέσου μέσου ἀφαιρουμένου ἀσυμμέ- 


1. γίγνεται Bb. μέση Bb. 4. ἔστιν P. δή] corr. 
ex δέ τη. 2 B, δέ Fb. 5. καί] om. gp. ZH|ZIb. ZKB. 
6. ZO] OZ P. εἰσιν P. 8. αὐτῇ BFb. δή] δέ BV. 
0 Z]in ras. m. 1 b. 10. συμμέτρου ΝΑ corr. m. 1. 11. 
ΘΖ) Z0 V. 14. Post ZH udd. τὸ δὲ ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀπο- 
τομῆς δευτέρας ἡ δυναμένη μέσης ἀποτομή ἐστι πρώτη, b, F 
mg. m. 2. 15. τουτέστιν P. μέση BF. ἐστι πρώτη A 
16. 0OZ]inras. V, ZO P. 1717. καί] ἑαυτῇ, καί ΒΕ. 18. 
μήκει} om, b. 19. Ke] ΘΑ F. Post EI' del χωρίον 
m. 1 P. 20. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFb. — 22. 
μέσου] (alt. supra scr. m. 1 P, μέσον supra. scr. m. 2 F. 


᾿ 
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primam aut rectam cum rationali totum medium effi- 
cientem. 
ponatur enim rationalis ZH, et spatia similiter 
adplicentur. itaque eodem modo [p. 342, 19 sq.] se- 
| g quitur, ZO rationalem esse 
et rectae ZH longitudine in- 
commensurabilem, K Z autem 
rationalem et rectae Z H lon- 
gitudine |. commensurabilem. 
itaque ΖΘ, ΖΚ rationales 
" sunt potentia tantum com- 
Q'3TUHgeTA | mensurabiles [prop. XIII]. 
ergo ΚΘ apotome est [prop. 
-LXXIII], ei autem congruens 
ΖΚ. iam ΘΖ" excedit Z K? quadrato rectae aut sibi 
commensurabilis aut. incommensurabilis. 
iam si ΘΖ“ excedit Z K? quadrato rectae sibi com- 
mensurabilis, et congruens Z K rationali propositae 
ZH longitudine commensurabilis est, K Θ apotome est 
secunda [deff. tert. 2]. ZH autem rationalis est. quare 
recta spatio 4/0, hoc est EI', aequalis quadrata mediae : 
apotome est prima. [prop. XCII]. sin ΘΖ" excedit Z K* 
quadrato rectae incommensurabils, et congruens ΖΚ 
rationali propositae ZH longitudine commensurabilis 
est, KO apotome est quinta [deff. tert. 5]. quare recta 
spatio EI' aequalis quadrata recta est cum rationali 
totum medium efficiens [prop. XCV]; quod erat de- 
monstrandum. 


B E Z K 


ELS vof 


CX. 


Spatio medio a medio ablato toti incommensurabili 
reliquae duae irrationales oriuntur aut mediae apo- 
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τρου τῷ ὅλῳ αἱ λοιπαὶ δύο ἄλογοι γένονται 
ἤτοι μέσης ἀποτομὴ δευτέρα ἢ Es Bio 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. . z 

᾿ἀφῃφρήσϑω γὰρ ὡς ἐπὶ τῶν προκειμένων κατα- 
γραφῶν ἀπὸ μέσου τοῦ ΒΓ μέσον τὸ Bl ἀσύμμετρον 
TQ ὅλῳ λέγω, ὅτι d τὸ ΕΓ δυναμένη μία ἐστὶ δύο 
ἀλόγων ἤτοι μέσης ἀποτομὴ δευτέρα ἢ μετὰ μέσου 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα. 

᾿Επεὶ γὰρ μέσον ἐστὶν ἑκάτερον τῶν BI, B4, καὶ 
ἀσύμμετρον τὸ ΒΙ τῷ B, ἔσται ἀκολούϑως ῥητὴ 
ἑχατέρα τῶν ZO, ΖΚ καὶ ἀσύμμετρος τῇ. ΖΗ μήκει. 
καὶ ἐπεὶ ἀσύμμετρόν ἐστι τὸ ΒΓ τῷ B4, τουτέστι τὸ 
ΗΘ τῷ ΗΚ, ἀσύμμετρος καὶ ἡ ΘΖ τῇ ZK* αἱ ΖΘ, 
ZK ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἀπο- 
τομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΘ [προσαρμόξουσα δὲ ἡ ΖΚ. ἤτοι 
δὴ ἡ ΖΘ τῆς ΖΚ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ]. 

Εἰ μὲν δὴ ἡ ZO τῆς ΖΚ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ οὐϑετέρα τῶν ZO, ΖΚ σύμ- 
μετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ ΖΗ, ἀποτομὴ 
HF ἐστὴν ἡ ΚΘ. ῥητὴ δὲ ἡ ΚΑ, τὸ δ᾽ ὑπὸ ῥητῆς 
καὶ ἀποτομῆς τρίτης περιεχόμενον ὀρϑογώνιον ἄλογόν. 
ἐστιν, καὶ ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός ἐστιν, καλεῖται δὲ 


1. γίγνονται B. 2, μέση ΒΡ. 5. ΒΖ] B eorr. V. 6. 
ἐστίν Β. 7. μέση Bb. μετα] μετὰ τοῦ P. 12. ἐστιν I 
Deinde add. ὑπόκειται P, et V, sed del. 18. καί] ἐστι καί b, 
ἐστιν καί B. ef] καὶ ἡ b. ΖΘ] ΘΖ FVv. 14. ZK] 
06K P. 15. ἐστίν] om. Bb. προσαρμόξουσα — 17. ἑαυτῇ] 
om. P, mg. V. 16. δὴ) δέ BV. 18. δή) οὖν BFb. Z6] 
OZ PB.  ZK] Z postea ins. V. ^ 19. οὐδετέρα V. τῶν] 
corr. ex τῷ m. 2 V. | Z0] ΘΖ Bb etin ras. V. — 20. ἐστι 
om. Fb. 21. K4] corr. ex ΚΑ m. 2 F. δ᾽ δέ BFb. 28. 
ἐστι PBV, comp. Fb; item alt. 
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ome secunda aut recta cum medio totum medium. 
efficiens. 
Auferatur enim ut in figuris iam propositis [p. 941] 
a medio BI'spatium medium Bf toli incomrmensu- 
rabile. dico, rectam spatio EI' aequalem quadratam 
alterutram esse rectarum irrationalium aut mediae 
apotomen secundam aut rectam cum medio totum 
medium efficientem. 
nam quoniam utrumque BI, ΒΖ, medium est, et 
BI, B4 incommensurabilia!), similiter concludemus 
[p. 342, 19 sq.], utramque ZO, ZK rationalem esse 
et rectae ZH longitudine incommensurabilem [prop. 
XXII] et quoniam BI, Bzí, hoc est HO, HK, 1n- 
commensurabilia sunt, etiam ΘΖ, ZK incommensura- 
biles sunt [VI, 1; prop. XI]. itaque ZO, ZK ratio- 
nales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
KO apotome est [prop. LXXIII]J. 
iam si ΖΘ" excedit Z K? quadrato rectae sibi com- 
mensurabilis, et neutra rectarum ΖΘ. ZK rationali 
zZ x e Proposita e ZH longitudine 
commensurabilis est, K 9 apo- 
E tome est tertia [deff. tert. 3]. 
| uerum KA rationalis est, 
rectangulum autem recta ra- 
lionali et  apotome tertia 
comprehensum irrationale est, 
et recta ei aequalis quadrata 
irrationalis est, uocatur autem mediae apotome se- 


1) Cum uerba καὶ ἀσύμμετρον τὸ BI' τῷ Β4 lin.9—10 
nihil faciant ad demonstrandum id, quod sequitur, non immerito 
ab Augusto omittuntur. Gregorius omisit ἔσται lin. 10 — τῷ 
BA lin. 12. : 
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μέσης ἀποτομὴ δευτέρα' ὥδτε ἡ τὸ 4Θ. τουτέστι τὸ 
EI, δυναμένη μέσης ἀποτομή ἐστι δευτέρα. 

Εἰ δὲ ἡ ZO τῆς ΖΚ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ [μήκει(]. καὶ οὐθετέρα τῶν ΘΖ, ΖΚ 
σύμμετρός ἐστι τῇ ΖΗ͂ μήκει, ἀποτομὴ ἕκτη ἐστὶν ἡ 
ΚΘ. τὸ δ᾽ ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀποτομῆς ἕκτης ἡ δυνα- 
μένη ἐστὶ μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα: ἡ τὸ 
40 ἄρα, τουτέστι τὸ EI, δυναμένη μετὰ μέσου μέσον 
τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

Qua. 

Ἢ ἀποτομὴ ovx ἔστιν ἡ αὐτὴ τῇ £x δύο 
ὀνομάτων, 

Ἔστω ἀποτομὴ 7 A B: /Mdyo, ὅτι ἡ AB οὐκ ἔστιν 
ἡ αὐτὴ τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω" καὶ ἐκκείσϑω ῥητὴ ἡ AI, 
καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 48 ἴσον παρὰ τὴν ΓΖ παραβεβλήσϑω 
ὀρθογώνιον τὸ ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν ΖΕ. ἐπεὶ 
οὖν ἀποτομή ἐστιν ἡ AB, ἀποτομὴ πρώτη ἐστὶν ἡ 4 Ε. 
ἔστω αὐτῇ προσαρμόζουσα ἡ EZ' αἵ AZ, ΖΕ ἄρα 
ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ AZ τῆς 
ΖΕ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ 
AZ σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ δητῇ μήκει τῇ AT. : 
πάλιν, ἐπεὶ ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἡ 48, ἐκ δύο ἄρα 


1. ἀποτομὴ μέση Β. ὥσπερ, ΕΥ. τό] om. b. τουτ- 
ἔστιν D. τὸ] ἡ vo Bb. 2. μέση B. ἐστὶν ἀποτομή Fb. 
8. 2Θ) ΘΖ Bb etinras. V. συμμέτρου V, corr. m, 1. " 4 
μήκει} om, PV. οὐδετέρα EV. ἐστι om. Bbg. 60. 
δέ Bb. 7. ἐστι] ἐστιν ἡ BFb.— 7] ὥστε ἡ BFb, et e corr. V. 
8. ἄρα] del. V, om. BF b. τουτέστιν PB. Ante τό add. 
ἡ m.2F. ἡ μετά F. 9. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. B. 
11. τῇ] supra scr. m. 1 b. 18. ἡ AB (alt. om. y. 1. 
A4I'|in ras. m. 1 P. 16. ῥητὴν τήν Fb. In sequentibus 
multa renouata et euan. in F. 18. E πρώτη b. 19. αὐτῇ] 
αὐτῇ ἡ b. 21. ἀσυμμέτρου B, sed ἀ- eras. 28. ἄρα] om. Bb. 
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. eunda [prop. XCIII]. ergo recta spatio 40, hoe est 


- EI, aequalis quadrata mediae apotome est secunda. 


sin ΖΘ" excedit Z K? quadrato rectae sibi incom- 
mensurabilis, et neutra rectarum ΘΖ, ΖΚ rectae ZH. 
commensurabilis est longitudine, K Θ sexta est apotome 
[deff. tert. 6]. recta autem spatio comprehenso recta 
rationali et apotome sexta aequalis quadrata recta 
est eum medio totum medium efficiens [prop. XCVI]. 
ergo recta spatio 4/0, hoc est EI? aequalis quadrata 
recta est cum medio totum medium efficiens; quod erat 
demonstrandum. 
CXI. 
Apotome eadem non est ac recta ex duobus no- 
minibus. 
Sit 4.8 apotome. dico, 4B eandem non esse ac 
rectam ex duobus nominibus. 
mam, si fieri potest, sit. et ponatur rationalis ΖΓ 
et quadrato 4B? aequale rectae I'7/ adplicetur rect- 
angulum I'E latitudinem efficiens Z/ E. quoniam igitur 
AB apotome est, 4 E apotome 
est prima [prop. XCVII]. sit 
4— ——:1——1 —72 EZ ei congruens. itaque Z5Z, 
ZE rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles, et Z/Z? 
excedit Z E? quadrato rectae sibi 
commensurabilis, et ZZ rationali 
propositae z/I'longitudine com- 
mensurabilis est [deff. tert. 1]. 
Ἐν ERMBCUNE rursus quoniam 4B ex duobus 
nominibus est, ΖΕ ex duobus nominibus est prima 
[prop.LX]. in H in nomina diuidatur, et ΖΗ maius 
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ὀνομάτων πρώτη ἐστὶν ἡ 4E. διῃρήσϑω elc τὰ ὀνό- 


ματα κατὰ τὸ H, καὶ ἔστω μεῖξον ὄνομα τὸ ZH: αἵ 


10 


15 


20 


ΖΗ, HE ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι, 
καὶ ἡ ΔΗ τῆς HE μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου 
ἑαυτῇ, καὶ τὸ μεῖξον ἡ 4} σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκει- 
μένῃ ῥητῇ μήκει vij AI. καὶ ἡ A4Z ἄρα τῇ 4H σύμ- 
μετρός ἐστι μήκει᾽ καὶ λοιπὴ ἄρα ἡ ΗΖ σύμμετρός 
ἐστι τῇ AZ, μήκει. [ἐπεὶ οὖν σύμμετρός ἐστίν ἡ AZ 
τῇ ΗΖ, ῥητὴ δέ ἐστιν ἡ AZ, ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 
ΗΖ. ἐπεὶ οὖν σύμμετρός ἐστιν ἡ AZ τῇ ΗΖ μήκει] 
ἀσύμμετρος δὲ ἡ A4Z τῇ ΕΖ μήκει" ἀσύμμετρος ἄρα 
ἐστὶ xol ἡ ZH τῇ ΕΖ μήκει αἱ ΗΖ, ΖΕ ἄρα 
δηταί [εἰσι] δυνάμει μόνον σύμμετροι" ἀποτομὴ ἄρα 
ἐστὶν ἡ ΕΗ. ἀλλὰ καὶ δητή΄ ὅπερ ἐστὶν ἀδύνατον. 

Ἢ ἄρα ἀποτομὴ οὐκ ἔστιν ἡ αὐτὴ τῇ ἐκ δύο ὀνο- 
μάτων" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


[Πόρισμα]. 
Ἢ ἀποτομὴ καὶ a6 μετ᾽ αὐτὴν ἄλογοι οὔτε 
τῇ μέσῃ οὔτε ἀλλήλαις εἰσὶν αἱ αὐταί. | 
Τὸ uiv γὰρ ἀπὸ μέσης παρὰ ῥητὴν παραβαλλό- 
μενον πλάτος ποιεῖ ῥητὴν καὶ ἀσύμμετρον Ty, παρ᾽. 
ἣν παράκειται, μήκει, τὸ δὲ ἀπὸ ἀποτομῆς παρὰ ῥητὴν 


1. ὀνομάτων ἄρα Bb. ἐστὶ πρώτη F?, πρώτη ΠΕΣ ΒΟΥ. 
m,.9-V. διῃρημένη b, mg. m. 1: yg. διῃρήσϑω. 4. H E] 
EH F. τῷ τὸ g. 5. τὸ μεῖξον] P, et V, supra ser. 1; 
om. b, ἡ μείζων B; om, o, sed post AH lacuna est 6 litt. 

T. Ante μήκει del. τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει τῇ 4Γ τα. 1 b. 
λοιπῇ ἄρα τῇ BF V. ΗΖ] in ras. m. 1 Ὁ; ZH F, Seq. ras. 
1lit. 8. ἐστι τῇ] ἐστιν ἡ BV b et supra scr. ἡ g. ἐπεί — 
10. HZ (prius) om. P, mg. V. 9. HZ] Z ante ras, 1 litt. V. 
ἐστιν om. V. Post ῥητή in mg. m. 1 add. μήκει ἀσύμ- 
μξτρος m. 1 b. ἐστίν B, om. V. 10. ἐπεί — μήκει] om. 
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pomen 810, itaque ΖΗ, H E rationales sunt potentia 
- tantum commensurabiles, et ΖΗ excedit HE? qua- 
drato rectae sibi commensurabilis, οὖ maius nomen 
ΖΗ ralionali propositae Z/I' longitudine commensu- 
rabile est [deff. alt. 1]. itaque etiam Z/Z rectae ΖΗ 
longitudine commensurabilis est [prop. XII]. quare 
eliam reliqua HZ rectae 4/Z longitudine commensu- 
rabilis est [prop. XV]. uerum ZZ, EZ longitudine 
incommensurabiles sunt. quare etiam ZH, EZ lon- 
gitudine incommensurabiles sunt [prop. XIII]. itaque 
HZ, ΖΕ raüonales sunt potentia tantum commensu- 
rabiles. EH igitur apotome est [prop. LXXIII]. uerum 
eadem rationalis est; quod fieri non potest. 
Ergo apotome eadem non est ac recta ex duobus 
nominibus; quod erat demonstrandum. 


Apotome et irrationales eam sequentes neque mediae 
neque inter se eaedem sunt. nam quadratum mediae 
rectae rationali adplicatum latitudinem efficit ratio- 
nalem et rectae, cui adplicatum est, longitudine in- 
commensurabilem [prop. XXII], quadratum autem 
apotomes rational adplicatum latitudinem efficit apo- 

tomen primam [prop. XCVII], quadratum autem mediae 
apotomes primae rationali adplicatum latitudinem efficit 
apotomen secundam [prop. XCVIII], quadratum autem 


PV. 11. EZ] mut. in ZE V. ἄρα ἐστί] δέ in ras. 4 
litt. g. 19. ἐστίν P. ^ Post μήκει add. καί εἰσι δηταί mg. 
m. 92 B. 13. εἰσι] om. PV. 14, ΒΗ] corr. ex HE V, HE 
P,EN g. 15.4] (alt. om. b. — 16. ὄπερ ἔδει δεῖξαι) comp. 
P, om. BFhb. 17. RO om. P, oy BVb, ρια΄ Ἐ. 21. 
P £5] τὶ b. 22. ἀπό] om. F. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 28 
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παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ" ἀποτομὴν πρώτην, TO 
05 ἀπὸ μέσης ἀποτομῆς πρώτης παρὰ ῥητὴν παραβαλ- 
λόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν δευτέραν, τὸ δὲ ἀπὸ 
μέσης ἀποτομῆς δευτέρας παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον 
des - 2 Y ὔ i V CLE SS IIS 7-2, RA 
5 zÀcTOG ποιεῖ ἀποτομὴν τρίτην, vo δὲ ἀπὸ £AcGOovog 
παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομὴν 
τετάρτην, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον 
ποιούσης παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ 
ἀποτομὴν πέμπτην, τὸ δὲ ἀπὸ τῆς μετὰ μέσου μέσον 
Δ 4 Aj ec ν , ! 
10 τὸ ὁλον ποιούσης παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλᾶτος 
ποιεῖ ἀποτομὴν ἕχτην. ἐπεὶ οὖν τὰ εἰρημένα πλάτη 
διαφέρει τοῦ τε πρώτου καὶ ἀλλήλων, τοῦ μὲν πρώτου, 
ὅτι ῥητή ἐστιν, ἀλλήλων δὲ, ἐπεὶ τῇ τάξει οὐκ εἰσὶν 
δ , , » ς 4 3 e x / 
αἷ αὐταί, δῆλον, ὡς καὶ αὐταὶ αἱ ἄλογοι διαφέρουσιν 
16 ἀλλήλων. καὶ ἐπεὶ δέδεικται ἢ ἀποτομὴ οὐκ οὖσα ἡ 
2 οὐ - 2 , ? , " [4 AJ 
αὐτὴ τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων, ποιοῦσι δὲ πλάτη παρὰ 
ῥητὴν παραβαλλόμεναι et μετὰ τὴν ἀποτομὴν ἀποτομὰς 
3 , x , - , E 2 6 , [d Ἁ 
ἀκολούϑως ἕκαστη τῇ τάξει τῇ καϑ' αὕτην, αἱ δὲ 
μετὰ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων τὰς ἐκ δύο ὀνομάτων καὶ 
90 αὐταὶ τῇ τάξει joan ἕτεραι ἄρα εἰσὶν αἵ μετὰ 
τὴν ἀποτομὴν καὶ ἕτεραι αἷ μετὰ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων, 
ὡς εἶναι τῇ τάξει πάσας ἀλόγους 17, 
Μέσην, 
, 
Ἔκ δύο ὀνομάτων, 
773 , , , 
Ex δύο μέσων πρωτην, 
Ἔκ δύο μέσων δευτέραν, 
Μείζονα, 
“ῬΡητὸν καὶ μέσον δυναμένην, 


- 


τῷ 
Qt 


1. τὸ δέ — 8. δευτέραν] mg. m. 1 V. — B. ἐλάττονος ΒΡ, 
comp. F. 9. μετά] om. F. 11. oov] corr. ex οὐ m. 1 P. 
12. πρώτου (prius) in ras. V. 18. -ἐπεί] ὅτι B. 17. 
παραβαλλόμενα F, corr. m. 2. . of] om. P, supra scr. m. 1 V, 
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mediae apotomes secundae rationali adplieatum lati- 
tudinem efficit apotomen tertiam [prop. XCIX], qua- - 
dratum autem minoris rationali adplicatum latitudinem 
effiei&b apotomen quartam [prop. C], quadratum autem 
rectae cum rationali totum medium efficientis rationali 
adplieatum latitudinem efficit apotomen quintam [prop. 
CI], quadratum autem rectae cum medio totum medium 
efficientis rationali adplicatum latitudinem efficit apo- 
 iomen sextam [prop. CII]. iam quoniam latitudines, 
quas diximus, et a prima et inter se differunt, a prima, 
quia rationalis est, inter se autem, quia ordine eaedem 
non sunt, adparet, ipsas quoque irrationales inter se 
differre. Et quoniam demonstrauimus, apotomen eandem 
non esse ac rectam ex duobus nominibus [prop. CXTJ, 
et rationali adplicatae rectae irrationales apotomen 
sequentes latitudines efficiunt apotomas secundum suum 
quaeque ordinem, irrationales autem rectam ex duobus 
nominibus sequentes rectas ex duobus nominibus et 
ipsae secundum suum quaeque ordinem, aliae sunt 
irrationales apotomen sequentes, aliae irrationales 
rectam ex duobus nominibus sequentes, ita ut omnes 
XIII irrationales ordine hae sint: 

1. Media. 

2. Receta ex duobus nominibus. 

3. Ex duabus mediis prima. 

4. Ex duabus mediis secunda. 

5. Maior. 

6. Recta spatio rationali et medio aequalis quadrata. 


μέν B, ef μέν b, μέν supra add. m. 2 F. 19. τὰς ἐκ δύο 
ὀνομάτων] om. V. 20. αὐτάς b. εἰσιν ἄρα V. 21. of] 
om. F. μετα] κατά P. i a 
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-Zlvo μέσα δυναμένην, 

᾿Ζ“ποτομήν, 

Μέσης ἀποτομὴν πρώτην, 

Μέσης ἀποτομὴν δευτέραν, 
᾿Ελάσδσονα, ᾿ 

Μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσαν, 
Μετὰ μέσου μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσαν. 


[φιβ΄. 

Τὸ ἀπὸ ῥητῆς παρὰ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων 
παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ ἀποτομήν, ἧς 
τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι τοῖς τῆς ἐκ δύο ὀνο- 
μάτων ὀνόμασι καὶ ἔτι ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ 
ἔτι ἡ γινομένη ἀποτομὴ τὴν αὐτὴν ἕξει τάξιν 
τῇ ἐκ δύο ὀνομάτων. 

Ἔστω ῥητὴ μὲν ἡ 4, ἐκ δύο ὀνομάτων δὲ ἡ ΒΓ, 
ἧς μεῖξον ὄνομα ἔστω ἡ 4Γ, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4 ἴσον 
ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν BI, EZ: λέγω, ὅτι Υ EZ ἀποτομή 
ἐστιν, ἧς τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι τοῖς I'4, 418, 
καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ ἔτι ἡ ΕΖ τὴν αὐτὴν ἕξει 
τάξιν τῇ ΒΓ. 

Ἔστω γὰρ πάλιν τῷ ἀπὸ τῆς 4 ἴσον τὸ ὑπὸ τῶν᾽ 
B4, H. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ, ΕΖ ἴσον «ἐστὶ τῷ 
ὑπὸ τῶν B4, H, ἔστιν ἄρα ὡς 1 ΓΒ πρὸς τὴν ΒΖ, 


De his 13 irrationalibus cfr. Martianus Capella VI, 720. 


5. ἐλάττονα BFb. 8. eif] om. b, ρια΄ E QiÀ' BV. 11. 

τέ ἐστι F. 412. ὀνόμασιν PBF. 15. δὲ ὀνομάτων V. 10. 

AD] DA F. 17. BD] DB F. 18. ἐστι} £o» P. DA] T 

e corr. V. 4B] 4 supra scr. m. 2 V. 19. τάξιν ἕξει V. 

ἕξει ἔχει BF b, in B supra ser. $ m. 2. 22. B4] 4 e 

corr. V, 4B F. τό] τῷ PV. τῷ] mut.in τό m. 1 P, τό V. 
* 98. Post τῶν ras. litt. P. DB] ΒΓ F. 
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4. Recta duobus spatiis mediis aequalis quadrata. 
8. Apotome. : 

9. Mediae apotome prima. 

10. Mediae apotome secunda. 

11. Minor. 

19. Recta cum rationali totum -medium efficiens. 
13. Reeta cum medio totum medium efficiens. 


CXII.) 


Quadratum rectae rationalis rectae ex duobus no- 
minibus adplicatum latitudinem efficit apotomen, cuius 
nomina nominibus rectae ex duobus nominibus com- 
mensurabilia sunt praetereaque in eadem proportione, 
ét praeterea apotome ita orta eundem ordinem habebit 
ac recta ex duobus nominibus. 

Sit 4 rationalis, BI' autem ex duobus nominibus, 
euius maius nomen sit ZI' et sit ΒΓ »« EZ — 43. 
dico, EZ apotomen esse, cuius nomina rectis ΓΖ, ΖΒ 
commensurabilia et in eadem proportione sint, et prae- 
terea rectam EZ eundem ordinem habere ac BI. 

nam rursus sib ΒΖ)». H — A4?. iam quoniam est 
BI?«EZ-—BZA»H, ent ΓΒ: ΒΖ — ΗΠ: EZ [VI, 16]. 

Αι! 


l 


Bi—À4 


E Z 
K|1—————3À I———————3À 60 


uerum I'B B4. itaque etiam H7 EZ [V, 16; V, 14]. 


1) Dubito, an haec propositio et sequentes Euclidis non 
sint. sed de hac re alibi uiderimus. - 


10 


15 
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οὕτως ἡ ἢ πρὸς τὴν ΕΖ. μείζων. δὲ ἡ ΓΒ τῆς ΒΖ: 
μδίξζων ἄρα ἐστὶ καὶ 5 Η τῆς EZ. ἔστω τῇ Η ἴση 
ἡ ΕΘ' ἔστιν ἄρα ὡς ἡ ΓΒ πρὸς τὴν B, οὕτως 1) - 
ΘΕ πρὸς τὴν EZ: διελόντι ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΓΑ πρὸς 
τὴν Β4, οὕτως ἡ ΘΖ πρὸς τὴν ΖΕ. .γεγονέτω ὡς 
ἡ ΘΖ πρὸς τὴν ΖΕ, οὕτως ἡ ΖΚ πρὸς τὴν K E' καὶ 
ὅλη ἄρα v ΘΚ πρὸς ὅλην τὴν ΚΖ ἐστιν, ὡς ἡ ΖΚ 
πρὸς KE: ὡς γὰρ ἕν τῶν ἡγουμένων πρὸς ἕν τῶν 
ἑπομένων, οὕτως ἅπαντα τὰ ἡγούμενα πρὸς ἅπαντα 
τὰ ἑπόμενα. ὡς δὲ ἡ ΖΚ πρὸς KE, οὕτως ἐστὶν ἡ 
DA πρὸς τὴν 4B: καὶ ὡς ἄρα ἡ ΘΚ πρὸς ΚΖ, οὕτως ἡ 
ΓΖ πρὸς τὴν 4B. σύμμετρον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς ΓΖ τῷ 
ἀπὸ τῆς 418 σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς ΘΚ 
τῷ ἀπὸ τῆς ΚΖ. καί ἐστιν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς ΘΚ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΚΖ, οὕτως ἡ ΘΚ πρὸς τὴν ΚΕ, ἐπεὶ αἵ 
τρεῖς αἱ ΘΚ, KZ, ΚΕ ἀνάλογόν εἰσιν. σύμμετρος 
ἄρα ἡ OK τῇ KE μήκει: ὥστε καὶ ἡ ΘΕ τῇ ΕΚ 
σύμμετρός ἐστι μήκει. καὶ ἐπεὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4 ἴσον 
ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν EO, B4, ῥητὸν δέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς 


20 4, ῥητὸν ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν EO, BA. καὶ 


25 


παρὰ ῥητὴν viv BA παράκειται: ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ 
ΕΘ καὶ σύμμετρος τῇ Bi μήκει: ὥστε καὶ ἡ σύμ- 
μετρος αὐτῇ ἡ EK ῥητή ἐστι καὶ σύμμετρος τῇ Bf 
μήκει. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ ΓΖΩ͂ πρὸς 4B, οὕτως ἡ 
ΖΚ πρὸς KE, αἱ δὲ I4, 48 δυνάμει μόνον εἰσὶ 


1. μείξων — 2. ἔστω] in ras. V. 1. l'B] BT' P. 2. 
ἐστί] om. V. . 8. ΓΒ] ΒΤ PV. - 4, τήν) om. Bb. . 8. τὴν] 
om. Bb. AB FVb. τήν] om. BF b. γεγονέτω — 0. 
ΖΕ} om. b. 6. τήν] om. BF. ZK| KZ B. τήν] om. 
BF b. 7. πρός] bis g. 8. τὴν ΚΕ FV. ὡς γάρ] om. D,- 
supra scr. V. τῶν] om. P. ἡγούμενον P. 10. τὴν ΚΕ V. 

L1: 4 BiI3BZI- ἘΣ τὴν KZ BE b. 12. 4B] e corr. V, 
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sit EG-— H. itaque ΓΒ: ΒΩ — ΘΕ: EZ. quare diri- 
mendo [V,17] L4:B4 —0Z:ZE. fiat OZ: ZE—ZK:KE. 
quare eliam ΘΚ: KZ —ZK:KE; nam ut unum prae- 
cedentium ad unum sequentium, ita omnia praecedentia 
ad omnia sequentia [V, 12]. est autem ZK:KE — 
DI'4:4B. quare etiam ΘΚ: KZ — ΓΖ: 28. uerum 
ΓΖ", 4B?. eommensurabilia sunt [prop. XXXVI]. - 
itaque etiam. 9 K?, Καὶ Z2 commensurabilia sunt [VI, 20 
coroll; prop. XI]. est autem ΘΚ": KZ? — OK:KE, 
quoniam tres rectae 0 K, KZ, KE proportionales sunt 
[V def. 91. itaque ΘΚ, K E longitudine commensura- 
biles sunt [prop. XI] quare etiam GO E, EK longi- 
tudine commensurabiles sunt [prop. XV]. et quoniam 
— Ὁ »« ΒΖ, et A? rationale est, etiam ΕΘ »« B Ζΐ 
rationale est. et rationali Bzf adplicatum est. itaque 
E09 rationalis est et rectae Β Ζ longitudine commen- 
surabilis [prop. XX]. quare etiam EK, quae ei com- 
mensurabilis. est, rationalis est [def. 3] et rectae B4 
longitudine commensurabilis [prop. XII]. iam quoniam 
esb 12:4 B — ZK:KE, et I4, 4B potentia tantum 
commensurabiles sunt, etiam' Z K, K E potentia tantum 
B4 F. 18. ΘΑ] I'4 g. 14. ΚΖ] ΖΚ in ras. V. 15. 
Post KZ add. ἐδείχϑη, γὰρ ὡς ἡ T4 πρὸς 48, οὕτως ἡ ZK 
πρὸς ΚΘ. ἀλλὰ καὶ ὡς ἡ ΓΖ πρὸς AB, οὕτως ἡ 0 K πρὸς 
K E. τρεῖς οὖν εὐϑεῖαί εἰσιν ἀνάλογον πρώτη μὲν ἡ ΘΚ, δευ- 
τέρα δὲ 7 KZ, τρίτη ἡ KE. ἔστιν οὖν ὡς τὸ ἀπὸ τῆς πρώτης 
πρὸς. τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας εἶδος, οὕτως ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, 
τουτέστιν ὡς τὸ ἀπὸ ΘΚ πρὸς τὸ ἀπὸ ΚΖ b. τήν] om. b. 
16. siot BVb, comp. F. 1T. ἄρα ἐστίν BF b. OK]K 
e cor V. Post μήκει add. καὶ διελόντι b, m. 2 F. ὥστε] 
τε e com. V. | EK] EO b. 19. EG] GE V. ἐστινΤι. 
20. ἐστέν L. 48 LBFb, e cor. V. 21. 4B BF. 22. 
"Post ὥστε ras. 1 litt. V. '95, idüw:L. 4B F. 24. ὡς 


om. L, supra scr. m. 2 D. 25. ZK] corr. ex ZH m. 2 
δέ] m. 2 F. L4] AT'F. εἰσίν L. 
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σύμμετροι, καὶ αἴ ΖΚ, ΚΕ δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμ- 
μετροι. ῥητὴ δέ ἐστιν ἡ ΚΕ΄ ῥητὴ ἄρα ἐστὶ καὶ 5 
ΖΚ. αἱ ΖΚ, KE ἄρα ῥηταὶ δυνάμει μένον εἰσὶ σύμ- 
uerQoL" ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν ἡ EZ. 

Ἤτοι δὲ ἡ I'4 τῆς 48 μεῖζον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ ἢ τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου. 

Εἰ μὲν οὖν ἡ ΓΖ τῆς 4B μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου [ἑαυτῇ], καὶ ἡ ΖΚ τῆς ΚΕ μεῖζον 'δυμή: ᾿ 
σεται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν σύμμετρός 
ἐστιν ἡ D τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει, καὶ ἡ ΖΚ' εἰ 
δὲ ἡ BA, καὶ ἡ KE' εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν ΓΖ, AB, 
καὶ οὐδετέρα τῶν ΖΚ, ΚΕ. 

Εἰ δὲ ἡ ΓΖ τῆς 48 μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ ἀσυμ- 
μέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΖΚ τῆς KE μεῖξον δυνήσεται 
τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν ἡ ΓΖ σύμ- 
μετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ δητῇ μήκει, καὶ ἡ ΖΚ εἰ 
δὲ ἡ Β4, καὶ ἡ KE' εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν ΓΖ, ZB, 
καὶ οὐδετέρα τῶν ΖΚ, KE: ὥστε ἀποτομή ἐστιν ἡ 
ΖΕ, ἧς τὰ ὀνόματα τὰ ΖΚ, KE σύμμετρά ἐστι τοῖς 
τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων ὀνόμασι τοῖς ΓΖ, 48 καὶ ἐν 
τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ τὴν αὐτὴν τάξιν ἔχει τῇ BI" ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. Ἶ 

οιγ΄. : 

Τὸ ἀπὸ ῥητῆς παρὰ ἀποτομὴν παραβαλλό- 

δε νῶν πλάτος ποιεῖ τὴν ἐκ δύο ὀνομάτων, ἧς 


. ΚΕ ἄρα LBF. 2. Post KE add. καὶ σύμμετρος τῇ B 
hue LBFb. ἐστιν ἄρα V. ἐστίν LPB. 8. ZK] (prius) 
KZ BFb (de L non liquet). Deinde add. καὶ σύμμετρος τῇ 
ΓΖ μήκει LBF b. ῥηταί εἰσιν L, ῥηταί εἰσι ΒΕ b. εἰσί] 
om. LBFb. 4. EZ| ΖΕ in ras. Y. 6. τῷ] supra scr. m. 
rec. V. συμμέτρου V, sed corr. 8. ἀσυμμέτρου L, et V,. 
sed &- eras. ἑαυτῇ] om. P.  ZK] ΚΖ B. 11. B4] mat. " 
in ZB V, 4B b. οὐϑετέρα B 19. καί — 13. 4B] mg. 
m. 2 F. 19. οὐϑετέρα P. — KE] E in ras. m. 1 P. 13. 
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CONO IMS 
d IW A 
P ἧς 


- eommensurabiles sunt [prop. XI]. uerum K E rationalis 
est; itaque etiam ZK rationalis est. itaque ΖΚ, KE 
rationales sunt potentia tantum commensurabiles. ergo 
EZ apotome est [prop. LXXIIIT]. 

Iam ΓΖ" excedit ΖΒ" quadrato rectae aut sibi 
commensurabilis aut incommensurabilis. 

si igitur ΓΖ" excedit 4/B? quadrato rectae com- 
mensurabilis, etiam Z K? excedit K E? quadrato rectae 
Sibi commensurabilis [prop. XIV]. et siue ΓΖ, rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, etiam Z K 
ei» commensurabilis est [prop. XI, XII], siue ΒΖ, 
eliam Καὶ E [prop. XII], siue neutra rectarum ΓΖ, zB, 
neutra rectarum ΖΚ, K E. sin ΓΖ" excedit 41 B? qua- 
drato rectae sibi incommensurabilis, etiam ΖΚ ex- 
cedit K E? quadrato rectae sibi incommensurabilis 
[prop. XIV]. et siue I rationali propositae longi- 
tudine commensurabilis est, etiam ZK ei commensu- 
rabilis est, siue B Zl, etiam K E, siue neutra rectarum 
ΓΖ, 4 B, neutra rectarum ΖΚ, K E. ergo ΖΕ apotome 
est, cuius nomina Z K, Καὶ E nominibus IZ, 4B rectae 
ex duobus nominibus commensurabilia sunt et in eadem 
proportione, et eundem ordinem: habet aec BI" [deff. 
alt. et tert.]; quod erat demonstrandum. 


CXIII. 
Quadratum rectae rationalis apotomae adplicatum 
latitudinem efficit rectam ex duobus nominibus, cuius 


4B] B? L. 14. καί — 15. ἑαυτῇ οι. P, mg. m. 9 V. 

16. ἐστιν L. Ante ZK eras. H V. 11. οὐθετέρα V. 418 
οὐθετέρα PV φ (non F) ὥστε] -s in ras. V. 19. τα] (alt.) 
om. P, m. 2 V. ἐστιν L. 20. ἐκ] ἐκ τῶν V. ὀνόμασιν 
LPBF. 21. ἔχει τάξιν LBFb. BI' BB P. 28. ew]. 
PL, ριβ’ F, ριδ’ b, ριε΄ BV. 24. παρά] coc L. 
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τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι τοῖς τῆς ἀποτομῆς. 
ὀνόμασι καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἔτι δὲ ἡ γινο- 
μένη ἐκ δύο ὀνομάτων τὴν αὐτὴν. τάξιν ἔχευ: 
τῇ ἀποτομῇ. 
5 Ἔστω ῥητὴ μὲν ἡ 4. ἀποτομὴ δὲ ἡ BA, καὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς 4 ἴσον ἔστω τὸ ὑπὸ τῶν Β4, KO, ὥστε τὸ 
ἀπὸ τῆς .4 ῥητῆς παρὰ τὴν B ἀποτομὴν παραβαλ- 
λόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν ΚΘ' λέγω, ὅτι ἐκ δύο ὀνο- 
μάτων ἐστὶν ἡ KO, ἧς τὰ ὀνόματα σύμμετρά ἐστι 
10 τοῖς τῆς ΒΖ ὀνόμασι καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ ἔτι 
ἡ ΚΘ τὴν αὐτὴν ἔχει τάξιν τῇ B A. a: 
Ἔστω γὰρ τῇ B4 προσαρμόξουσα ἡ 4Γ' αἵ ΒΓ, 
ΓΖ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμμετροι. καὶ τῷ 
ἀπὸ τῆς A ἴσον ἔστω καὶ τὸ ὑπὸ τῶν BI, Η. ῥητὸν 
16 δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 4 ῥητὸν ἄρα καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ, Η.. 
καὶ io. ῥητὴν τὴν ΒΓ παραβέβληται" ῥητὴ ἄρα. ἐστὶν 
ἡ Η καὶ σύμμετρος τῇ ΒΓ μήκει. ἐπεὶ οὖν τὸ ὑπὸ 
τῶν ΒΓ, Η ἴσον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν Β4, ΚΘ, ἀνάλογον 
ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ ΓΒ πρὸς BA, οὕτως ἡ ΚΘ πρὸς H. 
20 μείζων δὲ ἡ ΒΓ τῆς ΒΖ μείξων ἄρα καὶ ἡ ΚΘ τῆς H. 
κείσϑω τῇ H ἴση ἡ KE' σύμμετρος ἄρα ἐστὶν ἡ ΚΕ 
τῇ ΒΓ μήκει. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΓΒ πρὸς BA, . 
οὕτως ? ΘΚ πρὸς KE, ἀναστρέψαντι ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ 
ΒΓ πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως ἡ ΚΘ πρὸς ΘΕ. γεγονέτω 
25 ὡς ἡ ΚΘ πρὸς ΘΕ, οὕτως ἡ ΘΖ πρὸς ZE' καὶ λοιπὴ 


1. ἐστιν LL. 2. ὀνόμασιν PLBF. γιγνομένη LBb, γε- 
νομένη PVg. 8. ἔχει] supra add. $ m. 2 B. — 6. 4| 48 b. 
ὥστε] -s in ras. V. 7. B] 48 φ. 8. ποιεῖν Fb,e 
corr. m. 1 B. ὅτι] ὅτι καί PV. 9. ἐστι] ἐστιν L. 10. ὀνό- 
μασιν PLBF. ἔτι] ὅτι LBFb. 11. ἕξει LB. 18. εἰσιν L. 
14. καί] om, LBF Vb. — 15. H] m. 2 F. 18. ἐστίν PV, 
om. LBF b. 19, ΓΒῚ ΒΓ PY. 20. τῆς] (prius) πρός b. 
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nomina nóminibus apotomes commensurabilia sunt et 
-in eadem proportione, et praeterea recta ex duobus 
- nominibus ita orta eundem ordinem habet atque apotome. 
Sit 44 rationalis, B 71 autem apo- 
tome, et sit Bl »« ΚΘ — 45, ita ut 
yh -. quadratum rectae rationalis 4 apotomae. 
pn H B4 adplicatum latitudinem efficiat ΚΘ. 
| dico, ΚΘ ex duobus nominibus esse, 


vo A8 Xa ded 


Á 


T5 1E : Ys 
n i euius nomina nominibus rectae ΒΖ 
| commensurabilia sint et in eadem pro- 
le portione, et praeterea K 9 eundem or- 


dinem habere ac B 4. 

nam ΖΓ rectae B 47 congruens sit. itaque BI, ΓΖ 
- rationales sunt potentia tantum commensurabiles [prop. 
-. LXXIII]. sit etiam BI'2« H — 4?. uerum 432 rationale 
. est. itaque etiam BI'»« H rationale est. et rationali 
BI'adplieatum est. itaque H rationalis est et rectae 
- BI' longitudine commensurabilis [prop. XX]. iam 
- quoniam es& BI'Z2« H — Bz »« KO, erit [VI, 16] 
|. I'B:Bz-— K0:H. . est autem BI' ^ BA. itaque 

eliam K90 —H [V, 16; V, 14]. ponatur K E — H. 
- itaque K E, BI' longitudine commensurabiles sunt. et 

quoniam est ΓΒ: ΒΖ — OK: K E, conuertendo [V, 19 
- eoroll.]] est ΒΓ: ΓΖ — K0:0 E. iat KO: E—02Z:ZE. . 
| llaque etiam K Z:ZO— K0:0E-— BI: I4 [V, 19]. 
uerum ΒΓΓ, ΓΖ potentia tantum commensurabiles sunt. 
itaque etiam KZ, ΖΘ potentid tantum commensura- 


ἄρα ἐστί BFb. 21. KE] e cotr. V, EK P. 95. τὴν ΒΩ 
BFb. 28. τὴν KE BFb. 26. ΚΘ] corr. ex. KH m. 2 F. 
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ἄρα ἡ KZ πρὸς ZO ἐστιν, ὧς ἣ KO πρὸς ΘΕ, τουτ-, 
ἔστιν [ὡς] ἡ ΒΓ πρὸς D'4. αἱ 0b: BI, D4 δυνάμει. 
μόνον [εἰσὶ] σύμμετροι" καὶ αἱ ΚΖ, ΖΘ ἄρα δυνάμει 
μόνον εἰσὶ σύμμετροι. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΚΘ πρὸς 
ΘΕ, ἡ KZ πρὸς ΖΘ, ἀλλ᾽ ὡς ἡ ΚΘ πρὸς ΘΕ, ἡ ΘΖ. 
πρὸς ZE, καὶ ὡς ἄρα ἡ ΚΖ πρὸς ΖΘ. ἡ ΘΖ πρὸς 
ΖΕ" ὥστε καὶ ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην. τὸ ἀπὸ 
τῆς πρώτης πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς δευτέρας" καὶ ὡς ἄρα ἡ 
ΚΖ πρὸς ΖΕ, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς ΚΖ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 
ΖΘ. σύμμετρον δέ ἐστι τὸ ἀπὸ τῆς ΚΖ τῷ ἀπὸ τῆς 
ΖΘ' at γὰρ KZ, ZO δυνάμει εἰσὶ σύμμετροι" σύμ- 
uevoog ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ ΚΖ τῇ ΖΕ μήκει" ὥστε ἡ ΚΖ 
καὶ τῇ KE σύμμετρός [ἐστι] μήκει. ῥητὴ δέ ἐστιν ἡ 
KE καὶ σύμμετρος τῇ BI' μήκει. ῥητὴ ἄρα καὶ ἡ 
KZ καὶ σύμμετρος τῇ BI' μήκει. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς 
ἡ ΒΓ πρὸς ΓΖΩ,. οὕτως ἡ ΚΖ πρὸς ΖΘ, ἐναλλὰξ ὡς 
ἡ ΒΓ πρὸς KZ, οὕτως ἡ ΖΓ πρὸς ΖΘ. σύμμετρος 
δὲ ἡ ΒΙ τῇ KZ: σύμμετρος ἄρα καὶ ἡ ΖΘ τῇ I4 
μήκει. αἱ ΒΓ, I4 δὲ ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον σύμ- 
μετροι" καὶ αἱ KZ, ΖΘ ἄρα ῥηταί εἰσι δυνάμει μόνον 
σύμμετροι" ἐκ δύο ὀνομάτων ἐστὶν ἄρα ἡ ΚΘ. 

Εἰ μὲν οὖν ἡ ΒΓ τῆς ΓΖ μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 
συμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΚΖ τῆς ΖΘ μεῖξον δυνήσεται 
τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν σύμμετρός ἐστιν 
ἡ ΒΓΙ' τῇ ἐκκειμένῃ δητῇ μήκει, καὶ ἡ ΚΖ, εἰ δὲ ἡ 

1. 2Θ] ΘΖ F etinras. V. ΘΕ] corr. ἐσ ΖΕ V. τουτ- 
ἐστιν — 92. πρός] in ras. V. 2. ὡς] om. P, supra scr. V. 

δέ] om. BF.  D'4] ΓΖ, 4E BF. 8. εἰσί] om. PV. σύμ- 
ὠξτροι — 4. εἰσί] mg. m. 2 B. 8. KZ] ΖΚ Ρ. 5. Z0] 
ΘΖ in ras. V. ΘΖ] in ras. m. rec. B. 6. ΖΘ] in ras. m. 
rec. B, "OZ b. οὕτως ἡ B. 62] 2Θ b 1. ΖΕ] EZ F. 


ὥστε] -ε in ras. V. ὡς] m. 2 F. οὕτως τό BF b. 8. 
πρώτης] eras. F. πρός — δευτέρας] mg. m. 2 F. 9. ZE] 
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- biles sunt [prop. XI]. et quoniam est ΚΘ: ΘΕ — KZ:Z0, 
| K0:0E—0OZ:ZE, erit etiam 

| KZ:Z20-—0902:ZE. 

quare etiam ut primum ad tertium, ita quadratum 
primi ad quadratum secundi [V def. 9]. itaque etiam 
KZ:ZE-—KZ:Z0?. uerum KZ?, Z6? commensu- 
rabilia sunt; nam KZ, ZO potentia commensurabiles 
sunt. itaque etiam KZ, ZE longitudine commensu- 
rabiles sunt [prop. XI]. quare etiam KZ, Καὶ E longi- 
tudine commensurabiles sunt [prop. XV]. KE autem 
rationalis est et rectae BI' longitudine commensura- 
bilis. itaque etiam KZ rationalis est et rectae ΒΓ 
longitudine commensurabilis [prop. XII]. et quoniam 
es& BI':I4-—KZ:Z0, permutando [V, 16] est 
. BI': KZ -— ADI': ZO. uerum BI', KZ commensura- 
biles sunt. itaque etiam ΖΘ, ZI' longitudine com- 
mensurabiles sunt [prop. XI]. BI, I7 autem ratio- 
nales sunt potentia tantum commensurabiles. itaque 
etiam K Z, ZO rationales sunt [def. 3] potentia tantum 


 eommensurabiles [prop. XIII. ergo ΚΘ ex duobus 
nominibus est [prop. XXXVII]. 


Jam si BI? excedit 171? quadrato rectae sibi com- 
mensurabilis, etiam Καὶ Z? excedit ΖΘ" quadrato rectae 
sibi commensurabilis [prop. XIV]. et siue BI' rationali 
propositae longitudige commensurabilis est, etiam K Z 


corr ex ZO P. 11. yo] ἄρα B. 12. τῇ] τῆς Vb. ὥστε] 
τε in ras. V, ὥστε καί b. 18. ἐστι] om. PV. — 14. ἀσύμ- 
μξτρος b. 16. πρός] (prius) bis b. 17. οὕτως — 18. KZ] 
bis F. 17. 4I] ΓΖ P. 18. ZO] inras. V, ΘΖ P. ΓΖ] 
in ras. V, 4I' P. 19. of] o£ δέ V. δὲέ] om. F V, AE Bb. 

20. καί — 91. KO] mg. m.i V. 90. KZ) KO B.- 81. 
δύο ἄρα BFb. ἄρα] om. BFb. 22. ΓΖ) B4 PFb et B 
eras. V. 28. ἀσυμμέτρου F, sed corr. 24. ἀσυμμέτρου P. 
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ΓΖ σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει; καὶ ἡ 


ΖΘ, εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν ΒΓ, DA, οὐδετέρα ἐξ ὦ 


KZ, Z0. 
E δὲ ἡ ΒΓ τῆς lI μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ 


ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ, καὶ ἡ ΚΖ τῆς ΖΘ μεῖξον δυνή- 
σεται τῷ ἀπὸ ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. καὶ εἰ μὲν σύμμετρός 
ἐστιν ἡ ΒΓ τῇ ἐχχειμένῃ δητῇ μήκει, καὶ ἡ ΚΖ, εἰ 
δὲ ἡ L4, καὶ ἡ ΖΘ. εἰ δὲ οὐδετέρα τῶν BI' ΓΖ, 
οὐδετέρα τῶν ΚΖ, ΖΘ. 


'Ex δύο ἄρα ὀνομάτων ἐστὶν ἡ KO, ἧς τὰ ὀνόματα 


τὰ ΚΖ, ZO σύμμετρά [ἐστι] τοῖς τῆς ἀποτομῆς ὀνό- 
μασι τοῖς ΒΓ, I'4 καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, καὶ ἔτι ἡ 
ΚΘ τῇ ΒΓ τὴν αὐτὴν ἕξει τάξιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


QiÓ". 

Ἐὰν χωφίον περιέχηται ὑπὸ ἀποτομῆς καὶ 
τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων, LE τὰ ὀνόματα σύμ- 
μετρά τέ ἐστι τοῖς τῆς ἀποτομῆς ὀνύμασι καὶ 
ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη ῥητή 
ἐστιν. 

Περιεχέσϑω γὰρ χωρίον τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΓΖά ὑπὸ 


ἀποτομῆς τῆς 48 καὶ τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων τῆς ΓΖ, 


ἧς μεῖξον ὄνομα ἔστω τὸ ΓΕ, καὶ ἔστω τὰ ὀνόματα 
τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων τὰ ΓΕ, ΕΖ σύμμετρά τε τοῖς 
τῆς ἀποτομῆς ὀνόμασι τοῖς 4Ζᾳ ZB καὶ ἐν τῷ αὐτῷ 


1. ΓΖ] 4Γ B et e corr. v. 2. BI' — τῶν] postea add. 
m^ p. Post ΓΖ add. καί b, m. 2 F. 4. δύνηται Bb. 
5. συμμέτρου V, sed. corr. K7] Zecorr.V, KAP. Z6] 
OZ in ras. V. ὁ. συμμέτρου V, sed corr. 7. ἐστιν m 
2F. $8.20] OZ F. ΓΖ καί Ὁ 11. σύμμετα B. tow] 
om. P, supra scr. V. ὀνόμασιν B. 18. ΒΓῚ B4 PFb. 
ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. ΒΕ Ὁ. 14. ριξ΄ b et e corr. F, 
eis! BV. 17. ve] om. BFV. ὀνόμασιν PFB.. . 19. ἐστι 


N 
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ei commensurabils est [prop. XII], siue I7/ rationali 
propositae longitudine commensurabilis est, etiam ΖΘ 
ei commensurabilis est [id.], siue neutra rectarum BI, 
ΓΖ. etiam neutra rectarum ΚΖ. ΖΘ [prop. XIII]. 
sin BI" excedit ΓΖ" quadrato rectae sibi incommen- 
surabilis, etiam KZ? excedit Z9? quadrato rectae sibi 
incommensurabilis [prop. XIV]. et siue BI' rationali 
propositae longitudine commensurabilis ést, etiam ΚΖ 
ei commensurabilis est, siue ΓΖ, etiam ZO [prop. XII], 
siue neutra rectarum ΒΓΓ, ΓΖ, neutra rectarum KZ, ZO. 
Ergo ΚΘ ex duobus nominibus est, cuius nomina 
KZ, ΖΘ nominibus apotomes BI', I'71 commensura- 
bilia sunt et in eadem proportione, et praeterea ΚΘ. 
eundem ordinem habet ac BI' [cfr. deff. alt. et tert.]; 
quod erat demonstrandum. 


COXIV. 


$1 spatium comprehenditur apotome et recta ex 
duobus nominibus, cuius nomina nominibus apotomes 
et commensurabilia sunt et in eadem proportione, 
recta spatio aequalis quadrata ratio- 


Α : 

| ὃς nalis est. 

r Eu Spatium enim 4B »« ΓΖΔ com- 
Hi x prehendatur apotome 44 B et recta ex 
"y , duobus nominibus I'Z/, cuius nomen 

K 4 ga maius sit ΓΕ, οὐ ΓΕ, EZ nomina 


rectae ex duobus nominibus nominibus 
apotomes 472, ZB et commensurabilia sint et in eadem 


-B, comp. F Vb. 20. ydg] eorr. ex τό m. 1 V. — 22. ἔστω] 
(prius) ἐστι BFb. 28. Ez] 4 e corr. m. 1 b. τε] m. 2 B. 
24. ὀνόμασιν B. | | 
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λόγῳ, καὶ ἔστω ἡ τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΓΩ͂ δυναμένη ἡ H 
λέγω, ὅτι ῥητή ἐστιν 7 H. 

᾿Εκκείσϑω γὰρ ῥητὴ ἡ 0, καὶ τῷ ἀπὸ τῆς O ἴσον 
παρὰ τὴν ΓΩ͂ παραβεβλήσϑω πλάτος ποιοῦν τὴν Καὶ Δ’ 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶν 9 ΚΑ, ἧς τὰ ὀνόματα ἔστω τὰ 
KM, MA σύμμετρα τοῖς τῆς ἐκ δύο ὀνομάτων ὀνό- 
μασι τοῖς ΓΕ, Ez καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ. ἀλλὰ καὶ 


αἱ ΓΕ, ΕΖ4, σύμμετροί τέ εἰσι ταῖς AZ, ZB καὶ ἐν 


τῷ αὐτῷ λόγῳ ἔστιν ἄρα ὡς «ἡ AZ πρὸς τὴν ZB, 
οὕτως ἡ ΚΜ πρὸς ΜΖ. ἐναλλὰξ ἄρα ἐστὶν ὡς ἡ AZ 
πρὸς τὴν ΚΜ, οὕτως ἡ ΒΖ πρὸς τὴν Δ Μ' καὶ λοιπὴ 
ἄρα ἡ AB πρὸς λοιπὴν τὴν ΚΑ ἐστιν ὡς ἡ AZ 
πρὸς ΚΜ. σύμμετρος δὲ ἡ AZ τῇ KM: σύμμετρος 


ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ AB τῇ ΚΑ. καί ἐστιν ὡς ἡ AB πρὸς 


K A4, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, AB πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, 
ΚΑ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, AB 
τῷ ὑπὸ τῶν I4, ΚΑ. ἴσον δὲ τὸ ὑπὸ τῶν L4, K A 
τῷ ἀπὸ τῆς Θ' σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, 


NE ur 


9p. 


A B τῷ ἀπὸ τῆς O. τῷ δὲ ὑπὸ τῶν ΓΖ, AB ἴσον ἐστὶ τὸ 


ἀπὸ τῆς H' σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς Η τῷ 
ἀπὸ τῆς Θ. ῥητὸν δὲ τὸ ἀπὸ τῆς Θ᾽ ῥητὸν ἄρα ἐστὶ 


καὶ τὸ ἀπὸ τῆς H^ ῥητὴ ἄρα ἐστὶν ἡ H. καὶ δύναται 


τὸ ὑπὸ τῶν ΓΖ, AB. | 
Ἐὰν ἄρα χωρίον iso ie ὑπὸ ἀποτομῆς καὶ τῆς 
ἐκ δύο ὀνομάτων, ἧς τὰ ipis σύμμετρά ἐστι τοῖς 
τῆς ἀποτομῆς ὀνόμασι καὶ ἐν τῷ αὐτῷ λόγῳ, ἡ τὸ 
χωρίον δυναμένη ῥητή ἐστιν. | 
1. ἡ] om. BF b. ἡ] e corr. V. H] HA b. 3. 0] 
(prius) BO F. 4. τήν) (prius) m. 2 F. εἰ τῆς ἐκ] ἐκ 


τῶν V. 77. ἀλλα — 9. λόγῳ] mg. m. 1 F. 8, τοῖς b. 9. 
AZ] corr. ex AI' V. 11. BZ] ZB B.. 19. i (prius) post 


. ras. 1 litt. F. 13. πρός — AZ] om. F. τὴν KM BF b. 


ELEMENTORUM LIBER X. 9369 


proportione, et sit EH? — AB »« ΓΖ. dico, H ratio- 
nalem esse. | 

ponatur enim rationalis 0, et spatium quadrato 
Θ᾽ aequale rectae I'/ adplicetur latitudinem efficiens 
K 4. itaque Καὶ Δ apotome est, cuius nomina sint 
ΚΜ, M A commensurabilia ΓΕ, Ezf nominibus rectae 
ex duobus nominibus et in eadem proportione [prop. 
XCII]. uerum ΓΕ, EZ etiam rectis 4Z, ZB et com- 
mensurabilia sunt et im eadem proportione. itaque 
AZ:ZB—KM:MA. quare permutando [V, 16] 
AZ:KM— BZ:AM. itaque etiam 4B:K A4 — AZ:KM 
[V, 19]. uerum ZZ, K M commensurabiles sunt [prop. 
XII]. itaque etiam 4B, K 4 commensurabiles sunt 
[prop. XI]. est autem 4B:KA4-—I'4»« AB:UZ»« KA 
[VL 1] itaque etiam ΓΖ »« AB et ΓΖ »« Καὶ A com- 
mensurabilia sunt [prop. IX]. uerum ΓΖ »« K 4 — ε Θ3. 
itaque ΓΖ »« AB et 0? commensurabilia sunt. est 
aulem H*—I'»« AB. quare H?, 0? commensura- 
bilia sunt. uerum Θ" rationale est. itaque etiam 4H? 
rationale est. quare MH rationalis est; et spatio 
J'4»€«.4B aequalis est quadrata. i 

Ergo si spatium comprehenditur apotome et recta 
. ex duobus nominibus, euius nomina nominibus apotomes 
et ecommensurabilia sunt et in eadem proportione, 
recta spatio aequalis quadrata rationalis est. 
14. ἐστίν B. 48] KM' σύμμετρος ἄρα ἐστὶ καὶ ἡ 48 φ 
(οὐ F?). 15. τὴν KA ΒΕΡ. οὕτω B. | L4] ante iiec 


2 litt. F, AI' b. AB] 4B b. πρὸς τό] om. g. 16. zo] 
m.2 V. 17. τῶν] (prius) om. P. 18. 0] ΘΖ B, sed corr. 


19. ἀπό] corr. ex ὑπό m. 2 F. τῷ 1 corr. ex τό m. 1 F. 
τό] corr. ex τῷ m. 1 F. 20. τό] xoi τό BFb. 22. δητή] 
corr. ex ónzóv V. 25. ἐστιν P. 26. ὀνόμασιν PB. 27. 


ἐστι BV, comp. Fb. Deinde add. ὅπερ ἔδει δεῖξαι F. 
Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 24 
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Πόρισμα. cuu 
7. , NT A N , , Ὁ 
“Καὶ γέγονεν ἡμῖν καὶ διὰ τούτου φανερόν, OTL 
δυνατόν ἐστι ῥητὸν χωρίον ὑπὸ ἀλόγων εὐϑειῶν. vagis 
ἔχεσϑαι. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


QL&'. 

? x , Ld (t À, , l 

mo ueong ἄπειροι ἄλογοι γένονται... κα 
οὐδεμία οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον ἡ αὐτή. 

Ἔστω μέση ἡ 4 λέγω, ὅτι ἀπὸ τῆς 4 ἄπειροι 
ἄλογοι γίνονται, καὶ οὐδεμία οὐδεμιᾷ τῶν. πρότερον 
ἡ αὐτή. SI. 

δ M Y * » ec M - " 
᾿Ἐχκείσϑω ῥητὴ ἡ B, καὶ τῷ ὑπὸ τῶν B, A ἴσον 
2t 2 m » A e 
ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς Γ΄ ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ I" τὸ γὰρ 
Auc ΤΩΝ, τς ΡΝ ET ME " 3 o 
ὑπὸ ἀλόγου καὶ ῥητῆς ἄλογόν ἐστιν. καὶ οὐδεμιᾷ τῶν 
πρότερον ἡ αὐτή᾽ τὸ γὰρ ἀπ᾽ οὐδεμιᾶς τῶν πρότερον 
παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ μέσην. πάλιν 
δὴ τῷ ὑπο τῶν B, I' ἴσον ἔστω τὸ ἀπὸ τῆς “1 ἄλογον 
ἄρα ἐστὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4. ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ 41" καὶ 
οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον ἡ αὐτή τὸ γὰρ ἀπ᾽ οὐδεμιᾶς 
τῶν πρότερον παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος 


᾿ ἈΝ ς , N ως , , 25» 
ποιεῖ τὴν I: ὁμοίως δὴ "ug πρραῦψῃϑ τάξεως ἐπ Arat nts 


προβαινούσης φανδφόν,. ὅτι ἀπὸ τῆς μέσης ἄπειροι 
ἄλογοι γίνονται; καὶ οὐδεμία οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον 
ἡ αὐτή; ὕπερ ἔδει δεῖξαι]. 


om. BF b. 5. gie] om. V, oic! b et corr. ex Quà" F, ριξ΄ B. 
6. γίγνονται B, y supra add. m. 1 P. 7. οὐδεμία  οτι. 
PFV b. Post ᾿πρότερον add. δεκατριῶν ἀλόγων m. rec. F. 
9. γίγνονται PF B. οὐδεμία] om. PFVb. 10. ἡ] ἐστιν ἡ BF. 
11. Ànte B ras.1i litt. D. — B, 4] 4, B F. — 12. ἔστω] m. 2 F. 
τό] (prius) τῷ F. 18. ἐστί ῬΒ, comp. FVb. 14. ἀπό B. 
16. ἄλογον —171. 4 (prius) | om. I FV. 17. ἐστίν P. τό — ἐστίν] 
om. P. ἄλογος — 18. αὐτή) in ras. m. 1 F. 18. ἀπό B. 


1. πόρισμα] mg. ΡΥ, οἵ. BF b. 4. ὅπερ ἔδει δεῖξαι}. 


͵ 


ELEMENTORUM LIBER X. 911 


x Corollarium. 


Et hine quoque nobis adparuit, fieri posse, αὖ 
spatium rationale rectis irrationalibus comprehen- 


datur. — quod erat demonstrandum. 


CXV. 


Α media irrationales infinitae multitudinis oriuntur, 
et nulla eadem est atque ulla priorum. 

Sib 4 media. dico, ab 4 irrationales infinitae 
multitudinis oriri et nullam eandem esse atque ullam 
priorum. : 
ponátur rationalis B, et sit I?— Β»« A. itaque 
I'irrationalis est [def. 4]; nam spatium recta irratio- 
4i nali et rationali comprehensum 
B—— — — — —  jrrationale est [prop. XX]. nec 
Ep eadem. est atque ulla priorum; 
E ———— neque enim ullius priorum qua- 
dratum rectae rationali adplieatum latitudinem efficit 
mediam. rursus sit 275 — B »« I. itaque 412 irrationale 
est [prop. XX]. quare z/ irrationalis est [def. 4]. nec 
eadem est atque ulla priorum; neque enim ullius priorum 
quadratum rectae rationali adplicatum latitudinem ef- . 
ficit I. iam hace ordinatione similiter in infinitum 


 progrediente adparet, a media irrationales infinitae 


multitudinis oriri, et nullam eandem esse atque ullam 
priorum; quod erat demonstrandum. 


20. τῆς τοιαύτης] τοῖς τῆς αὐτῆς pom. 2f. προβαΐίνουσαι B, corr. 
m.2. 22. γίγνονται B. οὐδεμία] om. PF Vb, 28. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι] om. BF b, comp. P. Seq. additamenta, quaedam, u. app. 
In fine libri Εὐκλείδου στοιχείων t P, τέλος τοῦ v τῶν Βὐπλείδου 
στοιχείων m. 2 B, τέλος τοῦ L τῶν Εὐκλείδου στοιχείων τῆς 
Θέωνος ἐκδόσεως F, Εὐκλείδου λόγος v τῆς Θέωνος ἐκδόσεως Ὁ. 
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15 


I 
Ad libr. X prop. 1. 
"AlAog τὸ α΄ ϑεώρημα. 

᾿Εκκείσϑω δύο μεγέϑη ἄνισα τὰ AB, Γ' καὶ ἐπεὶ 
ἔλασσόν ἐστι τὸ Γ, πολλαπλασιαξόμενον ἔσται ποτὲ τοῦ 
AB μεγέϑους μεῖζον. γεγονέτω ὡς τὸ ZM xol διῃ- 
ρήσϑω εἰς [τὰ] ἴσα τῷ I, καὶ ἔστω τὰ ΜΘ, ΘΗ, HZ, 
καὶ ἀπὸ τοῦ 4B ἀφῃρήδϑω μεῖξον ἢ τὸ ἥμισυ τὸ 
ΒΕ, καὶ ἀπὸ τοῦ Ε 4 μεῖξον ἢ τὸ ἥμισυ τὸ EZ, καὶ 
τοῦτο ἀεὶ γινέσϑω, ἕως αἷ ἐν τῷ ΖΜ διαιρέσεις ἴσαι 
γένωνται ταῖς ἐν τῷ 48 διαιρέσεσιν. γεγονέτωσαν 
ὡς αἱ BE, E, 4.4, καὶ τῷ 4.4 ἕκαστον τῶν Κὶ A, 
AN, NA ἔστω ἴσον. καὶ τοῦτο γινέσθω, ἕως «i διαι- 
ρέσεις τοῦ ΚΑΙ ἴσαι γένωνται ταῖς τοῦ ΖΜ. 

Καὶ ἐπεὶ τὸ ΒΕ μεῖξον ἢ τὸ ἡμισύ ἐστι τοῦ BA, 
τὸ BE μεῖξόν ἐστι τοῦ E4' πολλῷ ἄρα μεῖξόν ἐστι 
τοῦ 44, ἀλλὰ τὸ 4.4 ἴσον ἐστὶ τῷ ΚΞΝ τὸ BE ἄρα. 
μεῖξόν ἐστι τοῦ INA. πάλιν, ἐπεὶ τὸ ΕΖ μεῖξον ἢ τὸ 
ἡμισύ ἐστι τοῦ Ε 4. μεῖξόν ἐστι τοῦ 4.4. ἀλλὰ τὸ 
44 ἐστιν ἴσον τῷ NA: τὸ ΕΖ ἄρα μεῖξόν ἐστὶ, τοῦ 


1. Post ἀφαιρούμενα p. 6, 10 habent BFVb, mg. m. 1 
postea add. P. 


1. τὸ α΄ ϑεώρημα] om. V, τὸ αὐτό BF b (mg. « B). 2. 
κείσϑω V. δ8. ἔλαττον F. 5. vo] (prius) om. P.  I'] corr. 
ex 4 B. καὶ ἔστω] om. F V b. HZ]JZ E. —6.7]m. 
2P. T.BE]inras. V. “καί — EZ] mg. m. 2 V. EA] 


ἘΠ 
Ad libr. X prop. 1. 
Aliter primum theorema. 
Ponantur duae magnitudines inaequales 4B, I. 
et quoniam est Γ « 4B, multiplieata aliquando I' 
maior erit magnitudine 44 B. fiat 


A4 E B 

Lion | 1———34 ZM et in partes magnitudini I' 

no ἢ" 72 aequales diuidatur, et sint M, 
E . 0H, HZ, et ab AB auferatur 
ΠΡΟΣ BE maior dimidia et ab ΕΑ 


maior dimidia Ezí, et hoc semper deinceps fiat, donec 
diuisiones rectae Z M diuisionibus rectae 4B numero 
aequales sint. sint BE, Ef, 2 4, et sit 
KA4-—A4N-—NE-—A4A, 

et hoc fiat, donec diuisiones magnitudinis KS diui- 
sionibus rectae ΖΜ numero aequales sint. 

et quoniam ΒΕ»: ΒΑ, erit BE EA. itaque 
multo magis ΒΕ» 44. uerum Z4 — EN. itaque 
BENE. rursus quoniam EZ 1EA, erit EZ 4 A. 
uerum 214 — NA. itaque Ez ΝΖ. itaque tota 


AE P. 8. ἀεί] om. BF Vb. γιγνέσθω F. 9. διαιρέσεσι 
BF V b. 10. τῷ] corr. ex τό m. 29 V. 11. γιγνέσθω φ. ἕως] 
ἕως ἄν Vg. ef] om. g. 19. γένονται P g. vig] εἰς 
τάς φ. 18. Β41] corr. ex AB m. 2 V. 14. τό] τὸ δέ B, 
τοῦ φ. ἐστι] (prius) om. F. 16. τοῦ — μεῖξον 1 om. B. 


17. τοῦ 44 — 18. ἴσον] τὸ EA — μεῖξον δέ ἐστι τὸ 44 g. 
18. ἴσον ἐστί V b. E4]in ràs. V. 
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NA. ὅλον ἄρα τὸ 4B μεῖζόν ἐστι τοῦ EA. ἴδον 
δὲ τὸ 44 τῷ AK. ὅλον ἄρα τὸ ΒΑ μεῖξόν ἐστι 
τοῦ AK. ἀλλὰ τοῦ B.4 μεῖξόν ἐστι τὸ MZ: πολλῷ. 
ἄρα τὸ ΜΖ μεῖξόν ἐστι τοῦ ΞΚ. καὶ ἐπεὶ τὰ AN, 
NA, AK ἴσα ἀλλήλοις ἐστίν, ἔστι-δὲ καὶ và MO, ΘΗ, 
HZ ἴσα ἀλλήλοις, καί ἐστιν ἴσον vo πλῆϑος τῶν ἐν 
τῷ ΜΖ τῷ πλήϑει τῶν ἐν τῷ EK, ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
ΚΑ πρὸς τὸ ZH, οὕτως τὸ KE πρὸς τὸ ΖΜ. μεῖξον 
δὲ τὸ ΖΜ τοῦ KA μεῖξον ἄρα καὶ τὸ ΗΖ τοῦ AK. 
καί ἐστι τὸ μὲν ΖΗ ἴσον và Γ, τὸ δὲ ΚΑ τῷ AZ 
τὸ Γ ἄρα μεῖξόν ἐστι τοῦ 4 21: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


2 d . ὦ 
Ad libr. X prop. 6. 
Ἄλλως τὸ ς΄. 

Zlvo γὰρ μεγέϑη τὰ 4, B πρὸς ἄλληλα λόγον ἐχέτω, 
ὃν ἀριϑμὸς ὃ Γ πρὸς ἀριϑμὸν τὸν 41 λέγω, ὅτι σύμ- 
uevoc ἐστι τὰ μεγέϑη. 

Ὅσαι γάρ εἰσιν ἐν τῷ Γ μονάδες, εἰς τοσαῦτα ἴσα 
διῃρήσϑω τὸ 4, καὶ ἑνὶ αὐτῶν ἴσον ἔστω τὸ Ε' ἔστιν 
ἄρα ὡς ἡ μονὰς προς τὸν Γ ἀριϑμόν, τὸ Ε πρὸς τὸ 4. 
ἔστι δὲ καὶ ὡς ὁ Γ πρὸς τὸν Z4, τὸ 4 πρὸς τὸ B- 
δι᾿ ἴσου ἄρα ἐστὶν ὡς T, μονὰς πρὸς τὸν 42, τὸ E 
πρὸς τὸ B. μετρεῖ δὲ xol [ἢ μονὰς τὸν 21 μετρεῖ 
ἄρα καὶ τὸ E τὸ B. μετρεῖ δὲ καὶ τὸ E τὸ A, ἐπεὶ 
καὶ ἡ μονὰς τὸν Γ΄ τὸ E ἄρα ἑκάτερον τῶν A4, B 


2. Post δεῖξαι p. 22, 2 BF Vb, mg. m. 1 P. 


1. 4B] BA P. 2. τό] (prius) τῷ B. τῷ] vo? b. 8. 
τὸ] corr. ex τοῦ m. 1 F. — 4. μεῖζόν ἐστι τὸ MZ b. ὅ. AK] 
KA in ras. V. 6. HZ] ZH F. τῶν ἐν τῷ MZ] τὰ. ὃ V. 

7. τῷ] (alt.) ἴσον τῷ PBFb. — EK] ΕΞ in ras. V. 8. τό] 


APPENDIX, 2(i 


248.» 5.4. esi autem z4-— 4K. itaque tota 
BA4EK. uerum MZ BA. itaque multo magis 
MZLEK. et quoiam EN — ΝΆ — AK, et 
ΜΘ —0H — HZ, et numerus partium rectae MZ 
numero partium rectae X Καὶ aequalis est, erit 
ΚΑ:ΖΗ-- ΚΕ: ΖΜ 

[V, 15]. est autem ΖΜ.» ΚΙ. itaque etiam ΗΖ)» “Καὶ 
[V 44] elZH-—I,K4-44 ergol-24Z; 
quod erat demonstrandum. | 


2. 
Ad libr. X prop. 6. 
Aliter propositio VI. 

Duae enim magnitudines 44, B rationem inter se 
habeant, quam numerus I' ad numerum Zf. dico, 
magnitudines commensurabiles esse. 
nam quot sunt in I' uni- 


reb —iet-—— -:ἰ : : 

: T tates, in totidem partes ae- 
| j ' ' quales diuidatur .4, et uni 
T Ζ1--------ἰ | 


earum aequalis sit E. itaque 
1: Γ--  Ε: 4 [V, 15]. uerum etiam I': z— 4: B. 
itaque ex, aequo est [V, 22] 1:214 — E: B. unitas 
autem zZ/ metitur. itaque etiam E magnitudinem B 
metitur. uerum etiam magnitudinem .4 metitur E, 
quoniam unitas numerum I" metitur. itaque E utramque 
4, B melitur. ergo 4, B commensurgbiles sunt, et 


(primum) om. F. ΚΑΤ] cor. ex Ξ Καὶ m.2 V. 10. 44] A V 
e corr. 12. τό] τὸ αὐτό F. 15. εἰσι F. 18. τὸν 4 PB. 
19. 70v] v0 FV, om. b. 4] Bg. τό] τόν B. .8Β7..4 F. 
21. τὸν B B. καί] om. FVb. 47 m. 2 F, seq. ἀριϑμόν 
corr. ex ἀριϑμός. 29. μετρεῖ δέ — ἐπεί] om. PB, ἐμέτρει 
δὲ καὶ τὸ 4, ἐπεὶ καὶ ἡ μονὰς τὸν T'mg. m. 2 B. 


10 


1ὅ 


20 


25 


9(8 APPENDIX. 


μετρεῖ" và 4, B ἄρα σύμμετρά ἐστιν, καί ἐστιν αὐτῶν 
à 14 b e E 
κοινὸν μέτρον τὸ E" Oxsp ἔδει δεῖξαι. 


8. 
Ad libr. X prop. 9. 
Ἄλλως τὸ 9'. 
᾿Επεὶ γὰρ σύμμετρός ἐστιν ἡ A τῇ B, λόγον ἔχει, 
ὃν ἀριϑμὸς πρὸς ἀριϑμόν. ἐχέτω, ὃν ὁ I' πρὸς τὸν 


mew i 


Z, xal 0 I' ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E ποιξίτω, - 


ó δὲ Γ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω, ὃ δὲ 
2 ἑαυτὸν πολλαπλασιάσας τὸν Η ποιείτω. ἐπεὶ οὖν 
0 Γ ξαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, 
τὸν δὲ 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ζ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα 
ὡς 0 Γ πρὸς τὸν 2, τουτέστιν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, 
[οὕτως] ὁ Ε πρὸς τὸν Ζ. ἀλλ᾽ ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν Β. 
οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 4. B: ἔστιν 
ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν A, B, οὕτως 
ὃ E πρὸς τὸν Z. πάλιν, ἐπεὶ ὁ Z4 ἑαυτὸν πολλα- 
πλασιάσας τὸν Η πεποίηκεν, ὁ δὲ Γ τὸν Z4 πολλα- 
πλασιάσας τὸν Ζ πεποίηκεν, ἔστιν ἄρα ὡς ὁ Γ πρὸς 
τὸν 2, τουτέστιν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ὁ Ζ 
πρὸς τὸν H. ἀλλ, ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως τὸ 
ὑπὸ τῶν 4, B πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B' ἔστιν ἄρα ὡς τὸ 
ὑπὸ τῶν 4, B πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B, οὕτως 0 Z πρὸς 
τὸν Η. ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς A4 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν A, B, 
οὕτως ἦν ὁ E πρὸς τὸν Z: δι᾽ ἴσου ἄρα ὡς τὸ ἀπὸ 
τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B, οὕτως 0 E πρὸς vóv H. 
ἔστι δὲ ἑκάτερος τῶν E, H τετράγωνος" ὁ μὲν γὰρ E 


3. Post ἀριϑμόν p. 32, 8 BFVb, mg. in. 1 P. 


1. ἐστιν (prius) ἐστι BV, comp. Fb. 42. ὅπερ ἔδει δεῖξαι 
comp. F?, om. BVb. 8. τὸ 8] om, B. 5. Γ' πρὸς τὸν 41] 
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J eommunis earum mensura "esl E; quod erat demon- 
strandum. 


8. 
Ad libr. X prop. 9. 
Aliter propositio IX. 
Nam quoniam 4, B commensurabiles sunt, rationem 


habent, quam numerus ad numerum [prop. VI]. sit 
A: B—LDL:24, οὐ Γ᾽ se ipsum 


: EE --Θ ΓΞ multiplicans efficiat E, I' autem 
Eu numerum 47 multiplicans Z, 4 

ΓῚ Ι : : Ipli 

à autem se ipsum multiplieans H. 

d | iam quoniam est I'»« I'— E, 
o | 


E», ent): —EÉ:Zz 
E εααοΣ [VII, 17], hoe est E: Z — A: B. 
Eo σα uerum 4:B — 4*:4»«B. itaque 
4^:4»«B-—E:Z. rursus quoniam esb Z/»« Ζΐ — H, 
D»«24-—2, ert D:24—2:H [VII, 17], hoe est 
4:B-—Z:H. uerum 4: B — A4»« B: B*. itaque 
A» B:B*—Z:H. erat autem A42:4»« B— E:Z. 

itaque ex aequo [V, 22] 45": B* — E: H. uerum uterque 


τρία πρὸς τὸν 2 τέσσαρα F, sed corr. m. 1. 7. ὁ δὲ Γ τόν] 
τὸν δέ ΒΡΨΌ. ποιείτω] om. BFb. 9. memoínxs b. 10. 
τόν] (prius) corr. ex ὃν m. 1 V. 12. οὕτως] om. P. οὕτως 
-- τὴν B] om. B. 20. ἔστιν ἄρα ὡς τὸ ὑπο τῶν A, B πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς Β mg. b. 22. ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τό] m. 2 » (rod pro " 
τῆς). B", 4΄ F: Deinde del. nU 9 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B V. 

28. Z] mut. in H F. Post ἄρα add. ἐστίν b, πῃ. 2 F. — 25; 
eig B. 
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ἀπὸ τοῦ Γ' ἐστιν, ὁ δὲ Η ἀπὸ τοῦ 4 τὸ ἀπὸ τῆς A 
ἄρα προς τὸ ἀπὸ τῆς B λόγον ἔχει, ὃν τετράγωνος 
ἀριϑμὸς πρὸς τετράγωνον ἀριϑμόν. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

᾿Αλλὰ δὴ ἐχέτω τὸ ἀπὸ τῆς A4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B 
λόγον. ὃν τετράγωνος ἀριϑμὸς ὃ E πρὸς τετράγωνον 
ἀριϑμὸν τὸν H* λέγω, ὅτι σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ B. 

Ἔστω γὰρ τοῦ uiv E πλευρὰ ὃ D, τοῦ δὲ Η ὁ 4, 
καὶ ὃ Γ τὸν 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ζ ποιείτω" οἵ E, 
Ζ, Η ἄρα ἑξῆς εἰσιν ἀνάλογον ἐν τῷ τοῦ Γ πρὸς τὸν 
4 λόγῳ. καὶ ἐπεὶ τῶν ἀπὸ τῶν 4, B μέσον ἀνάλογόν 
ἐστι τὸ ὑπὸ τῶν 4, B, τῶν δὲ E, H ὃ Ζ, ἔστιν ἄρα. 
ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 4, B, οὕτως ὃ 
E πρὸς τὸν Z. ὡς δὲ τὸ ὑπὸ τῶν A, B πρὸς τὸ ἀπὸ 
τῆς B, οὕτως ὃ Ζ πρὸς τὸν H, ἀλλ᾽ ὡς τὸ ἀπὸ τῆς 4 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 4, B, οὕτως ἡ 4 πρὸς τὴν B. αἱ 
A4, B ἄρα σύμμετροί εἰσιν’ λόγον γὰρ ἔχουσιν, ὃν 
ἀριϑωὸς ὃ E πρὸς ἀριϑμὸν τὸν Z, τουτέστιν ὃν ὁ Γ 
πρὸς τὸν Zl: ὡς γὰρ ὃ Γ πρὸς τὸν Zl, ὃ E πρὸς τὸν Z- 
ὃ γὰρ Γ ἑαυτὸν μὲν πολλαπλασιάσας τὸν E πεποίηκεν, 
τὸν δὲ 4 πολλαπλασιάσας τὸν Ζ πεποίηκεν" ἔστιν ἄρα 
ὡς 0 Γ πρὸς τὸν 4, ὁ E πρὸς τὸν Z. 


4. 
Ad libr. X prop. 10, 
Τῇ ἄρα προτεϑείσῃ εὐθείᾳ τῇ ῥητῇ, ἀφ᾽ ἧς ἔφαμεν 
τὰ μέτρα λαμβάνεσϑαι, οἷον τῇ 4, προσεύρηται Óv- 
νάμει μὲν σύμμετρος ἡ Zl, τουτέστι ῥητὴ δυνάμει μόνον 


4. Post ἡ E p. 34, 5 PBFb; mg. m. 1 V, add, κείμενον. 
3. ἀρυϑιμός7 comp. corr. ex comp. πρός m. 1 F. 6. Post 
B add. μήκει V, m. 2 B. 7. μέν] om. b. 0] (prius) ἡ 


e 


corr. ex 0, supra scr. 0 F; 7 b. 10. τῶν] corr. ex «o B. 
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— E, H numerus quadratus est; est enim E—I", H — Ζ13. 
- ergo 452: B? rationem habet, quam numerus quadratus 
ad numerum quadratum; quod erat demonstrandum. 

. Iam uero 45: B? rationem habeat, quam numerus 
quadratus E ad numerum quadratum H. dico, 4 et B 
commensurabiles esse. 

sit enim Γ᾽ latus numeri E, z/ autem numeri H. 
et sit I'»« 4 — Z. itaque ÉL, Z, H deinceps pro- 
portionales sunt in ratione [᾿: 4 [VIII, 11]. οὐ 
quoniam est 4^: 4»« B — A»« B: B et E:Z —Z:H, 
erit 4^: 4»« B — E:Z. est autem 4»« B: B -- Ζ:Η 
et 45: 4 »« B — A:B. ergo 4, B commensurabiles sunt; 
rationem enim habent, quam numerus E ad numerum Z 
[prop. VI], hoe est Γ: 2. nam I':z — E:Z; est 
enm [541 -- ἢ, D»«4-—Z [VII, 17]; quare 
DA E:Z.) 

4. 
Ad libr. X prop. 10. 

Ergo ad rectam propositam rationalem, unde diximus 
mensuras sumi [cfr. p. 2, 10 not. crit.], uelut A, in- 
uenta est z/ potentia commensurabili, hoc est ra- 
lionalis potentia tantum commensurabilis, irrationalis 

1) Hae ambages, ὡς δέ lin. 13 — H lin. 14 et ὡς γάρ 


lin. 18 — τὸν Z lin. 21, ἃ Gregorio in codd. deesse dicuntur; 
in meis tamen omnibus leguntur. 


11. ἐστι] εἰσιν P. 16. εἰσι V, comp. Fb. γάρ] m.2F. 17. 
ὄν] om. F. 18. Z] e corr. m.1b. 19. Post I'ras. 1 litt. F. 

πεποίηκε V. 21. οὕτως ὁ E V. Post Z add. ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι F V. 22. προστεϑείσῃ PV. ῥητῇ] ῥη- eras., deinde 
mg. m. rec, κεέμενον. προσεύρηνται p.84, 8 — ἡ E p. 84, 5 B 
addito ὅπερ ἔδει δεῖξαι et deleta, reliqua parte propositionis. 

23. ofovsi B V b, ye. οἷόν ἐστιν A A mg. Fb. προσηύρηται 
BF b. 24. μέν] μόνον B, μὲν ἡ F. ᾿ 
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σύμμετρος, ἄλογος δὲ ἡ E. ἀλόγους γὰρ καϑόλου 
καλεῖ τὰς καὶ μήκει καὶ δυνάμει ἀσυμμέτρους τῇ δητῇ. 


5. 
Uulgo X, 18. 

Εἰς τὸ ιγ΄ λῆμμα ἐκ τῆς εἰς ἄτοπον ἀπαγωγῆς. 

᾿Εὰν ἡ δύο μεγέθη, καὶ τὸ μὲν σύμμετρον 5 τῷ 
αὐτῷ, τὸ δὲ ἕτερον ἀσύμμετρον, ἀσύμμετρα ἔσται τὰ 
μεγέϑη. 

Ἔστω γὰρ δύο μεγέϑη τὰ 4, B, ἄλλο δὲ τὸ I, 
καὶ τὸ uiv Α τῷ Τ' σύμμετρον ἔστω, τὸ δὲ B τῷ D 
ἀσύμμετρον. λέγω, ὅτι καὶ τὸ 4 τῷ B ἀσύμμετρόν 
ἐστιν. 

Εἰ γάρ ἐστι σαμμεγρον τὸ 4 τῷ Β, ἔστι δὲ καὶ 
τὸ Γ' τῷ A4, καὶ τὸ Γ᾽ ἄρα τῷ Β -σύμμετρόν ἐσπίῃ: 
ὅπερ οὐχ ὑπόκειται. 


6. . 
Ad libr. X prop. 18. 
ἱῬητὰς yàg καλεῖ τὰς τῇ ἐκκειμένῃ δητῇ ἤτοι μήκει 
καὶ δυνάμει συμμέτρους ἢ x«l δυνάμει μόνον. εἰσὶ 
0à καὶ ἄλλαι εὐϑεῖαι, αἱ μήκει μὲν ἀσύμμετροί εἰσι τῇ 
ἐκκειμένῃ δητῇ, δυνάμει δὲ μόνον σύμμετροι, καὶ διὰ, 
τοῦτο πάλιν λέγονται ῥηταὶ καὶ σύμμετροι πρὸς ἀλ- 
λήλας. x«9' ὃ ῥηταί, ἀλλὰ σύμμετροι πρὸς ἀλλήλας 


5. Post δεῖξαι p. 88, 6 BFVb, mg. m. 2 P. 6. Post 
σύμμετρος p. 58, 8 PBF Vb. | 


1. σύμμετρος] om. V, m. rec. P. uie 2. Post ῥητῇ 
eras. οὕτως f. 8. εἷς τὸ wu om. F V εἰς -- ἀπαγωγῆς] 
mg. F, γ΄ in ras. B, mg. ἐν ἄλλῳ λῆμμα; in F numerus eras. 

δύο μεγέϑη d F. τῷ αὐτῷ] postea add. Ε' 38:1, 5. 
à" "BED. 8. ΓῚ (prius) γάμμα F. 11. ἀσύμμετρον F, sed 
&- eras. 19. I'] (prius) corr. ex 4 V." 4] eorr. ex r N. 
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autem E; irrationales enim omnino uocat rectas rationali 
ineommensurabiles et longitudine et potentia. 


5. 
Uulgo X, 13. 


Ad prop. XIII lemma ex reductione in absurdum. 

8S1 duae magnitudines sunt, et altera commensura- 
bilis, altera incommensurabilis eidem magnitudini. est, 
magnitudines incommensurabiles erunt. 
T T sint enim 4, B duae magnitudines, 
alia autem Γ΄, et 4, I' commensurabiles 
-B sint, B, I' autem incommensurabiles. dico, 
-A etiam 44, B incommensurabiles esse. 

nam si.4, B commensurabiles sunt, et etiam I 4 
commensurabiles sunt, etiam I', B commensurabiles 
sunt [prop. XII]; quod contra hypothesin est. 


SE 


6. 
Ad libr. X prop. 18. 


Rationales enim uocat rectas rationali propositae 
commensurabiles aut longitudine et potentia aut po- 
tentia tantum. sunt autem aliae!) quoque rectae, 
quae rationali propositae longitudine incommensura- 
biles sunt, potentia autem tantum commensurabiles; 
quare rursus uocantur rationales et inter se commen- 
surabiles, quatenus rationales sunt, commensurabiles 
autem inter se aut longitudine et potentia aut po- 


1) Hoe quid sibi uelit, non intellego. 


B] 4? P ἀσύμμετρον F, sed corr. 15. xa/] (alt.) om, b. 
16. εἶσιν. ἀσύμμετροι F. εἶσιν B. . 
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ἤτοι μήκει δηλαδὴ καὶ δυνάμει ἢ δυνάμει μόνον. καὶ 
εἰ μὲν μήκει, λέγονται καὶ αὐταὶ ῥηταὶ μήκει σύμ- 
ὠξτροι ἐπακουομένου, ὅτι καὶ δυνάμει" εἰ δὲ δυνάμει 
μόνον πρὸς ἀλλήλας εἰσὶ σύμμετροι, λέγονται καὶ 
αὐταὶ οὕτως ῥηταὶ δυνάμει μόνον σύμμετροι. ὅτι δὲ 


αἱ ῥηταὶ σύμμετροί εἰσιν, ἐντεῦϑεν δῆλον᾽ ἐπεὶ γὰρ 


ῥηταί εἰσιν αἵ τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ σύμμετροι, τὰ δὲ τῷ 
αὐτῷ σύμμετρα καὶ ἀλλήλοις ἐστὶ σύμμετρα, αἵ ἄρα 
ῥηταὶ σύμμετροί εἰσιν. 
yj | 
Ad libr. X prop. 20. 
ἤμμα. 

Η δυναμένη ἄλογον χωρίον ἄλογός ἐστιν. 

ΖΔυνάσϑω γὰρ ἡ 4 ἄλογον χωρίον, τουτέστι τὸ 
ἀπὸ τῆς 4 τετράγωνον ἴσον ἔστω ἀλόγῳ χωρίῳ. λέγω, 
ὅτι ἡ 4 ἄλογός ἐστιν. | | 

Ei γὰρ ἔσται ῥητὴ ἡ 4, ῥητὸν ἔσται καὶ τὸ ἀπ᾽ 


αὐτῆς τετράγωνον᾽ οὕτως γάρ [ἐστιν] ἐν τοῖς ὅροις. 


οὐκ ἔστι δέ" ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ 4 ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


8. 
Ad libr. X prop. 23 corollarium. 


Εἰσὶ δὲ πάλιν καὶ ἄλλαι εὐθεῖαι, e$ μήκει μὲν 


τ, Post ἑξῆς p. 60, 18, PBF Vb. 8. Post σύμμετροι 
p. 68, 22 PV, mg. m 2 B. 


1. καί] (alt.) om. b. 2. ῥηταί om. V. 3. εἰ] om. b. 

5. οὕτως] om. BF V b. Post σύμμετροι del. εἶσιν m. 1 P. 
ὅτι — 6. εἰσιν] mg. m. 1 P. 60. ἐντεῦϑεν] ἐν- in ras. m. 

1 P.  Omov ἐντεῦϑεν F. ἐπεί] ὅτι b, mg. m. 1 yo. ἐπεὶ 
γὰρ διὰ τὸ Qu τοῦ v. — 9. εἰσιν] εἶσι b, εἶσιν" ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι V. 11. H] om. V, add. num. β΄. ἐστι BV, comp. 
Fb. 18. ἴσον ἔστω] supra scr. m. 2 V; om. ΒΕ, ἀλόγῳ 
χωρίῳ] corr.ex ἄλογον ἔστω V, ἄλογον ἔστω Bb, ἔστω ἄλογον F. 
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lentia tantum. et si longitudine commensurabiles sunt, 
et. ipsae rationales longitudine commensurabiles uo- 
cantur, subaudito, eas potentia quoque commensura- 
biles esse; sin potentia tantum inter se commensu- 
rabiles sunt, et ipsae sie rationales potentia tantum 
commensurabiles uocantur. rationales autem commen- 
surabiles esse, hine manifestum est: quoniam enim 
rationales sunt, quae ràtionali propositae commensu- 
rabiles sunt, οὗ quae eidem commensurabila sunt, 
etiam inter se commensurabilia sunt [prop. XII], 
rectae rationales commensurabiles sunt. 


r7 


ί. 
Ad libr. X prop. 20. 


Lemma. 


Recta spatio irrationali aequalis quadrata irratio- 
nalis est. 

nam f? spatio irrationali sit aequale. dico, 4 ir- 
rationalem esse. 


A i4 nam si 4 rationalis est, etiam “45 
Bi Ι rationale erit; ita enim in definitio- 
βίων nibus est [def. 4]. at non est. ergo 


“4 irrationalis est; quod erat demonstrandum. 


8. ; 
Ad libr. X prop. 23 coroll. 


Sunt autem rursus aliae" quoque rectae, quae 
1) Se. praeter rationales, de quibus u. app. nr. 6. 


15. ἔσται] ἐστι V. 16. ἐστιν] om. BF Vb. 17. ἔστιν B. 

ἄρα] m. 2 F. ἡ 4 ἐστιν BFVb. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] 
om. B. 18. εἰσίν P. εἰσὶ δέ — p. 386, 7. δυνάμει (prius)] 
punetis del. V (cfr. p. 69 not. crit). 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 25 
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? , , 9 - , , A! s. , n 
ἀσύμμετροί εἰσι τῇ μέσῃ, δυνάμει δὲ μόνον σύμμετροι, 
καὶ λέγονται πάλιν μέσαι διὰ τὸ σύμμετροι εἶναι δυ- 
, EN /, ^ , Ἁ 2 , * 
v«&us, τῇ uto καὶ cvuuetoou πρὸς ἀλλήλας. καθὸ 
μέσαι. ἀλλὰ σύμμετροι πρὸς ἀλλήλας ἤτοι μήκει δηλαδὴ 
καὶ δυνάμει ἢ δυνάμει μόνον. καὶ εἰ μὲν μήκει, λέ- 
γονταν καὶ αὗται μέσαι μήκει σύμμετροι ἑπομένου TOU, 
ὅτι καὶ δυνάμει" εἰ δὲ δυνάμει μόνον εἰσὶ σύμμετροι; 
λέγονται καὶ οὕτως μέσαι δυνάμει μόνον σύμμετροι. 
Ὅτι δὲ αἵ μέσαι σύμμετροί εἰσιν, οὕτως δεικτέον. 
ἐπεὶ αἱ μέσαι μέσῃ τινὶ σύμμετροί εἰσιν, τὰ δὲ τῷ 
5 «€ , $2? ͵ 258 , “ 
αὐτῷ σύμμετρα καὶ ἀλλήλοις ἐστὶ συμμετρα, αἵ ἄρα 
μέσαι σύμμετροί εἰσιν. 


x 
Ad libr. X prop. 21. 
Lj ue. 

Zvo ἀριϑμῶν δοθέντων ἐν λόγῳ ὁποιῳοῦν καὶ 
ἄλλου τινὸς δέον ποιῆσαι ὡς τὸν ἀριϑμὸν πρὸς τὸν 
ἀριϑμὸν οὕτως τοῦτον πρὸς ἄλλον τινά. 

Ἔστωσαν οἱ δοϑέντες δύο ἀριϑμοὶ οἱ AB, ΓΖ 
λόγον ἔχοντες πρὸς ἀλλήλους ὁποιονοῦν, ἄλλος δέ τις 

ὁ ΓΕ. δεῖ ποιῆσαι τὸ Took 

"Aveysyotq?9o γὰρ ὑπὸ τῶν 4Γ, ΓΕ παραλληλό- 
γραμμον ὀρϑογώνιον τὸ ΖΕ, καὶ τῷ 4Ε ἴσον παρὰ 
τὸν AB παραβεβλήσϑω παραλληλόγραμμον τὸ ΒΖ 
πλάτος ποιοῦν τὴν AZ. ἐπεὶ οὖν ἴσον ἐστὶ τὸ AE 


9. Post δεῖξαι p. 78, 18 V. 


1. εἰσιν P. 9. ὅτι — 12. εἰσιν etiam in mg. sup. m. 
rec. b. 10. εἰσι B V. 13 λῆμμα] m. 2 V 
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mediae longitudine incommensurabiles sunt, potentia 
autem tantum commensurabiles, et rursus mediae uo- 
cantur, quia mediae commensurabiles sunt potentia, 
eb inter se commensurabiles, quatenus mediae sunt, 
commensurabiles autem inter se aut longitudine et 
potentia aut potentia tantum. οὖ si longitudine com- 
mensurabiles sunt, et ipsae mediae longitudine com- 
mensurabiles uocantur, cum per se sequatur, eas 
potentia quoque commensurabiles esse; sin potentia 
tantum commensurabiles sunt, sic quoque mediae 
uocantur potentia tantum commensurabiles. 

Medias autem commensurabiles esse, sic demon- 
strandum: quoniam mediae alicui mediae commensu- 
rabiles sunt, et quae eidem commensurabilia sunt, 
inter se quoque commensurabila sunt [prop. XII], 
mediae sunt commensurabiles. 


9. 
Ad libr. X prop. 21. 
Lemma. 


Datis duobus numeris in quauis ratione et alio 
quodam numero oportet efficere, ut sit, ut numerus 
ad numerum, ita hie ad alium quendam. 

Sint 4B, I1 numeri dati rationem quamuis inter 
se habentes, alius autem aliquis ΓΕ. oportet efficere, 
; quod propositum est. 

| | describatur enim parallelogram- 
4 B mum rectangulum ZE-— ZAI'2« I E, 
4 et spatio Z4E aequale rectae 48 


| adplicetur parallelogrammum ΒΖ 


latitudinem  effieiens A4Z. iam 
25'* 


ὅ 
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παραλληλόγραμμον τῷ ΒΖ παραλληλογράμμῳ, ἔδτι δὲ 
αὐτῷ καὶ ἰσογώνιον, τῶν δὲ ἴσων καὶ ἰσογωνίων 
παραλληλογράμμων ἀντιπεπόνϑασιν αἱ πλευραὶ αἱ περὶ 
τὰς ἴσας γωνίας, ἀνάλογον ἄρα ἐστὶν ὡς ὃ 48 πρὸς 
τὸν I'4, οὕτως ὁ ΓΕ πρὸς τὸν AZ: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


10. 
Ad libr. X prop. 29. 
Δῆμμα εἰς τὸ x9. 

Ζύο ἀριϑμῶν δοϑέντων καὶ εὐθείας δέον ποιῆσαι 
ὡς τὸν ἀριϑμὸν πρὸς τὸν ἀριϑμόν, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
εὐϑείας τετράγωνον πρὸς τὸ ἀπ᾽ ἄλλης τινός. 

Ἔστωσαν οἱ δοϑέντες δύο ἀριϑμοὶ οἵ 4, Β, εὐϑεῖα 
δὲ ἡ I', καὶ δέον ἐστὶ ποιῆσαι τὸ προκείμενον. πε- 
ποιήσϑω γὰρ ὡς ὁ 4 πρὸς τὸν B, ἡ Γ εὐϑεῖα πρὸς 
ἄλλην τινὰ τὴν Z4, καὶ εἰλήφϑω τῶν I, μέδη 
ἀνάλογον ἡ E. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ὁ .4 πρὸς τὸν B, 
ἡ Γ εὐθεῖα πρὸς τὴν 4, ἀλλ᾽ ὡς ἡ DL πρὸς τὴν Z, 
τὸ ἀπὸ τῆς Γ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς E, ὡς ἄρα ὁ 4 πρὸς 
τὸν B, τὸ ἀπὸ τῆς Γ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς E τετράγωνον. 

11. | 
Ad libr. X prop. 31. 
Aiuue εἰς τὸ λα΄. 

'Eàv ὦσι δύο εὐϑεῖαι ἐν λόγῳ τινί, ἔσται ὡς ἡ 
εὐθεῖα πρὸς τὴν εὐθεῖαν, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν δύο πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ἐλαχίστης. 

Ἔστωσαν δὴ δύο εὐϑεῖαι αἱ AB, ΒΓ ἐν λόγῳ τινί" 
λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΒΓ, οὕτως τὸ 

10. Post prop. XXIX p. 88, 18 V. 11. Post prop. XXXI 
p. 92, 24 V. 

4. AB] e corr. V. 
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quoniam Z/E — ΒΖ, et eadem aequiangula sunt, et 
parallelogrammorum aequalium et aequiangulorum 
latera angulos aequales comprehendentia in contraria 
proportione sunt [VI, 14], erit 48: ΓΩ͂ — ΓΕ: AZ; 
quod erat demonstrandum. 


10. 
Ad libr. X prop. 29. 
Lemma ad prop. XXIX. 

Daüs duobus numeris et recta oportet efficere, ut 
sit, αὖ numerus ad numerum, ita quadratum rectae 
ad quadratum alius alicuius rectae. 

Sint duo numeri dati 4, B, recta 


Lt autem Γ; et oportet efficere, quod 
B propositum est. fiat enim 4:B—I':Z 
xi | [prop. VI coroll], et rectarum I', z 
E V - media proportionalis sumatur E [ VI, 13]. 


iam quoniam est 24: B — I':z, 
ESI. E'[V def. 9], ent 4: B —I*: E*. 


kk 
Ad libr. X prop. 31. 


Lemma ad prop. XXXI. 


Si duae rectae in ratione aliqua sunt, erit ut recta 
ad rectam, ita rectangulum duarum rectarum ad qua- 
dratum minimae. 

Duae igitur rectae 4B, BI' in ratione aliqua sint. 
dico, esse 4B: BI'— AB »« ΒΓ: BI?. describatur 


ex 
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ὑπὸ vOv AB, ΒΓ πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς BI. ἀναγεγράφϑω 
γὰρ ἀπὸ τῆς BI' τετράγωνον τὸ ΒΖΙΕΙ͂Γ, καὶ συμ- 
πεπληρώσϑω τὸ A44 παραλληλόγραμμον. φανερὸν δή, 
ὅτι ἐστὴν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν BI', οὕτως τὸ A44 
παραλληλόγραμμον πρὸς τὸ BE παραλληλόγραμμον. 
καί ἐστι τὸ μὲν 44 τὸ ὑπὸ τῶν AB, BI" ἴση γὰρ 
ὁ ΒΓ τῇ ΒΩ͂' τὸ δὲ ΒΕ τὸ ἀπὸ τῆς BI" ὡς ἄρα ἡ 
AB πρὸς τὴν BI, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ πρὸς 
τὸ ἀπὸ τῆς ΒΙ᾽' ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


12. 
Ad libr. X prop. 32. 
“Δῆμμα εἰς τὸ AD. 1 
᾿Εὰν ὦσι τρεῖς εὐθεῖαι ἐν λόγῳ τινί, ἔσται ὡς ἡ 
πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ ὑπὸ τῆς πρώτης καὶ 
μέσης πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς μέσης καὶ ἐλαχίστης. 
Ἔστωσαν τρεῖς εὐθεῖαι ἐν λόγῳ τινὶ α AB, BI, 
I4: λέγω, ὅτι ἐστὶν ὡς ἡ AB πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως 
τὸ ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν BI, ΓΖ. 
Ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ 4 σημείου τῇ 4B πρὸς ὀρϑὰς 
ἡ AE, καὶ κείσϑω τῇ ΒΙΓ ἴση ἡ AE, καὶ διὰ τοῦ 
E σημείου τῇ 44 εὐθείᾳ παράλληλος ἤχϑω ἡ EK, 
διὰ δὲ τῶν Β, Γ, 4 σημείων τῇ AE παράλληλοι ἤχ- 
ϑωσαν αἱ ZB, ΓΘ, AK. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ AB 
πρὸς τὴν BI, οὕτως τὸ AZ παραλληλόγραμμον πρὸς 
τὸ ΒΘ παραλληλόγραμμον, ὡς δὲ ἡ ΒΓ πρὸς τὴν ΓΖ, 
οὕτως τὸ ΒΘ πρὸς τὲ ΓΚ, δι᾽ ἴσου ἄρα ὡς ἡ 48 
πρὸς τὴν ΓΖ, οὕτως τὸ AZ παραλληλόγραμμον πρὸς 
19. Post prop. XXXII p. 96, 8 V, mg. m. rec. B. 


3. Post 44] ins. Γ΄ m. 1 V. 4, 441] A eras. AT. τὴ] 
in ras. V. BI]Iecor. V. 112. τ ὑπὸ in ras. V. 


uis. 
$99 
^ 
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4 BD enim in BI' quadratum BZ EI et 


| | | expleatur  parallelogrammum 4 Zf. 


manifestum igitur est, esse 
yus HEUS ABSBI £44: BE [VE 1]. 
et est 4241 — A4B»«BI' (nam BI'— B4), BE— BI". 
itaque erit 4B: BI'— AB»« ΒΓ: BI"; quod erat 
demonstrandum. 


12. 
Ad libr. X prop. 32. 
Lemma ad prop. XXXII. 


51 tres rectae in ratione aliqua sunt, erit ut prima 
ad tertiam, ita rectangulum primae ae mediae ad 
rectangulum mediae ac minimae. 

Tres rectae 4B, BI, I4 in ratione aliqua sint. 
dico, esse 

AB:IZ7-— AB» BI:BI' L4. 
ducatur enim ab 4 puncto ad 4B perpendicularis 
A E, et ponatur 4E — BI, et per E punctum rectae 
, : P 414 parallela ducatur EK, per 
puncta autem B, I 4 rectae AE 
| | | parallelae ducantur ZB, ΓΘ, AK. 
et quoniam est 4B: BI'— AZ: BO 
[VL 1], et ΒΓ: ΓΖ Ξε ΒΘ: ΓΚ [ΥἹ, 1] ex aequo erit 


I 
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τὸ ΓΚ παραλληλόγραμμον. καί ἐστι τὸ μὲν AZ τὸ 
ὑπὸ τῶν AB, BI" ἴση γὰρ ἡ AE τῇ BI" τὸ δὲ ΓΚ 
τὸ ὑπὸ τῶν ΒΓ, I4: ἴση γὰρ ἡ ΒΓ τῇ ΓΘ. 

Ἐὰν ἄρα τρεῖς ὦσιν εὐθεῖαι ἐν λόγῳ τινί, ἔσται 
ὡς ἡ πρώτη πρὸς τὴν τρίτην, οὕτως τὸ ὑπὸ τῆς πρώτης 
καὶ μέσης πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς μέσης καὶ τρίτης ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι. 

13. 
Ad libr. X prop. 32 lemma. 

Ἢ καὶ ὅτι, ἐὰν ἀναγράψωμεν τὸ ΕΓΓ ὀρϑογώνιον 
παραλληλόγραμμον καὶ συμπληρώσωμεν τὸ 4Ζ, ἴσον 
ἔσται τὸ ΕΓ τῷ AZ: ἑκάτερον γὰρ αὐτῶν διπλάσιόν 
ἐστι τοῦ 4ΒΓ' τριγώνου. καί ἐστι τὸ μὲν ΕΓ' τὸ ὑπὸ 
τῶν BI, 44. τὸ δὲ AZ τὸ ὑπὸ τῶν BA, AI. τὸ 
ἄρα ὑπὸ τῶν ΒΓ͵ 414 ἴδον ἐστὶ τῷ ὑπὸ τῶν B A, 4Γ. 


14. 
Ad libr. X prop. 38. 
“Μῆμμα εἰς τὸ λγ΄. 

'"E&v εὐθεῖα γραμμὴ τμηϑῇ εἰς ἄνισα, ἔσται ὡς T 
εὐθεῖα πρὸς τὴν εὐϑεῖαν, οὕτως τὸ ὑπὸ τῆς ὅλης καὶ 
τῆς μείξονος πρὸς τὸ ὑπὸ τῆς ὅλης καὶ τῆς ἐλάττονος. 

Εὐϑεῖα γάρ τις ἡ 48 τετμήσϑω εἰς ἄνισα κατὰ 
τὸ E' λέγω, ὅτι ὡς ἡ AE πρὸς τὴν EB, οὕτως τὸ 
ὑπὸ τῶν BA, AE πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΕ. 

᾿ἀναγεγράφϑω γὰρ ἀπὸ τῆς 48 τετράγωνον τὸ 
4Γ48, καὶ διὰ τοῦ E σημείου ὁποτέρᾳ τῶν AI, Bz 


13. Inter ΑΓ’ et ὅπερ p. 98, 15 PBFVb. 14. Post 
prop. XXXIII p. 102, 4 V, mg. m. rec. B. . 


3. ΓΖ] 4 in ras. V. 5. πρός — 7T. δεῖξαι] καὶ ἑξῆς B. 
8. ἦ] om. FV. καί] καὶ ἤκταν b. 9. συμπληρώσομεν P, 
corr. m. 9. 10. τό] corr. ex. τῷ V. 11. EI'] e corr. V. 
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AB:I4-—AZ:UK[V,22]. εὐ 4Z— 4B»« BI' (nam 
AE-—BI) ΓΚ — BI'»«I'4 (nam BI'—I') ergo 
si ires rectae in ratione aliqua sunt, erit ut prima 
ad tertiam, ita rectangulum primae ae mediae ad 
rectangulum mediae ae tertiae; quod erat demon- 


strandum.?) 
13. 


Ad libr. X prop. 32 lemma. 


Uel etiam quod, si rectangulum EI' descripserimus, 
et 42 expleuerimus [u. fig. p. 97], erit EI' — 42: 
nam utrumque —2 ΑΒΓ [1,41]. οὐ EI'— BI'»« A Z, 
AZ-— B4»«A4I. ergo est 
BlI'»«44Z-BAzs« AI. 


14. 
Ad libr. X prop. 33. 
Lemma ad prop. XXXIII. 


Si recta in partes inaequales secatur, erit ut recta 
ad rectam, ita rectangulum totius ae maioris ad rect- 
angulum totius ac minoris. 

Recta enim 4B in E in partes inaequales secetur. 
dico, esse 

AE:EB-BA»« AE: AB »« BE. 
describatur enim in 4B quadratum 448, et 
per punctum Εἰ alterutri rectarum A4I' ΒΖ paral- 


1) In B in pag. seq. figura est nostrae similis, nisi quod 
litterae 4, E omissae sunt, et pro B est 0; adduntur numeri 
quidam et. σχῆμα τοῦ λήμματος τοῦ προγφαφέντος, omnia m. rec. 
in textu prop. 32 (ad καὶ ἐπεί p. 94, 11) signo quodam ad 
hoc lemma reuocamur. 


τό] τῷ Ὁ. 12. τῶν] (prius) om. P. τό] (sec.) τῷ b. 14. 
εἰς τὸ γ᾽ πρὸ τοῦ λδ΄ postea add. B. 16. ἔσται] in ras. V. 
18, τις ἡ] e corr. V m. 2. 
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| παράλληλος ἤχϑω ἡ EZ. φανερὸν οὖν, ὅτι ὡς ἡ AE 
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πρὸς τὴν EB, οὕτως τὸ AZ παραλληλόγραμμον πρὸς 
τὸ ΖΒ παραλληλόγραμμον. καί ἐστι τὸ μὲν AZ τὸ. 
ὑπὸ τῶν ΒΑ, AE" ἴση γὰρ ἡ 4Γ τῇ AB: τὸ δὲ ΖΒ 
τὸ ὑπὸ τῶν 4B, BE: ἴση γὰρ ἡ BA τῇ AB. ὡς ἄρα 
ἡ AE πρὸς τὴν EB, οὕτως τὸ ὑπὸ τῶν BA, AE 
πρὸς τὸ ὑπὸ τῶν 48, BE: ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 
15. 
Ad libr. X prop. 34. 
Zug. 
Ἐὰν ὦσι δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι, τμηϑῇ δὲ ἡ ἐλαχίστη 


αὐτῶν εἰς ἴσα, τὸ ὑπὸ τῶν δύο εὐϑειῶν διπλάσιον 


ἔσται τοῦ τῆς μείζονος καὶ τῆς ἡμισείας τῆς ἐλαχίστης. 

Ἔστωσαν δύο εὐϑεῖαι ἄνισοι αἵ 48, BI, ὧν μείζων 
ἔστω ἡ AB, καὶ τετμήσϑω ἡ BI' δίχα κατὰ τὸ Zf' 
λέγω. ὅτι τὸ ὑπὸ τῶν AB, ΒΓΙΓΓ διπλάσιόν ἐστι τοῦ 
óxó vóv AB, BA. 

Ἤχϑω γὰρ ἀπὸ τοῦ B σημείου τῇ BI'zoóg ὀρϑὰς 
ἡ BE, καὶ κείσϑω τῇ ΒΑ ἴση ἡ ΒΕ, καὶ κατα- 
γεγράφϑω τὸ σχῆμα. ἐπεὶ οὖν ἐστιν ὡς ἡ 4B πρὸς 
τὴν A4I' οὕτως τὸ ΒΖ πρὸς τὸ 4H, συνϑέντι ἄρα 
ὡς ἡ ΒΓ πρὸς τὴν 4Γ, οὕτως τὸ ΒΗ πρὸς τὸ ΠΗ’ ᾿ 
διπλασίων δέ ἐστιν y ΒΓ τῆς Ζ4Γ' διπλάσιον ἄρα 
ἐστὶ καὶ τὸ BH τοῦ 4Η. καί ἐστι vo uiv BH τὸ 
ὑπὸ τῶν AB, BI* ἴση γὰρ ἡ AB τῇ ΒΕ; τὸ δὲ 
ΖΗ τὸ ὑπὸ τῶν AB, BA: ἴση γὰρ τῇ μὲν BA ἡ AT, 
τῇ δὲ AB ἡ 42Ζ᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

15. Post prop. XXXIV p. 104, 9 V, mg. m. rec. B (uix 
legi potest). 


4. ZB] BZ B. 5. τῶν] om. V. AB] (prius) e corr. V. 
8. λῆμμα προγραφόμενον B. 19. τήν] οἴη. ἡ. 21. ΖΓ ΓΖ B. 
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lela ducatur EZ. manifestum igitur est, 


A4 BB 
Dou cesso EE-EB — A4Z:ZB:| [VlI, 1]. - οὐ 
AZ-—BA»«A4E (nam AI'— AB), 
| ZB — AB»« BE (nam 4B — AB). itaque 
— |] [] erit 4E:EB— BA»« AE: 4B »« BE; 
I Z 4 


quod erat demonstrandum. 


15. 
Ad libr. X prop. 34. 


Lemma. 


Si sunt.duae rectae inaequales, et minor in partes 
aequales secatur, rectangulum duarum rectarum duplo 
maius erit rectangulo maioris et dimidiae minoris. 

Sint duae rectae inaequales 4 B, 
NNUS na4T BI', quarum maior sit 4B, et ΒΓ 
in duas partes aequales secetur in Zf. 
| dieo, esse 4 B»« BI'—2 AB »« B A. 
| ducatur enim a puncto B ad 
BI' perpendicularis B E, et ponatur 
BE — BA, ei describatur figura. iam quoniam. est 
Z4B: 21 ΞΞ- ΒΖ: AH [VI, 1], componendo [V, 18] 
ert ΒΓ: ZAI'— BH:4H. verum BI'—24I. itaque 
eliam BH —24H. et BH — AB»« ΒΓ (nam 
AB -— BE), 4H — AB»« BZ (nam BZ-— ATI, 
AB — 42); quod erat demonstrandum. 


ΕΖΗ 
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16. z 
Ad libr. X prop. 36. 
κάλεσε δὲ αὐτὴν ἐκ δύο ὀνομάτων διὰ τὸ ἐκ. 
δύο ῥητῶν αὐτὴν συγκεῖσϑαι κύριον ὄνομα χαλῶν 
τὸ ῥητόν, xo9" ὃ ῥητόν. 


1v. 
Ad libr. X prop. 31. 


Ἔχάλεσε δὲ αὐτὴν ἐκ δύο μέσων πρώτην διὰ τὸ 
5 ῥητὸν περιέχειν καὶ προτερεῖν τὸ ῥητόν. 


18. 
Ad hbr. X prop. 38. 


"Ex«Asos δὲ αὐτὴν ἐκ δύο μέσων δευτέρᾳν διὰ vo 
μέσον περιέχειν τὸ ὑπ᾽ αὐτῶν καὶ μὴ ῥητόν, δευ- 
τερεύειν δὲ τὸ μέσον τοῦ ῥητοῦ. ὅτι δὲ τὸ ὑπὸ ῥητῆς 
καὶ ἀλόγου περιδχόμενον ἄλογόν ἐστιν, δῆλον. εἰ γὰρ 

10 ἔσται ῥητὸν καὶ παραβέβληται παρὰ ῥητήν, εἴη ἂν καὶ 
ς n ὦ 3 - Ἁ δ 9 A a e 
ἡ ἑτέρα αὐτοῦ πλευρὰ ῥητή. ἀλλὰ καὶ ἄλογος" ὅπερ 
A * P d ς N δ "v M ? , ^ / . 
ἄτοπον. τὸ ἄρα ὑπὸ ῥητῆς καὶ ἀλόγου GAoyOov ἐστιν. 


19. 
Ad libr. X prop. 39. 
"ExcAsós δὲ αὐτὴν μείξονα διὰ τὸ và ἀπὸ τῶν AB, 
BI' ῥητὰ μείξονα εἶναι τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ 
16 μέσου, καὶ δέον εἶναι ἀπὸ τῆς τῶν ῥητῶν οἰκξδιότητος 
16. Inter ὀνομάτων et ὅπερ p.108, 15 PBFb. 17. Inter 
πρώτη et ὅπερ p. 110, 8 PBFb. 18. Inter δευτέρα et ὅπερ 


p. 114, 2 PBFb, pro scholio V m. 1. 19. Inter μείζων et 
ὅπερ p. 114, 22 PBFb, mg. V. 


1l. ἐκάλεσεν PBF. 2. ῥητῶν] ὀνομάτων F. — cvyxstoto:] 
καλεῖσϑαι F (sed corr. mg). 4. ἐκάλεσεν PBEF. 5. πρω- 
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16. 
Ad libr. X prop. 36. 


Uocauit autem eam ex duobus nominibus, quia ex 
duabus rationalibus composita est, proprie rationale, 
quatenus rationale est, nomen uocans. 


Ti. 
Ad libr. X prop. 3T. 


Uocauit autem eam ex duabus mediis primam, 
quia spatium rationale comprehendunt, et rationale 
principatum habet. 


18. 
Ad libr. X prop. 38. 


Uoeauit autem eam ex duabus mediis secundam, 
quia medium comprehendunt rectangulum, et medium 
rationali postponitur. 

Spatium autem rectis rationali et irrationali. com- 
prehensum irrationale esse, adparet. nam si rationale 
est et rectae rationali adplicatum est, etiam alterum 
eius latus rationale est [prop. XX]. αὖ idem irratio- 
nale est; quod absurdum est. ergo spatium rectis 
rationali et irrationali comprehensum irrationale est. 


19. 
Ad libr. X prop. 39. 


Uocauit autem eam maiorem, quia rationalia 
AB? -- BI? maiora sunt medio 24B»« ΒΓ, et 


τερεύειν F. 6. ἐκάλεσεν PBF. τό] τὸ τό F V. 8. δέ] 
(prius) om. V. 9. ἐστι BV, comp. Fb. 11. πλευρὰ αὐτοῦ F. 
13. ἐκάλεσεν PBF. 1. μέσων PBFb. 
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τὴν ὀνομασίαν τάττεσϑαι. ὅτι δὲ μείζονα ἐστι τὰ ἀπο 
τῶν AB, BI' τοῦ δὶς ὑπὸ τῶν 48, BI οὕτως δεικτέον. 

Φανερὸν μὲν οὖν, ὅτι ἄνισοί εἰσιν αἱ 48, BI. 
εἶ γὰρ ἦσαν ἴσαι, ἴσα ἂν ἦν καὶ τὰ ἀπὸ τῶν 48, BD 
τῷ δὶς ὑπὸ τῶν 48, BI, xol ἦν ἂν καὶ τὸ ὑπὸ τῶν 
AB, BI' Qqvóv: ὅπερ οὐχ ὑπόκειται" ἄνισοι ἄρα εἰσὶν 
α 4B, BI. ὑποκείσϑω μείζων ἡ AB, καὶ κείσϑω 
τῇ ΒΓ ἴση ἣ Bzft τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν AB, BA ἴσα ἐστὶ 
τῷ τὲ δὶς ὑπὸ τῶν AB, Β4 καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4 4. 
ἴση δὲ ἡ 48 τῇ ΒΙ τὰ ἄρα ἀπὸ τῶν AB, ΒΓ ἴσα 
ἐστὶ τῷ vs δὶς ὑπὸ τῶν AB, ΒΓ xol τῷ ἀπὸ "τῆς 
441: ὥστε τὰ ἀπὸ τῶν AB, BI' μείζονα εἶναι τοῦ 
δὶς vzó τῶν AB, ΒΓ τῷ ἀπὸ 44. 


20. 
Ad hbr. X prop. 40. 
Ῥητον δὲ καὶ μέσον δυναμένη καλεῖται αὕτη διὰ 
Ν , VA 7 ^ x ec ' ^ N , 
τὸ δυνασϑαι δύο χωρία, τὸ μὲν QqvOv, τὸ δὲ μέσον" 
καὶ διὰ τὴν τοῦ δητοῦ προύπαρξιν πρῶτον ἐχάλεσεν. 


, 21. 
Ad libr. X prop. 41. 
Καλεῖ δὲ αὐτὴν δύο μέσα δυναμένην διὰ vo δύ- 
νασϑαι αὐτὴν δύο μέσα χωρία τό τε συγκείμενον ἐκ 
τῶν ἀπὸ τῶν 48, ΒΓ καὶ τὸ δὶς ὑπὸ τῶν 48, ΒΓ. 


20. Inter δυναμένη οὗ ὅπερ p. 116, 18 PBFb, mg. V. 
21. Inter δυναμένη et ὅπερ p. 118, 17 PBFYV b. 


1. δὲ] δὲ καί P. ἀπό] corr. ex ὑπό m. 2 F. 2. οὕτω 
B V b. 8, οὖν] oov ἐστιν F. 8. ἀπό] ὑπό. B4] cor. 
ex BI' V. 9. ἀπό] ὑπό F. τῆς] τῶν F, om. Bb. 414] 
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oportet nomen a proprietate rationalium dari. esse 
autem AB? -- BI?^72 AB»« BI, sic demonstrandum est. 

I EN cL iam manifestum est, 4B, ΒΓ 
4 quits B l inaequales. esse. nam si aequales 
essent, esset etiam 48" - BI? —2 AB »« ΒΓ, et 
AB »« BI' et ipsum rationale esset; quod contra hy po- 
thesin est. supponatur 4B 7 ΒΓ, et ponatur ΒΖ — ΒΓ. 
itaque 485 4- B44* —2A4B»« BA - 44? [II, 1]. 
uerum z/ B — BI. itaque 

485-. ΒΓ -- ὁ ΑΒ;»«ΒΓ-- 44... 

ergo AB? -ἰ ΒΓ" excedit 2.4 B »« ΒΓ quadrato 2] 45. 


20. 
Ad libr. X prop. 40. 


Spatio autem rationali ac medio aequalis quadrata 
uocatur haec, quia quadrata duobus spatiis aequalis 
est, alteri rationali, alteri medio, et propter princi- 
patum rationalis primum hoc nominauit. 


21. 
Ad libr. X prop. 41. 
Uocat autem eam duobus spatiis mediis aequalem 


quadratam, quia duobus spatiis mediis quadrata est 
aequalis, 4B? -- BI" et 2 4B»« BI' [u. fig. p. 119]. 


A4 P. 10. ἀπό] ὑπό F. ἴσα — 12. 4.4] m. 2 V. 11. 
ἀπό] corr. ex ὑπό m.2 F. 12. τά] τό F. εἶναι] ἐστι BF V b. 


18. ἀπό] corr. ex ὑπό m. 2 F. 4A] τῆς 44 b et corr. 
ex τῶν dA F. 14. ῥητόν — αὕτη] καλεῖται δὲ αὕτη Ὁ Υ. 
δυναμένην BFb, et P, corr. m. 2. καλεῖται αὕτη αὐτὴν 


καλεῖ ΒΕ. 16. "eív] τόν V. Post πρῶτον add. vo ῥητόν 
BFb, m. rec. P. ἐκάλεσε V. 17. καλεῖ — δυναμένην] 
om. V. 19. ἀπὸ τῶν] om. V. τὸ] τοῦ P. Ὰ 


10 


1 


ex 
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29: * 
Ad libr. X deff. alt. | 


"E& ovv οὐσῶν τῶν οὕτως καταλαμβανομένων εὖὐ- 


ϑειῶν τάττει πρώτας τῇ τάξει τρεῖς, ἐφ᾽ ὧν ἡ μείξων 

- 9 , -“ , - 2 * , δ - 
τῆς ἐλάσσονος μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, 
δευτέρας δὲ τῇ τάξει τὰς λοιπὰς τρεῖς, ἐφ᾽ ὧν τῷ ἀπὸ 
ἀσυμμέτρου, διὰ τὸ προτερεῖν τὸ σύμμετρον τοῦ ἀσυμ- 

» e » 

μέτρου" καὶ ἔτι πρώτην μέν, ἐφ᾽ ἧς τὸ μεῖξον ὄνομα 
σύμμετρόν ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ, δευτέραν δέ, ἐφ᾽ 
ἧς τὸ ἔλασσον, διὰ τὸ πάλιν προτερεῖν τὸ μεῖξον τοῦ 


ἐλάσσονος τῷ ἐμπεριέχειν τὸ ἔλασσον. τρίτην δέ, ἐφ᾽ 


e 7 - 3 , , , , —- 5 
ὧν μηδέτερον τῶν ὀνομάτων σύμμετρόν ἐστι τῇ ἐκ- 


κειμένῃ δητῇ. καὶ ἐπὶ τῶν ἑξῆς τριῶν ὁμοίως τὴν 
πρώτην τῆς εἰρημένης δευτέρας τάξεως τετάρτην καλῶν 


b , / M ' , er 
καὶ τὴν δευτέραν πέμπτην καὶ τὴν τρίτην ἕχτην. 


28. 
Ad libr. X prop. 90. 


Ἔστι δὲ καὶ συντομώτερον δεῖξαι τὴν εὕρεσιν τῶν 
εἰρημένων δξ ἀποτομῶν. καὶ δὴ ἔστω εὑρεῖν τὴν 
πρώτην. ἐκκείσϑω ἡ ἐκ δύο ὀνομάτων πρώτη 7 AIT, 
ἧς μεῖζον ὄνομα ἡ 48, καὶ τῇ ΒΓ ἴση κείσϑω ἡ B 4. 
αἱ AB, ΒΓ ἄρα, τουτέστιν αἱ AB, Bl, ῥηταί εἰσι 
δυνάμει μόνον σύμμετροι, καὶ ἡ 48 τῆς ΒΓ, τουτ- 
ἔστι τῆς Β4,, μεῖξον δύναται τῷ ἀπὸ συμμέτρου ἑαυτῇ, 


22, Post ἕκτη p. 186, 19 PBF b; mg. V, sed add. κείμενον. 

23. Post δεῖξαι p. 274, 15 PBFVb. 
1. oov] m 2 F. οὕτω BFb. 8. Ante συμμέτρου ras. 
1 litt. B. 4. τῷ] mut. in τό m. rec. P, corr. ex τό F, τό b. 
5. ἀσυμμέτρου] c ἀσυμμέτρου ἑαυτῇ. ἀσυμμέτρου] συμμέτρου. 
6. πρώτη B, sed corr. m. 1. — 7. δεύτερον P, corr. m. rec. 8. 
ἔλαττον Bb,comp.F. 9. ἐλάττονος Bb, comp. 'F. τῷ] e corr. V. 
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i PIDE 
Ad libr. X deff. alt. 


Cum igitur rectae ita inuentae sex sint, ordine 
primas tres ponit, in quibus maior quadrata minorem 
excedit quadrato rectae sibi commensurabilis, secundas 
autem ordine tres reliquas, in quibus quadrato rectae 
sibi incommensurabilis excedit, quia commensurabile 
antecedit incommensurabile; et praeterea primam, in 
qua maius nomen rationali propositae commensu- 
rabile est, secundam autem, in qua minus, quia rursus 
maius antecedit minus, quia minus comprehendit; 
terliam autem, in qua neutrum nomen rationali pro- 
positae commensurabile est. et in sequentibus tribus 
similiter, primam secundae classis, quam nominauimus, 
. quartam uocans, secundam quintam, tertiam sextam. 


29. 
Ad libr. X prop. 90. 


Licet autem breuius quoque inuentionem sex apo- 
tomarum, quas diximus, demonstrare. sib enim pro- 
positum primam inuenire. ponatur ΑΓ 
recta ex duobus nominibus prima, cuius 
maius nomen sit 4B, et ponatur Β 2) — BI: itaque 
AB, BI', hoc est 48, B, rationales sunt potentia 
tantum commensurabiles [prop. XXXVI]J, et AB* 
excedit BI", hoc est BZf?, quadrato rectae sibi com- 
E et 4B rationali propositae commensu- 


Ix je —M—1 


Zw Bg r 


10. ἐστι σύμμετρον BFb. 11. ἐπί] corr. ex ἐπεί V.. 14. 
q«' BV b. στιν D. εὕρησιν V? 15. ξξ] om. b. 
16. ἡ] (prius) om. PV. 17. ἐκκείσθω V. 18. εἰσιν B. 


Euclides, edd. Heiberg et Menge. III. 26 
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15 
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καὶ ἡ 48 σύμμετρός ἐστι τῇ ἐκκειμένῃ ῥητῇ μήκει Ὁ 
ἀποτομὴ ἄρα πρώτη ἐστὶν ἡ AZ. ὁμοίως δὴ καὶ τάξι 1 
λοιπὰς ἀποτομὰς εὑρήσομεν ἐκϑέμενοι τὰς ἰσαριϑμοὺς 
ἐκ δύο ὀνομάτων᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


τ | 24. 
Ad libr. X prop. 115. H 
"AAA og. 


Ἔστω μέση ἡ AI" λέγω, ὅτι ἀπὸ τῆς AT ἄπειροι, 
ἄλογοι γίγνονται, καὶ οὐδεμία οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον 
ἡ αὐτή. 

"Hy9o τῇ 4Γ πρὸς ὀρϑὰς ἡ 48, καὶ ἔστω Qu 
ἡ AB, καὶ συμπεπληρώσθω τὸ BI" ἄλογον ἄρα ἐστὶ 
τὸ BI, καὶ ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός ἐστιν. δυνάσϑω, 
αὐτὸ ἡ ΓΩ͂' ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ ΓΖ. καὶ οὐδεμιᾷ 
τῶν πρότερον ἡ αὐτή" τὸ γὰρ ἀπ᾽ οὐδεμιᾶς τῶν πρό- 
τερον παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ μέσην. 
πάλιν συμπεπληρώσθω τὸ Ezl: ἄλογον ἄρα ἐστὶ τὸ 
EZ, καὶ ἡ δυναμένη αὐτὸ ἄλογός ἐστιν. δυνάσθω 
αὐτὸ ἡ ZZ: ἄλογος ἄρα ἐστὶν ἡ 4Z. καὶ οὐδεμιᾷ τῶν 
πρότερον ἡ αὐτή; τὸ γὰρ ἀπ᾽ οὐδεμιᾶς τῶν πρότερον 
παρὰ ῥητὴν παραβαλλόμενον πλάτος ποιεῖ τὴν l4. —— 

"Amó μέσης ἄρα ἄπειροι ἄλογοι γένονται, καὶ οὐ- 
δεμία οὐδεμιᾷ τῶν πρότερον ἡ αὐτή ἐστιν ὅπερ ἔδει 
δεῖξαι. 


24. Post δεῖξαι p. 810, 23 PBFV b. 


3, ἐκϑέμενοι] v ecorr. P. veg] om. V. εἰσαριϑμούς Β. 

4. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. BF Vb, comp. P. T. γίνονται M 
οὐδεμία] om. PF V. 8. 2] ἐστιν ἡ B. 10. ἄλογον 

ras. g. ἄλογον — 11. ΒΤ] mg. m. 1 P. 11. ἐστὶ P v, 


APPENDIX. 4038 


rabilis est [deff. alt. 1]. ergo 4471 apotome est prima. 
similiter igitur reliquas quoque apotomas inueniemus 
expositis rectis ex duobus nominibus eiusdem numeri; 
quod erat demonstrandum. 


24. 
Ad libr. X prop. 115. 
Aliter. 


Sit ΑΓ media. dico, ab AI'irrationales infinitas 
numero oriri, et nullam ulli priorum similem esse. 

Dueatur 4B ad AI' perpendicularis, et rationalis 
sit 48, et expleatur BI. itaque BI' irrationale est 
[prop. XX], et recta ei aequalis quadrata irrationalis 
X» -F A Z est. sib IZ? — BI. itaque ΓΖ, 
^ irrationalis est. nec ulli priorum si- 

milisest. neque enim ullius priorum 
NOSE quadratum rectae rationali ad- 
plicatum fibtediuem effieit mediam. rursus expleatur 
EZ. itaque Ez irrationale est [prop. XX], et recta 
ei aequalis quadrata irrationalis est. sit 42^ — EA. 
itaque ZZ irrationalis est. nec ulli priorum similis est. 
neque enim ullius priorum quadratum rational ad- 
plieatum latitudinem efficit. ΓΖ, 

Ergo a media irrationales numero infinitae oriuntur, 
et nulla ulli priorum similis est; quod erat demon- 
strandum. 


comp. Fb. 16. ἐστιν] comp. Fb, icr, PBV. — 20. ἀπο cis 
Bb, τῆς add. m. 2 F. γίγνονται 8. οὐδεμία] om. PF Y b. 
21. οὐδεμίαν q. ἐστιν" ὅπερ ἔδει δεῖξαι] om. BF b. 


| 90* 
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28. 
Ἢ τῇ ἐλάσσονι ΚΟ ΕΤΟΥΣ ἐλάσσων ἐστίν. 


Ἔστω ἐλάσσων ἡ 4, καὶ τῇ 4 σύμμετρος [ἔστω]. 


ἢ Β' λέγω, ὅτι ἡ B docov ἐστίν. 

Κείσϑω ῥητὴ ἡ ΓΖΩ͂ καὶ τῷ ἀπὸ τῆς 4 ἴσον παρὰ 
τὴν I'4 παραβεβλήσϑω τὸ ΓΕ πλάτος ποιοῦν τὴν 
ΓΖ" ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶ τετάρτη ἡ ΓΖ. τῷ δὲ ἀπὸ τῆς 
Β ἴσον παρὰ τὴν ΖΕ παραβεβλήσϑω τὸ ΖΗ πλάτος 


ποιοῦν τὴν ΖΘ. ἐπεὶ οὖν σύμμετρός ἐστιν ἡ A vf Β,- 


σύμμετρον ἄρα ἐστὶ καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4 τῷ ἀπὸ τῆς B. 
ἀλλὰ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς .4 ἴσον ἐστὶ τὸ ΓΕΡῖΙ͂, τῷ δὲ 
ἀπὸ τῆς B ἴσον ἐστὲ τὸ ZH: σύμμετρον ἄρα ἐστὶ 
τὸ ΓΕ τῷ ΖΗ. ὡς δὲ τὸ ΓΕ πρὸς τὸ ΖΗ͂, οὕτως 
ἐστὶν ἡ ΓΖ πρὸς τὴν ZO: σύμμετρος ἄρα ἐστὶν 
ἡ ΓΖ τῇ ΖΘ μήκει. ἀποτομὴ δέ ἐστι τετάρτη ἡ ΓΖ᾽ 
ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶ καὶ 9$ ΖΘ τετάρτη τὸ ΗΖ ἄρα 
περιέχεται ὑπὸ ῥητῆς τῆς ΖΕ καὶ ἀποτομῆς τετάρτης 
τῆς ΖΘ. ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς καὶ 
ἀποτομῆς τετάρτης, v; τὸ χωρίον δυναμένη ἐλάσσων 
ἐστίν. δύναται δὲ τὸ ZH ἡ B: ἐλάσσων ἄρα ἐστὶν 
5» B. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


25. Alia demonstr. prop. 105, post nr. 24 PFV, mg. m. : 


1 b, m. 2 B, in V etiam ad prop. 105 mg. m. 1 (Vj). 


1. ἄλλως τὸ οε΄ V,, oif b, om B; que' F, ριξ' m. 2. 
8. 


ἐλάττων F. 2. ἐλάττων F. ἔστω] om. P V. ἐστί P, 
comp. V, et postea ins. g. ^ 4. ἐκκείσϑω BbV;. ῥητὴ 7 
ΓΖ] γὰρ 9?, Γ4 ῥητή BV,, ἡ ΓΖΔ ῥητή b, ἡ P4 F. ug g. 

6. τῷ] vo PB. 7. Post ΖΕ add. ΓΖ P, et V, sed de 8. 
τῇ B| corr. ex BHB m. 1 V. 9. ἐστί] om. BFbV,. τῷ] 
corr. ex τό B, mut. in τό V,. 10. ἐστίν P, om. LA. τό 
τῷ V, et B, sed corr. ja ἐστί) om. BFbY,. 16] corr. 
ex τῷ V,. ZH] in ras, m. 1 P. 13. deviv] om. FV,. 


ΓΖ] ἴῃ ras. m. 1 P. ἐστίν] om. V,. 14. ἡ ΓΖ) postea 
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25. 


Receta minori commensurabilis minor est. 

Sit minor 4, et rectae 4 commensurabilis B. dico, 
B minorem esse. 

ponatur ΓΖ rationalis, et quadrato 4? aequale 
rectae ΓΖ adplicetur ΓΕ latitudinem efficiens ΓΖ. 
T Z 09 iXaque ΓΖ apotome est quarta 
TL LP pP Pep prop C]. et quadrato B? aequale 
rectae ZE adplicetur Z H latitudinem 
1 efficiens ZO. iam quoniam 4, B 
4 E  H commensurabiles sunt, etiam 432, B? 
commensurabilia sunt. est autem ΓΕ — 42, ΖΗ — B*. 
itaque ΓΕ, ZH commensurabila sunt. est autem 
LE:ZH-—I'Z:Z0. itaque ΓΖ, ZO longitudine com-- 
mensurabiles sunt [prop. XI]. ΓΖ autem apotome 
esb quarta. itaque etiam ΖΘ apotome est quarta 
[prop. CHI] itaque ZZ rationali ZE et apotome 
quarta ΖΘ comprehenditur. sin spatium recta rationali 
et apotome quarta comprehenditur, recta spatio ae- 
qualis quadrata minor est [prop. XCIV]. et B*—ZH. 

ergo B minor est; quod erat demonstrandum. 


Nm, B 


add. V,. 15. ἐστέ] ἐστίν Ρ. Z0) ΘΖ P, τὸ HZ. 7x 16. 
ZE] mg. m. 2 B, ῥητὴ δὲ ἡ ZE Bb, ῥητὴ ῥητὴ δὲ ἡ ΖῈ F. 

18, ἐλάττων Β. 19. ἐστί EVY;, comp. b Fb. ἐλάσσων᾽ 
— 20. δεῖξαι] om. F. 19. ἄρα] om. P. 20. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] 
comp. P, om. BbV;. In b Add. ἰστέον, ὅτι ἡ τούτου τοῦ 9to- 
ρήματος πρότασις ἡ αὐτή ἐστι τῇ τοῦ os' ? 09v καὶ ἐν τοῖς 
ἔσω παραλέλειπται, 7 δὲ καταγραφὴ καὶ τὸ σχήμα οὐ τὰ αὐτά 


εἶσιν᾽ γέγραπται δὲ ἐν ἄλλῳ καὶ ριζ΄, διὸ καὶ ἡμεῖς τοῦτο παρα- 
τεϑείκαμεν. 
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206. 


H τῇ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιούσῃ 
σύμμετρος μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά 
ἐστιν. 

Ἔστω μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσα ἡ A, 
σύμμετρος δὲ αὐτῇ ἡ Β' λέγω, ὅτι ἡ Β μετὰ ῥητοῦ 
μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. 

᾿Εκκείσϑω ῥητὴ ἡ I, καὶ τῷ μὲν ἀπὸ τῆς .4 ἴσον 
παρὰ τὴν ΓΖΩ͂ παραβεβλήσϑω τὸ ΓΕ πλάτος ποιοῦν 
τὴν I'Z: ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶ πέμπτη ἡ ΓΖ. τῷ δὲ ἀπὸ 
τῆς B ἴσον παρὰ τὴν Z E παραβεβλήσϑω τὸ ZH πλάτος 
ποιοῦν τὴν ΖΘ. ἐπεὶ οὖν σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ B, 
σύμμετρόν ἐστι καὶ τὸ ἀπὸ τῆς 4 τῷ ἀπὸ τῆς Β. ἀλλὰ 
τῷ μὲν ἀπὸ τῆς Α ἴσον τὸ ΓΕ, τῷ δὲ ἀπὸ τῆς B 
ἴσον τὸ ΖΗ σύμμετρον ἄρα ἐστὶ τὸ DE τῷ ZH: 
σύμμετρος ἄρα καὶ ἡ ΓΖ τῇ ΖΘ μήκει. ἀποτομὴ δὲ 
πέμπτη ἡ ΓΖ' ἀποτομὴ ἄρα ἐστὶ πέμπτη καὶ ἡ ΖΘ. 
ῥητὴ δὲ ἡ ΖΕ" ἐὰν δὲ χωρίον περιέχηται ὑπὸ ῥητῆς 
καὶ ἀποτομῆς πέμπτης, ἡ τὸ χωρίον δυναμένη μετὰ 
ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποιοῦσά ἐστιν. δύναται δὲ τὸ 
ΖΗ ἡ Β' ἡ Β ἄρα ἡ μετὰ ῥητοῦ μέσον τὸ ὅλον ποι- 
οὔσα ἐστιν᾽ ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


| 26. Alia demonstr. prop. 106, post nr. 25 PFV, mg. m. 
1 b, m. 2 B, in V etiam ad prop. 106 mg. m. 1 (Vj). 


l1. ἄλλως τὸ οζ΄ Vy, qup Fb, Q9 B. ἡ — 8. ἐστιν] 
om. V,. 2. Ante uero add. καὶ αὐτή m. 2 F, καὶ αὐτὴ 3 b, 
ἡ F. 4. ἔστω ἡ BFbV,. ὅ. καὶ τῇ 4 σύμμετρος ἡ BV 
λέγω — 6. ἐστιν] mg. Y. 5. ἡ B] supra scr. m. 1 É. 
9. ἐστίν P. πέμπτη ἐστίν F. 12. B| B4 g. 13. ΓΕ] 
corr. ex ΖΕ V, ΖΕ b. — 15. καί] ἐστὶ καί V,. ΖΘ] corr. ex 
I'0o V,ro P. 16. πέμπτη] (prius om. Ὁ. ἢ] ἐστὶν ἡ bV,. 
17. ῥητόν P. ῥητὴ δὲ ἢ ZE] om. V,. 19. ἐστι Vb V,, 


e 
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20. 


Recta rectae cum rationali totum medium efficienti 
commensurabils cum rationali totum medium effi- 
ciens est. 

Sit .4 recta cum rationali totum medium efficiens, 
ei autem commensurabilis B. dico, B rectam esse cum 
rationali totum medium efficientem. 

ponatur rationalis I'7, et quadrato 4? aequale 
rectae ΓΖ adplicetur ΓΕ latitudinem efficiens ΓΖ. 

P. Z itaque ΓΖ apotome est quinta 
| L—rF— —4 Eprop. CI]. quadrato autem B* 
aequale rectae Z E adplicetur ZH 
latitudinem efficiens ΖΘ. iam 
quoniam 4, B commensurabiles 
sunt, etiam 425, B? commensurabilia sunt. est autem 
DE-—Z4*,ZH- B. itaque ΓΕ, ZH commensura- 
bilia sunt. quare etiam ΓΖ, ZO longitudine commen- 
surabiles sunt [VI, 1; prop. XI]. ΓΖ autem apotome 
est quinta. itaque etiam ΖΘ apotome est quinta 
[prop. CIIIJ; ΖΕ autem rationalis est. sin spatium 
recta rationali et apotome quinta comprehenditur, recta 
spatio aequalis quadrata recta est cum rationali totum 
medium efficiens [prop. XCV]. est autem B? — ZH. 
ergo B recta est cum rationali totum medium efficiens; 
quod erat demonstrandum. 


| 
LJ E 


comp. BF. δέ] om. V. 20. 1] (tert) PVV,, om. ΒΕ. 
21. ἐστιν} supra scr. V4. ὄπερ ἔδει δεῖξαι) comp. P, om. 


BFbV,. In b add. m. 1: ὡσαύτως καὶ τούτου τοῦ ϑεωρήματος 
ἧ πρότασις ἡ αὐτή ἐστι τῇ τοῦ of . οὐ μὴν ἡ καταγραφὴ καὶ. 
τὸ σ ἦμα ἐκείνῳ τὰ αὐτά εἶσιν. ἔστι δὲ ἐν ἑτέρῳ καὶ Qu , διὸ 
καὶ ἡμῖν παραγέγραπται. εἶτα τὸ ἔνδον οιζξ΄ ἐν ἐκείνῳ ἐστὶ ριϑ΄ 
καὶ ἑξῆς τὰ λοιπα. 
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21. ὡς 


Προκείσϑω ἡμῖν δεῖξαι, ὅτι ἐπὶ τῶν τετρα- 


γώνων σχημάτων ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ διάμε- E 


TQog τῇ πλευρᾷ μήκει. 

Ἔστω τετράγωνον τὸ ABI, διάμετρος δὲ αὐτοῦ 
ἡ AI* λέγω, ὅτι dj I4 ἀσύμμετρός ἐστι τῇ 48 μήκει. 

Εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω σύμμετρος" λέγω, ὅτι συμ- 
βήσεται τὸν αὐτὸν ἀριϑμὸν ἄρτιον εἶναι καὶ περισσόν. 
φανερὸν μὲν ovv, ὅτι τὸ ἀπὸ τῆς 4Γ διπλάσιον τοῦ 
ἀπὸ τῆς 48. καὶ ἐπεὶ σύμμετρός ἐστιν ἡ I'A τῇ AB, 
ἡ ΓΑ ἄρα πρὸς τὴν AB λόγον ἔχει, ὃν ἀριϑμὸς πρὸς 
ἀριϑμόν. ἐχέτω, ὃν ó ΕΖ πρὸς H, καὶ ἔστωσαν οἵ 
ΕΖ. Η ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον ἐχόντων αὐτοῖς" 
οὐκ ἄρα μονὰς ἐστὶν ὁ ΕΖ. εἰ γὰρ ἔσται μονὰς ὁ 
EZ, ἔχει δὲ λόγον πρὸς τὸν H, ὃν ἔχει ἡ 4Γ πρὸς 
τὴν AB, καὶ μείξων ἡ 4Γ τῆς AB, usítov ἄρα καὶ 
ἡ ΕΖ τοῦ H ἀριϑμοῦ". ὅπερ ἄτοπον. οὐκ ἄρα μονάς 
ἐστιν ὁ EZ: ἀριϑμὸς ἄρα. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ ΓΑ͂ 
πρὸς τὴν 48, οὕτως ὁ EZ πρὸς τὸν H, καὶ ὡς ἄρα 
τὸ ἀπὸ τῆς I4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς AB, οὕτως 0 ἀπὸ 
τοῦ ΕΖ πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ H. διπλάσιον δὲ τὸ ἀπὸ 
τῆς l'4 τοῦ ἀπὸ τῆς AB: διπλασίων ἄρα καὶ ὃ ἀπὸ 
τοῦ ΕΖ τοῦ ἀπὸ τοῦ H' ἄρτιος ἄρα ἐστὶν ὃ ἀπὸ τοῦ 
EZ: ὥστε καὶ αὐτὸς ὁ ΕΖ ἄρτιός ἐστιν. εἰ γὰρ ἦν 
περισσός, καὶ Ó dz αὐτοῦ τετράγωνος περισσὸς ἦν, 
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qf b, ρκ΄ B; ots" corr. in oj9/ m. 2 Ε΄. 1. ὅτι] m. 2 B. 

2. σύμμετρος F, corr. m. 2. — 5. D4] 4Τ FV. σύμμετρος 
rs corr. m. 2. 7. περιττόν V. 8. ἐστι τοῦ Bb, ἐστι add. 
2 F. 9. τῆς] corr. ex. τοῦ m. 1 b. ΓΑ] AT F. 10. 
ΤᾺ in ras. V, AT'F. ἄρα] om. V. 11. ὄν in ras. B. 
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21. 


Propositum sit nobis demonstrare, in figuris qua- 
dratis diametrum latusque longitudine 1ncommensura- 
bilia esse. 

Sit 4BI' quadratum, diametrus autem eius AI. 
dieo, I4, 4B longitudine incommensurabiles esse. 

— mam si fieri potest, commensurabiles sint. dico, 
fore, αὖ 1dem numerus et par et impar sit. manifestum 
igitur, esse 41? — 2B? [I, 47]. et quoniam ΓΑ͂, 
AB commensurabiles sunt, I4: 4B rationem habet, 
A H quam numerus ad numerum 
| | [prop. VI]. sit 
EU OTT 4B EZ: H, 

| et EZ, H minimi sint eorum, 
qui eandem rationem habent 
[efr. VII, 33]. itaque EZ unitas non est. si enim 
est unitas, et EZ: H — AI': AB, et AI' 7 AB, ent 
etiam EZ  H, unitas numero [V, 14]; quod absurdum 
est. quare EZ unitas non est. ergo numerus est. 
el quoniam est I'4:4B — EZ:H, erit etiam 
ENUB'—IEZ*:H* [VI, 20 coroll; VIII; 11]. 
uerum I4? — 2 4.8". itaque etiam EZ? — 2 H?. quare 
EZ? par est. itaque etiam ipse EZ par est. nam 
si impar esset, etiam quadratum eius impar esset, 


ΕΖ] E in ras. m. 1 I τὸν H BE. 12. H] om. b. 

14. ἔχει δέ] καὶ ἔχει BF b. πρός] (prius) comp. corr. ex 
comp. καί m. 1 F. 16. Post EZ add. μονάς Bb, m. rec. V. 

17. ἐστιν] (prius) m. 2 F. I'4] AT' B. 18. τόν] o in 
ras. B. 19. L'A] Γ ἴῃ ras V. 48] B in ras. m. 1 P. 21. 
τῆς] τοῦ PF V. ἀπὸ τῆς] m. rec. V. τῆς] τοῦ P. δὲ- 
πλάσιον F', διπλάσιος V. 0] τό Fb. 22. vof] (primum) 
τῆς F. 23. ὥστε] -s e corr. V. 24. ἦν] ἂν qv V 
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ἐπειδήπερ, ἐὰν περισσοὶ ἀρυϑμοὶ ὁποσοιοῦν συντεϑῶσιν, 


τὸ δὲ πλῆϑος αὐτῶν περισσὸν ἧ, ὃ ὅλος περισσός ἐστιν" 


ὁ ΕΖ ἄρα ἄρτιός ἐστιν. τετμήσϑω δίχα κατὰ τὸ Θ.. 


καὶ ἐπεὶ οἵ ΕΖ, Η ἐλάχιστοί εἰσι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων [αὐτοῖς], πρῶτοι πρὸς ἀλλήλους εἰσίν. καὶ 
ς ^ A » 2 EY ς 2 M 5 
o ΕΖ ἀρτιος᾽ περιόσος ἄρα &Gviv ὁ H. εἰ γὰρ ἣν 
» Ἁ : M , , — Α P d 

ἄρτιος. τοὺς EZ, H δυὰς ἐμξτρει᾽ πᾶς γὰρ ἄρτιος 
ἔχει μέρος ἥμισυ πρώτους ὄντας πρὸς ἀλλήλους" ὅπερ 
ἐστὶν ἀδύνατον. οὐκ ἄρα ἄρτιός ἐστιν ὃ H* περισσὸς 


ι 


ἄρα. καὶ ἐπεὶ διπλάσιος ὁ ΕΖ τοῦ EO, τετραπλάσιος᾽ 


ἄρα 0 ἀπὸ EZ τοῦ ἀπὸ ΕΘ. διπλάσιος δὲ Ó ἀπὸ τοῦ 
ΕΖ τοῦ ἀπὸ τοῦ H: διπλάσιος ἄρα ὃ ἀπὸ τοῦ Η τοῦ 
3.0 τ Ἢ » » 35,5 e 7- 37. A » » 
ἀπὸ EO* ἄρτιος ἄρα éoviv ὁ «zo τοῦ H. ἄρτιος ἄρα 
διὰ τὰ εἰρημένα ὃ H' ἀλλὰ καὶ περισσός" ὅπερ ἐστὶν 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα σύμμετρός ἐστιν ἡ ΓΑ͂ τῇ AB 
μήκει" ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 


Ἄλλως. 
[Δεικτέον καὶ ἑτέρως, ὅτι ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ τοῦ 
τετραγώνου διάμετρος τῇ πλευρᾷ]. 
Ἔστω ἀντὶ μὲν τῆς διαμέτρου ἡ 4, ἀντὶ δὲ τῆς 


πλευρᾶς ἡ Β' λέγω, ὅτι ἀσύμμετρός ἐστιν ἡ A τῇ B. 


μήκει. εἰ γὰρ δυνατόν, ἔστω [σύμμετρος" καὶ γεγονέτω] 
πάλιν ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως ὁ ΕΖ ἀριϑμὸς πρὸς 
τὸν Η, καὶ ἔστωσαν ἐλάχιστοι τῶν τὸν αὐτὸν λόγον 
ἐχόντων αὐτοῖς οἱ EZ, H: οἱ EZ, H ἄρα πρῶτοι πρὸς 


1. συντεϑῶσι PF V. 2, 0] om. B, καὶ ὁ FV. 8. ἐστιν] 
comp. Fb, ἐστι PBV. — 0] e corr. B. 4. Η ἀριϑμοί BF b. 
5. αὐτοῖς] om. P. εἰσί PVb, comp. F. καί] καί ἐστιν 
BF b. Y. μετρεῖ EF, corr. m. 2; ἂν ἐμέτρει bene edd. 10. 
διπλάσιος] διπλάσιός ἐστιν F, διπλασίων ἐστίν Bb. 11. ἀπό] 
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quoniam, $i numeri impares componuntur, et multitudo 
eorum impar est, totus impar est [IX, 23]. ergo EZ 
par est. in Θ in duas partes aequales secetur. et 
quoniam EZ, H minimi sunt eorum, qui eandem ra- 
tionem habent, inter se primi sunt [VII, 21]. et EZ 
par est. itaque H impar est. nam si par esset, binas 
numeros EZ, H metiretur (omnis enim numerus par 
partem dimidiam habet [VII def. 6]), qui inter se 
primi sunt; quod fieri non potest. ergo H par non 
est. impar igitur est. et quoniam EZ — 2 EO, erit 
[VII, 11] EZ? —4 ΕΘ". est autem EZ? —2 H*. 
itaque H? — 2 ΕΘ". quare H? par est. itaque propter 
ea, quae diximus [p. 408, 28 sq.], H par est. at idem 
impar est; quod fieri non potest. ergo I'4, 4B lon- 
gitudine commensurabiles non sunt; quod erat demon- 
Strandum. 


Aliter. 


Sit pro diametro 44, pro latere autem B. dico, 
A et B longitudine incommensurabiles esse. nam si 
fieri potest, sit rursus ut A4: B, ita numerus EZ ad H 
[efr. prop. VI], et EZ, H minimi sint eorum, qui 
eandem rationem habent [cfr. VIT, 33]. itaque EZ, H 
primi sunt inter se [VIT, 21]. primum dico, H unitatem 


m. 2 F. ΕΖ] τοῦ EZ Bb, m. 2 F. ΕΘΊ τοῦ EO Bbg. 

12. H] (prius) H 1j b. 13. EO] ΘΕ in ras. V, vo EO 
BF b. 14. ἐστίν ] om. V. 15. ΓΑ] in ras. V, supra scr. 
4 b. 16. Post μήκει add. ἀσύμμετρος ἄρα (ἄρα m. 2 F) BFb. 

ὅπερ ἔδει δεῖξαι} comp. P, om. b, o5 :c- B. 17. ἄλλως] 
om. BFV b, οιξ΄ mg. F. 18. δεικτέον — 19. πλευρᾷ] om. P, 
mg. V. 20. ἔστω γάρ BFb. 22. σύμμετρος᾽ καὶ γεγονέτω] 
om. PV, m. 2 F. 25. αὐτοῖς] om. Fb, m. 2 B. οἵ] (prius) 
e corr. V. πρῶτοι) Supra scr. m. 1 F. 
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ἀλλήλους εἰσίν. λέγω. πρῶτον. ὅτι ὃ H ovx ἔστι μονάς. 


 & γὰρ δυνατόν, ἔστω μονάς. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς ἡ A. 


σι 


10 


μι 
τ 


9 


20 


25 


πρὸς τὴν B, οὕτως ὁ EZ πρὸς τὸν H, καὶ ὡς ἄρα. 
^ 2 M d M ' 2 M - er c ? AT « 
τὸ ἅπο τῆς 4 πρὸς τὸ ἄπο τῆς DB, ovrog ὁ ἀπὸ τοῦ 
ΕΖ πρὸς τὸν ἀπὸ τοῦ Η. διπλάσιον δὲ τὸ ἀπὸ τῆς 


A τοῦ ἀπὸ τῆς B: διπλάσιος ἄρα καὶ ὃ ἀπὸ τοῦ EZ 


τοῦ ἀπὸ τοῦ H. καί ἐστι μονὰς ὃ H: δυὰς ἄρα ὃ 
S ὅν , ler 2548 5.7 3 M 
&zo EZ vevgeyovog' οπὲρ ἐστὶν ἀδύνατον. ovx ἄρα 
μονάς ἐστιν 0 H: ἀριϑμὸς ἄρα. καὶ ἐπεί ἐστιν ὡς 
τὸ ἀπὸ τῆς 4 πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς B, οὕτως ὁ ἀπὸ EZ 

* M 2. κα » 02 7 c NM. ptg Εν - 
ποὸς τὸν ἀπο τοῦ ἢ, καὶ ἀναπαλιν ὡς τὸ Cz0 τῆς 
B πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς 4. οὕτως ὃ ἀπὸ τοῦ H πρὸς τὸν 
ἀπὸ τοῦ ΕΖ, μετρεῖ δὲ τὸ ἀπὸ τῆς B τὸ ἀπὸ τῆς 4, 
μετρεῖ ἄρα καὶ ὁ ἀπὸ τοῦ Η τετράγωνος τὸν ἀπὸ τοῦ 
EZ: ὥστε καὶ ἡ πλευρὰ αὐτὴ ὃ H τὸν ΕΖ μετρεῖ. 
μετρεῖ δὲ καὶ ἑαυτὸν ὃ H: ὃ Η ἄρα τοὺς ΕΖ, Η 

,; , » * 3 , Ἢ e 3 M 

μετρεῖ πρώτους OvT&g πρὸς ἀλλήλους οπὲρ ἔστιν 
E , , £ , , , ς - 7 ^ 
ἀδύνατον. οὐκ ἄρα σύμμετρός ἐστιν ἡ 4 τῇ B μήκει 
ἀσύμμετρος ἄρα ἐστίν᾽ ὕπερ ἔδει δεῖξαι. 


28. 
Σιχόλιον. | 
Εὑρημένων δὴ τῶν μήκει ἀσυμμέτρων εὐθειῶν, 
ὡς τῶν 4, B, εὑρίσκεται καὶ ἄλλα πλεῖστα μεγέϑη ἐκ 
δύο διαστάσεων, λέγω δὴ ἐπίπεδα, ἀσύμμετρα ἀλλήλοις. 
ἐὰν γὰρ τῶν 4, B εὐθειῶν μέσην ἀνάλογον λάβωμεν 
viv I, ἔσται ὡς ἡ 4 πρὸς τὴν B, οὕτως τὸ ἀπὸ τῆς 
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1. εἰσί PVb, comp. F. ὅτι΄ πρῶτον b. 38. ὁ] 
τόν) τήν Fb. 4. v0] o P. τό] τόν P. τοῦ] 
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- - E. . non esse. nam si fieri potest, sit 
: RI unitas. et quoniam est 4: B — EZ: H, 

4 χὶ erit etiam 45: B' — ΕΖ": H* [VI, 20 


3: corol.; VIII, 11]. uerum 4? — 9B? 

[L 47] itaque etiam EZ? —2 H*?. et 

H unitas est. itaque numerus qua- 
dratus EZ? binas est; quod fieri non potest. quare 
H unitas non est; ergo numerus est. et quoniam est 
4*: B? — EZ?:H?, et e contrario [V, ' coroll] 
B'f -—H'. EZ, i B* metitur 4?, etiam H? metitur 
ΕΖ". quare etiam latus ipsum .H numerum EZ me- 
titur uerum HH eliam se ipsum metitur itaque H 
numeros EZ, H metitur inter se primos; quod fieri 
non potest. quare 4, B longitudine commensurabiles 
non sunt. ergo incommensurabiles sunt; quod erat 
demonstrandum. 


28. 
Scholium. 
Inuentis igitur rectis longitudine incommensura- 
bilibus, uelut 4, B, etiam plurimae aliae magnitudines 
duarum dimensionum, scilicet planae, inter se incom- 


 mensurabiles inueniuntur. nam si inter rectas 4, B 


mediam proportionalem sumpserimus I erit ut 4: B, 
ita fieura plana in .4 descripta ad figuram in Γ΄ si- 


, , 


6. διπλάσιον P. — 7. ὁ ἀπό] ἐστιν ὃ Fb, ἐστιν ὁ ἀπὸ τοῦ B. 

10. τό] (prius) supra m. 1 V. ἀπό] (bert.) om. BFb. 11. 
ἀπὸ τοῦ] om. BF b. 18. τό] (alt.) corr. ex τῷ m. 1 F. 14. 
0] τό F. 15. αὐτῆς B. 18. 7 4] e corr. V. 19. ἐστίν] 
om. BFb. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] comp. P, om. BFb. 20. σχόλιον] 
om. F V b (in fig. Qu] F), , Qa B. 22. εὑρίσκονται B (corr. 
m. 2) Fb. 28. δή] δὴ ὅτι F. ἐπίέπεδον Ἐ.. σύμμετρα B, 
sed corr. 24. εὐϑειῶν) om. BF. 
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A ἐπίπεδον πρὸς τὸ ἀπὸ τῆς Γ' τὸ ὅμοιον καὶ ὁμοίωρ E 
ἀναγραφόμενον, εἴτε τετράγωνα εἴη τὰ ἐναγραφύβενο, 
εἴτε ἔσερα εὐθύγραμμα ὅμοια εἴτε κύκλοι περὶ δια- 
μέτρους τὰς 4, I', ἐπείπερ οἱ κύκλοι πρὸς ἀλλήλους 
εἰσὶν ὡς τὰ ἀπὸ τῶν διαμέτρων τετράγωνα. εὕρηνται 


- ἄρα καὶ ἐπίπεδα χωρία ἀσύμμετρα ἀλλήλοις" ὅπερ, 


10 


1ὅ 


20 


ἔδει δεῖξαι. 

Ζεδειγμένων δὴ καὶ τῶν ἐκ δύο διαστάσεων δια- 
φόρων ἀσυμμέτρων χωρίων δείξομεν τοῖς ἀπὸ τῆς τῶν 
στερεῶν ϑεωρίας, ὡς ἔστι καὶ στερεὰ σύμμετρά τε καὶ 
ἀσύμμετρα ἀλλήλοις. ἐὰν γὰρ ἐπὶ τῶν ἀπὸ τῶν 4,8 
τετραγώνων ἢ τῶν ἴσων αὐτοῖς εὐθυγράμμων ἀναστή- 
σωμὲν ἰσοὐψῆ στερεὰ παραλληλεπίπεδα ἢ πυραμίδας 
ἢ πρίσματα, ἔσται τὰ ἀνασταϑέντα πρὸς ἄλληλα ὡς αἵ 
βάσεις. καὶ εἰ μὲν σύμμετροί εἰσιν αἱ βάσεις, σύμ- 
μέτρα ἔσται καὶ τὰ στερεά. εἰ δὲ ἀσύμμετροι. ἀσύμ- 
μέτρα. ὅπερ ἔδει δεῖξαι. 

᾿Αλλὰ μὴν καὶ δύο κύκλων ὄντων τῶν 4. B ἐὰν 
ἀπ᾽ αὐτῶν ἰσοὐψεῖς κώνους ἢ κυλίνδρους ἀναγράψωμεν; 
ἔσονται πρὸς ἀλλήλους ὡς αἵ βάσεις, τουτέστιν ὡς οἵ 
A, B κύκλοι. καὶ εἰ μὲν σύμμετροί εἰσιν οἱ κύκλοι, 
σύμμετροι ἔσονται καὶ οἵ vs κῶνοι πρὸς ἀλλήλους xal. 


1. ἐπίπεδον] εἶδος BFb. τῆς] om. P. καί] τε καί V. 

2; ἀναγεγραμμένον ΒΕ, mg. b. ἀναγεγραμμένα ΒΕΡ. 8. eive] 
(prius) εἴτε καί P. — 4. ἐπεὶ γάρ, supra scr. πὲρ m. 1 F. Mg. μαϑιήσῃ 
τοῦτο ἐν τῷ β΄ τοῦ ιβ΄ ἐν τοῖς στερεοῖς m. rec. B. 6. ὅπερ 
ἔδει δεῖξαι] : :co ΒΕ, et P, sed supra scr. m. 1 comp. 8. 
oxp" B. 9. χωρίων ἀσυμμέτρων B. τοῖς] ἐν ποῖ Vb. 11. 
ἀπὸ τῶν] om. F. 19. ἀναστήσω V, deinde supra scr. αὐτοῖς 
m.1. 18. ἐσουψῆ] ἐ- inras. m. 1 B. ἰσουψῆ “στερεὰ παραῖ- 
ληλεπίπεδα)] mg. V, in textu del. ἐσουψῆ γραμμὰς ῇ παραλληλ- 
ἐπίπεδα. παραλληλοεπίπεδα F, παράλληλα ἐπίπεδα b. 5] e 
corr. F; οἷον, supra scr. 7j m. b: 14. ὡς] postea ins. m. 
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milem et similiter descriptam [VI, 19 coroll], siue 
quadrata sunt figurae descriptae siue aliae rectilineae 
4 p pg Similes siue circuli cireum diametros 44, Ij 

| T quoniam circuli eam inter se rationem habent, 
quam quadrata diametrorum [XII, 2]. ergo 
etiam plana spatia inter se incommensu- 
:rabilia inuenta sunt; quod erat demon- 
strandum. 

Inuentis iam spatis quoque diuersis duarum 
dimensionum incommensurabilibus per ea, quae ad 
theoriam solidorum pertinent, demonstrabimus, solida 
quoque esse inter se commensurabilia et incommen- 
surabilia. 51 enim in quadratis rectarum 4, B uel 
figuris rectilineis iis aequalibus solida construxerimus 
eiusdem altitudinis uel parallelepipeda uel pyramidas 
uel prismata, solida constructa eam inter se rationem 
habebunt, quam bases [XI, 32. XII, 5; 6]. et si bases 
eommensurabiles sunt, etiam solida commensurabilia 
erunt, sin incommensurabiles, incommensurabilia [prop. 
ΧΙ): quod erat demonstrandum. 

praeterea si 4, B duo circuli sunt, si in iis conos 
uel eylindros eiusdem altitudinis construxerimus, eam 
inter se rationem habebunt, quam bases, hoc est quam 
eireuli 4, B [XlI, 11]. et si circuli commensurabiles 
sunt, etiam coni cylindrique inter se commensurabiles 


1 pr 16. ἀσύμμετροί ; εἰσιν αἷ βάσεις V. 17. ὅπερ ἔδει δεῖξαι] 

. BF b. 18. oxy' B. κύκλων in ras. V. 20. ὡς] 
in. 15 moe2 v. Post alt. ὡς ras. 3 litt. V. 21. εἰσιν] 
εἶεν V. 22. καί] om. B. τε] om. b. πρὸς cibo 
ἀλλήλοις BF b. 
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of κύλινδροι, εἰ δὲ ἀσύμμετροί εἰσιν οἵ κύκλοι, &GUu- - 

μέτροι ἔσονται καὶ οἵ κῶνοι καὶ of κύλινδροι. καὶ 

Φουξρὸν ἡμῖν γέγονεν, ὅτι οὐ μόνον ἐπὶ γραμμῶν 

καὶ paie ἐστι συμμετρία τε καὶ ἀσυμμετρία, 
5 ἀλλὰ καὶ ἐπὶ τῶν στερεῶν σχημάτων. 

1; δέ] δ᾽ F. εἰσιν] εἶεν b. 2 γέγονε V. ὄτι) δι᾽ 6 

EV. ἐπί] ἐπί τε P. 4. κα] ἤ P ἐστιν σύμμετρα P. 


ἀσύμμετρα P. Mg. yo. σύμμετρα καὶ ἀσύμμετρα m. d 
στερεῶν] ἑτέρων 


ι on solum. in lineis planisque ess δὲ 
᾿ωουρουῖνιο solidis. . » 
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